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Se^fd|eti  tinb  Aufgaben 

jum  ©ebraud&e 

an 

©ewerbfdjulcn,  fottne  jur  ©elbflbele^rung  für  ®cn>crWrcibcnbc« 

fßon 

Setyrer  t>«  SJtat&emati!  «n  Mr  fcö&efn  SBürgerf^ute  unb  J&auptte&w 
an  ber  ©ewer&fc&uU  ju  SBaben. 


©ie  ebene  ©eomctrie  enttyaltenb* 


«Kit  147  in  ben  Ztxt  gebructten  £ot$fd;mtten. 


J$etftelfce«g* 

6«  3f*  SBtnfet,  afabcmifcfye  SBerlagöljanblung* 
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§8öir  beftjjen  jwar  eine  bebeutenbe  Slnjatyl  von  SBerfen 
übet  ©eometrie,  tjjeite  für  ©clc^rten  ^  unb  työtyere  ©ärgere 
fd&ulen,  t|>eifd  für  ©ewerbfd&uten,  unb  eä  möd&te  faft  über* 
ftüfftg  fd&emen,  btefelbe  nod)  ju  vergrößern*  SRtcfot  ju  werfen* 
.  nen  €ff>  baß  für  ben  ©ebraudj  an  beiben  erffgenannten  SlnjfalV 
ten  unS  vortreffliche  arbeiten  vorliegen;  aber  bk  meinen  mir 
befannten  ©Triften,  wetd&e  $ur  93enü£ung  an  ©ewerb* 
fd&ulen  unb  jur  ©etbftbetetyrung  für  ©ewerbtreibenbe  bear* 
beitet  würben,  finb  atfgu  jfreng  matl?ematifdf)  befyanbelt  unb 
fönnen  fomit  nur  von  ©olcfyen  gelefen  unb  verftanben  wer* 
ben,  welche  ftd&  fcfyon  SSorfenntniffe  in  ber  Wlafytmatit  er* 
worben  tyaben,  unb  finb  beätyatb  für©ewerbfd)uten  unb  bem 
größten  £tyeÜ  ber  #anbwerfer  von  ganj  geringem  SBerttye* 
©em  ©ewerbtreibenben  ijt  eS  befonberS  wichtig,  ju 
njiffen,  wie  er  bie  in  feinem  ©ewerbe  vorfommenben  53e* 
redfmungen  unb  ßonftrufttonen  vorjunetymen  \)ahz,  unb  er 
fümmert  jtd)  wenig  barum,  xok  ber  SKat^ematifer  mittelft 
$tlfe  ber  23ud)ftabenredf)nung  ju  bem  H)m  mitgeteilten 
SJerfatyren  gelangte*  3§m  tin  ÜRittel  an  bie  Jpanb  ju  geben, 
bie,  jur  Sofung  ber  tym  vorfommenben  Aufgaben,  nötige 
Skrfatyrungäwetfe  ofme  frembe  33eifnlfe.  erfernen  ju  fönnen, 
war  tyauptfäcfylid)  SSerantaffung  jur  #erauägctbe  vorliegen* 
ben  2Berfd)en& 
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IV 

©tct«  berücfftdjtigte  id)  bei  SSerfaffimg  befleißen, 
welcfye  ^enntmjfe  bei  benen  fcorauägefefct  werben  bürfen, 
bie  eä  in  tyrem  Berufe  benähen  follen,  unb  £abe  mid^  ba* 
tyer  aller  matfjematifdjm  Beweife  enthalten,  unb  ba$  @e* 
fagte,  wenn  t$  fiel)  ttyun  ließ,  auf  anbere  einfache  SBeife 
anfd)au(tcf)  gemacht.  $<ta$tfätfyK<$  ttmrbe  bie  Berechnung 
ber  t>erfd)iebenen  ebenen -^läc&en  £ert>orgef>oben  unb  jur 
(Erläuterung  eine  große  Slnjatyl  Beifpiele  beigefugt 

211$  2lnf>ang  ftnb  biefem  Bucfoe  nodj  beigegeben : 

1)  (Sine  ©ammlung  t>on  Aufgaben  über  geometrifdje 
(Sonflruftionen  unb  Beregnungen   (mit  2lufl6V 

fung); 

2)  eine  Ueberftcfyt  ber  Sängen*  unb  Flächenmaße 
t>erfcf)iebener  Staaten ; 

3)  2  Tabellen  jur  9?ebuftion  berfelben  unb 

4)  eine  furje  Slbjfwnblung  ber  Setyre  t>on  ben  ©eci* 
malbrücfyem 

3n  gleichem  ©inne  bebanbelt,  wie  bit  ©eometrie  in 
fcorliegenbem  erjlen  Steile,  wirb  balb  ber  %mitt  Xtyil,  bie 
Stereometrie  entljaltenb,  nachfolgen* 

ÜKöge  biefeö  Sßerfdjen  feinen  3wedf  nid^t  t>erfef>len 
unb  bem  ©ewerbämanne  ben  9iu|en  gewähren,  welken 
ic^  bei  Bearbeitung  beffelben  ftetd  tfor  5tugen  batte* 

JBabcn,  tm  April  1852. 
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@ette  33  3eilc  13  t> 
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©ruttbbegriffe* 

§.  1. 

£>ie  ©  e  o  m  e  t  r  i  e  fyanbelt  t>on  ber  ÄuSmeffung  unb  SJerecfynung 
bet  Stnie n,  glasen  unb  JEJrper. 

Seber  beftimmt  begrenjte  Kaum,  ofyne  Sfurffid^t  auf  bie  SRaterie, 
tt>eld)c  benfelben  ausfüllt,  wirb  tin  geome triftet  Xbtptx  ge* 
nannt.  2(n  einem  folgen  unterfcfyeibet  man  brei  Äudbefynungen 
(©imenftone^^amlid^tgange/SretteoberSirfeunb^olje 
ober  Sie fe. 

.   §.  3, 

3Me  aufferfte  (Brenje,  welche  einen  Aorper  üon  allen  «Seiten  tin* 
fdjließt,  wirb  feine£)berfläd)e  genannt;  ein  begrenjter  SEfjeil  ber 
rbcrfldd^e  fyeijjt  eine  §  lad)  e.  £)iefe  l;at  nur  jwei  2Cu$bel)nungen, 
namlicfy  Sänge  unb  SJreite, 

Sie  ©renjen  einer  Slacfye  Reißen  Sinien.    @ie  beftfcen  nur 
eine  2Cu6beI;tuing,  ndmlid)  bie  Sänge.   3ebe  Sinie  ifl  wm  9)  u  n  f* 
ten  begrenjt,  welche  gar  feine  2Cu6be!jnung  \)<\bm. 
tfnmerfung.   2Cu$  SSortyergetyenbem  folgt/  baj?  |tdj  weber  geometdfd&e 

hinten  nodfo  fünfte  fEnnttc^  barftellen  iaffen,  inbem  fetbft  ber  mit  bem 

fetnften  SBteijtifte  auf  ba$  3>apter  öersetdjjnete  3>unft  einen  Äörper  aor« 

fteUt, 

(Sine  Sinie  fann  man  ftd)  aud)  baburd)  entflanben  benfen,  baß 
ftd)  ein  |)tin!t,  ©puren  feines  SBegeS  jurucflaffenb,  fortbewegt,  ©iefe 
Bewegung  fann  aber  boppelter  2Crt  fein,  nämlid)  ber  9>unft  bewegt 
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gfig.  1. 


gta-  a. 


s~\ 


W*3. 


ffcfy  eniweber  immer  in  unaeranberter  JRicfytung  ober  er  änbert 
feine  9ftcfctung  in  jebem  tfugenblide,    3m    erflen  $aUe  nennt 

man  bie  baburd)  entflanbene 
Sinie  eine  g  er  ab  e  (§ig.l.) 
unb  im  jweiten  eine  fr  um* 
me  Sinie  ober  ßur&e  (Jig* 
20. 

ßine  Sinie,  n>eld)c  au5 
geraben  unb  frummen  8t« 
nien  jufammengefefet  iff,  l;eij5t  eine  gemixte  ($ig.3/),unb  eine 
8^»  *•  folcfye,  weldje  nur  auö  geraben  be* 

fteljt,  beren  9Jid)tung  &erfd)ieben  ifl, 
tint  gebrochene  Sinie  (gig,  4.). 

§♦  6. 

Unter  ben  gladjen  fyaben  wir  bie  ebe,nen  &on  ben  frummen 
}u  unterfdjeibem  (Sbtn  wirb  eine  $lad)e  genannt,  wenn  man  auf 
iljr  nadj  a II e n  JKitfytungen  gerabe  Linien  jiefyen  fanh;  frumm 
bagegen,  wenn  bie$  nur  nad>  beftimmten  3?id)tungen  ober  gar 
nic^t  mogltc^ 

§.  T. 

Seber  Jtflrpcr,  beffen  SJegrenjungSfladjen  eben  ftnb,  wirb  ein 
e  cf  ig  er  genannt ;  ftnb  biefe  aber  nur  frumm,  ober  tfyeilwetfe  frumm 
unb  eben,  fo  fyetfH  er  ein  r unb  er* 


5Cbfrf)ititt  n. 


$on  ber  geraben  Sinie  unb  ben  SBinfetm 

§♦  8. 
2>a  eine  Sinie  nur  ber  Sänge  nad)  ftd)  auöbetynt,  fo  fann  bie 
Unterfucfyung  einer  folgen  aud)  nur  baburd)  gefcfyefyen,  baß  man  fte 
mit  einer.anbern  Sinie  ttergleidjt*  3u  bem  (Snbe  nimmt  man  eine 
Sinie  als  (Sinket  t  be«  SÄngenmaaßeS  an  unb  ftel)t  ju,  wie  oft 
biefe  in  ber  gegebenen  Sinie  enthalten  ifh  2)iefe8  ©efdjaft  wirb  baS 
SReffen  einer  Sinie  genannt» 
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§♦  9. 

ßin  SRaagfpflem,  tt>eldjcd  befonberS  in  n>if[enfd)aftlid)en 
SEBcrfen  fafl  allgemein  jum  SJejeicfynen  t>on  fangen  bient,  unb  baS 
aud)  ben  babifdjen  Siaaßen  ju  ©runbe  liegt,  ifl  baS  fr  an  j&fifcfye« 

&ie  @infyeit  biefeS  ©pflemS  Ijeißt  Steter  (metre)  unb  Ijat 
nafyeju  bie  Sänge  be£  40  miHionflen  SEljeilö  eines  SDteribianfretfeS 
unferer  (Srboberfläcfye* 

Sie  ßintljeilung  biefe«  2angenmaage$  ifl  au$  folgenbem  ©dje* 
ma  leidet  ju  ernennen. 


1 

«Dieter 

=  1  SReter, 

i>a 

s 

=  1  SDecimeter. 

Tin 

9 

=  1  ßentimeter* 

TTj'oK 

9 

=  1  «Millimeter. 

10 

9 

=  1  Sefameter. 

100 

9 

=  1  $eftometer. 

1000 

9 

=  1  Kilometer, 

0000 

9 

=  1  SBtyriameter. 

Hnmerfung.  3n  ber  gotge  wirb  aU  Äbfürjung  gefegt: 
met.  für  SDtettr.  •  c.  m.  ffir  Zentimeter. 

d,  m.  *  2>eeimeter.         m.ra.  *  Millimeter. 

Die  bei  unö  al<  Crinljeit  angenommene  Sänge  ifl  ber  babifcfye 
§uß  ober  <Sd)ub.  ©eine  Sdnge  betragt  ben  jefynten  Styeil  tum 
3  SRetern,  ober  10  foldjer  guge  geben  3  SReter. 

25en  §uf5  t^eilt  man  in  10  gleite  Steile,  3o  11  e  genannt,, einen 
folgen  Styeil  (3oll)  in  10  8  inten  unb  eine  Sinie  in  10  fünfte. 

SSon  btefem  jefyntbeiligen  ober  Secimalfyflem  ifl  baS 
früher,  aud)  jum  SEfjeil  jefct  nod)  angewenbete  jwolft beilige 
ober  Suobecimalfpflemiu  unterfcfyeiben,  S3ei  biefem  wirb  ber 
gug  in  12  Solle,  ber  3oll  in  12  ginien  unb  bie  Sinie  in  12  fünfte 
geseilt. 

Enmerfungen.  I)  (Sine  ginge  üon  2  gufen  nennt  man  audj  eine 
Site,  6  gup  eine  Älafter,  10  gup  eine  Stutze' unb  14815  guf  eine 
SBegftunbe, 

2)  3ur  Äbfürjung  bejeidmet  man  Stutze  burd)  (•),  gujj  burd)  C')/ 
3oll  burcfc  (")/  ßinie  burd)  ('")  unb  fünfte  burdj  (""  ober  "  )  unb 
fdjreibt  biefe  3eidjen  redjtfi  oben  an  bie  betreffenbeBafyt.  @o  wirb  j.  SB. 
38*  5'  6"  7"'  8 iv  getefen:  38  «Ruthen,  5guf,  6  3oiI,  7  Cinien,  8  fünfte* 

1* 
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§•  11. 

SBebient  man  ftcf)  bei  best  ^Berechnungen  nacr)  bem  2)ecimal* 
fpflem  ber  ©ecimalbriicfye,  fo  fcfyreibe  man  bie  Xnjar;!  ber 
5Rutl;en,  Stoße  «•  f*  **>♦,  ober  ber  2Reter,  25ecimeter  u,  f.  f.  einer 
Sänge,  ber  Steige  nai)  neben  einanber  unb  fege  ba6  Jtomma,  n>ie 
biefeS  in  t>orliegenbem©ucr)eber3tt>e(fmäßig!eit  wegen  burd)gefjenb§ 
gefd^e^en  foD,  nad)  ber  3al;l,  welche  bie  Xnjafjl  ber  $u$t  ober  ber 
SKeter  angibt  ©t'nb  beren  !eine  in  ber  Angabe,  fo  fege  man  baftir, 
ttu'e  für  afle  fel;lenbe  Steile  eine  SRull.  ©o  ifl  j,  85. : 
26«  8'  7"  4'"  =  268,74';   8met-  5dm-  7cm-  =  8,ö7n,ct- 
0,805'  =  8"  5'";   0,704met  =   7<Lm-  4mm- 
©ol<$en,  benen  bte  nötige  gertigfett  im  Steinen  mtttetfl  SDectmal* 
brüten  fe$lt,  tfl  e*  fct)r  anjttratyen,  bevor  fte  bie  folgenben  Blatter 
burdjlefen,  jld)  mit  tiefem  widrigen  Ztyiit  ber  tfritymettf  redjt  oer* 
traut  ju  magern  SRan  wirb  im  Anfange  VI.  ba*  SRötljige  herüber  an* 
geführt  finben. 

§♦  12. 
2Cu$  bem  SSor^erger)enben  erfiefyt  man,  baß  cS  nur  einer*  ein« 
fachen  äweifafcrecfynung  bebarf,  um  babifdjeö  9Raaß  in  franj5ftfcr)em 
ober  jefynijjeüigeS  in  jtpolftfjcüigem,  fo  tote  aud)  umgefefjrt,  au6ju* 
brucfen.  £)a$  nötige  SSerfar)ren  (aßt  ftd)  auö  nadjjtefyenben  Bei« 
fpielen  erfennen. 

1)  SBBte  mel  babifd&e  $uß  u.f.tt,  finb  3mct-  4dm-  ? 
ÄuflJf.  3-*-   gebctt  io'    (§.  iof) 

3,4mct    *      x' 

7Zt            10'    "    9   ...          10  x  3,4  34 

jmet.    =  alfo3,4mct-  =    ^—^   =    — 

=  11'  3"  3y3'". 

2)  Sßan  foO  5'  8"  4'"  neubabifdfje«  $kaa$  in  franjöftfäcm 
auöbrucfen. 

2Cuflof.  10$uß    geben    3m<* 
5,84        •    *       x*. 

1  *»f  =  £       olfo  ftnb  5,84'  =   ^2!    = 

^p  =  l,752m<*  ober  lmet  T*-"-  5*»  »■■■■ 

3)  SRan  foH  6  3oH  jefyn%üige8  SKaafj  in  jttolftfyeüjgeö  t>er* 
wanbeln. 
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2Cufl6f.  10"  jebnt&l.  geben  12"  jwolftbj. 
6"      «  x 

l"je&nt&f.  gibt  ^»aift&l.  alfo 

finb  6"  ae&ntbX  =  1^^  =  -^=7'/8"jw6ltfl;l. 

4)  9  Soll  jw6lftl)etligeS  SRaafi  in  jeljntfyeiligem  aufyubrucfen. 
Qfufl6f.  12"  gwfoftbX  geben  10"  je&ntyl. 
9"       *  .       x 


10" 

l"jwölftyl.  =  j§    jefatbXalfo 


9"  jwölftbX  =  JiJ?  =  g  =  V/%»  jebntbl. 

5)  8"  2'"  jebntbl.  geben  fcie  »iel  attolftyl.? 

Suflöf.  8"  2 '"  machen  82'"  jebntblg.  unb  ba  1'  jeljntljt.  = 
100"'  unb  1'  jwolfi&lg.  =  12x12  =  144'",  fo 
folgt  bei:  2tnfafc: 

1Q0"'  jebntl;l.  geben  144'"  jtoolftl;. 
82'"  x 


1 44  '" 

1 '"  jel;ntbl.  =  ^     jwölftbX,  alfo  finb 
82'"  jebntyl.  =  14^82  =  118,08'"  ober 

1UU 
118,08: 12  =  9,84"  =  9\\"  =  9"  10^s'"  jwlft. 

6)  9Ran  fott  6"  4'"  4 "  jtt&lftbl.  in  je&ntbl.  $Raa$  »erwanbeln. 
2Cuflöf.  65  ift  1"  =  12'"  alfo  6"  =  T2'"  unb  6"  4"'  = 
76'"=  76x12=  912"";  folglich"  4"' 4™  = 
916"   unb  bo  1'  jwolft&l.  =   12x12x12  = 
1728'*  unb  1 '  jebntbl.  =  1000";  fo  folgt: 
1728"  jwJlftbl.  geben  1000"jebntf>l. 
916"  x        * 


l"j»6lftbf.  =  {^?,  olfo  finb  916"  jwolftyl.  = 
1077y8916  =  530  Vv  =  5"  3'"  Ä"  jel;ntl,l. 
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§♦  13»    Aufgaben. 

1)  S?erwanb«lt  a)  5  met ;  b)  8met  3dm-  ;  c)  7mct-  5dm-  4cm-; 
d)  15mct  4cm-;  €)2decamet-3met  5cmin  (Sentimeter. 
JRefult:  a)  500cm-;  b)  830cm-;  c)  754cm;  d)  1504  cm; 

e)  2305 cnj\ 

2)  SSemanbelt      a)   34'  6";      b)   5°  8' 4";     c)  5'  8'" 
d)  15«  7"  jebnit)L  WaaS  in  ginien. 

JRefult.:  a)  3460'";  b)  5840'";  c)  508'";  d)  15070'". 

3)  a)  18';  b)5'4";c)  16' 7";  d)  123'  8"  5'"  m  Linien 
nad)  bem  iw&ftbl.  Spftcme  auSjubrucfen. 

Stefult.:  a)  2592'";  b)  768'";  b)  2988'";  d)   17808'". 

4)  Schreibet  bie  m  1)  angegebenen  SBertlje  aI6  £>ecimalbrud)e  in 
SRetern  auSgebrucft. 

JRefult.:  a)  5met-;  b)  8,3met;  c)  7,54  met-;  d)  15,04  met; 
e)  23,05met- 

5)  Die  in  2)  angegebenen  SBertfye  als  ©ecimalbrucfye  ju  fcfyreiben, 
in  Sufj en  auSgebrüdft. 

JRcfult.:   a)  34,6';   b)  58,4';   c)  5,08';   d)  150,7'. 

6)  SSerwanbelt  a)  9";  b)  25";  c)  12' 5";  d)  4' 5"  8'"; 
äebntljl.  9)laa6  in  jwölftW. 

JKcfuIt.:  a)  10"  9f";  b)  2'  6";  c)  12'  6";  d)  4'.  6'' 
11«'". 

7)  SBie  t>tel  jcbntbl*  ftnb:  a)  8";  b)  5"  6"';  c)  5'  5"  8'"; 
d)  1'8"  li'"  jwolftl)!.? 

Siefult.:  a)  6"  6|"';  b)  4"  5f";  c)  5' 3"  6£'";  d)  1'  7" 

8)  a)  8';  b)  15';  c)2»6';  d)3°5'4";  e)  2,4';  f)  3,56'; 
g)  0,84 ';  h)  0,042'  neubabifcfyeS  SSRaaß  geben  n>ie  mel  narf) 
franjoftfefcem? 

JRcfuIt.:  a)  2met-4dm-;  b)  4  met-  5dm-;  c)  7 met-  8 dm- ; 
d)  10met-6dm-2cm-;  e)  0,72mct-;  f)  l,68mel-; 
g)  0,252met-;    h)  0,0126  met-  ober  Km-   2$mm-. 

9)  SScrwanbelt  a)  8 met-  4 dm-  •  b)  5mct-7cm-;  c)  7,44met; 
d )  1 25, 76  met-  in  neubabifcbeS  $)lac\§. 

ffiefult.:  a)    2°  8';  b)    1°6'9";  c)  24,6';  d)   419,2'. 

§♦  14. 
©efyen  wir  nun  t>on  ber  äßetraebtung  einer  Unit  über  jur 
Unterfucbung  ber  gegenfeitigen  Sage  5  m  ei  er  Sinien  in  einer  Sbene, 
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fo  bieten  ftrf)  unö  f>tcr  jn>ei  mögliche  gaüe  bar ;  namlid),  entweber 
l^aben  beibe  ginien  eine  folcfye  Sage  gegen  einanber,  baß  ifyre 
Stiftung  bie  gleite  tft,  fie  ftd)  alfo  felbft  bei  SSerlangerung 
ntcfyt  treffen,  ober  fte  neigen  pdf)  gegeneinanber  unb  fdjneiben 
ficf)  alfo  entroeber  unmittelbar,  ober  nadf)  geringer  §3erlangerung. 


3m  erjien  gatte  (gig.  5) 
fagt  man,  beibe  ginien  feien 
gleicfylaufenb  ober  parallel, 
unb  im  ledern  (gig.  6  u.7), 
fie  bilben  einen  SBinfel  m'itein* 
anber,  £ie  beiben  jtcfy  fdjneiben* 
ben  Linien  cb  ^  ab  (gig,  6)  n>er» 
ben  bie  ©  cf)  e  n  Fe  l  unb  ber  2)urd)* 
fcfynittSpunft  b  ber  ©cfye  it  e  l  ober 
bie  ©pifce  be$  SBinfelg  genannt. 


gig.  5» 


gig«  6* 


gig.  ?♦ 


Knmerf  ungern  1)  Seifpiete  für  parallele  SKid&tungen  aeben  im*  bie 
<5d>ienen  Ui  <$ifenba$nen  u.  bgl. 

2)  ©er  SBinfel  gibt  bie  Steigung  $tt>eter  einien  gegen  einonber  an, 
unb  bie  ©röße  eine«  folgen  &angt  bemnacfc  nid&t  »on  ber  fcänge  ber 
©«enfefn  ab,  fonbern  wirb  burcfc  bie  SBeite  ber  Öeffnung,  »etcfae  bitfe 
jwif^en'ft^büben^efttmmt. 

3.  gut  bat  SBort  „SÖinfet"  werben  wir  un$  in  ber  golge  ^äuftg  be« 
Seitens  (<£),  unb  för  „parallel"  be*  Seitens  (#)  bedienen. 

4)  ©inen  Sßinfel  be$eic&net  man  entroeber  bunfc  bref  »ud&ftaben,  fo 
ba?  ber  am  Beitel  fte^cnbe  in  bie  mttt  fommr,  ober  nur  burdfc  jenen 
S3udMtoben  allein,  welker  an  ber  @pifce  (re&t.  ®o  wäre  $.  85.  ber  in 
gig.  6oer$eid&nete  SOBinfel  nat&  ber  erften  tfrt  bejei^net  burd)  <$  abc 
ober  <l  cba,  unb  nad&  ber  ^weiten  bur<#  <£  b. 


§♦  15. 


$*Un  jtt>ei  SBinfef,  toie  a  unb 
h  (gig*  8)  einen  ©cfyenFel  ge* 
meinfcfyaftlid)  unb  liegen  bie  bei* 
ben  anbern  ScfyenFel  in  geraber 
&nie,  fo  nennt  man  foldje  9?e* 
benwinfel.  Sfteigt  ftdf>  ber  ge* 


gig.  8. 
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gig.  9. 


gig.  10, 


gig  .11. 


metnfcfyaftlicfye  (ScfyenFel  jweier 
91ebenn>tnfe(  weber  meljr  auf  bte 
eine  nocfy  auf  bie  anbere  ©eite 
CStfl  9.),  fo  Reißen  bie  SBinFel 
a  u.  6  red)te  SBinEeL  20Ie 
SBinfel,  welche  f (einer  finb 
a(6  ein  rechter,  werben  fpifce 
(Sifl*  1°0/  un&  fold^e^  bie  gro* 
ßer  finb,  flumpfe  SBStnf ei 
(Sig.  HO  genannt. 


giß.  12. 


§♦16. 

Crrridjtet  man  eine  fitnte  ab  ($ig, 

12)  fo  auf  eine  anbere  <?</,  baß  bie 

SBinfel,  welcfye  gebübet  werben,  SRt&)tt 

finb,  fo  fagt  man ,  bie  ginie  ab  flet>e 

fenftecfyt,  lotfyredjt  ober  aertifal 

auf  cd  unb  cd  fei  in  83ejug  auf  ab 

y       fyort'sontal  ober  wa  geredet. 

3ur  83eflimmung  ber  ©r&fe  eines  Sßinfelö  fowofyl,  a!3  jum 

Auftragen  eines  foldjen,  bebient  man  jtd)  be$  fogenannten  303  in  fei* 

mefferS  ober  S£ran6porteur§,  t>on  beffen  (Sinricfytung  ctffc 

fpater  (ftelje  §.  24  u.  25)  gefprocfyen  werben  fann,  wenn  wir  ben 

J?rei8  unb  feine  3II;etle  nafyer  Fennen  gelernt  Ijaben. 

Änmerfungen:  1)  £)a  jeber  Körper,  welchen  man  frei  fallen  täft,  eine 

&ur  ©bcrflädje  ber  @rbe  fenfred&te  SRid()tung  annimmt,  fo  rocnbet  man 

tiefe  (Srfdjetnung  im  spraf  tifdjen  an,  um  ©egenftänbe  öcrttfat  jur  (Srb* 

Oberfläche  ju  errieten.     Sföan  befeftigt  nämtiefc  eine  @$nur  an  eine 

SBleifuget  ober  einen  @tein  unb  lagt  ben  «Körper  frei  an  berfetben  ^an* 

gen$  fo  gibt  biefe  ©c&nur  bie  fenfrec&te  Stiftung  an.   (Sine  fotdje  SSor* 

ridjtung  wirb  ©  e  n  !  e  l  genannt,  ©efclatte,  SRicfctfdjeit. 

3)  3n  ber  ?>rariö  fann  man  fidj  auc^,  um  SBinM  t>on  gegebener 
©röfie  auf  ein  SBrett  ober  bergU  aufzutragen,  jweier  ßineale  bebienen, 
wetdje  tfdj  um  ein  garnier  bre&en.  SBill  man  einen  ©egenftanb  nadj 
einem  bcjtimmten  SBinfel  abnehmen,  fo  legt  man  bie  obere  «ftante  beö 
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einen  Sineall  an  ben  einen  @d)enfet  be*  gegebenen  SSJinfeU  an  unb 
brcfyt  ba$  anbere  Cineat  fo  lange,  bi«  bie  untere  Äante  beffel&en  mit  bem 
anbern  SBinfelfdjenfcl  jufammen  fällt»  SBetbe  ßineate  btlben  bann  ben 
gegebenen  SBtnfel  mit  einanber,  unb  btefer  i(l  nun  leidet  auf  ben  ®e* 
genjtanb  fctbft  überzutragen. 


mf&mtt  in. 


$8on  ben  ebenen  fttguren  im  Slffgememem 

§♦  17. 

<§tne  ebene  glacfye  fann  entoeber  nur  Don  geraben  ober  nur 
Don  !rummen,  ober  Don  geraben  unb  frummen  Einen  JU* 
glcid)  eingefd)IojTen  werben*  SGBir  Ijaben  beßfyalb  je  nad)  ber  ©gen* 
fd)aft  ber  83egrenjung§linien,  gerablinige,  frummlinige 
unb  g  e  m  i  f d)  1 1  i  n  i  g  e  Figuren  ju  unterfdjeiben* 

25te  Sinien,  n>eld)e  eine  ebene  Sigur  begrenzen,  Reißen  bie  ©et 
t e nl in ien  ober  ©eiten  unb  alle  Seitenlinien  jufammen  nennt 
man  ben  U  m  f an g  ber  §igur. 

§♦  18- 

3ur  SBilbung  einer  gerablinigen  ebenen  Sign*  ft'nb  wenigftenS 
brei  Seitenlinien  erforberlid),  n>äl;renb  eine  frummlinige  Don  jeber 
beliebigen  2Cnjat>l  Seiten  begrenjt  fein  Fann. 

Sebe  ebene  Don  geraben  ginien  begrenjte  gigur  enthalt  immer 
genau  fo  Diele  SßinFel,  a(6  fte  Don  ©eiten  gebilbet  ift.  9Kan  be* 
nennt  bafyer  aud)  bie  ebenen  Figuren  nad)  ber  Xnjafjl  il;rer  SBinfel 
ober  (gefen  unb  fyat  fonad)  25reietfe,  SSierecfe,  gunfeefe  u.  f.  tt>.  ju 
unterfcfyeiben. 

glasen,  welche  Don  mel;r  aU  Di  er  ©eiten  eingefdjloffen  ftnb, 
pflegt  man  aud)  SSielecf e  ober  Polygone  ju  nennen. 

§.  19.   SSon  ben  ©reieefen. 

9Ran  tfyetlt  bie  ©reieefe,  je  nad)  bem  HngenDerfjaftnif*  ber  ©ei* 
ten  unter  einanber,  ein:    i)  in  gletdjfeitige,  2)  in  gleid)* 
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fft'9-  13,     Ä/ 


gig.  16. 


fdfjenflige  unb  3)  in  un» 
gleicfyfettige&reiecfeunb 
nennt  ein  25reiccf  gleich* 
fettig,  wenn  bte  bret  ©ei* 
ten'einanber  gleich  (gig, 
13),  gleic^enflig, 
wenn  nur  jwei  einanber 
gleich  ftnb  (gig*  14)  unb 
ungleicfyfeittg,  wenn 
Feine  (Seite  im  ©reieef  ber 
anbern  gleid)  ift  (gtg«15.) 

9Zad)  ben  in  ben  ©rei* 
eefen  vorfommenben  2Bin* 
fein  unterfdjetbet  man: 

l)red)twinflige, 
wenn  einer  ber  3 
SEBinfel  ein  rechter 

..    17<H(»g.  l«<«); 

*ö  2)fpifcwinHige, 
menn  ade  3  2Binfcl 
fpifce  fmb  (gig. 
17)  u.3)  ftumpf* 
winflige,  wenn 
unter  biefen  ein 
ftumpfer  SBinfel 

Sig.i8.fl*  beftnbet  (§ig. 
18  <£6). 


§.  20.    SSonbenSSierecfen. 

SBenn  in  einem  SSierecfe  je  2  gegenuberliegenbe  Seiten  parallel 

laufen,  fo  l;eipt  baffelbe 
9)arallelogramm;ftnb 
nur*  2  (Seiten  parallel,  $P  a* 
ralleltrapej  unb  wenn 
alle  4  (Seiten  wfcfyiebene 


gt'9-  19. 
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3\td)tung  fyaben,  X  r  a p  c  j.  ®o 
ifl  j.  35,  gtg.  19  «in  «Paral- 
lelogramm, ba  «6  #  <*f  unb 
a<?  #  M;  gig.  20  ein  tyaxaütU 
trapej ,  n>ctt  nur  ab  #  <?«/  unb 
gftg.  21  ein  SErapej. 

2C  n  m  e  r.f  u  n  g.  3ftan$c  nennen  gtg. 
20  ein  Srapej  unb  gtg.  21  eine 
SErapejotbe* 


§♦  21. 

3u  ben  ^Parallelogrammen  rennet  man  folgenbe  4  SSierecfe  \ 

-3- 


gtg.  22 


8t'0.  23 


1)  ba6£Uabrat(gig.22) 
mit  4  gleiten  Seiten  unb  4 
rechten  SBinfeln. 

2)&aS3tecl)tecf$ig,23), 
bei  welchem  aud)  bie  4  2Bin* 
Fei  recfyte  ffnb,  «ber  nur  je 
2  gegenuberliegenbe  ©eiten 
gleiche  Sänge  tjabem 

3)  £>er  3UjombuS  ober 
bie  Slautt  (gifl.  24)  mit  4 
gleiten  ©eiten,  aber  [Riefen 
SBinMit. 


4)  ©ie  JRfyomboibe  ober 
ber9tautling($ig.25),bei        25 
meiner   je    2  gegenuberlie*     9"  D'  '^ 
genbe  ©eiten  gleid)  unb  bie 
SBBinfcl  fcfyiefe  ftnb. 
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Xnmerfung.  ®a6  Cluabrat  tft  dlfo  ein  redjtwtnfligeS  gleidjfeitige«, 
ba«  9?ed}tect  ein  redjtwinfliaeö  ungleicfcfeitige«,  bie  Staute  ein  fdjief* 
wtnfliged  öleidjfeittgeS  unb  bte  SMjomboibe  ein  fdjiefnunfligeS  ungleich 
fettige*  fJaraUelogramm.  SDtc  staute  fyctfjt  audj  oerfdjobeneS  Clua- 
brat unb  bie  9H)omboibe  öerfcfyobeneS  SRectytetf. 

§.  22.  83onbenS3ielecfen. 

@n  SStelecf  wirb  regelmäßig  genannt,  wenn  atte  ©eiten  unb 
SBinfel  in  bemfelben  einanber  gleid)  ftnb,  unregelmäßig  bagegen, 
wenn  btcö  nid)t  ber  gafl  ifl. 

3iefyt  man  tum  einer  @cfe  eine«  SSjelecfS  au$  gerabe  Linien 
nad)  ben  anbern  Scfpunften,  fo  Reißen  biefe  SEljeillinien  ober 
diagonalen. 

25ie  SBtnfel,  weldje  &on  ben  (Seiten  be§  SSielecfS  gebilbet  wer* 
ben,  Reißen  Umfangöwinfel,  unb  biejenigen,  welche  entfielen, 
wenn  man  bte  (Seiten  nad)  afynlicfyer  JKidjtung  verlängert,  %u$tn* 

winfel  be$  SStelecf«.    So 

finb  j.  85.  in  bem  gfinferfe 

$ig.  26  bie  SSBinfef  a,  b,  c,  d 

26     i  •  ~\C^    unb/bieUmfangSwinfel 

unb  g,  h,  kf  l  unb  tn  bie  ?Cu* 
ßenwinfel. 


§.  23.    SSonbem  Äreife. 
SBewegt  ffcf>  ein  9)unft  in  einer  ebene  fo  um  einen  anbern,  in 
berfelben  ebene  beftnblidjen  $Punft,  baß  er  immer  gleirf)  weit  von 

il;m  entfernt  bleibt,  fo  l/eißt 
bie  t>on  il;m  befcfyriebene  £i* 
nie  eine  Kreislinie,  unb  bie 
tton  ber  Kreislinie  eingefdjlof- 
fene  $lai)t  KreiSfladje 
ober  furj  Ar  eis  (Sig.  27). 

Sie  Sänge  ber  Kreislinie 
aghbka  wirb  ber  Umfang 
ober  bie  SPeripljerie  beS 
KreifeS  unb  ein  Styeil  ber* 
felben,  wie  amk,  ein  Kr  ei  6= 


gfg.  27. 
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bogen  genannt«  35er  fefte  tyunlt  c  fyeißt  ber  ÜRit telpunft  ober 
baS  Gentrunu  Sebe  Sinie  Don  einem  fünfte  ber  J?rei$linie  nad) 
einem  anbew,  wie  ak,  nennt  man  ©efyne  ober  Gljorbe,  gefyt  fie 
-aber  burd)  ben  SRittelpunft,  wie  ab,  fo  erl;al,t  fie  ben  Kamen  25  urtfc 
meffer  ober25iameten  25er  Ijalbe 25urcJ)meffer  acfyeißt  #alb* 
-meffer  ober  9t ab iu$,  ßine  Sinie,  welche ben  ÄreiS  fcfyneibet,  tote 
gl,  wirb  ©cfyneibelinie  ober  ©efante,  unb  eine  foldje,  Dieben 
ÄreiS  nur  in  einem  fünfte  berührt,  wie  dff  Beruf) rungö li  nie 
ober  Sangen te  genannt  £>ie  glacfye  akma,  welche  &on  einer 
©el;ne  unb  bem  barüberliegenben  Kreisbogen  begrenjt  ift,  beißt 
%  b  f  dj  n  i  1 1  ober  ©  e  g  m  e  n  t  unb  ba§  burd)  2  #albmeffer  (c  £  unb 
*£)  unb  bem  jwifd)en  ifynen  liegenben  SJogen  (bnk)  gebilbete 
©tu*  cbnk,  2Cu6fd)nitt  ober  ©eftor*  Hin  3Bin!eI,  beffen 
©djeitel  in  ben  SDlittelpunFt  faßt,  wie  <$  ach,  fyeißt  ßentri* 
wtnfel. 


83efd)reibt  man  um  einen 
tyunlt  a  (gig,  28)  als  bittet* 
punft  jwei  Greife,  fo  l;eißen 
biefe  concentrifdje;  faden 
aber  bie  SRittelpunfte  nid)t  ju* 
fammen,  wie  in  §ig.  29,  fo  wer* 
ben  fte  ejccentrifdje  genannt* 


§.24. 

©cfyon  §♦  14  2Cnmer?ung  2  würbe  bemerFt,  baß  bie  ©rfijje  eines 
SBinFelS  nid)t  tn>n  ber  £ange  ber  ©djenfel,  fonbern  wn  ber  SDBctte 
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bec  ßeffnung,  toelcfye  biefe  jn>tfc^en  ftd)  bilben,  abhängig  ift  £a 
nun  biefe  SBeite  am  einfachen  burd)  einen  SSogen  gemeffen  wirb, 
melden  man  jtvifdjen  ben  ©cfyenfdn  &om  (Scheitel  beS  SBinfelS  au$ 
befdjreibt,  tnbem  biefer  SJogen  bei  gleichem  #albmeffer  genau  in 
bemfelben  §3erl)dltniffe  großer  n>irb,  als  bte  SBeite  ber  £)effnung 
junimmt;  fo  fyat  man  fyiernad)  folgenbeS  3nfhument  confhmtrt,  unr 
bie  ©rege  tinti  gegebenen  2Binfel$  ja  beftimmen,  ober  um  einen 
SBtnFel  t>on  gegebener  ®röf*e  aufjutragen» 

9Ran  jeifytet  Aber  eine  beliebige  Sinie  ab  ($ig.  30,)  2  con* 


»•      *°     >oo 


centrtfe^e  #albfreife,  tl>eilt  jeben  berfelben  in  180  gleite  Steile, 
©rabe  genannt,  unb  bejeicfynet  bte  SEljeilpunfte  bcö  einen  $alb* 
freifcS  in  ber  9tid)tung  *on  red)t$  nad)  UnU  Don  10  ju  10,  nad)  ber 
Steige  mit  0,  10,  20  u.  ff  n>.  biö  180  unb  ebenfo  bie  be$  anbern 
in  entgegengefefcter  Stiftung.  *) 

Um  aud)  fefyr  Keine  Sßinfelgrißen  beftimmen  ju  fSnnen,  tljeilt 
man  ben  ©rab  in  60  3Rinuten  unb  bie  Minute  in  60  ©efunben. 
Änmerfung.   Äud&  i)ter  gebraust  man  jur  XbEürjuna.  ftatt  ber  SBör* 

tec:  ©rtb,  SÄinute,  ©efunbe,  bejie^ungdweife  bie  Seiten  •,  ',  ",  fo 

baß  alfo  &♦»•  48°  24'  32 "  t>ct^t :  ber  SBintet  tyabe  eine  ®r6fe  t>on 

48  ®raben,  24  SRinuten  unb  32  ©efunben. 

§.  25. 

2)a$  im  vorigen  3)aragrapl>  befcfyriebene  Snftrument  beißt  SB  in* 
f  elmeffer  ober  Sranßporteur  unb  wirb  beim  S3eflimmen  ber 

*)    SBtcb  bieäeufcnung  auf  einem  unbur<bftd)ti0en  Äörper  ausgeführt, 
fo  mup  ber  SRaum  d  auflgefcfcnitten  werben. 
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©rifle  cincS  SBmfcl«,  fo  auf  ben  ju  unterfucfcenben  SBinfcl  gelegt, 
baf  fein  Sföittelpunft  c  (%i$.  30)  auf  ben  ©Zettel  fallt  unb  ber 
2>urd)mef[er  ab  an  einen  ber  beiben  ©cfyenfef  ju  liegen  Fommt; 
bie  3afyl,  nad)  tpeld^er  ber  anbere  2BinfeIfd)enfel  auf  bem  S£ran$por* 
teur  jeigt,  wenn  man  auf  ber  ©eite  auffleigenb  gafylt,  auf  welker 
ber  erflere  ©djenfel  narf)  0  jtigt,  gibt  bie  ©riße  be$  Sßinfela  an* 
©o  mift  j.  83.  in  gig.  30  ber  SBinfel  ^c*  nur  60°,  ber  SBinfel  gca 
bagegen  120°* 

Bnmerfunö.    >Der  redete  SBinfel  $at  immer  90 •,  ein  ftrifcer  <££   weniger 
unb  ein  jhtmpfer   <J  mefyr  afS  90*. 


Mbidmitt  IV. 


93on  bem  Üttaaßftabe,  bem  ftläcfyemnaaße  unb  ber  Sott* 
ftruftiott  ber  ebenen  gtgurem 

§♦  26.    SSom  SRaaf  (labe. 

SEragt  man  ein  ober  mehrere  SJlale  bie  Sangeneinfyeit  (§.  8) 
mit  il;ren  Unterabteilungen  auf  ein  Stneal  wm  #olj  ober  SRetatt 
auf,  fo  erljdlt  man  einen  SKaaßftab.  2)a  man  biefe  ßinfjeit  aber 
entweber  in  t^rer  natürlichen  Sdnge  ober  verjüngt  auftragen  tann, 
fo  fyaben  wir  natürliche  unb  verjüngte  SRaafjldbe  ju  unter* 
Reiben,  fiebere  werben  befonberö  bann  angewenbet,  wenn  San* 
gen,  welche  in  ber  Sftatur  abgemefien  würben,  ju  Rapier  gebraut 
werben  foflen. 

©oldje  verjüngte  9Äaaf5fldbe  Jann  man  ftcfy,  je  naefy  ber  ©rofle 
beS  SiaumeS,  welken  bie  Seicfynung  einnehmen  fo(l,  felbfl  wrferti* 
gen,  inbem  man  eine  Sinie  t>on  beliebiger  Sänge  al6  dinfyeit  ober 
Stoß  annimmt  unb  hieraus  bie  Unterabteilungen  beflimmt. 

§.  27.  <5onftru!tion  tim$  SÄaaßjlabe«. 
SRan  trage  bie  alö  %u$  angenommene  Sänge  ga  (gtg,  31) 
mehrere  SKale  auf  einer  geraben  Sinie  auf,  tfjeile  biefe  ©infyeit  in 
10  gleite  Steile,  fo  ftellt  ein  fold)er  Styeil  einen  3oH  &or.  6r* 
rietet  man  nun  gm  fenfrecfyt  auf  ga  unb  tragt  ein  beliebiges  ©tü<f 
gn,  10  mal  auf,  jiel)t  burd)  bie  SEfyeilpunfte  $Parallellinien  J«  ge 
unb  t>erbmbet  ben  ßnbpunft  be$  9.  Sollet  p  mit  m  unb  jieljt  burd) 
bie  übrigen  £l;eilpunFte  ber  Sänge  ga  parallele  Sinien  ju  pm;  fo 
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öo 


e»  ^  *s  <e** 


befommt  man  einen  ÜRaafjftab,  auf 
welkem  man  bte  gegebenen  Sangen 
verjüngt  abgreifen  fann, 

SBike  g.  2$.  eine  Sänge  t>on  2 ' 
6"  7"'  nadj  bemfeben  aufjujettljnen, 
OorauSgefefct,  baß  ^a  bte  Sänge  et* 
ne6  gtoßeö  auöbrucf  t),  fo  fefce  man  in 
bem  7,  SEfyeityunFt  ber  ©entrechten, 
welche  um  2'  &on  « entfernt  ifl,  &on  6 
aufwärts  geregnet,  affo  in  ?  ein,  6ff= 
ne  ben  3irfel  biS  ju  bem  fünfte,  in 
welkem  fid)  bte  burd)  ben  ß.ZfytiU 
punft  h  ber  Solle  gefyenbe  parallele 
hs,  unb  bie  ijorijontale  g  7  fdjneiben, , 
alfo  biö  k,  fo  ließt  <]k  eine  Sänge 
»on2'6"7'"t>or, 

Enmerfung.  ©ollte  eine  Sänge  in 
nodj  metyr  oerfieinertem  3Kaa$e  auf* 
getragen  werben,  fo  fann  man  audj  et* 
neh  Zt)tii,  wie  a  1  a(ä  £uf,  alfo  dfat* 
3ott  be|tradjten\  «hieraus  ift  flar,  wa« 
man,  wenn  ya  einem  natürlichen  3otl 
gleich  ift,  tarunter  ju  oerfte&en  tyat, 
wenn  e«  ^etßt,  ein  ©egenftanb  fei  in 
tV/  tU  u«  f- w*  &etr  natürlichen  ©röpe 
gejeidjnet* 


^ 


^ 

s 


§.  28,  Aufgaben. 

1)  fraget,  nacfybem  it;r  einen  9Raaf|tab,  yoU  er  eberr  ange* 
geben  würbe,  conftruirt  fyabet,  folgenbe  9ßaaj5e  barnad)  auf: 

1'3";   2' 4";  1'  8"  3/y/;  2' 4"  8'";  1 '  8"  2'";  5"  8'"; 
3'  4"  1'";  12"  3'";  2'  7'";  3'  4'". 

2)  ©inen  SBinfel  toon  70  °  unb  einen  feigen  Don  135°  aufju* 
tragen,  unb  bte  ©cfyenfel  1'  7"  6"'  unb  V  1"  4"'  lang  ju  machen. 
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3)  SretStnien  *>on  8"  4'",  Vi'«,  IM"  2'",  auf  einer 
©eraben  an  einanber  ju  tragen« 

§,  29.  SSom  $\aA)tnmaa$t. 

Um  bie  ©ripe  ber  2Cu$bel)nung  einer  $lad)e  beftimmen  ju  fon* 
nen,  nimmt  man  bei  un$  aU  ©nl;eit  ein  £luabrat  an,  beffen 
<Seite  tin  guß  lang  ift  3>iefe  ßinfyeit  nennt  man  £lu ab  ratfuß, 
unb  gebraust  bafur  baö Seiten  O'*  25er  £luabratfuß  tntyalt  100 
.Üuabratjolle  (D'O/  bcr  ßuabratjoH  100  Cuabratlinien 
(D'"  unb  bie  £luabratlinie  100  £Uabrat})trnFte  (DIV)*  ©n 
£luabratt>on  10  guß  ©eite  fyeißt  £luabratrutl>e  (Oe).  ©ie 
£luabratrutl;e  enthalt  100£luabratfuße;  100  Sluabratrutfyen  geben 
ein  SSiertel  unb 4SSiertel  ober 400£luabratrutl;en  einen  SRorgen, 

§♦  30. 

2CIö  6inl;eit  für  ba$  franjoftfäe  glddjenmaaß  bientein&uabrat, 
beffen  ©eite  10  SReter  lang  iß.  2)iefe  @inl;eit  fyeißt  Are  unb  ent* 
l;d(tv  100  £luabratmeter, 

£>ie  Grintfyeilung  biefeS  SRaaßeS  lagt  ftd)  au8  folgenber  3u* 
fammenftellung  leicht  erfefyem 

1  2Cre  I;at  100  £luabratmeter. 


10 

«  geben 

1  35efareT 

100 

»      » 

1  #eftare. 

1000 

*      * 

1  JEilare. 

10000 

=>      * 

1  SDtyriare, 

t\j 

.    gibt 

1  £>eciare. 

iiu 

*            s 

1  <5entiare. 

iJvv 

9                9 

1  SKiaiare. 

Sie  SSemanblung  beS  neubabifcfyen  glddjenmaaßeS  in  franjo* 
f?fd)e§  unb  umgefeljrt,  gefcfyiefyt  dfjnlicfy,  n?ie  im  §.  12  burcfy  einfache 
3n>eifafered)nung.  <£$  ftnb  ndmlid)  100  ßuabratfuß  gleich  9  &uab* 
bratmeter, 

g.  31«  Aufgaben, 

1)  2Bie  Diele  £mabratjoKe  ftnb: 

a)  8D';  b)   6D'5D";  c)   24D°  84D'  37D";  d)  ÖD» 
48D";  e)  3  SB«.  27D«  8D';  f)  3  SRorg,  1  Btt.  84D." 
aiefult. :  a) 800D";  b) 605D"; c) 248437G";  d) 500J8D"; 
e)  3270800 Ü";  f)  13000084  D", 

2 
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2)  2Bie  »tel  Sföorgen,  SSiertel  u.  f.  w.  betragen: 
a)  2467  O0;  b)  3586  0°;  c)  13007  D°. 

(Refult.:  a)  6  2Rrg.  67 D»;    b)  8  9Ärg.  3  §3«.  86 D°; 

c)  32«Wrg.  2  83«.  70». 

3)  ^olgenbe  SRaafje  als  ©ecimalbnicbe  anjufcfyreiben,  in  weisen 

bie  £uabratfuf»e  alö  ©anje  erfcbeinen: 
a)  360'  38D";  b)  24D'  9D";  c)  2D°  340'730"; 
d)350°640";  e)  70°  5D' 28D";  f)   260»30'80"; 
g)  3  SB«.  38D°  34D";  h)  3  «Birg.  2  SS«.  240'";  i)  283«. 
38 O";  k)  ÖD«;  1)  53  ED"  36 O'";  m)  7  O"  4D'". 
JKefult:    a)     36,380';     b)    24,090'     c)    234,73D'; 

d)  3500,640';  e)  705,280';  0  2603,08  0'; 
g)  33800,34  D';  h)  140000,00240';  i)  20000,38 
O';  k)  0,060';  1)  0,53360';  m)  0,0704  D'. 

4)  SBie  »tele  JRutben,  $u$  u.  f.  w.  ft'nb: 

a)  3,45  0"';  b)  25,2460«;    c)  0,24760';    d)3,27D"; 

e)  876,45  SRrg.;  f)  7,002356  9Hrg. 

9tefult.:a)  3D'45D";b)  25  O«  24O'60O";  c)  24  O" 

760'";  d)30"270'";  e)  8769Rrg.  183«,  80D<>; 

f)  7«SRrg.  940'24  0". 

§.  32.  @onfiru!tion  ber  ebenen  giguren. 
1)  SRitbrei gegebenen 2iniena,*,c  ($ig.32)ein£>reiecfjujetd)nen. 


2Cufl6f.  9Ran  befcbreibe  »on  ben 
(SnbpunFten  ber  ßinie  a  auS  mit 
b  unb  c  bie  Sogen  1  unb  2 
unb  jiet)c  bie  hinten  b  unb  c. 


gi'9  32. 


2)  lieber  eine  State  a,  mit  einer  anbern  8inie  *  ein  gletdjfcfyenfligeS 
Sreiecf  $u  jeidmen. 

2Cufl6fung.   SWan  »erfabre  wie  in  »orbergeljenber  Aufgabe, 
nur  nebme  man  fiatt  ber Stnie  e  nodjmalö  b  in 3irf el  (^ig.  1 4) . 

3)  lieber  eine  gegebene  ßinie  a  ein  gleichzeitiges  ©reied"  ju  con» 
flruiren. 
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2Cufl6f.    SRan  befcfyreibe  bie  Sogen  1  unb  2  in  ber  erften 
Aufgabe  mit  biefer  ginie  a  (gig.  13). 

4)  3m  gnbpunfte  b  bcr  Sinie  ab  (gig  33)  eine  SenFredjte  auf 
biefe  ju  jie(;en,  oljne  bie  Sinie  fclbft  5U 
verlängern. 
2luf!6f.  9W;me  trgenb  ein  ©tucf  bc 

in  3irFel  unb  befcfyreibe  von  b  unb  c        guj .  33 

au5  bamit  bie  Sogen  1  unb  2,  madje 

<//=  c</,  fo  i\t  fb  bie  ju  beftimmenbe 

SenFredjte. 


5)  S)ie  5»ei  ben  regten  SBinFel  tintt  recfyhvinfligen  SDreietfS  ein* 
fdjließenben  Seiten  a  unb  b  <$ig.  34)  ftnb  gegeben,  man  fott 
ba$  £)reie<f  jeicfynem 


2Cufl6fv  erriete  in  bem  gnbpunFte 

'ber  einen  «Seite  a  nadj  Aufgabe  4 

bie  anbere  b  fenFredjt  unb  verbinbe 

ttye  betben  anbern  ©nbpunFte  burd) 

eine  gerabe  Sinie  m. 


gig.  34. 


6)  SSon  einem  SKecfytecfe  ftnb  bie  j*vei  anftojknben  <StiUn  a  unb  b 
gegeben  <$ig.  23),  baffelbe  ju  Fonfiruirem 

2Cuf Ißf.  59ian  trage  an  ben  Crnbpunften  von  a  auf  berfelben 
.    Seite  bie  Sinien  b  fenFrecfyt  auf  (Aufgabe  4)  unb  verbinbe 
bit  (SnbpunFte  biefer  SenFretye«  miteinanber. 

7)  Ueber  tim  gegebene  Sinie  a  ein£luabrat  ju  seichten  (gig.22). 
2C  u  f  1 6  f ♦  SRan  mad)e  in  vorfyergeI;enber  Aufgabe  Äfo  groß  wie«. 

8)  ©nen  gegebenen  SBinFel  a  (gig,  35)  in  irgenb  einem  9)unFte/> 
ber  £inie  c  d  an jutragen, 

tfuflif,  SRan  betreibe 

mit  beliebiger,  aber  glei*  ^^^     \# 

djer  3irFeloffnung  von  « 

unb  />  au6  bie  Sogen  1 

unb  2,  macfye  baSSogen* 

ftftcFM  =fy,  fo  iflber 

<$  #/?<*=  bem  <£  ^a/. 

2* 


gig.  35. 
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9)  3n  bem  fünfte  p  ber  Unit  ab  (#igf  36)  eine  Senfrecfyte  ju 

erridjtcn. 

%  u  f  1 6  f,  ÜRan  fcfylage  t>on 

%.  p  quo  red)tö  unb  linF$  /*c 

=  /?</  ab,  befcfyreibe  mit  be* 

liebtger  aber  gleicher  3tr* 

fetöffnung  &on  c  unb  rf 

auö  bie  Sogen  1  unb  2, 

0\  ite^e  pm,  fo  jtel;t  biefe 

/    ■-*     fenfredjt  auf  a  b. 

10)  gine  gerabe&'nie  ab  ($i$.  37)  unb  außerhalb  berfelben  ein 
9>unft  p  ftnb  gegeben,  man  foU  t>on  biefem  au$  eme<3enf* 
rechte  auf  ab  fallen. 


gtg.  36. 


-K- 


gt'd.  37. 


X* 


/-:■ 


Xuflif.  SBefdfjreibe  t>on 
/t?  auS  ben  Sogen  1,  fo  baß 
er  nod)  ai  in  c  unb  d 
fdjneibet,  Don  c  unb  rf  auS 
bie  Sogen  2  unb  3  mit 
gleicher  3irFel6ffnung,  fo 
i|i  pm  bie  gefugte  ©enF* 
red)te. 


1 1)  ©ne  8tnie  a  b  (gig.  38)  tjt  gegeben,  man  foU  burefy  ben  9>unFt 
p  eine  parallele  ju  ifyr  gießen* 

giß.  38. 

_^ / @r|U2Cufl5f.  <gr* 

richte  naefy  Aufgabe 
10  bie  Äinie  pc 
fenFrecfyt  auf  ab, 
bann  in  irgenb 
einem  fünfte  d  ber 

2inie  ab  na$  2fuf* 

^   gäbe  9  eine  jtoeite 


i 
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©enFretfyte  dff  matfye  df=  p  c,  fo  tjl  btc  bard)  p  unb  /gezogene 
8ime  parallel  511  a  6. 

& ^ 3n>ei<e  2Cufl6f. 

/  7  '   ^iefye  bie  fäiefr  ^s 

/  /  nie  pc  (gig,  39) 

/        /  vt» st.     mVlTu\?c5 

—  A-  - — „%  C  wty  aufgäbe  8  m  et* 

/,''  \  >-f\  nem  anbern  fünfte 

/       \  /      \  d  =  <£  fdb  an, 

ä c S 1t ' /  maijt  fd  =  pc,  fo 

tjl  pfbit  ^Parallele, 

Änmerfung.  ©ie  Aufgaben  4,  9, 10  unb  11  fönnen  audj  auf  einfache 
SBctfe  mitteilt  jroeier  Cineale,  woüon  ba*  eine  bie  gorm  eines  redjt* 
winfligen  ®reiects  b<*ben  muß,  mecbanifd?  gelö|t  werben. 

Um  hiermit  bte  Aufgaben  4,  9  unb  10  ju  tonftruiren,  lege  man 
eine  ber  betben  am  regten  SBtnfel  liegenben  ©etten  beS  red)t»inf* 
Ugen  £)reiecft  an  fcinie  ab  an  unb  rüde  bte  bem  redeten  SBinfel  gegen* 
überlieg  enbe  ®titt,  fo  lange  längs  beS  jweiten  SinealS  t)tn,  bis  bie 
Dritte  @ette  beS  ©reiects  burd)  ben  gegebenen  spunft  gebt/  fo  iftbte 
8inie,  mlfy  man  an  ityr  btngiebt,  bie  »erlangte  ©entre^te. 

Um  mitteilt  biefer  Vorrichtung  bie  Aufgabe  1 1  ju  läfen,  lege  man 
irgenb  eine  ®tiU  be*  SDreiertS  an  aft  unb  fdjiebe  e$  mit  einer  ber 
betben  anbern  leiten  an  bem  jweiten  Cineal  fo  lange  bin,  bis  bie 
an  ab  gelegene  <&titt  burdj  ben  $un!t  p  gebt,  fo  tft  bie  an  biefer 
®titt  bingejogene  Sinie,  bie  parallele  ju  ab. 

12)  @ine  9iaute  ju  jeicfynen,  mm  welker  bie  ©eite  unb  ein  an  üjr 
Itegenber  SBinFel  gegeben  ftnb/ 

2tuflöf.  9Ban  trage  *om  ©Zettel  beS  SBinFelS  au$  bte  ©eite 
auf  ben  ©cfyenFeln  ab  unb  jielje  buref^bie  (SnbpunFte  parat 
lele&'nien  ju  ben  gegenüberliegenden  ©cfyenFeln.  (3fig*24.) 

13)  £)ie  jwei  ©eilen  unb  ber  fcon  i(;nen  etngefcfylojfene  SBinFel  et* 
ner  Stfyomboibe  ftnb  beFannt,  biefe  ju  conjtruirem 

2C  u  f  1 6  f.  SKan  trage  t?om  ©Zettel  beö  2BinFel$  au&  auf  bem 
einen  ©djenFel  bie  eine  ©eite  unb  auf  bem  anbern  ©cfyenFel 
bie  itozik  ©eite  ab,  unb  giefye  burd)  bie  (gnbpunFte  parallele 
ju  ben  gegenuberliegenben  ©cfyenFelm   (gig*  25)« 

14)  <?in  ^aralleltrapej  ju  5eid)nen, 

2tufl6f.  3k})t  ab  unb  <?<J  (gig.  20)  mit  einanber  parallel, 
bann  ad  unb  6c  nad^  beliebigen  Stiftungen, 

15)  6in  Srapej  ju  getanen. 
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2Cufl6f.  Wlan  jctdf)ne  einSSieretf  (Sig.21),  in  meinem  feine 
(Seite  mit  einer  embern  parallel  ift. 
tfnmerfunö.    Weitere  Gonliruftionen  fte^e  im  tfi^ange  I. 


W*»*«  V. 


©erecfynung  ber  ebenen  ftlacfyem 
§.  33.    ©rflarung. 

Unter  bem  $  l  a  cl)  e  n  t  n  I)  a  1 1  e  einer gigur  verfiel)!  man bie (große 
be$  SiaumeS,  welchen  biefelbe  einnimmt,  liefen  Snl;alt  erhalt  man 
burd)  bie  Unterfudjung,  wie  oft  bie  als  glad)eneinl;eit  (§.  29)  am 
genommene  ©roße  in  ber  aufyumeffenben  gladje  enthalten  ifi. 

S5ct  ben  Parallelogrammen  unb  Sreiedfen  nimmt  man  immer 
eine  Seite  aB  ©runblin ie  an,  unb  nennt  alSbann  bie  fenfredjte 
ginie,  welche  man  fcon   ber  tyr  gegenubcrliegenben  (?cfe   aus, 

auf  bie  ©runblinie  ober 
beren  §3erlangerung  %kl)t, 
bie  #of>e.  @o  i(t  J*S3* 
in  bem  Parallelogramm 
ab  cd  (Sig-40)  df  bie 
^  $iMO*  4)6fye,nKnn«0al$©runb* 
linie,  bagegen  ä^rbie  #6f>e, 
wenn  a</  alö  ©runblinie 
angefel;en  wirb.  (Sbenfo 
ift  im  ©reieef  abc  (gfig. 
41)  cd  bie  jur  ©runb* 
linie  ab  gelinge  ^6f)e. 
SBirb  aber  in  bem  fhimpf* 
winfligen  ©reieef  abc 
($ig*  42)  ab  alö  ©runb* 
linie  angenommen,  fo  muß 
man,,  ba  t>on  c  au6  feine 
©entrechte  auf  ab  felbft 
mSglid)  ifl,  bie  #6lje  rtf 
auf  bie  SSerlangerung  fcon 
<?6  fenfredjt  jiel^en. 
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Aufgabe,  3eid)net  eine  JRetye  t>on  Parallelogrammen  unb 
35reiedfen,  nehmet  fcerfcfyiebene  Seiten  aI6  ©runblinien  an 
unb  beflimmt  bie  jugel;Srigen  #tyem 

§«34.   «Beregnung  be«3led(»te<fa. 

a)  2)er3flad)eninl)alt  eines WecfytedfS  wirb gefunben,  wenn  man 
bie  Sänge  ber  ©runblinie  mit  ber  8ange  ber  $&\)t  multfcplicirt, 

äßurbe  j,  S5,  bie  Sänge  ber  ©runblinie  =  8'  unb  bie 
£bl)t=  5'  gemejfen,  fo  betragt  ber  gladjeninfjalt  8x5  = 
40a',25er©runbbiefe$ 
SSerfafyrenS  ifl  Ictcfjt  auö 
gig.  43  5U  erfel;en ;  benn 
auf  ber  ©runblinie  fön* 
nen  fo  mele  £luabrat* 
fdjufye  neben  einanber 
flehen,  als  biefe  $uf?e 
lang  ifl,  unb  biefe  Steige 
bon  8  £uabratfd)uf>en 
fann  fo  oft  über  einanber  wrjeidjnet  »erben,  al6  bie  #oI)e 
guge  betragt;  man  fyat  alfo  fünf  Steigen  fcon  8D',  alfo  im 
©anjen  5x8  ober  40 D'. 

b)  Sott  auö  bem  Snfjalte  unb  einer  Seite  bie  anbere  Seite  be* 
rechnet  werben,  fo  bfoibire  man  mit  ber  gegebenen  Seite  in 
ben  3nfyalt. 


fffg.  43 

• 

.     §♦  35,   SSeifpiele, 

1)  SBie  groß  ifl  ber  3nl;alt  tintä  9Jed)tecf$,  bejfen  ©runblinie  = 
5  •  8'  3"  unb  bejfen  $tye  =  2  •  4"? 
«uflifung.    gnfralt  =  58,3 'x  20, 4' 

2332 
11660 


*) 


1189,32  D'  ober     , 
3n^alt  =  11D«89D'32D". 
©n  SBoben,  weiter  bie  §orm  tinrt  SRedjtecfeS  fyat  unb  2°  3' 
2"  lang  unb  1°  2'  8"  breit  ifl,  fott  mit  redfctedfigen  platten 
belegt  »erben,  &on  welken  jebe  3'  3"  lang  unb  2'  breit  ifl; 
wie  Diele  foldjer  platten  ftnb  erforberlid)  ? 
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2CufI&fung«  9J?an  rechne  ben  Snfyalt  be$  SSobenS  unb 
bimbire  biefen  burd)  ben  Sn^alt  einer  platte. 
Snljalt  beö  83obenS  =  23,2' x  12,8'  =  296,960' 
*      einer  platte  =    3,3' x    2'     =      6,60', 
folglich  2Cnjal;l  ber  platten  =  296, 96  :  6,6  =  45  ©tfttf. 

3)  @n  ©aal  fcon  48' gange  26' 83reite  fotl  mit  ©ielen  belegt 
werbender  j&uabratfdjufy  foftet  6  fr»;  wie  l;od)  fommtbieSJe* 
legung  ju  flehen  ? 

2C u  f  l  S  f ♦  Steinet  ben  Snljalt  be6  SSobenS  unb  multtpUctrt 
biefen  mit  bem  greife  eineö  £>uabratfd)ul)6. 
Snftalt  be$  S3obenS  =  48 'x  26'  =  1248D', 
biefe  Foften  1248  x6  fr*  =  124  fl.  48  fr. 

4)  @in  rechteckiger  ©arten  I;ai  einen  Snfcalt  fcon  3 SBtl.  7O0  51 D' 
28 D"  unb  ifl  24  •  6'  8"  lang;  wie  breit  ijl  berfelbe? 

Äufl Jf.  SKad)  §.  34,  b)  erhalt  man: 

S5reite'=  30751,280':  246,8'  =  307512,8  :  2468 
=  124,6'ober  12°  4' 6". 

5)  ©er  Sn^alt  eines  redjtecfigen  SSobenö  betragt  7D  °  16D'  4D", 
feine  SSreite  3  •  6";  wie  lang  ifl  berfelbe? 

2Cufl6f.  9tad)  §.  34,  b,  wirb  bie 
gange  =  716,04  :  30,6  =  7160,4 :  306  =  23,4'  ober 
2°  3' 4", 

6)  ein  redjtecfiger  $lafe  *on  42'  3"  gange  unb  32' 7" 
SSrette  fotl  geppäflert  werben ;  wie  tfyeuer  fommt  bie  5>flafle* 

•  rung,  wenn  ber  £uabratfuf*  5  fr.  fofht? 

TCuflof.    9Ran  multiplicirt  ben  in  £luabratfu§en  auSge* 

brueften  3nf;alt  beö  3)la&e6  mit  bem  greife  eineö  £lua* 

bratfd)ul;e3. 

*      ©er  3n&attbe*S>!a$e*fft=  42,3x32,7  ==  1383D'21D", 

baljer  ber  J?oftenbetrag  =  1383,21  x  5  fr.  =  115  fl.  15  fr. 

§♦  36.  Berechnung  beö  £uabrat8. 

a)  2)a  ein  £luabrat  als  tin  9vedf)tecf  angefefyen  werben  fann,  bei 
welchem  bie  gange  gleit!)  ber  ©reite  ifl,  fo  folgt  fyierauö,  baß 
ber  %  lachen  in  l;  alt  gefunben  wirb,  wenn  man  tim  ©eite 
mit  fiefy  felbft  multiplicirt. 


Digitized 


by  Google 


25 

«Betragt  j,  SB.  bie  <Stitt  eines  ßuabraW  16  gufi,  fo  ift 
alfo  ber  3n&alt  =  16  x  16  =  256  D', 

b)  Sfl  ber  Snljalt  eines  £luabrat8  gegeben  unb  bte  ©ette  fotl  ge* 
funben  werben,  fo  fyat  man  nad)  a)  eine  3al;l  ju  futfyen,  welche 
mit  ftd)  multiplicirt  ben  befannten  Snfyalt  gibt. 

3ur  2fufftnbung  einer  folgen  3al>l  ift  aber  ein  befonbereö 
9? edjnungö&erfaljren  n5tl;ig  ,  n>eld)e$  unter  bem  Flamen  be$ 
jCluabratrt)urjelau6jieI)end  befannt  ift.  ©tefeö  SSer* 
fahren  ju  erflaren,  fotl  junadjft  ber  3nl;alt  ber  folgenben  9>ara« 
graben  fein, 

§,  37.  SSom  2Cu8jiefyen  ber  £uabrattt>urjel, 

SRultiplidrt  man  eine  3al;I  mit  ftd),  fo  Ijeigt  ba$  erhaltene  9>robuFt 
bte  £luabratjal)l  ober  aucf)  baö  £luabrat  ber  erfleren.  <2o  ifl 
j.  53,  64  (8  x  8)  bie  Cuabratjafyt  ober  ba$  £luabrat  &on  8,  folg* 
Iid)  mup  umgefefyrt  (§.  36,  b)  bie  Sluabratwurjel  au$  64  =  8  fein, 
9)Jan  beutet  baö  ©efdjäft  beö  £luabratn>urjelau5jiel)en6  burd)  ba$ 
Seidjen  /*  an,  n>eld)e$  man  t>or  bie  gegebene  3afyl  fefct,  £bige 
Aufgabe  würbe  alfo  auSgebrudft  burd)  /64  =  8, 

Änm*rfung.  SDte  Cluabratja^en  aller  einjiffrigen  3aty(en  ftnb  bem 
©ebdc^tnifTe  wotyl  einzuprägen,  weptjalb  fte  nad)  ber  S?ett>e  i)icr  auf- 
geführt (inb: 

SMe  Cuiabratjatyl  t>on  1  ift    1, 


2    * 

4, 

3    ^ 

9, 

4    * 

16. 

5    * 

25. 

6    * 

36. 

7    * 

49. 

8   * 

64. 

9    < 

81. 

§,  38, 

Um  bie  ßuabratamrjel  aus  einer  größeren  3afyl  j.  JB.  au$  7056 
8«  jiel;en,  twfafyrt  man  auf  folgenbe  SBeife : 
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ÜRan    tyetlt    bie   gegebene  /70|56|  =  84 

3al;l  fcon  ber  Steckten  gegen  bie  8,8=  64 

Senfe  in  jweifteaige  Älajfen  unb  —  lß 

fucfyt  nun  in  obiger  SEabette  bie  .  ±  __  fiÜ*  : 

ber  erjlen  klaffe  (70)  junarfjfl         .      lb4  ~  _ 
Heinere  &uabratjaf)l  64,    Sie 

£luabratwurgel  hieraus  (8)  fdjreibt  man  nad)  bem  ©JeidMeitSjei* 
fytn,  jiel;t  64  t>on  70  ab  unb  l;angt  bem  Siefte  6  bie  nädtfe  Älaffe 
56  an.  hierauf  nimmt  man  bie  juerft  gefunbene  3al;l  8  boppelt 
unb  bfoibirt  mit  bem  ^robufte  16  in  bie  julefct  erhaltene  3a!;!,  oljne 
bie  lefcte  3iffer,  alfo  in  65,  fo  erl;ält  man  4  alö  jweite  3iffer  ber 
ju  fudjenben  3al;l.  25iefe  4  fyangt  man  fowofyl  bem  fcfyon  gefunbe* 
nen  8,  als  aud)  bem  boppelten  9>robuFtel6  an  unb  multiplijirt  ba« 
mit  bie  3al;l  164.  25a6  9)robuFt  au6  4x  164  jieljt  man  fcon  656 
ab  unb  man  erfjalt  alfo,  ba  bie  ©ubtraFtion  aufgel;t,  bit  £uabrät* 
wurjel  au$  7056  =  84. 

$  r  o  b  e.   <£d  ift  wieber  84  x  84  =  7056. 

Sfl  bU  £luabraf  jaljl  mefyr  als  fcier jiffrig  >  fo  Ijange  man  an  ben 
9teft,  weiter  nad)  ber  jweiten  SubtraFtion  bleibt,  abermals  eine 
«Klaffe  an,  unb  bfoibire  burd)  ba$  boppelte  $)robuFt  ber  nad)  bem 
©leid)l;eit6jeid)en  fhljenben  sweijiffrigen  3al)l,  inbem  man  wieber 
bie  lefcte  3iffer  im  ©wibenben  ftd)  wegbenFt  u.  f.  w. 
j.  83.  /12|53|16|  =  354 
(3x3=)| 

3~5|3  :  65 
(65x5=)  325 

*~^81|6:704 
(704x4=)  2816 


§♦  39. 

©efyt  bie  ©ubfraFtion  julefct  ni&it  auf,  fo  Ijetfjt  bie  3afyl  eine 
un&ollflanbige  &uabratjal;I.  Um  in  biefem  $alle  bie 
SBurjel  -nod)  weiter  auöjujtel;en,  fcerfafyre  man  genau  wie  oben  an* 
gegeben  würbe,  nur  fyange  man  ftatt  ber  nacfyjlen  jweiftettigen  ßlaffe, 
jweiSNuflen  an  ben  3teft  an  unb  trenne  bie  weiter  gefunbenen3iffern 
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im  Stefultat  »on  ben  »orljergefyenben  burd)  ein  Gomma,  fo  bafl  baö* 
felbe  alfo  alö25ecimalbrud)  erfr^eint ; 

j.©.     /41|43|  =  64,36 

(6.6=)  36 

54|3:124 
(4.124=)  496 

470|0  :  1283 
(3.1283=)    3849 

8510|0  :  12866 
(6.12866=)  77196 

7904  u.  f.  n>. 


§.  40. 

©oll  bie  j&uabrattturjel  au«  einem  ©ecimalbrud&e  gebogen 
werben,  fo  tfyeile  man  benfelben  t>om  Gomma  auö  nacf)  red>16  nnb 
ItnfS  in  jtoetfledige  klaffen.  ©leibt  redjtS  nod)  eine  3ijfet  flehen, 
fo  l;ange  man  biefet  eine  9tutt  an.  3m  Uebrigen  »erfaßte  man  nadj 
§.  38  mit  9?M(ffid}t  auf  bie  ©an gen ;  5.  83. 

a)  /6|83,|57|20  =  26,145 . . .   b)  /0,|03|25|  =  0,18027 ... 
4  1 


283  :  46 

225  :  28 

276 

224 

757  :  521 

100  :  36 

521 

10000  :  3602 

23620  :  5224 

7204 

20896 

279600  :  36047 

272400  : 

52285 

252329 

26142 

27271  u.  f.  tt>- 

10975  u 

♦  f.  tt>. 

§•    41. 

Sod au6 einem gett) 8 1;nlid)cnS5tu^cbie£luabralwurjcl  je* 
flogen  »erben,  fo  jiefye  man  biefe Ibe  enitoebet  auö  bem  3afyler  unb  bem 
kennet  bifonberö  unb  fül;re  hierauf  bie  25it>ifton  au6,  um  baö  Siefultat 
ju  erhalten ;  ober  man  »envanble  ben  gegebenen  83rud)  in  einenge« 
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dmalbrud)  unb  jtefye  fyieraufl  nad)  §.  40  bie  SBurjel,  <£o  erl;a(f 
man  j.  SB.  nad)  erflcrcr  Art  für: 


8  ~  /8  ~  2,82842 
•unb  nad)  Unterer: 

|-  =  /0,|62|50|  =  0,79056 
49 

1350:  149 
1341 


VI 


900:  158 
90000  :  15805 
79025 


1097500  :  158106 
948636 

148864  u.  f.  w. 
Sn  ben  meiflen  gaflen  ift  bie  ledere  9»el^obe  bie  Eurjere. 
Sft  bie  jEluabratwurjel  auS  einet  gemifdjten  3al>I  ju  jieljen,  fo 
tvenbet  man  am  einfad)ften  bie  legte  bec  eben  angegebenen  jtvei 
SWetljoben  an.  <So  ift  j.  85. 

f3$  =  /3,|87|50|  =  1,968 

_1; 

287  :  29 
261 
2650  :  386 
2316 

33400  :  3928 
31424 
197« 

§.  42.  Aufgaben. 

1)     a)  /144;  b)  /361;c)  /ll56;  d)  /4225;  e)  /6561 
0   /18496;  g)  /43264:   h)  /156025   i)  /250O00 
k)  627264;  1)  /l  522756;  m)  /943 1041 ;  n)  /4024036 
o)  /I0137856;  p)  /454670329;  q)  /937645641. 
Sfefultate:  a)12;  b)  19;  c)  34;  d)  65;  e)  81;  f)  136; 

g)  208;  h)  395;  i)  500;  k)  792;  1)  1234;  m)  3071 ; 

n)  2006;  o)  3184;  p)  21323;  q)  30621. 
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2)  a)/655,36;  b)/ll,6964;  c)/0,893025;  d)/3,1415; 
e)  /0,003 ;  f)  /864,342 ;  g)  /0,0364  ;  h)  /3,00462. 
{Refultate:   a)25,6;    b)  3,42;  c)  0,945;   d)  1,77242; 

e)  0,054772;   f) 29,3997;  g)  0,19078;  h)  1,73338* 

3)  a)  /|;  b)  fül ;  c)  /!;  d)  /Ä;  e)  /*  f)  /4|; 
g)  /«Vi  5   h)/23TV 

JRefultate:  a)  *  =0,6666...;  b)  ji  =  0,91666...; 
c)  0,86602;  d)  0,53033;  e)  0,79057;  f)  2,1602; 
g)  2,3741;   h)  4,8516,/. 

§♦  43.  SBeifpiele  über  bie  SSeredjnung  bed  £luabrat$. 

1)  (56  fauft  Semanb  einen  ©arten,  welcher  bie  $orm  eine$  £lua* 
brat*  \)at  unb  befreit  <&titz  12°  6'  lang  ifl.    @r  bejaht  für 
jebe  &uabratrutl;e  2  fl.  24  fr.;  wie  treuer  ifl  ber  ©arten? 
2Cufl6f*    9tacfc  §♦  36.  a.  ifl  ber  Snfjalt  be*  ©artend  = 

126'xl26'  =  15876D'  ober  158D°76D'.  JEoflet 
nun  1  □<>  =  2f  flv  foJPoflen  158D<>  76G'  =  158,76x 
2|fl.  ober  381. 

SßoUtemcm  alle«  in  Clua&ratfujien  auSbrücfen,  fo  erhielte  man: 
100D'  Soften  2|  fl. 
15876Q'  *       ? 

12  X   15876         190512 

-iw><T  =  "wsr  = 381  p- »ie  oben- 

2)  Qtin  redjtedfiger  S3oben,  welker  38'  lang  unb  12'  breit  ifl,  foll 
mit  platten  belegt  werben,  weldje  | '  lang  unb  breit  flnb;  wie 
t>tel  foldjer  platten  finb  jur  {Belegung  notfyig  unb  wie  treuer 
fommen  biefelben,  wenn  ba6  <2tücf  mit  10  Fr,  be5afylt  wirb? 
2Cufl6f.     9Äan  bfoibire  mit  bem  3nfyalt  einer  platte  in  ben 

Snfoalt  be8  S3oben$. 

©er  3n^alt  beö  83oben6  ifl  nad)  §.34.  a.  =  38  x  12 
=  456  D', 

©er  Snfyalt  einer  platte  ifl  nad)  §.  36.  a.£  x  |  =  0,75 
X0,75=  0,5625  D'. 

Semnad)  bie  Enja^I  ber  tylaihn  =  456:0,5625  = 
4560000:5625  =  810  Stflcf.  £>iefe  foflen  alfo: 
810  x10  fr.  =  135  (L 

3)  6in  äimmer  t>on  ber  §orm  eineö  Cuabratö  mit  20'  8"  lan* 
ger  ©eite  fott  mit  SBrettern  belegt  werben ,  fcon  welchen  jebeö 
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4) 


9'  4"  lang  unb  1'  5"  breit  tfl;  wie  t>iel SBretter  ftnb  jurSBe* 

legung  erforberltd^  unb  waö  toflen  biefelben,  ben  ßuabratfuji 

ju  5J  Jtreujer  geregnet? 

tfuflof-  SRanfinbet 

ben  Sn^alt  be6  SimmerS  =  20,8'  x  20,8'  =  432D'  64D" 

ben  Snljalt  eine*  SSretteS  =  9,4/x  1,5'  =  14D'  10D", 

folglich  betragt  bie  tfnjal;l  ber  SSretter  =  432,64:14,1  = 

4326,4:141  =  30,6  Gift«. 
25iefe  Foften,.ba  432,64  D'  belegt  »erben  miffen: 

432,64  x  5j  Fr.  =  2379  Ff.  ober  39  p.  39  Fr, 
Gin  2(c?er  tton  quabratifcfyer  gorm  [;at  einen  glacfyemnbalt 
t>on  7  ÜRorgen  1  Viertel  70D°  25  D';  wie  groß  i(t  eine<Seite 
beffelben  unb  wie  fciele  Saume  ftnb  jur  äöefefcimg  be$  Um* 
fangeS  erforberlid),  wenn  biefelben  15  gfuß  &on  einanberent* 
fernt  ju  fteljen  Fommen  ? 

TCufUf.    7  9Rrg.  lSStL  70D«  25D'  geben  narf)  §.  29 

297025D',  folglich  tft  eine  Seite  beS^elbeö  (nad)§*36,b) 

=  /297025  =  545';  bemnadfc  ber  Umfang  =  4x 545' 

.  =  2180'  unb  bie  2Cnjal;l  ber  erforberlidjen  Saume  = 

2180:15  =  145<3tfidf. 


§♦  44,   SJerecfynung  ber  Staute  unb  9lfyomboibe. 

«£)at  ein  9ted)tedf  mit  einer  Staut*  ober  Styomboibe  gleiche 
©runblinte  unb  gleite  #ofye  (§.  33),  fo  tfl  aud)  ber  Snfyalt  beS 
9led)te<fö  berfelbe,  wie  be*  tintt  ieben  ber  beiben  anbern  sparaflelo* 
gramme,    ©iefer  @afc  laßt  ftd)  leidjt  auf  folgenbe  Art  nadjweifen ; 

(Stfciaöcdba&ültiit* 
ecf  ($ig.  44),  welcfyeS 
mit  ber  Styomboibe/^Ä* 
(gig.45)  gleiche  ©runb* 
Iinie  {ab  unb  fg)  unb 
gleite  $&\)t(adun\>  mg) 
bat«  ©enft  man  ftrf)  nun 
abedfo  auffghk  gelegt, 
baß  bie  ©runblinie  ab  ge- 
nau auf  #  faßt,  fo  wirb 
ba5  3ied)tedf  «6<?<J  nad) 
fgmnin  liegen  Fommen. 


gi0.  44. 


?19.  45. 
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Wim  ift  baö  ©reiecf  fkn,  weldje*  fiber  bie  Styomboibe  fyinauS* 
fällt,  aber  im  9ied)tecf  liegt,  ebenfo  groß,  wie  baö  2>reiedf  gmk,  baö 
über  ba8  3?ed)tecf  faßt,  aber  in  ber  3Jl;omboibe  liegt* 

©affelbe  <Stutf,  welche*  alfo*burd)  auflegen  be$  $ed)tecf$,  &on 
ber  JRIjomboibe  auf  ber  rechten  ©eite  wegfallt,  wirb  auf  ber'linfcn 
wieber  jugefefct  unb  fomit  ift  ba$  9\cd)tccf  bem  Snbalte  nad)  ebenfo 
groß,  wie  bie  Styomboibe. 

2fuf  gleiche  SQßeife  laßt  ftct)  ba$  2(u$gefprod)ene  für  bie  Staut* 
nacfyweifem 

a)  Um  alfo  ben  3  n  \j  a  1 1  ber  9iI;omboibe,  fowic  ben  ber  dlauk  ju 
finben,  multiplicire  man  bie  Sänge  ber  ©runblinie  mit  ber 
Sänge  ber  $6fye,  wie  beim  9ted)tec£, 

b)  gfir  bie  S3eftimmung  ber  ©runblinie  ober  ber  #6l;e  au$  bem 
Sn&alte  gilt  baS  in  §•  34.  b,  ©efagte, 

§.  45,    SBctfpiele* 

1)  SBie  groß  ift  ber  3nfyalt  einer  Staute,  beren  ©runblinie  4  ° 
6'  5''  unb  beren  #5l)e  =  3»  2"  gemeffen  würbe? 
«uflof,    Snljalt  =  4ö,S  x  30,2  =   1404,30D'    ober 
14D°4D'30G^ 

2)  SBon  einem  Selbe,  welches  bie  gorm  einer  Styomboibe  l;af,  würbe 
eine  <&titt  =  36°  8"  unb  bie  jugel;6rige  #6(>e  =  18°  5'  6" 
gemeffen;  wie  groß  ift  fein  glad)eninf>alt  unb  wa6  Foftet  baö 
Selb,  wenn  bie  &uabratrutl;e  ju  2  fl,  36  fr,  beregnet  wirb? 
2Cuflftf*    3nfralt  =  360,8x135,6  =  669tf4,48D',  ober 

1  3Rrg.  2  SStl.  69D*64D'  48  O";   bemnad)  foftet  baö 
Selb,  ba  66964,48  D'  =  669,6448  D»  ftnb 
669,6448  x  2JfI,  =  1741,07  fl,  ober  1741  fl,  4  Fr, 

3)  ©er  Sn^alt  einer  JRaute  betragt  5542,3  D',  eine  <Ztitt  ber- 
felben  ift  94,2'  lang,  wie  groß  ift  bie  jugefyörige  #6l;e? 
2Cufl5f,  4>6^e  =  55423:942  =  58,8'  ober  5  •  8'  8". 

4)  g»an  fennt  ben  Snfyalt  einer  Stljomboibe  =  316  D'  75  D" 
unb  bie  #$fye  ==  12'  5"j  wie  groß  ift  bie  jugetjirige  (Seite? 
SCuflSf,     Seite  =  316,75:  12,5   ober   3167,5:  125  = 

25,35'  =  2°5'3"5'", 
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§.  46.  fi3ered)nungbe$2)reie<fS. 

2>er  glacfyeninljalt  eines  SreiedfS  ifi  immer  fyalb  fo  groß,  wie 
ber  eines  ^Parallelogramms,  baS  mit  ifjm  gleite  ©runblinie  unb 
fliege  #6l;e  l;at,  wie  leidet  auS  golgenbem  ju  erfel;en  ift. 

<§S  fei  afo  (gtg#  46) 

baS  £)reiecf.    Stefct  man 

gig.  46*  /     \  /  bd  parallel  mit  ac  unb  a£ 

parallel  mit  ab,  fo  entfielt 
ein  Parallelogramm  abdc, 
in  welkem  baS  35reietf 
abc  eben  fo  groß  ift,  wie 
baS  Sreiecf  6c«J;  alfo  betragt  ein  foldjeS  &reied?  nur  bie #alfte  beB 
Parallelogramms  abdc. 

$i«rau$  ergeben  fid)  folgenbe  ©afce: 

a)  SDerSnljalt  eines  SreiecfS  wirb  gefunben,  wenn  man  bie 
©runblinie  mit  ber  5ugeljorigen  $4l;e  (§♦  33)  multiplicirt  unb 
baS  9>robuft  burd)  2  bwibirt. 

b)  Sie  ©runblinie  eines  ©reiecfS  auS  bem  Snfyalt  unb  ber 
$6t)e  wirb  erhalten,  wenn  man  ben  boppelten  Snfyalt  burd)  bie 
Spbl)*  bwibirt. 

c)  Sie  #  6 1;  e  auS  Snl;alt  unb  ©runblinie  finbet  man  burd)  ©t* 
toifton  ber  ©runblinie  in  ben  boppelten  3nl;alt. 

§.  47.  SBeifpiele. 

1)  2Bie  groß  ift  ber  Snfyalt  eine*  SreiecfS,  beffen  ©runblinie  = 
8'  4"  unb  beffen  #<tye  =  10'  5"  gemeffen  würbe* 
2Cufl6f.  9tad)  §,  46.  a.  folgt:  , 

^aU  =  8,4' ><  10,5'    =  8-^=44,lD<. 

2)  2) er  Snfyalt  eines  £>rciecf$  betragt  125  D'  36D",  feine  $b\)t 
18'  4";  wie  groß  ifi  bie  jugetyorige  ©runblinie? 

%  u  fl  Jf.  9»an  erhalt  nad)  §.  46.  b.  bie 

&mmnit  =  **$W  =  ^  =  13,626'. 

3)  gin  Sreierf  l>at  einen  3nl;alt  t>on  47  O"  36  D'",  eine  @eite 

beffelben  ifi  6''  4'"  lang;  wie  groß  ifi  bie  jugefyirige  #&l>e? 
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Kufl&f,  9ta$  §•  46.  c.  tjl  bie 

*^e  -  0,64'  -  "0647  -  l  4  b  f 
©n  Selb,  weldje*  bie  gform  eines  ©reiecfö  Ijat,  foK  mit  #afer 
befaet  werben,  SRan  Fennt  eine  ©eite  be$  gelbe*  =  t4  •  6' 
unb  bte  jugeljörige  ©enfrecfyte  fconber  gegenöberliegenben 
@cf  e  au$  =  20  •  5 '.  SBenn  nun  auf  je  70  &uabratrutfyen 
zin  ©efter  2£u6faat  uerwenbet  wirb ;  tyie  fciel  ©efler  ftnb  jur 
JBefaeung  beS  ganjen  gfelbe$  notfyig? 
2C  u  f  l  6  f.  JRedjnet  ben  3n^alt  beS  gelbes  nad)  &uabratrutl;en 

unb  btoibiret  biefen  burd)  70, 

Snftatt  beö  gelbeS  =        ^        =  14965  D'  ober  149,65D°, 


folglid)  brauet  man   149,65  :  70  = 
2  ©efter  A  Wefltein. 


2,13  ©efler  = 


8f«g.  47. 


§♦  48«  SBefiimmung  ber  ©eiten  tintS  recfytwinfltgen 

©reiecfö. 

(^tytfyagoraifdjer  gefyrfafc.) 

3etd)tiet  man  fiber  jebe  ber  brei  ©eiten  eine*  red^twinfligen 
©reiedfa  a6c(Sig,  ^ 

47)  ein  &uabrat, 
fo  ifl  immer  ber  3n* 
ialt  be6  &uabratd 
fiber  ber  größten 
©eite  (cbdf)  fo 
groß,  ,ald  bie  3n* 
falte  ber  £luabrate 
über  btn  beiben  an« 
bern  Seiten  {abgh 
«nb  aclk)  jufam» 
mengenommen, 

©ie  größte  ^titt 
(bc)  beö  red&twinf* 
Kflen2)refecW&eijJt 
bie  ^ 9^0 tenufe  «nb  bie  beiben  anbern  ®zittn  (ab  unb  ac) 
»erben  Qat\)tttn  genannt,  £>biger  ©afe  laßt  ftdf>  ba&er  aucfy  auf 
folgenbe  SSSeife  auöbrucf en  $ 

3 


s 

* 
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2)a$  ßuabrat  ober  ber  ^Wotenufe  tfl  fo  groß,  al$  bte  @utnme 
ber  jQuabrate  über  ben  beiben  Gameten;  ober 

Äuabrat  cbdf  =  Äuabrat  a£^Ä  -|-  ßuabrat  a<?/Ar. 

Knmerfung.  tiefer  in  ber  ©eometrte  duferft  wichtige  ©afc,  wirb  nadj 
feinem  (Srftnber ^tytyagoraö, ber  j>9t$agorätfd>efce$rfa$  genannt 

>Dte  SRtcfctigf  eit  biefe*  ©afceö  Ifift  ftd)  auf  fotgenbe  2Crt  nadjmeifen. 

3et(tynet  man  einen  regten  SBtnf el  c  a  b  (gtg.  47)  unb  trägt  auf 
ben  einen  @ä;enf  et  3  gleite  Steife  unb  auf  ben  anbern  4  foltyr  Steile 
unb  oertonbet  bie  beiben  (Snbpunfte  burd)  bie  fcinte  bc,  fo  pnbet  man, 
bag  biefe  83erbinbung8lime  (^ppotenufe)  genau  5  fo(cfyer  £tyefte  lang 
wirb,  <$*  entölt  alfo  wtrfltd),  wie  bte  gtgur  jeigt,  \>M  Ciuabrat  über 
b  c  fo  oicle  Cluabrateinfjetten,  aii  bte  beiben  Cluabrate  über  a  b  unb  a  c 
jufammen*  benn  16  +  9  =  25* 

§♦  49. 

2Cu$  fcorljecgeljenbem  Paragraphen  ergibt  ftdt>  ein  einfadjeS  83er* 
fahren  in  jebem  redjtroinfligen  ©reieef  eine  (Seite  ju  beregnen, 
tt>enn  bie  beiben  anbern  befannt  ftnb. 

©inb  j.  35.  bie  beiben  (5atl;cten  ab  unb  ac  (gig,  47)  =  15' 
unb  20'  gegeben  unb  e$  fofl  bie  #*)potenufe  bc  beflimmt  »erben, 
fo  muß  ber  Snfyalt  be$  £luabrat$  über  bc  gleicfy  fein 
15  x  15  +  20  x  20  (§.  36,  a)  ober  =  225  +  400  =  625  □'• 
folglich  nad)  §.  36.  b.  bie  <3tih  bc=  /625  =  25. 

2(u$  bem  ©efagten  folgt  augleid),  baß  ba$  ßuabrat  über  einer 
<5atl;ete  gleich  fein  muß  bem  &uabrate  über  ber  <$9potenufe  roeni* 
ger  bem  £luabrate  ober  ber  anbern  ©atmete. 

@o  ift  j.  35.  wenn  bc  (gig.  47)  =  30'  unb  ab  =  18'  ge* 
geben  ftnb,  ba$  ßuabrat  über  ac  —  30x30— -  18x  18  ober 
=  900  —  324  =  576 D'  alfo  \>k  Oatyete  ac=  /576  =  24'. 

Änmerlung.  Oft  genagt  es  audj,  wenn  man  bte  ju  ftnbenbe  @cttc  be* 
recfctwtnf  (igen  SDretectS  auf  bte  SDSeife  beflimmt,  bafl  man  nad)  §.  32.  5. 
ober  nad)  2Cn&ang  I.  b«.  1 4.  ba&  ®reiec!  in  oerjüngtem  SÄaaf e  aufträgt 
unb  bann  biefe  ®titt  rfietwärt*  auf  bem  SRaaßftabe  abmiß  U 

§.  50, 

ÜKittelfl  #ilfe  ber  SKatfyematif  laßt  ftcfy  auefy  umgefeljrt  naa> 
weifen,  baß  jjebeö  &reied? ,  bei  welchem  ba$  £luabrat  über  einer 
©eite  fo  groß  ift,  als  bie  (Summe  ber  £luabrate  aber  ben  beiben 
anbern  ©eiten,  ein  redjtttunfligeS  fein  m\x§. 
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2)iefeS  ftnbet  aber  immer  jtatt,  wenn  bie  brei  ©eilen  eine«  Drei» 
etfS  in  bem  SSerfyaltniffe  von  3  gu  4  ju  5  fielen«  Um  bafyer  anbere 
3at)len  ju  finben,  meldte  als  Seiten  eines  2)reietfS  angenommen, 
ein  redjtwinfligeS  geben,  barf  man  nur  bie  brei  Bafylen  3,  4  unb  5 
mit  jeber  beliebigen  ganjen  ober  gebrochenen  3af)l  jugleid)  multi* 
pliciren*  <So  erhalt  man  j.  85.  burdj  ÜRultiplication  mit  2  bie 
Safylen  6,  8  unb  10,  mit  3  bie  Saiden  9,  12  unb  15,  unb  eSifl 
aud>  »irflidj  9  x  9  +  12  x  12  =  81  +  144  =  225,  ebenfo 
15  x  15  =  225. 

#ierauS  ergibt  ftd)  folgenbe  einfache,  im  $)raftifdE>en  häufig  an« 
juwenbenbe  ßonflruftiou  eines  recfytwinJligen  JDreietfS. 

9Ran  nefyme  irgenb  eine  Sänge  als  ©nfyeit  an,  unb  befdjreibe 
mit  ber  3*,  4*  unb  5*,  ober  6*,  8*  unb  10*,  ober  9*,  12*  unb  15» 
fadjen  Sänge  ein  ©reiecf  (§♦  32.  1) ;  fo  wirb  biefeS  immer  ein 
recfytoinfligeS  fein* 

fBian  fann  ferner  mittelft  biefeS  ©afceS  prüfen,  ob  ein  SBinfel 
j.  83.  eines  3immerbobenS  tin  rechter  iß.  9Ran  mejfe  nämlid)  von 
ber  @dfe  aus  an  ber  einen  SBanb  auf  bem  JBoben  6  guß,  an  ber 
anbern  8  guß  ab  unb  unterfucfye  alSbann  bie  Sänge  ber  ^Serbin« 
bungSlinie  ber  Snbpunfte  biefer  abgemeffenen  (Studfe.  SBirb  biefe 
=  1°  $uß  gefunben,  fo  ifl  ber  SBtnfel  ein  rechter,  betragt  fie  aber 
weniger  ober  mefyr,  fo  ifl  er  ein  fpifcer  ober  flumpfer* 

§.  51.  JBeifpiele. 

1)  Sie  beiben  Gameten  eines  red)trt>infligen  SreietfS  finb  3°  8' 
4"  unb  5°  6"  lang;  wie  groß  ifl  bie  #t;potenufe? 
2Cuflöf.   SKacfy  §♦  48  ifi  baS  &uabrat  fiber  ber  #9potenufe 

=  38,4  x  38,4  +  50,6  x  50,6  = 

1474,56  D'  +  2560,36  D'  =s  4034,92  0', 
folglich  bie#9potenufe  =  /4034,92  =  63,5' ober  6°  3'  5". 

2)  SSon  einem  recfytwinFligen  Sreiecf  ifl  bie  #*)potenufe  =  3"  2"' 
unb  eine  Qatyttt  =  2"  4'"  gegeben ;  wie  groß  ifl  bie  anbere 
Gamete? 

5t  uf  IH    9to*  §.  49  ifl  baS  &uabrat  fiber  ber  GafytU  = 
0,32  x  0,32  —  0,24  x  0,24  =  0,1024  —  0,0576 
=  O,0448D';  alfo  bie  Gatytt  =  /0,0448  =  0,211' 
ober  2"  1'"  1IV, 

3* 
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3)  @ne  Setter  tton  24'  Sänge  ifl  fcfytef  gegen  eine  SBonb  gefteHf, 

fo  baß  bie  [entrechte  Entfernung  fyreft  CrnbeS  auf  bem  S5oben 

von  ber  SBanb  8 '  betragt  tn  welcher  $Sfye  Hegt  bie  Setter  an 

ber  SBanb  an? 

2Cuf  IbU  25te  Setter,  bte  Entfernung  be6  einen  ©nbeS  Dom 
SJoben  unb  bie  beö  anbern  @nbe8  *>on  ber  SBanb  bilben  ein 
rechtwinkliges  ©reieef,  worin  bie  fragliche  $öl;e  als  ßatfyete 
erfdt>etnt-  SDton  erhält  bafyer:  £ltiabr»  über  ber  #&fye  = 
24  x  24  —  8  x  8  =  576  —  64  =  512,  folglich  bie 
Sr>bt)t  =  /512  =  -22,6'  ober  22'  6". 

4)  SSBie  groß  ifl  berSnfyalt  beS  rechtwinkligen  2)rete<fS  abc  (gig* 
47),  wenn  bie  $W>otenufe  bc  =  4"  2'"  unb  bie  Satfyete 
ab  =  3"3'"Sängefyaben? 

2C u f  l  d  f ♦  SRan  bejtimme  juerft  bie  Gamete  ac  unb  tetfyne 
bann  naefy  §.  46«  a,  ben  Snljalt. 

gur  baS  Äuabrat  über  ac  fyat  man  0,42  x  0,42  — 
0,33  x  0,33  =  0, 1764  —  0, 1089  =  O,0675D',  folg* 
Ity  wirb  ac  =  ^0,0675  =  0,259'  ober  2"  5'"  9«\ 
Semnad)  ifl  ber  Sntjalt  beS  ©reietfS 

=  0,33  x  0,259  =  oom35D<ob<t 

4D"27D"'35DIV. 


§,  52»  SJerecfynung  beS  SnfyaltS  eineS  ©retecfS  aus 
ben  brei  ©eitern 

©efyr  l>3ufig  fommt  eS  fcor,  baß  man  am  bequemflen  bie  brei 
(Seiten  eine«  ®reie<f$  mißt  unb  auS  biefen  ben  3nl;alt  beflimmt, 
wie  j.  85.  bei  SSermeffung  t>on  $elbern,  SJauplafcen  u.  bgl. 

§ur  biefen  gatl  fyat  man  mittelft  #ilfe  ber  äSudjftabenredjnung 
eine  gormel  abgeleitet,  nad?  welker  ftd)  bie  Aufgabe  auf  einfache 
SBeife  töfen  laßt. 


gtg*  48. 


SBejeicfynen  nämltd)  a,  b  unb  c  (§ig, 
48)  bie  Sangen  ber  brei  ©etten  eines 
©reiecfS  unb  brurft  S  bie  ©umme  bie* 
fer  brei  ©eiten,  alfo  a  +  b  +  c  auS, 
fo  fyat  man  gefunben,  eS  wirb  ber 
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sw»  =  Vr><(l-a)x(f-b)x(|-c> 

Sn  SBorten  auSgebutcft,  fagt  un$  biefc  gormel : 
Um  ben  Snfyalt  eincö  ®reiecfs  ju  ftnben,  wenn  bte  bret  Seifen 
gegeben  ftnb,  jafyle  man  tiefe  jufammen,  f>albirc  bte  ©umme  unb 
multiplictre  biefe  Ijalbe  ©umme  unb  atk  Stefie,  weldje  übrig  biet« 
ben,  wenn  man  jebe  ber  bret  ©eiten  nad)  ber  Steige  &on  ber  falben 
Summe  abjief)t,  mit  einanber,  unb  jiefye  julefct  ou6  bem  ganzen 
§)robuft  bie  £luabratwurjel. 

(Sin  S5eift)iel  foü  bieg  ndfjer  erläutern* 
@S  feien  bie  3  ©eiten  eines  Sreiecfö  =  8',  15'  unb  12';  fo 
tft  bte  ©umme  ber  3  (Seiten  ober  S  =  8'  +  15'  +  12'  =  35' 

alfo  §-  =  "  =  in  =  17,5; 

W*  ■§•-»=  17,5-    8  =  9,5         % 
-f-  — b  =  17,5  —  15  =  2,5 

-§-  _  c  =  17,5  —  12  =  5,5; 

bemnadj,  wenn  für  bie  S5ud)ftabenau6brü(fe  in  obiger  gormel  bie 
gefunbenen  3afylentt>ertfye  gefegt  werben: 

ber  Snfyalt  =  /17,5  x  9,5  x  2,5  x  5,5  = 
/2285,9375  =  47,81 0'. 

tfnmerfung.  3m  $raf tifdjen  genoßt  e*  oft,  ben  Sntyatt  be$  ftreietf*  ba* 
burd)  ju  beftimmen,  baß  man  baflfelbe  in  öerjüngtem  SRaafftabe  ju  $)a* 
pier  bringt  (§.  32*  1),  bie  ju  einer  ©cite  gebönge  #6fye  ^ie^^  biefe 
rfichsärts  auf  bem  SKaafiftabe  abmißt  unb  bie  SSerecfynuna,  na<&  §»36  a* 
vornimmt 


§.  53»   83eifpiele, 

1)     25ie  brei  ©eiten  eines  ©reiedfö  ftnb  10°,  14°  unb  18°  lang, 
wie  groß  ifi  ber  gläcfyeninfyalt  beffelben  ? 

S        42 
HufUf.  S=  10  +  14  +  18=  42, alfo y  =  y  =  21, 

b%t|--a  =  21  -  10  =  11 
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-|  —  b  =  21  —  14=    7 
y— c  =  21  —  18=    3  unb 


Snbalt  =  /21  x  11  x7  x3  =  /4851  =  69,64  0» 
ober  69  D«  64  D'. 
2)     ©n  breiedige«  ©tu*  gelb,  beffen  3  Seiten  25  •  8',  16  •  3' 
unb  18<>  5'  iönjj  ffnb,  fott  mit  SBaijen  befäet  werten,  wenn 
nun  auf  je  50  £luabratrutl;en  ein  ©efhr  SuSfaat  Kommt ;  wie 
t>iel  SBoijen  ift  jur  ganjen  Xuäfaat  etforberlid)? 
2C  u  f  1 6  f.  9Ran  rechne  ben  glücfyent'nfyalt  be«  §elbe6  unb  fyier* 
aus"  bie  3ftenge  ber  2tuSfaat. 

(So  tfl  S  =  258'  -f  163'  +  185 '  =  606'  unb  -§-  =  303'. 
folglid)  -|-  —  a  =  303  —  258  =    45 
-§-  —  b  =  303  —  163  =  140. 
iL  _  c  =  303  —  185  =  118,  bemnad)  ber 


3nl>aU  =  /303  x  45  x  140  x  118  = 

/225250200  =  15008D'. 
2)en  jur  SJefiSeung  erforbetltdjen  äBaijen  ftnbet  man  wie 
folgt: 

5u   5000  D'  brauet  man  1  ©efler 
»  15008  0'     «        »    x 

1  x  15008        15008        .  _,  _ 
5000       =    5ÖÖÖ- =  3  Se|ier- 
3)     SSon  einer  JRaufe  ab  cd  (gig,  49)  fennt  man  bfe  Seite  = 
* 6'  unb  eine  Diagonale  bd 

«a  49       /\  /    =  5'  2";  Äle  flro^  ^  ^ 

/      \.„  /       »enthalt? 


2Cuf I&f»  Sa  baS  Sreietf  a£</  benfelben  Snfcalt  l;at,  n>ie  baS 
©tetetf  flrfo  (§♦  46)  unb  von  jebem  bie  3  ©eiten  bePannt 
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fmb,.fo  rechne  man  juerfi  nacf)  §.  52  btxt  Snfyalt  eine« 
2)reie<f$  itnb  nefyme  tiefen  boppelt. 

8=6+6  +  5,2=17,2;    ±  =  i£!  =  8'6 


ba&et  -5-  —  a  =  8,6  —  6  =  2,6 

S_ 
2 


b  =  8,6  —  6  =  2,6 


—  —  c  =  8,6  —  5,2  =  3,4  unb 

Sn^olt  =  /8,6  x  2,6  x  2,6  x  3,4  =  /197,6624  =" 
14,05  D';bemnad>  ift  ber 

Snfyalt  ber  Siaute  =  14,05  D'  x  2  =  28, 1D'  ober 
28  D'  10D". 

§,54.  Berechnung  be«  3>aralleltrapeje$. 

a)  Wtan  ftnbet ben  glad)cntn^alt  eineS  ^ParatUltrapejea,  wenn 

man  bie  Sangen  ber  beiben  parallelen  ©etten  abbirt,  mit 
tfyrem  fenfrecfyten  2Cb(lanbe  bie  ©umme  multiplicirt  unb  baä 
erhaltene  9>robuft  burd)  2  btoibirt. 

©inb  j.  85.  bie  beiben  pa* 
ratfeien  Seiten  ab  unb  cd 
(gig.  50)  =  14'  unb  8', 
il;r  fenfredjter  2Cbflanb  df  = 

7',  fo  fyat  man 

14  +  8  =  22 
7 

Snljatt  =  154  :  2  =77  D'. 

b)  3fl  ber  Snljalt,  ber  fenfred)te  2Cb|tanb  unb  eine  ber  beiben  pa* 
raltelen  ©eiten  begannt,  fo  ftnbet  man  bie  anbere,  wenn 
man  ben  boppelten  Snfjalt  burd)  bie  $5fye  bfoibirt  unb  vom 
Quotienten  bie  gegebene  parallele  <§titt  abjieljt. 

©er  Snfyalt  fei  j.  85.  =  125D',  eine  ber  beiben  parallelen 
©eiten  =  20'  unb  ber  fenfrecfyte  2fbflanb  =  9',  fo  erl;ält  man 
125  x  2  =  250  :  9  =  27,77  batton     ' 
20     -  abgezogen 
gibt    7,77  für  bie  anbere  <&titt. 


r 


/t 


gtg.  50. 
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c)    SBenn  bie  beiben  parallelen  ©eiten  unb  ber  3nljalt  gegeben 

ftnb,  fo  erhält  man  beti  fenFredjten  SCbftanb  burd)  ©wiffon  ber 

Summe  ber  beiben  parallelen  (Seiten  in  ben  boppelten  Snljalt. 

©inb  j.  85.  bie  beiben  parallelen  ©eiten  =   15'  unb 

24 ',  unb  ber  3nl>alt  =  234  O',  fo  ifl  15  +  24  =  39,  folgli* 

ber  fenFrefye  Sbflanb  =  ?343^  2  =  12'. 

§.  55.    SBeifpiele. 

1)     2Bie  groß  ifl  ber  glacfyeninljalt  eines  9>araHeltrapeje8,  wenn 
beffen  parallelen  ©eiten  8  °  3 '  2",  1 1  •  4'  unb  ber  fenlred)te 
Sbtfanb  (#$I)e)  =  5  •  4"  lang  ftnb? 
Auf  16 f.  Sttad>§.  54  a)  folgt: 
83,2  4-  110,4  =  193,6 

54 

7744 
9680 


10454,4:2  =  5227, 2  D' 

2)  2Me  beiben  parallelen  ©eiten  etneö  ^Paralleltrapejeö  ftnb  5  " 
4'"  unb"  8"  2'"  lang,  bie  #Sl;e  betragt  4";  wie  groß  muß 
bie  ©eite  eines  £luabrat$  werben,  bamit  e$  benfelben  3nfyalt 
tyat,  wie  ba$  ^araUeltrapej? 

2t u flof*  SBan  rechne  juerfl  ben  Snfyalt  beö  sparatteltrapeje«, 
unb  5iel^e  l;ierau$  bie  Öuabratwurjel  (nad)  §♦  36,  b.). 

3»&alt  be$  ^aralleltrapejeS  =  °'54  ±  °'82  x  0,4  = 

0, 272  D';  folglich  bie  ©eite  be$  £uabrat6  = 
/0,272  =  0,521,  ober  5"  2TV". 

3)  @n  sparafleltrapej,  befjen  jwei  parallelen  ©eiten  10  •  4'  unb 
18°  6'  lang  ftnb  unb  beffen  #öf>e  4°  2'  betragt,  foll  in  ein 
9ied)tecf  von  gleichem  3nfyalte  fcerwanbelt  werben.  2Benn 
nun  bie  #6l)e  bie  nämliche  bleiben  foll,  wie  lang  mu$  baffelbe 
werben? 

Ttuflof.  SRan  ft'nbet  ben  Snljalt  be6  ^aratteltrapeje«  nad> 
§.  54.  a.  =  6090  D',  folglidf)  wirb  nacfy  §.  34.  b,  bie 
gange  beS  3JecJ>tec!$  =  6090  :  42  =  145'. 
Knmerfung.    SDaflfelfce  SRefuItat  erholt  man  burd&  £albiren  ber  «Summe 
ber  beiben-paralleten  leiten.  Söarum? 
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§.  56»  83eredf»nung  beS  SErapejeS  unb  ber  unregel* 
mäßigen  SStelecfc» 

a)  Um  beri  Snfalt  eines  SrapejeS  ju  fi'nben,  tyeüe  man  baSfelbe 
burtfy  eine  diagonale  in  jttei  £>reiecfe,  rechne  ben  Snl;alt 
eines  jeben  ©reiecfS  (§♦  46,  a.)  unb  abbire  beibe, 

d 

ma.  51. 

#at  man  j.  85*  t>on  einem  8$au* 
plafce  abcd  (gtg.  51),  ber  ein  un* 
regelmäßige^  SSierecf  bilbet,  bie  £>ia* 
gonale  ac  =  16°  4'  unb  bie  bti* 
Un  (SenFred&ten  df  =  8°  2'  unb 
bg  =  10°4'ge.mefienfo  ift 


ber  Sn^alt  beS  £>r  eiedf  S  a  c  d  (§,  46,  a.)  = 


ac6 


2 
164x104 


=  6724D' 


=  8528D' 


folglich  ber  Snfjalt  beS  SpiafceS  abcd  =  15252D', 
Änmerfung.  3n  ber  Orariß  bejtiitfmt  man  bie  beiben  ©enfredjten 
rf/"unb  bg  gewöfynlid)  baburd),  baß  man  ben  fy\a%  in  oerjüngtem 
Sföaaßftabe  auf  Rapier  aufträgt,  bann  biefe  Linien  auf  ber  3eid)nung 
%ki)t  unb  bie  Sänge  berfelben  wieber  rütfroärts  auf  bem  oerjüngten 
SÄaaßfiabe  abgreift. 

2)a$  Auftragen  fann  baburd;  geföe^en,  baj?  man  bit  üter  (Seiten 
unb  eine  ^Diagonale  mi$t  unb  bann  nadj  §♦  32,  1,  über  bie  SDiagos 
nate  bie  jwei  £)reietfe  conftruirt.  ©enauer  gefcfyiefyt  bie  Sejtimmung 
ber  beiben  4?öfyen  mittelft  Sföeßinftrumenten  (Äreujfdjetbe  unb  SJ&fc 
latten)  auf  bem  $fo$e  fclbfL 


§.  57,  SSeifpiele, 


1)     £en  Snfyalt  eines  SSierecfS,  baS 
bie  gorm  abcd  (gig,  52)  I;at, 
ju  beftimmen,  wenn  ac  =  8°  * 
4',df  =  12  0  5/  unb  ^  = 

6»i|t? 


gig.  52, 
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2Cufl6f.  9tad&  §.  46.  a.  ift 

04  v'  125 
ber  3nf)dt  be8  JDjetetfö  «crf  =         .         =  5250  D' 

*        *        *        .         a6e   =   84><60   _  252QD, 


folglich  ber  Sn^a»  von  aflcrf  =  7770 □'. 

2)   3Cuf  einem  9>lafce  ab  cd  (gig.  53)  ftefyt  ein  ©ebaube,  beffen 

©runbrif*  bie  in  ber  gtgur  angegebene  gorm  fn  fyat.  SBcnn 

nun  ber  nod)  freie 

•     SJaum     gepflafleirt 

werben    fott,    wie 

t>iel   £luabratfd)uf> 

819.53.  \  \  ^)flafler  enthalt  ber* 

felbe? 


2Cufl5f.  $Ran  beregne  ben  Snljalt  be$  ganjen  $Simi&abcd, 
jafjle  bann  bie  Snljalte  ber  SRedjtecfe  fghk  unb  Imnp  jufammen 
unb  jiefye  biefe  Summe  wn  bem  Snfyalte  be$  ganjen  SSierecfö  ab. 

§♦58. 

25er  §Idd)eninI;alt  eines  ieben  unregelmäßigen  SSielecfö 
wirb  gefunben,  wenn  man  baffelbe  burd)  X^eillinten  in  ©reietfe 
jerlegt,  ben  Snfyalt  eines  ieben  Sreiecfö  beflimmt  unb  hierauf 
fammtlicfye  Stalle  abbirt ;  j.  S3. : 
gtg.54.    d 


SSon  bem  (SecfySecfe  abcdfg 
'€  ($ig*  54)  würben  gemeffen : 
fc  =  32';  dh  =  12';  b  k 
=  18';  ^6  =  25';  fm  = 
14'  unb  al  =  8';  wie  grojj 
ift  ber  $ldd)eninfyalt: 
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XuflH  <K«dj§.  46.  aifl: 

QO  v   12 

ber  Stielt  beö  2>rtiecM  fcd  =       *      =  1920' 


feb  =        «   -  =  289  D' 

=  175  D' 


2 

32  X  18 

2 

25 

X 

14 

2 

25 

X 

8 

bga  =  JP—  =  100  D' 

folglich  bet  Sn^olt  beS  (Se^SetfS  =  756  D'. 

2Cnmer!ung»  5Dtc  SRedfcnung  totrb  bebeutenb  abgefflr&t,  wenn  man  immer 
biejenfge  fcinie  al$  ©runbtüue  annimmt/  weldje  jwet  SDr eierte  gemein 
tyabem  ©o  würbe  j.  SB.  in  öorftefcenber  Aufgabe  fc  al$  gemeinfdjaft* 
lid&e  ©runblime  für  \>U  beibtn  kreierte  /'de  unb  ffre  angefefcen. 


Gonftruftton  unb  93ered)mmg  ber  regelmäßigen  SBtetedfe* 
§.  59.  @rflärung- 

Xl)ti\t  man  ben  Umfang 
eineSÄreifeS  in  eine  beliebige 
Änjaljl  gleicher  Steile  unb 
t>erbtnbet    bte    Styeityunfte 

burd)  gerabe  ginien  mit  ein«     ^  \  /!  ^*ö* 55' 

anber,  fo  entfielt  tin  regel* 
mäßiges  S3ielecf  (§.22). 
gig.  55  fteUt  alfo  ein  regel* 
mäßiges  ©edjSecf  ttor. 

£er  2Riftetyun!t  c  beS  ÄreifeS  ifl  jugleid)  audj  ber  SDlittelpunPt 
beS  SSielecfS  unb  eS  laßt  ftd)  immer  mit  ber  Entfernung  eines  <5<f* 
punFteS  beS  SSielecfS  ttom  SBftttelpunfte  (5.  JB.  mit  ac)  &on  biefem 
aus  ein  J?reiS  ieidjnen,  welker  burd)  fämmtlicfye  (Scfpunfte  beS 
SSielecfS  gel;t  2Ran  fagt  in  biefem  galle,  baS  SSiele*  fei  in  ben 
ÄreiS  ober  audf)  ber  <RreiS  fei  u  m  baS  SSieletf  befdjrieben. 
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<5rrid)tet  man  fcon  bem  SKifiefyunFte  c  (§ig#  56)  eine*  tegel* 

maßigen  S3iele<f*  au*,  auf 
eine  ©eile  beweiben,  j,85. 
auf  a  d  eine  (Senf redjte  c  b, 
unb  befdjreibt  mit  biefer 
Don  c  au*  einen  &rei*,  fo 
berührt  berfelbe  alle  ©et* 
ten  be*  SSiele*  *•  #i«r  Ijeißt 
ba*  SSjele*  ein  um fc^ rie- 
ben e*  ober  ber  Jtrei*  ifi 
i  n  ba*  SSieledP  befdjrieben, 

§.  60,  GonflruFtion  ber  regelmaßigen83iele<fe* 

1)    3n  unb  um  einen  Ärei*  ein  regelmäßige*  ©ed)*e<f  ju  jetd^nen, 
2Cuf l&fr  SRan  erhalt  bie  fed)*  £l;eilpunFte  be*  eingetriebenen 
<3ed)*etf*,  wenn  man  ben  #albmejfer  be*  Greife*  in  ber 
9>eripl)erie  fyerumfrdgt  ($ig.  57,) 

Um  ba*  umgefdjrie* 
bene  @ed)*e<f  ju  er* 
^alten;  jiefye  man  #alb* 
mefjer  nad)  ben  fed)* 
Styeilpunften,  wie  cf, 
cau.  f,  wv  erriete  in 
)J>  ben  <5nbpunften/'unb 
a  ©enfrecfyte  auf  bie* 
felben,  wie  gb,  bd, 
bi*  fte  tfd)  fcfyneiben, 
fo  geben  bie  35urcfy* 
fcfynitt*punfte,wie6,</, 
bie  (Scfpunfte  be*  um* 
fcfyriebenen  ©ed)*ecf*. 


gfg.  57. 


2)    Sn  unb  um  einen  Ärei*  ein  regelmäßige*  2>reiecf  5U  jeicfynem 

2C  u f  I  &  f ♦     ©ud)e  bie  fed)*  StyeilpunFte  ber  vorigen  Aufgabe 

unb  laffe  bei  bem  SJerbinben  berfelben  immer  einen  Styeil* 

punft  aui,  fo  erhalt  man  kfh  ($ig.  57)  al*  eingefcfyrie* 

bene*  2>reiecF. 

£)a*  umgefdjriebene  ©reiedf  wirb  afynlid)  gefunben,  wie 
für  ba*  ©edjöetf  oben  gejeigt  würbe* 
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3)    Sn  einen  ÄreiS  ein  regelmäßige«  SSferedf  (&uabrat)  ju 
jeidjnem 


SCuflSf.  ©rricfyte  jtt>et  auf 
einanber  ftel;enbe25urcfy* 
meffer  ab  unb  cd  (gig, 
58),  fo  ftnb  bk  £urd)* 
ftfymttSpunff  e «,  <;,  6  unb 
rfbie&ier  Crcfyunfte  beS 
£luabrats. 


gtg.  58. 


4)  Sn  einen  ÄreiS  ein  regelmäßiges  2Cd}tecf  ju  jeidjnen, 
ÄuflSf,   9Ran  fudje  bie  »ier  (gdfyunfte  beS  eingefdfjriebenen 
ßuabratS  nacfy  3)  unb  fjalbire  ben  jrcifcfyen  je  ju>ei  aufeinan* 
ber  folgenben  fünften  liegenben  S5ogen  in  f,  g  u,  ff  tt>,  (gig. 
88),  fo  erhalt  man  bie  ßcfpunfte  beS  2Ccfytec!S, 

5)  ©n  regelmäßiges  gunfecf  in  einen  Jtreig  ju  jetc^nem 

2CufL9Äan  jfel;e  jn>ei  auf  einanber  ~. 
fenfredjt  fleljenbe  25urd)mejfer    m*    * 
a  6  unb  cd  (gig.  590,  ^albire 
»*</  inf,  betreibe  mitfb  t>on    ^ 
fau$  ben  JBogen  fl^r  unb  *>on 
b  auS  mit  fl^r  ben  SJogen  gh 
jiefye  A6,  fo  ijl  biefeS  bie  ©ette 
beS  gunfecfs,  welche  nun  in 
bem  Umfange  beS  JSreifeS  l^er* 
umautragen  ijt. 

tfnmerfuna.*  Qaibivt  man  bie  über  ben  günfectfetten  Uegenbe  S3o* 
a,en,  fo  erholt  man  bte  (Scfyunfte  beS  etngefcfynebenen  regelmäßigen 
3e$necto    ((Sine  wettere  Gonftruftion  Itc^e  bei  8.) 

6)  @n  regelmäßiges  ©iebenedf  in  einen  ÄreiS  ju  jeid^nen. 
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gig*  60. 


2C  it f 1 6  f.  #albire  ca  tn/"(gtg, 

60)  erriete  flrf.fenftecljt  auf 
a<?,  b"cfd^retbe  mit  df  von  d 
a\x$  btn  Sogen  fg,  fo  ifi  <fy 
bie  gefugte  ©iebenecffeitc* 


7)     Sn  einen  <$?rei$  ein  regelmäßiges  9?eune<f  ju  jeidjnen. 

2Cufl5f.  ÜRanjieJje  ca  (gig, 
61),  in  ber  9Ritte  f  emd&te 
man  barauf  </6  fenfredjt,  be- 
fcfyreibe  von/"au6  mit  ac  ben 
Sogen  ^A  unb  von  bem 
®urd)fd)nitt$:punft  ^r  biefeS 
SogenS  mit  ber  Verlange* 
rting  von  db  auö  ben  Sogen 
/Vi,  jielje  A<?  unb  m£,  fo  ifl 
biefeö  bie  verlangte  SReunedf* 
feite. 


8)   ©n  regelmäßiges  3el>ne<f  in  einen  <RreiS  ju  jeicfynen. 


gia..  651. 


Äuflfif.  äieljecaunbM 

rtdjte  cg  fenfrecfyt  auf  ac, 
trage  cf  naefy  <?$r,  jtelje 
ag,  betreibe  von  ^r  auö 
mit  gc  ben  Sogen  c#» 
unb  von  a  auS  mit  am 
ben  Sogen  w«,  fo  ifl  an 
bie  3efynecffeite* 


Xnmerlung»    Xuö  ben  bt'6  jjefet  angegebenen  Gonfhruft tonen  (äffen  tfcfc 
nodj  ütele  anbere  regetmäftQe  93telecte  ableiten,  wenn  man  bit  übet  ben 
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Griten  Iteflenbe  SBogen  in  2,  3  u.  f. ».  gleite  SSbetle  t$etlt  unb  bie 
2$ri(j>unEte  burdj  ©etynen  öerbtnbet**) 

§♦  61.    SBeredjnung  ber  regelmäßigen  §3tele<fe. 

a)  ©er  Umfang  eines  regelmäßigen  §Siele<tt  n>frb  erhalten,  n>enn 
man  bie  Sänge  einer  Seite  mit  ber  Änjaljl  aller  Seiten  mul* 
tfcplicirt. 

SP  j.  85.  bie  Seite  beS  regelmäßigen  Tfd&te«  =  7  3oH,  fo 
€ft  ber  Umfang  =  7x8=  56"  ober  5'  6", 

b)  3fl  bie  Seite  eine*  regelmäßigen  83iele<fS  gegeben,  fo  fmbet 
man  ben  «^albmeffer  be$  um*  unb  e i n gefcfyriebenen  Jtretfeö, 
wenn  man  bie  Seite  mit  bem  in  folgenber  Tabelle,  bei  bem  be* 
treffenben  SSieletfe  fleljenben  3afylenwertl)e  multiplicirt 

S3cjctd?net  nämlid)  S  bie  Seite,  R  ben  $albmeffer  bed  \xxa* 
gefcfyriebenen  unb  r  ben  be8  eingefdjriebenen  ÄreifeS,  fo  ifl: 

für  ba6  Sreietf,     R  =  0,578  x  S  unb  r  =  0,289  x  S 

*  *  SSiererf,      R  =  0,705  x  S  *  r  =  0,500  x  S 

*  *  gunfetf,     R  =  0,852  x  S  -  r  =  0,688  x  S 

*  -  Sed^ecf,   R  =  1,000  x  S  *  r  =  0,866  x  S 

*  -  Siefcene<f,R  =  1,160  x  S  *  r  =  1,038  x  S 

*  *  2Cd)te<f,      R=  1,307  xS  .  r=  1,207x5 

*  *  SKeunetf,   R  =  1,470  x  S  -  r  =  1,374  x  S 

*  -  3el;ne<f,    R  =  1,625  x  S  *  r  =  1,539  x  S 

*  *  eifecf,        R  =  1,777  x  S  .  r  =  1,703  x  S 

*  -  3tt>6lfe<f    R  =  1,940  x  S  *  r  =  1,866  xS, 

fBetfpt'el.    Um  unb  in  ein  regelmäßiges  3fd?tecf,  toon 

5"  Seite,  fotlen  Greife  befdjrieben  werben,  wie  groß  muß 

man  bie  #albmeffer  nehmen? 

2t  u  f  1 6  f.    7(u6  obiger  Tabelle  folgt : 

^albmefferbeSumfd^riebenenÄreifeö  =  1,307  x  0,5  =  0,6535' 

*  eingetriebenen    *      =  1,207  x  0,5  =  0,6035', 

c)  3ft  ber  «^albmeffer  beö  um*  ober  eingefcfyriebenen  Äreifeö  be* 
fannt  unb  man  foll  bie  Seite  eine*  regelmäßigen  §3iele<f$ 
bestimmen,  fo  bient  Ijierju  folgenbe  3ufammenflellung: 


*)  Sßeitere  (Sonftrufttonöaufeaben  über  regelmdftge  SSietecte  jle^e  An* 
tyang  I.  d. 
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für  ba$  JJreiedf  tfi  S  =  1,732  x  R  ober  =  3,463  x  r 

*  *  S3iere<f  -  S  =  1,412  x  R  -  =  2,000  x  r 

*  *  Sunfecf  -  S  =  1,447  x  R  -  =  1,453  x  r 

*  *  ©cd)6c<f  *  S  =  1,000  x  R  *  =  1,155  x  r 

*  *  ©iebenecf  -  S  =  0,867  x  R  *  =  1,963  x  r 

*  *  Efyecf  *  S  =  0,765  xR  -  =  0,828  x  r 

*  *  SReunecf  *  S  =  0,681  x  R  *  =  0,728  x  r 

*  *  äcljnecf  *  S  =  0,646  x  R  *  =  0,649  x  r 

*  *  (Slfccf  *  S  =  0,561  x  R  -  =  0,587  x  r 

*  *  äw&lfcc!  *  S  =  0,516  xR  *  =  0,536  xr, 

d)  25er  gldcfyeninljalt  eines  regelmäßigen  SSteledPö  »trb  erhalten, 
wenn  man  ben  Umfang  befielben  mit  bcm  #albmeffer  be$  ein« 
geftfyriebenen  JEreifeS  multiplicirt  unb  baö  ^robuft  burd)  2 
bfoibtrt* 

Sfl  iebod)  nur  bie  ©eite  S  ober  nur  ber  ^albmeffer  R  *>*$ 
umfcfyriebenen  JSreife$  befannt  unb  man  Witt  nid)t  toorljer  ben 
#albmejfer  be6  eingetriebenen  J?reife6  nad)  b)  bejtimmen,  fo 
fann  man  ftd)  mit  SSortfyeil  nadjjtefyenber  SEabette  bebienen, 
nad)  welker  man  alfo  nur  bie  ©eite  ober  aud)  nur  ben  #alb* 
meffer  be6  umfcfyriebenen  JSreifeS  mit  ftd)  unb  mit  bem  bei* 
ftefyenben  Safylemoertfje  ju  multipliciren  Ijat ,  um  ben  Snljalt 
J  ju  ehalten. 


für  baö  25reie<f 

ift  J  =  0,433  x  S  x  S  ober  1,299  x  R  x  R 

*    *   SSieredf 

*  J  =  1,000  x  S  x  s 

9 

2,000  xRxR 

*    -   ^finfetf 

.  J  =  1,720x8x8 

9 

2,370xRxR 

*    *    <2ed)6ecf 

*  J  =  2,598xSxS 

9 

2,598  xRxR 

*    s   (Siebenecf 

•  J  =  3,634  xSxS 

9 

2,732  xRxR 

»    •  Äcfytetf 

*  J  =  4,828  x  S  x  S 

9 

2,825  xRxR 

*    *   9?eune<f 

-  J  =  6, 182  x  S  x  S 

9 

2,867  xRxR 

*    •   3efjne<f 

*  J.=  7,694  xSxS 

9 

2,920  xRxR 

*    *   eifetf 

*  J  =  9,365  xSxS 

9 

2,947  xRxR 

•    *  3*o6lfe<f 

*  J  =  ll,296xSxS 

9 

2,975  xRxR. 

e)  ^ierau6  folgt  jugleid^,  bajTman  bie  ©eite  S  bei  befanntem 
3nfyalte  ftnbet,  mnn  man  biefen  burd)  bie  t>or  S  x  S  bei 
bem  betreffenben-SSielerfe  in  »orfyergefjenber  Slabette  jtefyenbe 
3af)l  bfoibirt  unb  au£  bem  erhaltenen  JRefultat  bie  &uabrat* 
wurjel  jiel;t;  ferner,  t>aß  ber  #albmeffer  beö  umfcfyriebenen 
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Äreifeö  gefunben  wirb,  wenn  man  ben  3nljalt  bttrd)  bie  bei 
R  x  R  jiefyenbe  3al;l  bfoibirt  unb  bann  bie  ßuabratwurjel 
au$jiel;t, 
f)  Um  .ben  $albmejfcr  r  be$  eingetriebenen  JtreifeS  auä  bem 
Sfafyalte  ju  bekommen, 'beftimme  man  juerft  nad)  e)  bie  Seite 
S  unb  bann  aus  ben  Safein  bei  b)  ben  #albmej[er  r, 

§.  62.    S3 e tfpt c le, 

1)  SRan  fott  bie  #albmeffer  ber  jwet  Greife  beregnen,  welcftt  um 
unb  in  ein  regelmäßige«  Stebenedf  »on  3'  8"  Seite  be» 
fdjrieben  »erben  fonnen? 

2Cufl8f.  9ta*  §.  6h  b,  folgt  ffir  baö  Siebenetf  ber 
#albmeffer  be$  umfcfyriebenen  JEreifeS  R  =  1,160  x  S 
=  l,160x  3,a'  =  4,408' 
$atbmeffer  be$  eingetriebenen  Greife«  r  =  1,038  x  S  = 
1,038x3,8'  =  3,9444'. 

2)  Sn  einen  JtreiS  bon  5"  ^albmeffer  wirb  ein  regelmäßiges 
gunfetf  gejeicfynet,  welche  ©r8ße  l)<xt  bie  Seite  beffelben? 
2Cufl8f.  Der  Jtreiö  ifl  alfo  ein  umfcfyrt ebener,  unb  aitf  ber 

Tabelle  in  §.  61.  c.  erfte^t  man,  baß  ffir  baS  gfinfetf  S  = 
1,447  x  R  ober  S  =  1,447  x  0,5  =  0,7235'  fein  mu$. 

3)  SGBte  groß  wirb  in  borfyergeljenber  Aufgabe  bie  Seite  beS  um« 
fd)riebenen  gunfecfä? 

Xuflof.    £)a  in  biefem  Sfatle  ber  Jtreiö  aW  eingefdjrieben 
erfrfjeint,  fo  erhalt  man  au*  §.  61.  c.  bie  Seite  S  = 
1,453  x  r  =  1,453  x  0,5'  =  0,7265'. 

4)  2Me  Seite  eine$  regelmäßigen  2Cd)te<fS  ifl  2'  4"  lang;  wie 
groß  ifl  ber  anfyalt  beffelben,  wenn  ber  #albmeffer  be6  einge* 
fdjriebenen  Greife*  2,897'  beträgt? 

2Cufl6f,  Umfang  na*  §.  61.  a.  =  2,4x8  =  19,2'  folg* 

lidj  na*  d.  ber  Sn^alt  =  l9/2  ^  2'897  =  27, 8 1 1 2  O', 

5)  JBorljergetyenbe  Aufgabe  ju  I8fen,  wenn  nur  bie  Seite  =.  2' 
4"  befannt  ifl. 

2f  u  f  1 6  f ♦    2Cu8  ber  in  §.  61,  d.  angegebenen  Tabelle  folgt 
ffir  ba*  Äfyetf : 

ber  Snljalt  =  4,828  x  S  x  S  =  4,828  x  2,4  x  2,4 
=  27, 80928  Q',  wie  in  Aufgabe  4. 
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6)  SBi«  groß  ift  ber  3nl>alt  «int«  regelmäßigen  3el>ne<f$,  wenn 
ber  #albmeffer  beö  um  baffelbe  befdjriebenen  JJreifeS  8'  2" 
lang  ifl? 

2tufl6f.  2Cu6  ber  SabcOc  in  §.  61.  d.  folgt  ber  3nf>aH  = 
2,920xRxR  =  2,92x2,2x2,2  =  14,1328D'. 

7)  ein  regelmäßige«  3»6lftrf  l>at  einen  Sn^olt  »on  3D°  91 D' 
86  D" ;  wie  grof  ifl  bie  ©ette  beffelben? 

Stuflof.  2CuS§.  6 I.e. folgt: 

©eite=  \/|^|jj  =  /35  =  5,916'. 

8)  SBie  grpß  muß  man  ben  #albmejfer  be$  JtreifeS  nehmen,  wel» 
d)cr  um  ein  regelmaßigeö_2)reie<f  Don  157, 179  D'  Snfyalt  be* 
fd)rieben  werben  fofl? 

Ttuflof.    9iad)  e)  ftnbet  man  ben 

^albmeffer  =  V^^  =  /1»1'  =11'. 

9)  25er  Snfyalt  eine$  regelmäßigen  9ieune<f$  betragt  15D'  45  D"; 
wie  groß  wirb  ber  #a!bmej|er  beö  eingetriebenen  «RretfeS? 
TCuflöf.  ®ie<3eitebe$9?eunec«(§.61,f:)  ijlnad)  §.61. e. 

folglid»  naefy  b)  ber  #albmeffer  r  =.1,374  x  1,581   = 
2,172294', 

10)  £)er  $albmeffer  bc6  um  ein  regelmäßiges  (Slfedf  befdf>rtcbc* 
nen  JEreifeö  ift  ö'  lang,  wie  grof  ift  ber  #albmefier  be$  e  i  n* 
getriebenen  JtreifeS? 

2Cufl5f,  3ved^ne  juerft  au$  §.  61.  c.  bie  ©eite  be$  SSielecfS 
unb  l)ierau6  nad)  b)  ben  ^albmefier. 

9?ad)  c)  ifl  bie  (Seite  =  0,561  x  5  =  2,805', 
folglich  naefy  b)  r  =  1,703  x  S  =  1,703  x  2,805  = 
4'7"7TV", 

11)  Um  einen  JEreiS  t>on  6'  #albmeffer  würbe  tin  regelmäßiges 
©iebeneef  gejeicfynet;  wie  groß  ifl  ber  #albmeffer  beS  um  ba6 
SSieletf  gejeidjneten  ÄreifeS? 

2Cufl6f,  Oiecfyne  wie  in  Aufgabe  10  juerfl  bie  Seite  auS 
bem  gegebenen  $albmeffer  r  nad>  §,  61.  c.  unb  bann  nad) 
b)  auö  S  ben  $albmeffer  R. 
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SRan  fmbet  bte  ©ette  =  0,963  x r  =  0,963  x6  = 
5, 778',  folglich  ber  £albmeffer  R  =  1, 160  x  S  = 
1,16x5,778-6,70248', 

§♦  63,  S3ered)nung  be«  Jtreifeö  unb  feinet  £l;eüe. 

a)  2>er  Umfang  etne§  JtreifeS  wirb  gefunben,  wenn  man  bcn 
Surdjmeffer,  ober  wa6  baSfelbe  ifl,  ben  boppelten  $al(>* 

22 

meffer  mit  bem  unddjten  SJrudje  -y  ober  mit  bem  Secimals 

brücke  3,14  multiplicirt* 
2Cnmerfung.  SKad?  biefem  83erfa$ren  erhält  man  SHefuttate,  »e(<$e  für 
bte  meinen  gälte  $tnrei<fyenb  genau  finb*  wirb  jebodj  eine  genauere 
Eöfung  ber  Aufgabe  »erlangt,  fo  bebten«  man  \id)  fiatt  be*  SDecimaU 
brudj«  3,14  be*  2Cu«brutfö  3, 1416. 

SBeifpiel.  25er  #albmeffer  eine*  Greife*  ifl  5'  4"  lang;  wie 
groß  ifl  fein  Umfang  ? 

2Cuflof.  £urd&meffcr  =  5'  4"  x  2  =  10'  8", 
folglid»  Umfang  =  3,14  x  10,8  =  33,912'. 
©enauer  »fire  ber  Umfang  =  3, 1416x10,8  =  33,92928', 

b)  ©enSurcfymeffer  erhalt  man  nad)  a),  wenn  ber  Umfang 
gegeben  ifl,  burd)  ©imfion  ber  Safyl  3, 14  in  ben  Umfang, 

SBirb  ber  Surcfymejfer  fyalbirt,  fo  erljdlt  man  ben  #alb» 
meffer. 

JSeifpieL  £>er  Umfang  eineö  Jtreifcö  betragt  48' 5"  7'";  wie 
groß  ifl  ber  #albmeffer? 

%'uflbf.  £urd)meffer  =  48,57' :  3,14'  =  15'  4"  6'", 
folglich  #albmeffer  =  15,46':  2  =  7' 7"  3'". 

2Cnmerfung.  2Cu«  a)  folgt,  baf  man,  um  ben  Umfang  eine«  Greife« 
auf  einer  geraben  fctnie  aufzutragen,  nur  ben  SDurdjmefTer  in  7 
gleidje  Steile  ju  tieften  unb  22  folcfyer  Steile  auf  ber  fcinie  abju* 
fälagen  (a&  '©oll  bagegen  ber  ÄreiSumfang  gletcb  einer  gegebenen 
fitntc  »erben,  fo  tyetle  man  tiefe  in  22  gleiche  ££ei(e  unb  betreibe 
über  7  folgen  als  SDurdmuffer  einen  Areift,  fo  ijl  bte«  ber  »erlangte. 

c)  S5ei  SBeflimmung  be$  3nfjalte6  Finnen  jwei  Satte  ttorfom» 
mtn,  namlid)  entweber  ifl  nur  ber  Umfang  ober  nur  ber 
<$albmtffer  befannt. 

1)  §ur  ben  gatt,  ba<5  nur  ber  Umfang  gegeben  ifl,  fmbet 
man  ben  Snfyalt,  inbem  man  juerfl  nad)  b)  ben  #albmeffer 

4* 
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fud)t,  biefen  afebann  mit  bem  Umfange  multiplicirt,  unb  baä 
9>robuft  burd)  2  btoibtrt. 

2)     3ft  nur  ber  $albmeffer  befiimmt,  fo  multiplicire  man 
biefen  mit  ftd)  unb  bat  ^Probuft  normal«  mit  3, 14. 
»etfpiele*     1)    SBie  groß  tff  ber  Snfyalt  eine«  Greife«,  bejfen 
Umfang  94'  6"  betragt? 
2Cufl6f.  Eurdbrneffer  nad)  b)  = 
94,6:3,1416  =  30,112$  folglid) 

30  112 

#albmejfer  =  — ^—  =  15,056,  bafyer  nad)  c,  1, 

» 

2)    SSBte  groß  ifl  ber  3nfyalt,  wenn  ber  #albmef[er  =15' 
gemejfen  würbe? 

2Cufl6f,  91ad)  c.  2.  ifi  ber  Sn^alt  =  15x15x3,14  = 
=  225  x3,14  =  706, 5  D'. 

d)  £en  #albmeffer  ftnbet  man  au$  bem  Snfyalte,  wenn 
man  leglern  burd)  3, 14 ,  •  bwibirt  unb  aut  bem  JRefuItate  bie 
&uabratwurjet  au«jieljt, 

Beifoiel.  ©erSn^alt  eine«  Jtretfed betragt  28D'  27D"  440'"; 
»ie  groß  i(l  fein  #albmejfer? 

1  Xuflftf.  £albmeffer  =  \f^§j^  =  /9  =  3' 

(eß  ifl  28,2744:  3,1416  =  9). 

e)  Soll  ber  U  m  f  a  n  g  be  jtimmt  werben,  wenn  ber  3  n  \)  a  1 1  gege* 
ben  i(l,  fo  fudje  man  nad)  d)  ben  #albmefier  unb  redjne  fyier* 
au«  nad)  d)  ben  Umfang* 

BeifpieL   2)er  Sn^alt  eines  Greife«  foll  384  D'  betragen $  tt>ie 
groß  muß  fein  Umfang  werben  ? 
2tufl8f,  $Rad)  d)  ijlfein  £albmeffer  = 

Yjji  =  /122,29  =  11,05'. 

£>emnad)  au$  a)  ber  Umfang  =  11,05' x  3,14  = 
34' 6"  9'", 

f)  2Benn  bie  Sänge  eine«  Are  i  «bogen«  gefunben  werben  fott, 
fo  multipltcire  man  ben  Umfang  be«  Äreife«  mit  bem  fföaaße 
be«  GentriewinFel«,  welker  ju  bem  Bogen  get^5rt  unb  bwibire 


Digitized 


by  Google 


53 


baS  9>robuFt,  wenn  ber  GentriewinFel  in  (Sraben  auägebrutft 
ifl,  burd)  360. 

Qnt\)&U  aber  biefer  SBtnBcI  aud)  nocfy  Minuten,  fo  brficfe 
man  bie  ©roße  beö  ßentriewinfelö  in  SKinuten  au&  unb  tl;eüe 
alSbann  (latt  mit  360  mit  360 .  60  =  21600. 
85  e  i  f  p  i  e  I  e.  1 )  2)er  ^albmcjfer  eines  JEreifeS  migt  1 '  5 ";  wie 
groß  ift  ber  ju  einem  GentriewinFel  t>on  T8  °  gelange  Sogen  ? 
Äuflof.  Umfang  beS  JSreifeö  nad>  a)  = 
3,14x3'  =  9,42';  folglich: 


Sogen  = 


9,42  x  78 
3*0 


=  2,041 


2) 


SEie  groß  ifl  ber  ju  einem  Geniriewinfel  t>on  36  °  25'  gestrige 
Sogen,  wenn  ber  ^albmejfer  =  8'  5"  lang  ifl? 
Euflftf.     Umfang  be6  ÄreifeS  =  3,14  x  IT  =  53,38'; 
folglich,  ba  36  °  25'  =  2185  SRinuten  geben, 


Bogen  = 


53,38x2185 


=  5,399', 


S) 


21600 

£er  Snfjalt  eineö  JtreiSfeftorS 
ober  2Cuöfd)nittö  adbc  (gig* 
63)  wirb  erhalten,  wenn  man 
bie  Sänge  beS  Sogen$  adb 
mit  bem  4?albmeffer  multiplt- 
cirt  unb  ba$  9>robuft  fyalbtrt.  , 


Seifpiel.  2Bie  groß  ifl  ber  Sntjalt  eineö  Jtrei$au6fcfynitt$,  bcffen 
Sogen  =  1 '  2"  unb  beffen  #albmeffer  =  8"  ifl? 

2Cufl6f,    3n}alt  =   1'2^0'8  =  0,48D'  =  48D". 

Änmerfunfl.  3ft  bie  Sänge  be*  IBogcnö  md&t  Mannt,  fo  meffe  man 
juer|t  ben  (Sentrieminfel  unb  beftimmc  tiefe  hierauf  unb  au«  bem 
4>atbmeffer  nad)  f), 

h)  3fl  ber  Snljalt  eine6  Jtrei$* 
fegmentö  ober  3(bfd)nitt6  abc 
(Sig*  64)  ju  bcftimmen,  fo 
rechne  man  juerjt  ben  3hf>alt 
be$  ©eftor*  adb ca  nad)  g) 
unb  jielje  tycroon  ben  Snfyalt 
be$  2)reic(ft  a*/6ab. 


8*9. 64* 
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äöeifpiele.  1)  @S  tourbe  gemeffen :  SJogen  acb  =  1 '  8", 
<2ef>ne  ab  =  1 '  5",  #albmef?er  be$  ÄretfeS  =  i '  1 "  unb 
bie  (genfred&fc  <//  =  8";  xo\%  groß  tft  ber  3nl;alt  be6  (Seg- 
mente afl<?? 

Äufl&f.  9tad»  g)  tft  ber  Snfyalt  beö  ©eftor*  a</6*  = 
1,8x1,1 


0,99D' 
alt  be$  ©i 
=  0,6  D'; 


unb  nad)  §•  46.  a.  ber  Sn^alt  be$  SreiecfS  abd  — 
1,5  x  0,8 


2 

folgltd)  ber  Snfyalt  be$  ©egmentS  «6c  = 
0,99D'  —  0,60' =  39D"; 

2)  Sßie  groß  tft  ber  Snfyalt  eines  ©egmentö  ab  c  (gfig  64),  wenn 
folgenbe  <3tu<fe  begannt  fmb:  ber  jum  Sogen  gehörige 
ßentriewinfel  d  =  50°,  ber  #albmeffer  ad  =  8',  bie  ©efyne 
ab  =  6'7"  6'"  unb  b\t$b\)tdf  =  7' 2"  5'"? 

2Cufl6f*  9lad)  f.  (ftefye  TCnmerfung  bei  g.)  erhalt  man: 

o<        k  *  ro        *        x          16x3,14x50         .  _„ . 
Sänge  be$  SJogenS  acb   =  ^— •  =   6,97' 

3nljaltbeS<SeFtor$ac£rf  =    6,97'x4         =  87,83  D' 

Sn^alt  be6  ©reiecfö  a<*6  =  6'76^7ig?        =  24,505D' 


folglich  ber  3nl>alt'be$  ©egmen«  =    3,375  D'. 

§.  64.    SSetfpfele  fibet  bie  Beregnung  beö  Äreifeö. 

1)  Sßie  grüß  i|l  ber  Umfang  eines  Greife*  von  3°  2"  langem 
©urdjmejfer? 

Äufl6f.  SKadjg,  63.  a.  tft  ber 

Umfang  =  30,2  x  3,14  =  94,828'. 

2)  2>er  2>urcl)meffer  eines  Greife*  ijt  9"  lang;  »ie  groß  ift  ber 
Umfang  unb  Snfyalt  beSfelben,  tt>enn  große  ©enauigfeit  toer* 
langt  roirb? 

2C  u  f  1 6  f.  Sflacl)  ber  Änmerfung  ju  §.  63.  a,  folgt : 

Umfang  =  0,9  x  3, 1416  =  2,82744'  unb  ba  ber 

9" 
#albmefier  =   £-  =  4/5"  =  0,45',foiftnad>§.63.c.  1. 
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AI 

63D"61D'"74D'\ 

3)  25er  Umfang  eine*  Greife*  beträgt  8°  4';  wie  groß  ift  fein 
Snfjalt? 

TCuf  l6f,  SKan  redfjne  juerft  nad)  §.  63  b.  ben  ©urcfymeffer 
unb  fyteraud  ouö  c,  1,  ben  Sntjalt. 
2)urd)meffer  =  84 :  3,14  =  26,75'  alfo 

#albmeffer  =  —5—  =  13,375;  bemnaefy 

Ä  ,   f .         84  x  13,375        Rfi<  „___, 
Snfyalt  =  ö~^ —  =  561,75  0'* 

4)  ©er  #albmejfer  KneS  Greife*  ifl  5"  3'"  lang;  wie  grofj  ifl 
berSnljaltbeffelben? 

Zuflbf.  9iacfc'§.  63.  c.  2.  folgt: 

Sn^alt  =  0,53  xO,53  X  3,14  =  0,2809  x  3,14 
=  0, 882026 D'  ober  88 D"  20 D'"  26D'\ 

5)  ©etSn^alt  eine«  J?reife$  betragt  400  D';  wie  groß  ift  ber 
#albmeffer  unb  fein  Umfang? 

Äuflif.  9?a*  §•  63,  d.  folgt: 

^albmeffer  =  ^^4  =  /127,3885  =  11,28' 

iDurcfymeffer  alfo  =  11,28  x  2  =  22,56' 

unb  Umfang  nad>  a.  =  22,56  x  3, 14  =  70,8384'. 

6)  £ie  Sänge  zinti  JJreiSbogenS  ju  ftnben,  wenn  ber  jugeljftrige 
ßentriewittfel  =  36°  30'  unb  ber  #albmeffer  3'  gemeffen 
würben? 

Eufl&f,    SKad)  §♦  63,  f.  ifl  bte  8än$e  beö  äSogenö  = 
6x3,14x36j  _  18,84x73  __  1375,32  _ 
360  ""         720         ~~      720      ~"    ' 

7)  SSon  einem  J?rei6au6fd)nitt  würben  gemeffen:  2)er  Sentrie* 
winfel  •=  108°  unb  ber  #albmejfer  =  4'  5";  wie  groß  ifl 
berSnljaltbeffelben? 

Z  u  f  1 6  f.    9tad)  §•  63.  f.  unb  g.  folgt : 

*****  -  9üMiX  108  -  3052'08  _  Q  A7i    mm* 

»ogen  =  ^ =  -35^-  =  8,47',  folglich 

Sn^alt  be3@eftor6  =  8'47^4'5  =  ??dl?=  19,0575D', 
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8) 


a.65< 


Um  einen  freisinnigen  9>lafe  A  (gfig,  65)  füfyrt  ein  2Beg  B. 

SBenn  nun  ber  £albmef[er  t>on  A  =  38'  unb  bie  SBegbreite 

=  5 '  angenommen  nrirb ; 
wie  groß  ifl  ber  glacfoen* 
in^alt  beS  2Bege$  unb  n>ie 
\p§  fommt  bie  Ueberfulj* 
rutig  beffelben  mit  ©anb, 
toenn  auf  je  500  O'  ein 
SBagen  gerechnet  roirb,  für 
welchen  man  24  fr.  be* 
jaulen  muß. 


2f  u f  I6f,    25er  Snljalt  beö  SBegeö  B  wirb  gefunben,  wenn 
man  ben  Sn^alt  be$  3>lafceö  ^  t>on  bem  Snfyalt  be$  großen 
Greife*,  welker  burd)  ben  äußeren  SBegranb  gebilbet  wirb, 
abjiefyt. 
3nl;alt  be*  großen  Greife*  (§•  63,  c,  2) 

=  43x43x3,14=  5805,86D' 
(benn  fein  #albmeffer  ifl  ='38'  +  5'  =  43') 
Sn^alt  beö  Heineren  ÄreifeS  A  = 

38  X  38x3,14  =  4534,160' 

folglid)  Snljalt  be*  SBegeö  B  =  1271, TD' 
£emnad)  ftnb  jur  tteberfuljrung  erforberlidj 

1271,7  :  500  =  %\  SBagen  <Sanb  (beinahe), 
•Diefe  foflen  2\  x  24  fr,  =  1  fi. 
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I.    ®comctrtfdf)c  Gonfhiicttongaufgabem 

A.  'Aufgaben  über  gerate  ßinten  unb  SBinfel. 

1)  6$  ffnb  jroet  Sinfen  gegeben,  eine  brüte  ju  jeicr/nen,  welche 
gleid)  ber  Summe  biefer  beibe«  i|t. 

Äuflöf.  SÄan  trage  bte  betten  hinten  auf  einer  ©eraben  an  ein« 
anber.  . 

2)  3wei  Einten  ftnb  gegeben,  ben  Unterfcrjieb  beiber  burd)  eine 
brüte  barjufleUen. 

Xufldf,  SWan  trage  bte  f feinere  fcinie  oon  bem  einen  (Snbpunfte 
au*  auf  ber  gr&feren  ab,  fo  ift  ber  tteberfc&uf  ber  ledern  ber 
gefugte  Unterf$teb» 

3)  ©ne  Unit  ju  jeidjnen,  meldte  viermal  fo  groß  aW  eine  ge* 
gebene  ift, 

Xuf(5f.  SRan  fcr)lage  bte  gegebene  fctme  viermal  neben  etnanber 
anf  einer  (Seraben  ab. 

4)  @ne  gegebene  Unit  ab  (gfig.  66)  burd>  eine  (Senf redete  ju 
fyalbirem 

'\e/t, 


Xuflöf.  9Ran  betreibe  oon  a  unb 
ft  auf  mit  beliebiger/  aber  glet* 
djer  3trfe(6ffnung  bte  Sogen  1 
unb  %,  ebenfo  Sogen  3  unb  4, 
unb  wbtnbe  bie  SDurdjfdjmttö*  «- 
punfte  berfelben  burdj  cd,  fo 
ftefct  btefe  8tnie  fenfrety  auf  ab 
unb  $a(btrt  fie. 


Sig.  6«, 


»■••'^■4 
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5)  (Sint  gegebene  Sinie  ab  (gig.  67)  in  eine  befummle  tfnjafyl 

gleichet  Steile  ju  feilen,  j.  8$.  in  5. 

Äuflöf.  SBan  jie^e  &on  a  aus  irgenb  eine  ßtnte  ac  unb  trage  bar* 
auf  einen  Ztyü  a  1  neben  einanber  5  mal  auf,  üerbinbe  ben  tes- 
ten £§eilj>unft  5  mit  6  unb 
jietye  burdj  bie  übrigen  Steife 
punfte  ^parallelen  ju  tiefer 
JBerbinbungölinie,  fo  feilen 
tiefe  bie  8inie  ab  in  bie  oer* 
langte  2Cn$a$l  gleicher  &$etle* 


6) 


@ine  gegebene  ginie  a£  (gig*  68)  in  jtt>ei  Steile  ju  feilen, 
welche  flcfy  t*rl;alten  n>te  2  ju  5» 

7Cuf(5f.  SErage  auf  bte  belte* 
,  btge  Ctnte  ac  üon  a  au« 
5  +  2=7  gleid&e  Steile 
auf,  gier)c  6  7  unb  bamit 
•burdj  2  eine  parallele  d2, 
fo  finb  a<*  unb  4  6  bie  oer 
langten  Steile» 

Hnmerfung-  2Cuf  tynlity  SBeife  geföie&t  \>it  Kuftffung,  wenn 
eine  einte  in  brei  ober  me$r  Steile  nadj  beftimmtem  Bereit* 
niffe  geseilt  werben  foll,  ober  wenn  ft#  bie  Steile  ber  8inie  ab, 
wie  irgenb  gegebene  Sängen,  bie  bur#  fcinien  auSgebrüctt  ftnb, 
»erhalten  foUem  SKan  trägt  in  le|terem  gatte  nur  ftatt  ter 
Summe  ber  93er$ä<tnifoa$len,  bie  @umme  ber  gegebnen  fcinten, 
na<$  Aufgabe  i.,  auf  ac  auf* 

7)     ginen  gegebenen  SBinW  abc  (gig.  69)  ju  t>ett>ielfad>en, 
j*  SS.  ju  üerbreifadjem 


7~~c 


TCu f t5 f.  9Ban  befd&retbe  mit  beliebiger 
3ir!el6ffnung  oon  6  au£  ben  Stoßen 
fgh,  trage  barauf  öon  g  auf  ba£  SBo« 
genpd  fg  nod)  jweimat  ab  bis  h,  fo 
tft  <£  hbc  bretmal  fo  grofi  als  <J  a6c. 


8)     ©inen  gegebenen  äßinfel  abc  ($ig,  70)  ju  ^albtren. 
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Xuftftf»  Bon  b  au*  betreibe 
man  ben  Sogen  1,  bann  33o* 
gen  2  unb  3  üon  a  unb  c 
au3  mit  beliebiger  aber  g(et* 
djer  äirfelöffnung,  jie^e  Si* 
nie  ft  d,  fo  ^aibirt  biefe  ben 
SEBinfel. 


Änmerf  ung.  2>urd&  fortgefegted  £albtren  läft  fty  ein  SBinfel  in  4, 
8,  16  u.  f.  ».  gleite  Steile  feilen. 

9)     ©nen  regten  SBinfel  ä£<?  (gig,  71)  in  3  gleiche  SE^ette  ju 
feilen. 


•---^ 

/..-■•* 

8f«* 
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// 

\ 
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\ 

/  ^ 

/    / 

^^ 

/      / 

/    / 
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'    /        >^ 

\ 

/    ^/^ 

.' 

/  ^^     ,--*" 

\ 
— 1 — 

Äuflöf*    SBeföreibe  mit  beliebiger 
3irtelo*ffnung  jroifdjen  bie  ©d&en*  ' 
fei  ben  Sogen  ac,  trage  ftc  nad) 
cd  unb  aß  fo  jtnb  bd  vtnb'bf  bie 
S£§ei(liniem 


B»  Aufgaben  über  bie  ©reieefe. 

10)  SSon  einem  25reie<f  Jennt  man  bie  jwei  ©eiten  a  unb  b 
unb  ben  t>on  ifynen  eingefd)loffenen  SBinfel  c  (gtg  72)  ;  ba$ 
©reieef  ju  conflruiren. 


Äuflöf.  SSrage  an  einem  @nb* 
punft  »on  a  hk  Seite  b  unter 
bem  <£  c  nadfc  §♦  32.  8.  an 
unb  oerbinbe  bie  (Snbpunfte 
beiber  Sdjenfet  burd)  bie  W$ 
nie  m. 


11)  (Sin  2)reie<f  ju  getanen,  *on  »eifern  eine  Seite  unb  bie  bei« 
ben  anliegenben  SBinfel  gegeben  ftnb« 

2Cufl5f.  Sttan  trage  ^U  beiben  Sßinfel  an  ben  @nbpunlten  ber 
gegebenen  Cinic  auf  berfetben  Seite  an  unb  verlängere  tyre  Sdjcn* 
fei  bii  fte  fid&  föneiben. 

12)  SSon  einem  gleidtfdjenfligen  ©reieef  ifl  bie  ungleiche  GStiU  a 
(Sig.  73)  unb  bie  jugel;8rige  $b\)t  h  beFannt ;  wie  wirb 

•baö  Dreiecf  conftruirt? 
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Äuflöf.   (Srri^tc  in  ber  SRttte  t>on  a,  bie^e 
*  fenfredjt,  gfc^e  bie  hinten  m  unb  n,  fo  tfl 

«»»  bat  gtei^fdjenflige  SDreiect 


13)  gjton  fennt  von  einem  gleidftfcitigen  £rcte<f  nur  btc  £6l;e, 
wie  jeicfynetman  baffelbe? 

gf9.74:         *  2Cuftöf    <5«  fei  *(gig,74)  bte 

y .<_ Swm  £%♦  (Srridjte  in  irgenb  einem 

\  yfV *      fünfte   c  einer  Sinie   ab  eine 

©entred&te  cg  =  a  (§.  32.  9j, 

%W  df  #  $u  ab  (§♦  32.  11.) 

unb  maefce  <J  cyn  gieidjj  bem 
britten  Steile  beö  regten  SBin* 
!et«  c^rf  (*ufg.  9),  trage  cn 

•      na$  c*/  fo  ift  nkg  bat  glcidfc 

s>      fettige  £>reiect. 


14)  SSon  einem  recfytwtnHigen  ©reterf  ftnb  gegeben  bte  #tN>otenufe 
=  a  unb  eine  Qafytt  =  b  (gig/75) ;  wie  jeidjnet  man 
baffelbe? 


St'0.  75, 


Äuflöf.  9Ban  erriete  im  (gnbpuntte  ber 
8tnte  ft  eine  ©entrechte  1  (nad>§,32. 4.) 
unb  bui djfdmeibe  biefe  oon  bem  anbern 
@nbpttnfte  au«  mit  ber  3trfelöffnung  = 
a,  fo  ijl  bä*  ©reiert  gefunben. 
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8(0.  76. 


C.    Aufgaben  über  bie  Parallelogramme,  ba* 
9>araralleltrapej  unb  $>a:pej. 

15)  SRan  fennt  bie  ^Diagonale  D  (Jfig.  76)  unb  eine  <Szitt  a 
eineö  3Jed}tecf6;  tote  wirb  bafielbe  conflrutrt? 

@rf*eauft6f.  SDte  betben  diagonalen  ei* 

ne«  &e<$fetf*  finb  gleidfr  unb  ftalbiren 

fi*  öegcnfeCttg.    SRan  befd^retbe  ba$er 

über  a  mit  ber  £alfte  con  x>  ein  gleich 

fdjenfUge&SDreiecf  ropn  unb  mad>ej>7= 

»tp  unb  rp  z=zpn. 
3» eite  K  u fl.  @rr  itfcte  in  ben  @nbpun!ten 

«  unb  n  bte  ©enfred&ten  mr  unb  n? 

unb  fd)(age  »on  n  au*  d  na#  nr  unb 

»on  m  aus  nadj  m?  um  bte  (Sctpunfte  * 

be*  ffiefyaN  ju  erhalten. 


16)  2>ie  diagonale  tinti  Slucütati  ift  gegeben,  bajfelbe  ju  com 
ftruiren. 


S:'3.  77. 


tf  uflöf.  <£*  fei  D  (g(g. 77)  bie  diagonale, 
3tet)e  jwei  auf  einanber  fcnfrcd&t  |te$enbe 
8inicn  mp  unb  ny  unb  trage  bie  fcälfte 
üon  1?  nadj  rp,  r?,  rw  unb  rn. 


1 7)  (Sine  Staute  ju  jeicfynen,  tum  welker  bie  jivei  diagonalen  ge* 
geben  ftnb. 

Äuflöf.  «D?an  $ie$e  wie  in  »or^erge^enber  Aufgabe  qn  unb  mp 
(SJig.  77)  unb  trage  oon  r  au«  bte  #äifte  ber  einen  ©iagonale  gegen 
rq  unb  m  unb  bte  £ölfte  ber  anbern  diagonale  gegen  rp 
unb  rm. 

18)  ©n  ^aratTeltrapej  ju  conftrutren,  beffen  tner  Seiten  gleicfy  ben 
*ier  Linien  a,  b,  c,  d  (gtg.  78)  werben. 
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flfig.  78 


m> 


Kuftöf.  SBan  madfje  mn  =  <i, 
trage  b  oon  n  auä  nad?  np, 
jeidjne  rott  c  unb  rf  ein  £ret* 
ect  mj>«r  über  pro  (§.  32. 1.), 
$ief)e  ?r  parallel  ju  mn  unb 
nr  parallel  ju  py,  fo  t|r  «nr« 
ba$  »erlangte  ?>araUeltrape&. 


19)  »on  einem  unregelmäßigen  »ierec!  (Srapej)  finb  bret  Seiten 

«/^(gig.  79)  unb  bte  jnm 
tum  iljnen  etngefdjloJTenen 
SBinf  el  rf  unb  /  gegeben,  bafc 
felbe  ju  confhuiren. 

2f  uflöf.  SErage  6  am  (Snbpunfte 
Don  a  unter  bem  SSStntel  d  an, 
ebenfo  Cime  c  unter  bem  8Bin* 
fei  f  am  ©nbpunfte  üon  b  unb 
Derbtnbe  bte  (Snbpunfte  oon  a 
unb  cburd)  bte  8 inte  m. 


20)  9Ran  fyat  bie  t>ier  ©etten  a,  6,  o  unb  d  (gig.  80)  eme§ 

SErapejeS  unb  eine  diagonale  D  genteffen;  tt)ie  wirb  baflelbe 

au&  biefen  ©tutfen  aejeicbnet? 
afiß.80.     y\ 

Äuflöf.  SRan  befdjreibe  über  bte  2>taa,o* 
nale  b  auf  ber.  einen  ®t\U  mit  a  unb  ft 
unb  auf  ber  anbern  Seite  mit  c  unb  d 
&rete<fe,  fo  bilben  biefe  jufammen  baö 
Siereck 


^ 
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D.    Aufgaben  über  bie  regelmaf  igln  fBtelttfe* 
21)  3«  ein  Öuabrat  ein  regelmäßige«  tfdjtetf  ju  conftrutren. 

giß.  81. 
Äuflöf.  a»ed  (gig*  81)  fei  ba« 
_  Cluabrat  $tit)t  bie  diagonalen 
ae  unb  bd  unb  betreibe  wm  ben 
trier  @dpunf  ten  be«  Cluabral«  au« 
bie  SBo&cn  hfg,  kfm  u.  f.  wv  fo 
ftnb  bie  ®urd)fc^nittöpun?te  ber* 
felben  mit  benduabratfeiten,  alfo 
h,  g,  h,  m  u.  f.  »♦,  bie  (Sdpunfte 
be«  TCd^tectö. 


22)  lieber  eine  gegebene  Sinie  ab  (gig.  82)  ein  regelmäßige« 
gunfedf  ju  jeicfynem 

2Cuflöf.*Sttan  erriete  im 
4?albirung«punfte  c  unb 
im(3nbpun!te&  bie@enfc 
rechten  cd  unb  5/*,  be* 
fdjreibe  t>on  6  au«  ben 
SBogen  ag,  jie^e  fc  unb 
Don  c  au«  mit  c/*  ben 
Sogen  /*ä  unb  oon  a  au« 
mitaA  ben  Sogen  hgd 
fo  ftnb  bie£urd)fdmitt«* 

punf te  mit  bem  Sogen  „_____, 

aftr  unb  mit  tec  @enk  *  *  ^ .-—-      ^ 

regten  cd,  alfo  g  unb  d  Gtfpunfte  bc«  günfetf«  unb  bg  unb  yd 
jwei  «Seiten  beffelben  Seföveibt  man  nun  mit  ab  t>on  a  unb  d 
au«  bie  Sogen  1  unb  2,  fo  erhält  man  m  al«  ben  fünften  (Stfpunft, 

23)  lieber  eine  gegebene  ßime  ab  (gig,  83)  ein  (SetfySecf  ju  jeid&nen. 

gig.  83. 

ttuflöf.  3»an  befd&reibe  mit  a6 
oon  a  unb  ft  au«  bie  Sogen  1  unb 
2,  unb  oon^c  au«  mit  ca  ben  Jtrei«, 
fo  läßt  ftd?  a  b  in  ber  9>erip()erie 
beffelben  fedj«mal  herumtragen. 
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24)  Sitte  Unit  ab  (gtg.  84)  ifl  gegeben,  man  foß  über  Mefelbe 
ein  regelmäßiges  £>ret*  35ier»  Sunfecf  u,  f,  n>„  bid  ju  einem 
3wolfecf  conftrutrem 


Vufldf»  £albire  bic  Ctnie  at  burdj  eine  ©entrechte  cd,  befdjrctbe 
oon  a  aut  mit  a»  ben  Sogen  bho  unb  tfceilc  tiefen  in  6  gleite 
St) eile*  3iebt  man  nun  oon  bem  britten  SE&eilpunfte  A  naefy  a,  unb 
nimmt  ben  SDurdjfönitttpunft  3  biefer  SBerbinbüngtlinie  mit  ber 
©entrechten  cd  alt  SXittelpunft  eine«  Greife«  111  an,  welker  burdj 
bfe  Gnbpunfte  a  unb  b  ge^t,  Jo  laft  jf#  in  beflfen  |)ectp(crte  a* 
3  mal  auftragen  unb  man  erhält  bat  regelmäßige  2>reieci 
3ie^t  man  burdj  a  eine  parallele  ju  ab,  bii  Jie  bie  ©enf redjfe 
cd  in  4  trifft  unb  nimmt  biefen  fünft  alt  «Rittetpünft  eine«  Ärei* 
fet  IV  a^  melier  burdj  a  unb  6  ge^t,  fo  fann  ab  in  beffen  Umfang 
4 mal  aufgetragen  werben  unb  man  ftnbet  bat  regelmäßige 
SHerect  ffiirb  bie  Entfernung  on  oon  o  au«  na$  o5  getragen, 
fo  tfl  5  ber  SRittelpunft  für  einen  Äreit  V  bun$  a  unb  b  gefcenb, 
in  befTen  #erip$erie  ab  fünfmal  enthalten  ijt;  folglidj  tft  aud)  bat 
regelmäßige  Jünfect  gefunben.  gür  ben  burdja  unbft  geben* 
ben  Äreit  VI,  in  beffen  Umfang  ab  6  mal  aufgebt/  ift  o  ber  bittet« 
punft.  Erägt  man  o  n  oon  o  aut  aufwärt*  nad)  o  7,  fo  ifl  7  ber 
üXittelpun! t  für  ben  äreit  VII,  in  melden  tfd&  bat  ©  i  e  b  e  n  c  et  jeidfc 
nen  läßt  gäört  man  nun  fo  fort,  oon  o  au«  bie  Stüäe  om,ok, 
og,  oft  ob  naä)  08,  o9,  o  10,  oll  unb  o  12.  ju  tragen,  fo  erhält 
man  ber  ffiei&e  na$  bie  fünfte  8,  9, 10/  11  unb  12  alt  ÜSttteU 
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pttnfte  för  Greife,  roeidje,  wenn  fte  bucdj  Me  ßnbpuntte  a  unb  * 
flefcen,  bie  (Sigenfäaft  fcaben,  bap  a  *  bejte$una.*tpeife  8/  9/ 10, 11 
unb  12  mal  tn  ber  9)ertp§erie  aufgebt, 

E.  Aufgaben  au&  ber  &rei6lel;re. 

25)  Den  SRittelpunft  etneö  $rei$bogen6  ober  eines  ganjen  Äret» 
feö  ju  ftnben. 


tfuflöf.  3iefje  frgenb  2  ®efc 
nen  ab  unb  d^Cgig.  85)  unb 
erridjte  im  SRittelpunfte  ber* 
felben  ©enfredjte,  fo  tfl  ber 
SDurdjfdjmttSpunft  c  biefer 
ber  gefugte  SRtttelpunft» 


26)  (Sinen  JtreiS  mit  gegebenem  #atbmeffer  r  (gig,  86)  ju  jeid)« 
nen,  welcher  burd)  2  befiimmte  fünfte  a  unb  b  gef)t 


2Cuflöf.  SBefdjretbe  ecn  a 
unb  ft  auö  mit  bei;  3irfel« 
Öffnung  =  r  bte  Sogen 
1  unb  2,  fo  i(l  tyr  ®urcfc 
fc&nittöpunEt  c  ber  SttitteU 
punft  bei  ju  fuc^enben 
Äreife«» 


*  gt0.86. 


27)  ginen  Äret'S  ju  jeidjnen,  melier  burd)  bte  3  fünfte  a,  b  unb 
c  (gig.  87) ,  ober  wa$  bajfelbe  tfl,  burefy  bie  brei  fünfte 
eineS  &xtitä$abc  gefyt. 


ÄufUf.    SBetradjte  ab  unb 
*     he   M    ©ebnen    beä    ju 
fudjenben  ÄreifeS  unb  oer« 
fa^ce  rote  in  Xufg.  25. 


Stg«  87. 
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ffifr  88, 


28)  3n  ein  fiuabrat  einen  Jtref*  gu  getanen,  toeldjer  bie  4  (Seiten 
berührt. 

Xuflof.  >Die  SRittelpunfte  ber  leiten  ftnb  bie  SerübrungSpunfte 
unb  bec  2)urd>fdjnitt*punf t  ber  »erbmbungSlinien  je  jweier  ge* 
genüberltegenben  SBerübrungflpuntte  ift  bec  SRtttelpuntt, 

29)  3n  ein  Dreiecf  einen  ÄreiS  ju  jeidjnen,  melier  bie  3  ©eiten 
berührt 

«nflöf.  a»c(gfg,88) 
fef  bo«  JDreted.  £al* 
bire  trgenb  2  SBinfel 
befTelben  g»  SB*  a  unb  c 
burdj  bie  Ctnten  ad 
unb  cf  (tfufg*  8),  fo 
ift  ifcr  £>urd)fdS>mtt«* 
punlt  m  ber  SRittel* 
punft,  unb  wenn  «a, 
mg  unb  mn  beste« 
$ung*weife  fenfredjt 
auf  ac,  bc  unb  ab 
gejogen  werben,  fo 
erhält  man  h,  g  unb 
n  al*  bie  JBerfi&rung** 
punlte* 

30)  einen  J?rei6  ju  jeicfynen,  »eldjer  burd)  bie  t>ter  (Scfyunfte 
eineS  SJedjtecfS  gefyt, 

2Cu  flöf.  ©er  $Dur<&fönÜt«pun!t  ber  beibcniDiagonalen  ift  ber  mtttU 
punlt. 

31)  @ne  Sinie  ju  jiefyen,  welche  einen  Ärei6  in  einem  gegebenen 
fünfte  p  (gig.  89)  berührt. 

gig.  89* 

a 


JL J 


Bufläf.  3iebe  einen  9ta* 
biu*  cp  natyp  unb  erriete 
im  (Snbpunfte  p  eine 
©entrechte  mn(%.ß%.  4), 
fo  ift  bie«  bie  Sangente. 
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32)  SSon  einem  außerhalb  ber  %>cn>^erie  eine«  JCreifed  liegenben 
fünfte  au$,  jmei  Sangenten  an  biefen  ju  gießen. 


Äuflöf.  p(gt0.  90)  fei 
ber  $un!t,  c  ber  Mit* 
telpunft  be*  Greife«. 
SBefdjreibe  mit  pc  ben 
§Bogen  1  oon  p  au«, 
burdjfdjneibe  btefen  t>on 
c  aus  mit  bem  SDurdj* 
meffer  mn  burd)  bie 
S3ogen  2  in  d  unb  f, 
jietye  de  unb  fc,  fo 
ftnb  x  unb  y  bie  S5e* 
rütyrung*pun!te  unb  px 
unb  py  bie  2  Sangen« 
ten. 


33)  parallel  mit  einer  ber  Stiftung  nadj  gegebenen  Unit  ab 
(§ig*  89)  eine  SEangente  an  ben  «RreiS  ju  jte^en* 

%  uf  l  öf.  <5rrid)te  oom  SÄittelpunfte  beS  Greife«  c  au*  eine  ©entrechte 
cd  auf  a*,  fo  ift  ber  ©urdjfdjnittäpuntt  p  ber  S3erityrung*punft 
unb  wenn  nn  parallel  ^u  a»  in  p  gesogen  wirb,  bie*  bie  Sangente« 

jDo  bie  ©enf redjtc  cd  in  ber  Verlängerung  ben  Ärei*  nodfc 
mal$  in  s  trifft,  fo  ifl  nodj  eine  $n>eite  Sangente  $A  raög* 
lidj,  weldje  ber  SBebingung  entfpridjt. 

34)  3»ei  nid)t  parallele  Linien  a£  unb  cd  (gig,  91)  ftnb  gegeben, 
einen  Äreiö  mit  bejlimmtem  JRabiuS  r  ju  jeicfynen,  weldjer 
beibe  berührt 

Äuflöf.  (Srrf djte 
in  beliebigen 
fünften  f  unb 
g  ber  fctnlen 
bejiebungdwei* 
fe  bie  @entred&* 
ten  fh  unbfif* 
unb  madje  biefe 
gleich  ber  gege* 
benen  Sänge 
üonr,  jietyeAro 
4J:  ju  <fc  unb 

*n    #   JU  6«, 
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fo  tft  x  bet  SDtittelpunft  unb  wenn  x%  fentredjt  auf  cd  unb 
xy  fenfrecfct  auf  ab  gefällt  werben,  ergeben  jtdj  z  unb  y  al« 
bie  SBerütyrungSpunfte. 
tfnmerfung.  ©dfonetben  ftdjj  bie  beiben  ©djenfeln  in  Aufgabe  8  nidjt 
unmittelbar/  tote  j.  33.  aft  unb  cd  in  üorliegenbem  galle,  unb  bet 
SBinfel,  welken  fte  bilben,  foll  bennodj  tyalbirt  werben;  fo  con* 
ftrutre  man,  wie  eben  gejeigt  würbe,  ben  <£  hxk,  tnbem  man  r 
beliebig  annimmt,  fuc^e  bte  £albirungälmie  biefe*  SötnfeU  nadj 
2Cufg.  8,  fo  tjl  biefe  jugleidj  bie  ütrlangtc.    , 

35)  %n  jnm  Äretfe  (gig.  92)  eine  gemeinfdjaftltcfye  Tangente 
ju  jiefyen,  n>eld>e  bie  83erbinbung6linie  mn  ber  9Kittclpunftc 
nicfyt  burcfyfdjneibct. 


gig.  92. 


tfuflöf,  SErage  ben  £albweffer  be«  fleineren  Greife«  (nd)  nadfj  bc 
unb  $ei$ne  mit  bem  Stelle  mc  oon  m  au6  einen  £ret«$  burefcs 
fdjneibe  tiefen  com  SEtttelpunft  a  ber  ßinie  mn  au«,  mit  am 
in  /*,  jie^e  burdj  m  unb  /"eine  Sinie  m^  unb  hiermit  nh  parallel, 
fo  ftnb  g  unb  h  bie  beiben  33erityrung6punfte. 

36)  (Sine  gemctnfdjaftlic^c  Sangente  an  2  gegebene  Greife  (gig* 
930  jiefyen,  welche  bte  33erbinbung6linie  a  6  ber  SRittetyunfte 

burcfyfcfyneibet. 


gtg.  93. 
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Xufiöf»  SBefdjrefbeu'bera*  einen  £albfrei«,  jfe^e  oon  a  au«  eine 
beliebige  Cinie  ad,  madje  cd  —  bem  «$aljmeflfet  be«  fleineren 
Äreife«,  befd&reibe  oon  a  au«  mit  ad  einen  Sogen  df  bi«  §um 
SDurdjfd&nitt  mit  bem  £albfretfe  in  f,  jiefye  a/*,  unb  ft«?  parallel 
ju  aft  fo  ftnb  a  unb  g  bte  SBerü&rungSpunfr  e  unb  %  ift  bte  Sangente» 

37)  3n  ber  9)eripl>erte  eines  ÄretfeS  c  (§ig.  94),  i(l  ein  9)unft  p 
gegeben,  man  fott  einen  jn>eiten  JEreiS  mit  bem  ^albmeffer 
=  r  fleufynen,  n>eld)er  ben  erjlen  in  p  berührt» 


?tg.  94, 


X  uflöf.  3tcbe  ben  ^albmeffer  cp  unb  trage  r  in  ber  Serlänge* 
rung  beffelben  na$  pa,  fo  ifl  a  ber  SDfcittelpunft  be«  ju  fucfyen* 
ben  Greife«, 

38)  ©nen  Äreiö  mit  beftimmtem  #albmeffer  r  (gig  95)  ju  jeicfc 
nen,  welker  2  gegebene  Greife  a  unb  b  au6fd)liefmtb  berührt 


,>s  5ig.95. 


Kuflßf.  3tet)e  beliebige  Labien  ac  unb  bd,  trage  auf  ber  SBer* 
längerung  berfelbcn  r  odn  ber  ^eripfjetie  au«  ah,  alfo  naefc 
cf  unb  dp,  betreibe  oon  a  au«  ben  SBogcn  1  unb  oon  b  au« 
ben  »ogen  2,  fo  i(l  ber  ©urdjfdjnitttpunlt  a  beibet  (Bogen 
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ber  SDMtelpunft  unb  werben  xa  unb  xb  gebogen/  foftob  «unb 
y  bte  SBerü&rungdpunfte  be*  ju  fudjenben  Äreife*. 
39)  2)ie  Stiftung  einer  2tnie  unb  ein  ?)unFt  außerhalb  biefer  finb 
gegeben,  mit  befitmmiem  Sfabiuö  einen  Äreiö  ju  jeidjnen, 
toeldjer  bte  gerabe  Sinie  berührt  unb  burd)  ben  $unft  geljt. 


><* 


Buflöf.    ab  (gig,  96)  fei  \>it  Hityuna,  ber  Cime,  p  ber  $unft 
unb  r  ber  £albmeffer. 

Grridjte  in  irgenb  einem  fünfte  m  Don  a»  eine  @en!re$te 
mn  =  r,  jief)e  n?  paraUel  gu  ab,  betreibe  »on  p  auö  mit 
r  einen  Sogen  1,  fo  ift  ber  iDurd&fdjiuttSpunEt  q  beffelben 
mit  ber  parallelen  nq  ber  Sföittelpuntt  unb  wenn  q$  fenlredjt 
auf  ab  ßejogen  wirb,  *  ber  SBerü^rungSpunft  be*  gefugten 
Greife«. 

40)  Qtin  JtreiS  c  ($ig,  97)  unb  bie  Stiftung  ab  einer  ©eraben 
außerhalb  beffelben,  finb  gegeben,  man  foll  mit  ber  Unit  r 
als  «^albmeffet  einen  jweiten  «Rreiö  jetdjnen ,  meiner  beibe 
berührt. 
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Kuflfif.  (Sxtityt  in  irgenb  einem  fünfte  <f  ber  State  ab  eine  Senf* 
re*te  <*/=  r,  trage  aud?  r  auf  ber  SBerlängerung  eine«  ^albmeffer« 
cä  nadj  ä^  befdjreibe  oon  c  au«  mit  c$  ben  Sogen  $A  unb  jiefce 
f*  4j=  &u  a&,  fo  i(l  ber  2>urdjfdmttt«puntt  ft  ber  SBittelpunft  unb 
wenn  man  oon  ft  nad)  c  unb  *J  fenfiedjt  auf  ab  jieftt,  fo  ergeben 
fieft  m  unb  I  al«  bie  SBerityrung«punfte. 

41)  ©n  JCreiö  <?  unb  eine  gerabe  Unit  ab  (§ig.98)  ftnb  gegeben, 
einen  jmetten  Jtretö  ju  confiruiren,  welker  ben  erflen  in  bem 
fünfte  p  unb  bie  gerabe  Sinie  berührt 


gig.  98. 


X u f lö f.  3iefce  ben  £albmeflfer  cp,  erriete pd fenfre*t auf  cp, ^albite 
ben  SBinW  pdb  (2Cnfg.  8),  fo  ift  ber  ©urcftf(ftnitt«punft  x  bet 
£atbirung«ttnie  df  mit  ber  SBerlängerung  be«  #albmeffer«  cp, 
ber  SÄittelpuntt  unb  wenn  *  m  fentredjt  auf  ab  gelogen  wirb, 
m  ber  SBeru>rung«punft 


F.    S3ertt>anblung  ber  §läd)en. 

42)  1£in  gegebene«  9>ara(lelogramm  in  ein  Siebte*  ju  t>ertt>anbeln. 

Kuflöf.     abed    (gig.   99)  J                  *  ^ 

fei  ba«  Parallelogramm, 
erriete  bf  fentredjt  auf 
ab  unb  jetdjne  baö  9tec^t« 
ecl  abfg,  fo  ifi  bie«  bat 
gefügte,   (nadj  §♦  44.)         |/     t 1/      gig.99. 

43)  (Sin  5Red)tecf  in  ein  ^Parallelogramm  ju  aerwanbeln,  t>on  n>el« 
djem  eine  ©eite  gegeben  tft. 
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gi«.  100. 


« — • 
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TCüflbf.  abcd  (gig,  100)  fei  bo6 
9ttd)Ud  unb  m  bie  gegebene  ©eite* 
SErage  ro  oon  a  au*  nacfc  af, 
jietye  ö#  parallel  mit  af,  fo  ift 
aft^f  ba$  Parallelogramm,  benn 
es  bat  mit  bem  Sfcecijtecr  gleite 
©runbltnie  unb  gleite  #ö$e,  olfo 
aud)  gleiten  Sn^alt. 


44)  @in  9tcd>terf  afloJ  (gig.  100)  in  ein  ^araHelogramm  ju 
»eroanbeln,  Don  welchem  ein  SBinfel  gegeben  ijh 

2fuflö  f.  SErage  ben  gegebenen  SBtnfel  tn  a  an  a b  an  (§»32.8),  ©er* 
längere  ben  @djenfel  a/'btö  er  de  in  f  fdjneibet  u,f. ».,  wie  in  43» 

45)  ©n  9ved)tecf  in  ein  anbereS  ju  t>em>anbeln,  &on  meinem  eine 
(Seite  gegeben  ifi. 


gig.  ioi. 
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2CnfI6f.  cdfg  (gig.  101)  fei  bo« 
SRedjtetf,  ab  bie  gegebene  ©ette« 
Verlängere  cg,  madje  ch  =  ab, 
liebe  Ad,  bann  jrm  parallel  mit 
Ad,  fo  ift  ba«  SRedjtetf  über  hc  unb 
cm,  alfo  ÄcmÄ  ba$  ju  fudjenbe. 


46)  ©in  9led)terf  in  ein  ßttabrat  ju  Derwanbeln. 


gig.  102. 

J 


Äuflöf.  abcd  (gig.  102)  fef 
ba«  SRedjred.  ©d&iage  6  c  oon 

'  b  au*  auf  bie  Verlängerung 
oon  aft  nad)  bf,  befdfjreibe 
über  af  ben  $albfrei*  ukf, 
verlängere  cb,  bit  jum  2)urcfc 
fdjnitt  a  mit  akf,  fo  ift  &A  bie 
Cluabratfeite  unb  bghk  ba* 
Ctuabrat. 
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47)  gm  ^Parallelogramm  in  ein  Öuabrat  ju  aewanbeln. 
2Cuft.  S3ern?anble  biefe*  erft  na*  Aufgabe  42  in  ein  0te*ted  unb 

tefctereß  bann  na*  46  in  ein  Guabrat. 

48)  ©n  gegebene^  Steiecf  (gig,  103)  in  ein  red)tn>inflige$  gu 
tteroanbeln. 

£ifl  103. 
2Cuf(öf.  <5rri*te  auf  aft  im  @nb* 

punfte  &  bie  ©enfredjte  &rf  unb 

jietyec  bur*  bie  ju  a»  parallele 

cd,  wbinbe    a  mit  <f,  fo  ift 

abd  ba*  redjtnrinfitge  iDreied. 

SBeibe  £)reiec!e  baben  gleite 

©runblinte  unb  gleite  £ö&e,  alfo 

au*  gleiten  Sntyalt. 

49)  ©n  gegebenes  2)reiec?aÄ£?  (gig.  104)  in  ein  gleidjfc&enfli* 
ge$  ju  t>ermanbeln. 


gtg.  104. 


Äuflöf.     (Srridjte  in   ber  mttt 
t>on  a»  bie  @en!re*te  fa,  jietye 
cd  parallel  w  ab,  fo  tft  ad» 
ba*  glei*f*enflige  SDreiec!,  weU 
*e«  mit  bem  JDreiecla 6c gleiten 
*  3n&alt  $at 


7 "V 

50)  ©n  Parallelogramm  ab  cd  (gig,  105)  in  tin  red&tn>inFlige$ 
2)reied  ju  t>emanbeln. 


gifl.  105. 


Äufiaf.  @rri*te  über  ab 
alö  ©runblinie  ein  re*t* 
roinflige«  DreiecJ  afb,  bef* 
fen  Gamete  af  giei*  ber 
boppelten  £ö&e  <*$  tft. 

2)er@runb  btefe«ä$er* 
fa&renö  ergibt  ft*  au« 
§.46. 


51)  ©n  Parallelogramm  in  ein  gleid)fd)enfligeS  Sreiecf  gu  &er« 
wanbeln. 
Huflöf*    Srri*te  im  SBittelpunft  ber  ©runblinie  be*  sparallelo* 

grammö  eine  ©enlredjte  glei*  ber  boppelten  £ö$e  beffelben,  fo  ift 

ber  Gfrtbpunft  ber  ©djeirel  be«  £reiect«. 
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52)  ein  JBreietf  in  emStedjtecf  ju  aewanbeln. 


fffg.  106. 


2Cuf löf.  Betone  aber  ber  ganzen  (Shrunb* 
linie  unb  baiben  £öbe  (gig.  106) 
ober  aud?  über  ber  falben  ©runbünte 
unb  ber  gongen  £öbe  bei  £)reiccH  ein 
Stedjtetf,  fo  tft  bieä  ba*  gu  ftnbenbe. 
(»ergU  §.  46.) 


53)  ©in  Sreiecf  in  ein  Öuabrat  ju  t>ertt>anbelm 

Äuflöf.    SBerwänble  baS  kreiert  nadj  2Cufg,  52  in  ein  Siebte* 
unb  biefe*  nad)  Aufgabe  46  in  ein  Ctuabrat 

54)  @in  JDreiecf  in  ein  anbete«  ju  Dewanbeln,  *>on  welkem  bte 
#6fye  gegeben  ift 

d 


gig.  107. 


Xufitif.  a»c  (gig.  107)  fei  bat  gegebene 
SDreieä,  A  bte  4>ö^e.  (Scripte  arf  =  * 
fenfcedjt  auf  a&,  jietye  db,  cf  ^  mit 
aft  unb  />  parallel  mit  db,  fo  ift  adg 
bat  2>reiect 

SDtefe«  red&twinflige  Sreied  adg 
lann  nun  leidet  nrieber  nad)  ben  t>or* 
tyergefyenben  Aufgaben  in  anbere  befotu 
bern  SBebingungen  entfpredjenbe  3Drei* 
ede  oon  biefer  #<tye  a  oerroanbelt  wer* 
ben. 

55)  ein  unregelmäßige«  SSiererf  in  ein  SDreiecf  ju  fcerwanbeln, 

/ 

Huflöf.  «»cd  (gig.  108)  fei  ba«93ter* 
eä,  jiefce  bie  diagonale  ac,  bann  <*f 
parallel  ju  ac  bi«  jur  Verlängerung 
oon  bc,  fo  tft  aftfbaö  £reiecr,  meiere« 
bem  SBtererf  an  Snbalt  gleich  tft^  benn 
baSJDreted  aed,  weldjeS  burcfcbiefcinie 
ac  abgeritten  mürbe,  bot  mit  bem 
£>reied  aef,  n>eld)e«  bafür  angefefct 
worben  ift,  gleite  ©runbltnte  unb  gleite 
$fyt,  alfo  aud?  gleiten  Sn^alt« 
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56)  £)iefeS  83iere<f  in  tin  üttAfUd  ju  t>ertt>anbelm 

Äuflöf.  SBerwanbl*  baflfelbe  juerft  in  ein  $reiecl  nad?  Kufg.  55  unb 
biefeö  in  ein  Wettert  nadj  52. 

57)  ©affelbe  33iered «^(gtg.  108)  in  ein  £uabrat  ju  fcewanbeln. 

Auf  16  f.    SBerwanble  ba«  in  56  gefunbene  SRcd^tecf  nad)  46  in  ein 
Cluabrat. 

2Cuf  5b.nlt<&e  SEBetfe  täjit  jtdj  biefe«  ßiereÄ  in  anbere,  gege* 
benen  SBebingungen  entfpredjenbe  Parallelogramme  ober 
©refecfe  »erwanbelm 

58)  (Sin  unregelmäßiges  gunferf  in  ein  £reiecf,  Parallelogramm 
u.  f,  w.  ju  »ewanbeln. 


gig.  109, 


Äuflöf.  abcdf  (giß.  109) 
fei  ba«  günfed.  S3erwanble 
btefcö  äbnltdjj  wie  in  Äufg. 
55  in  ba«  SBterecf  aft^f 
unb  biefe«  nadj  ben  oor* 
bergebenben  Aufgaben  in 
bie  verlangte  gtgur. 


59)  6in  83ielecF  in  ein  ©reiecf  jü  fceroanbeln* 

2Cuflöf.  SSerwanble  ba«  S3iele<r  in  ein  anbere«,  meines  eine  ©eife 
weniger  $at  (tfufg.  55  unb  58),  biefe«  abermal«  in  ein  foldje«, 
bai  wieber  eine  @eite  weniger  &at  u,  f.  f.,  bi«  man  julefct  ein  3)rei* 
ecc  erhält 

60)  @n  regelmäßiges  SSielecf  in  ein  £reiecf  ju  t>ertt>anbelm 

2C  u  f  1 6  f.  3eidjne  ein  Qreiecr,  beflen  ©runblinie  fo  grof  wie  ber  Um* 
fang  be«  SBielect«  unb  bcffen  «&ötje  =  bem  4>albmeffer  be«  einge* 
fcfyriebenen  Äreife«  ift.    (§.  61.  a.) 

61)  Sin  Guabrat  ju  jeicfynen,  »elcfyeS  boppelt  fo  groß  ifi,  aI6  ein 
gegebenes. 

3f  u  f  1 6  f.  3iefce  bie  ^Diagonale  be«  Ciuabrat«  unb  geigne  hierüber  ein 
Ciuabrat,  fo  tfl  bie«  ba«  ju  fudfenbe*  SBarum? 

62)  @n  «Cluabrat  ju  conflruiren,  welkes  ben  4  fachen  Snfyalt 
eines  gegebenen  \)at. 

7£  u  f 1 5  f*  SDa«  Cluabrat  aber  ber  boppelten  &titt  be«  gegebenen 
ift  ba«  »erlangte.    HBarum? 
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63)  @in  ßuabrat  ;u  jetcfynen,  welcfyeö  fo  groß  tft  al$  2  gegebene 
jufammen  genommen,  beren  ©eiten  a  unb  6  ftnb. 

2Cuf  löf.  SBefdjretbe  mit  a  unb  6  al«  Gameten  ein  redjtwinKtge«  ©rei* 
ed,  fo  i|Ha«  Quabrat  über  ber  £opotenufe  ba«  $u  fudjenbe*  (§.48.) 

64)  (Sin  £luabrat  ju  jeicfynen  ,  roelcfyeS  f;alb  fo  groß  tfl  aB  ein 
gegebenes* 

ttuflöf.  <5on|truire  aber  ber  falben  SDiagonate  ein  Quabrat,  fo  tfl 
bie*  ba«  verlangte*  SBarum? 

65)  (Sin  £luabrat  ju  confiruiren,  weldjeö  gleich  bem  vierten  S£I;eil 
etneö  gegebenen  tfl* 

2Cuflöf.  ®a«  Quabrat  aber  ber  £älftc  einer  Seite  be«  gegebenen 
Quabrat«  tft  ba«  ju  ftnbenbe.    SBarum? 

66)  @tn  £uabrat  ju  jeicfynen,  tx>cld?e^  §  etneö  gegebenen  tft« 


.  110. 


3Cuflöf.  abcd  (gtg.  110)  fei  ba« 
gegebene  Quabrat.  Steile  eine 
©ette  $.  SB.  ab  in  5  gleite 
ZfytiU,  betreibe  über  ab  einen 
4>albfrei«,  erriete  im  britten 
S&etlpunfte  bie  ©entrechte  A 
jiefye  af,  fo  ift  bie«  bie  oertangtt 
Quabratfeite  unb  afgh  ba«  Qua* 
brat. 


67)  ginen  JlretS  in  ein  Sretecf  ju  Dewanbelm 

ZCuflöf.  Srage  ben  Umfang  nadj  ber  in  §.  60  b.  gegebenen  2Cnmerfg. 
auf  tim  gerabe  Cirite  unb  jeicfyne  hierüber  ein  SDreiecr,  beffen  $öf)t 
=  bem  £albmeffer  be«  Äreife«  ift.  ©er  ©runb  biefe«  SSerfa^renß 
ergibt  f?dt>  au«  §.  63.  c.  1. 

68)  Crinen  ÄreiS  annafyernb  in  ein  £luabrat  ju  fcewanbeln. 
2Cuflöf.    1)  SBerroanMe  ba*  in  Hufg;  67  gefunbene  ©reiec!  nac$  53 

in  ein  Quabraf. 
2)  3ie^e  2  auf  einanber  fenfrec^t  ftebenbe  jDurdjmeffer,  tyeile  einen 
baoon  in  8  gleidje  Steile  unb  trage  einen  folgen  SE&eil  üon  ber 
3>eripberie  au«  auf  bie  Verlängerungen  ber  beiben  £>urd)mefier 
ab,  fo  btlben  bie  oier  baburdj  entfle^enbe  (Snbpunfte  bie  Sctpunfte 
be«  Quabrat«. 

69)  ©nen  ^)rei6  ju  jeidjnen,  weiter  ben  boppelten  3nfyalt  eine* 
gegebenen  I;at. 
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Äuflöf,  c  fei  ber  flJtfttclpiratt 
be«  gegebenen  Greife«  (gfg* 
111),  jiebe  bte  betten  9la* 
bien  ca  unb  cft,  fo  ba$  fte 
bei  c  einen  testen  SBinEel 
bilben,  üerbinbe  a  mit  6,  fo 
tffc  ab  ber  £albmefier  be8 
ju  confiruirenbenJtreifeS* 


70)  ginen  J?rei$  ju  jeicfynen,  »elcfyer  bcn  »ierfacfyen  3nfyali  eines 
gegebenen  fyaU 

Buflöf.    ©er  £urd&mefier  be«   gegebenen  äretfe*  i(l  jugleid?  ber 
^albme|fer  beö^u  finbenben. 

71)  Qtimn  JtreiS  ju  conflruiren,  welcher  Ijalb  fo  groß  tfl  als  ein 
gegebener* 

gtg.112. 


tfuflöf,  Sejtfmmea»  (gtg, 
112)  wie  in  Aufgabe  69, 
fcalbire  btefe  Sinie  in  d, 
fo  tjt  da  ber  £atbmeffer 
be*  ju  fmbenben  Äretfe& 


72)  gine  @aipfe  (f,  2Cufg.  83)  in  einen  ÄreiS  }tt  »eroanbelm 

gtg-ii'3, 

tfuflöf.  ©dfc>lage  bit  ^atbe 
Heine  2C$fe  bc  (gig.  113) 
t>on  6  aus  nadj  bd,  fo  ijl 
ber  aber  ad  att  SDurdj* 
meffer  betriebene  Äret* 
ber  ju  fudfoenbe. 


Digitized 


by  Google 


T8 


6.    ßonftruftton  ber  wtcfyttgfien  Brummen  Sintern 

73)  Grinen  ,ßorbbogen  ju  conftruiren,  t>on  welkem  bte  SBcitc  ab 
unb  bie  $b\)t  cd  (gig*  114)  gegeben  finb. 


gi0. 115. 


(Srfle  Kuflöf.  (Sonfrtutre  aber  ac  unb  cd  baä  SRedjted  aedf, 
jie^e  bte  diagonale  ad,  tjalbtre  bte  jroei  SBtnfcl  fad  unb  odf 
burdj  bte  Linien  am  unb  ön  (Äufg,  8),  erriete  üora  $)urdj< 
fönittSpunft  p  au$  eine  ©entrechte  auf  ad,  verlängere  btefe  btö 
|te  bte  Verlängerung  Don  de  in  g  trifft,  fo  tfnb  A  unb  a  bte 
2Rittelpunftc  ber  Sogen  ap  unb  pd,  welche  jufammen  ben  $al* 
ben  .f  orbbogen  bilben* 

£rägt  man  cA  nad)  er,  ,fo  finb  r  unb  g  bte  SWittelpunfte 
für  bie  jweite  Hälfte. 

3»ette  2Cuflöf.  @*feia» 
gig*  115)  bie  ^albeäffieite 
unb  6  c  bie  #tyt.  9Kan 
trage  t>on  c  unb  a  au« 
na$  cd  unb  ap  beliebige 
aber  gletdje  Steile,  jfefje 
bte  2t nie  gd,  errichte  in 
beren  Mittelpunkt  eine 
©enfred&te  Am  (Äufg.  4), 
bis  fte  bie  Verlängerung 
oon  cb  in  «t  trifft,  jiebe 
üon  m  burd>  a  bie  Einte 
mn,  fo  finb  a  unb  m  bte 
«Kittelpunfte  ber  Sogen 
an  unb  nc. 

■Die  $n>eite  Hälfte  wirb 
äbnlidj  wie  in  ber  erften 
Äuflöfung  erhalten. 
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«Dritte  Xuflöf*  erläge 
f>a  (gig.  116)  nod)  bd, 
jiebe  ac  unb  trage  auf 
tiefer  oon  c  au*  cd  na$ 
cf;  tyatbire  af  burdj  eine 
©enfred&te  $ft  (Hufg.  4), 
bis  fie  bie  Verlängerung 
üon  c6  in  *  trifft ^  fo  ftnb 
*  unb  m  bte  Mittelpunkte 
ber  Sogen  cn  unb  na. 


Sterte  Kufl6f.  ©$lage  »c  (gfg.  116)  *a$  ftp,  tyeile  a*>  in 
jwei  gleite  Steile,  trage  einen  folgen  Zfytil  t>on  ft  au«  3  mal 
gegen  m  unb  4 mal  auf  ber  Verlängerung  oon  cb  naa?  ft  ab,  fo 
ftob  m  unb  *  bie  SDHttelpunfte  ber  Sogen  an  unb  nc. 

74)  ßtnen  (leigenben  SSogen  ju  confirmretu 

L 


^rft-e  Huflöf*  a&(Jig  117)  fei  bie  SBeite  unb  ftc  bie  £>5&e.  $\%%iac 
unb  im  SJh'rtelpuntte  d  von  ab  bie  @en!red)te  df,  tyalbtre  benSBinfel 
fga  burdj  bie  Stntc  hk  (Kufg.8),  fo  ift  *  ber  SRittelpunfr  für  ben 
Sogen  af.  3tet)t  man  nun  fft  unb  burdj  c  eine  parallele  cm  ju  a&, 
bi«  fie  f *  in  m  fd&neiber,  fo  iH  »  ber  SKittelpunft  für  ben  Sogen  f e» 
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3»eite  Kuflöf,  @e* 
geben  ftnb  bie  SSeite  a* 
(gtg.lt 8)  unbbie£ö$e 
6  c  (grridjte  ad  fenfrecfct 
auf  aö  unb  madje  ftc  = 
ber  ^alfte  oon  ab,  gte^e 
d  f  parallel  ju  ac;  btö  fle 
bte  Verlängerung  oon  tc 
in  f  trifft*  befd>reibe 
über  ab  einen  ^albfreU 
unb  erriete  in  oerfdjie* 
benen  fünften  ^,  a,  *,  j 
2C.  2C.  ber  Einte  ab 
^erpenbifel  gp,  hs  u. 
f*  »♦  unb  trage  auf  bte* 
fen  oon  bem  jebe6mau's 
gen  2)urd)fdjnitt6punft 
mit  a  c  au«,  ben  2f  bftanb 
beS  ©nbpunfteS  auf  ab 
oon  ber  JtreiSperipfyerie,  nadj  aufwärts,  fo  bajj  alfo  $w  nadj  mp,  Ar 
nadj  gs  jc.  «♦  fommt,  fo  ftnb  v,  s  je.  ic.  fünfte  ber  Irummen  8tnie, 
weldfje  nun  au*  freier^anb  burdj  biefelfeen  ju  jiefyen  tft. 


JDritte  2Cuflöf*  >Dte  SBeite 
aft  (gtg.  11*9),  bie  £öfce  6c 
unb  eine  «parallele  df%\x  ac  in 
beliebiger  Entfernung  ftnb  ge* 
geben,  ber  fteigenbe  Sogen 
foll  bie  ßinie   df  berühren. 

3ie&c  ad  fentredjtauf  ab  unb 
oerlängere  bc  bt'ö  jum  SDurdj* 
fdjnitt  mit  df,  befd^rctbe  über 
ac  einen  £alb£rei$  unb  fälle 
in  beliebigen  fünften  r,  g,  m» 
*c.  :c»  bec  ßtnie  ab,  ?)erpenbifel 
rw,  gk,  mg  :c.  :e.$  in  ben 
JDurdjfdjnittöpunften  berfelben  mit  ac,  jie&e  man  bie  ©enfredjten 
sv,hi,np  2c.  auf  ac,  oerbinbe  ben  $unct  *,  in  welchem  ber  in 
ber  SÄitte  oon  ac  gefällte  ?>erpenbt!el  hl  ben  £albfrei$  fcfcneibet, 
mit  bem  fünfte  ft,  in  bem  bie  in  ber  Üflittt  oon  ab  gezogene 
@entredjte  $ä  bie  parallele  df  trifft,  burd)  ßinie  lk  unb  jie$c 
hiermit  bur#  bie  $un!te  v,  p,  u»  f*  ».  parallelen,  bii  fte  bie  ent* 
fpredjenben  auf  ab  gefällten  $erpenbifel  rw,  mau»»,  fdjneiben, 
fo  ftnb  bie  ®urd}fdjnittSpunfte  w,  k,  g  :c*  :e.  fünfte  ber  frum* 
men  ßinie. 
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75)  @n  £»al  ju  confiruiren,  »tiefte«  eine  gegebene  Sdnge  }at. 


©rjfeXufiof,  Steile bie gegebene 
ßänge  «*  ($ig.  120)  in  3  gieid&e 
Steile  unb  betreibe  mit  einem 
folgen  S&eil  t>on  ben  S&eilpunf* 
ten  c  unb  d  au*  JCrcife.  3fe^e  oon 
ben  fünften  iwunbn  au«  burefy 
cu.d  bte  Knien  mo,  »i/?,  nr  unb 
wy  unt  befdjreibe  oon  mu.n  aui 
bie  Sogen  op  u.  r  y,  fo  bilben  tiefe 
mit  ben  Sgeiicn  rao  u.  qbp  ber 
beiben  Jtreifc  boö  verlangte  ßoal» 

Sroeite  Xuflöf.  $$ette 

bte  Sänge  a&  ($ig.  121) 

in    4    gleite 

Steile  unb  be* 

fdjreibe  mit  ei* 

nem      folgen 

Zt)til  ton  ben 

S^eilpunEtenc^ 

d  unb  />  au* 

Greife,  erriefe 

ffh     fenfred&t 

in  bec  mttt 

von  ab,  %it$tkk,  hl,  gm 

«nb^nunbbefc^rubeüon 

A  unb  g  au«  bie  Sogen 

hl  unb  «in. 

»ritte    *uflöf.     Zi)tiU  hit 
ß<Snge  aö   (gi0.   122)    in   4 
gleite  Sl&eile,  betreibe   öon 
ben   S^eüpun!« 
ten  c  u>  d  au* 
mit  einem  folgen 
tytil,  Jtreife,  u. 
mit  ber  SitUU 
Öffnung  erf  bie 
Sogen  fdg  unb 
/ty/  fo  ffnb  t^re 
®ur$fd>nitt$  * 
punfte/u*</bie 
SRittelpunEte  füv 
tot  Sogen  im  u. 
hk. 
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76)  ßin  £t>al  ju  conffruiren,  ba$  eine  gegebene  »reite  l;at. 

giß.  123. 


Buflöf,  6«  fei  a  b  (gig.  123)  bte  gegebene  »reite.  *otbire 
biefe  in  c,  erriete  bunfc  tiefen  9>un!t  ge&enb,  df  fcnFrefy  ouf 
ab,  betreibe  t>on  c  au«  mit  ca  einen  Ärei«,  jie&e  oen  a  unb 
6  au«  buvd)  $  unb  A  bie  Sinien  ah,  an,  bl  nnb  ftwr$  befdjretbe 
mit  aft  oona  au«  ben  SBogen  ftön  unb  oon  b  au*  ben  Sogen 
iam  unb  gule^t  »on  </  unb  h  au«  mit  ^*  unb  An  bte  Sogen 
Ärf/  unb  «/***♦ 


77)  ein  £t>al  ju  jeidjnen,  wn  welkem  bie  8ange  unb  SSrette  je* 
$tbti\  ftnb. 


gig.  124. 


Srfte   2fuflcf,      fcrage   ab    (gig.  124)  gteidj  ber  gegebenen 
£änge  auf  unb  erridjte  im  SJiittelpunfte  f  eine  ©entrechte  cd, 
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maä)t  fc  =  fd  glei$  ber  falben  gegebenen  Srtiie.  €>$ta$e 
fc  oon  o  au*  nad)  ap,  tiefte  pf  in  jroei  gleiche  S£bcttc  unb 
trage  einen  folgen  Zfytil  oon  p  na$  a,  madje  fA  =  f a,  fn  = 
/">»  glei$  2  ♦  ft/  ite^e  oon  n  unb  m  au*  bur<$  a  unb  *  bie  8f* 
nien  np,  nq,  ror  unb  m*.  SBcfdjrctbc  oon  n  unb  w  M  VRitUU 
punFte  au*  mit  nc  bie  Sogen  pc^  unb  rd»  unb  oon  a  unb  * 
au*  mit  Ap  unb  hg  bie  Sogen  par  unb  gts. 


gig.  125 


dtoette  2Cuflöf.  £rage  a&  (gig.  125)  gteUfc  ber  gegebenen  8änge 
auf/  erriete  im  3Äittetpun!te  c  eine  ©enfredjte  unb  fölage  oon 
c  au*  bie  &albe  Sreite  auf«  unb  abwärt*  nadj  cd  unb  cf  bar» 
auf  ab«  SNadjea^i  =  cd,  t&eile  $c  in  3  gleite  Steile,  trage 
2  foldjer  £$eüe  oon  p  na$  a  unb  6  berfelben  oon  c  aufwärt* 
nad?  A  unb  abwärts  nac^  i.  ©ctyage  ferner  2  ber  ermähnten 
Steile  ober  co  na$  cn,  unb  ch  na$  c»$  jte^e  bie  ©eraben 
Ip,  *?,  Ar  unb  ki  oon  « unb  a  aud  bur$  bie  fünfte  o  unb  n. 
9te$me  nun  co  in  3irfel  unb  trage  biefe*  oon  l  unb  a  au*  auf 
ben  julefct  gezogenen  Linien  nad>  «v  «>,  *  unb  y$  jie^e  burdj 
biefe  fünfte  unb  a  unb  i»  bie  ßtuieir  t>e,  tu/,  #*  unb  yu,  Se« 
fdjrtibe  aUbann  oon  a  au*  mit  Aa  btn  Sogen  zae,  oon  m  au* 
mit  mb  ben  Sogen  tftu/  bann  oon  I  aus  mit  irf  ben  Sogen 
pdq,  oon  a  aud  mit  Af  ben  Sogen  rfs  unb  enblidj  oon  t>  unb 
v>  au«  bie  Sogen  ep  unb  af  unb  oon  »  unb  y  au«  bie  Sogen 
zr  unb  *v,  fo  bilben  biefe  Sogen  jufammen  ba*  fcoal. 
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78)  ©ne  ©Knie  ju  eonfhruiren. 

8t9.  126.         d 


*uflöf.  3etdbne  einen Svtiladbf 
(S«3*126)  unb  aiefce  2  auf  ein* 
anber  fcnfre^t  fte^enbc-  2>ura> 
meffer  aft  unb  <*/*,  bann  burd)  6 
unb /bie  ßtnte  by,  burdj  a  unb 
f  bie  8infe  ah-,  befdjreibe  oon  a 
unb  b  au*  mit  a  6  bte  Sogen 
ftA  unb  a#  unb  oon  f  auö  ben 
Sogen  $rA,  fo  bilben  biefe  Sogen 
mit  bem  #albfrci*  arfft  jufam* 
men  btc*  <5ilime. 


79)  gine  (Silinie  ju  geic^nen,  welche  eine  gegebene  Sänge  l;at. 


ttuflöf.  £§ette  bte  gegebene  Sänge  ab  (gig»  127)  in  6  gletd&e  Steife, 
erriete  im  £&eitpunft  2  bte  Stnie  cd  fenfredjt  auf  ab  unb  bebtet* 
be  oon  2  au§  mit  jwei  Steilen  aW  £albmeffer  einen  Ärei«  gah\. 
SErage  oon  £  gegen  c  unb  »on  a  gegen  <f  3  folget  S&eile  ab/  jicic 
burd)  c  unb  4  bte  Einte  cf,  burdj  <f  unb  4  bie  Cime  dm,  unb 
bann  oon  ben  iDurd&fdjmtttpunften  n  unb  o  biefer  Linien  mit  bem 
Äreife  burdj  5  bie  ©eraben  nq  unb  on  Seföreibe  nun  oon  c 
unb  d  au«  bie  Sogen  Af  unb  ^m  unb  oon  o  unb  n  auö  mit 
of  bie  Sogen  fr  unb  m?  unb  entließ  oon  5  au*  mit  »5  ben 
Sogen  yftr* 
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85 


Kuftöf.  Sragebie  8dngec<* 
auf  (gig.  128),  mad&ec/-= 
ber  falben  SBreite,  erridjte  in 
/*  bte  Cinte  ab  fenfredjt  auf 
cd  unb  betreibe  fcterfiber 
mitfc  t>on/'au3  einen  £alb* 
fretö*  ©djlage  oon  rf  aui  fa 
nadj<ty$  t$eile/#tn3gleidje 
SEJerte  unb  ihadje  gh  =  2  fols 
dt)cr  Steile.  3eid>ne  oon  f 
auä  mit  /*A  einen  «§albfrei$ 
bis  er  bte  Verlängerung  öon 
a  b  in  in  unb  k  trifft.  SBefcfjrei* 
be  bann  oon  ro  unb  ä  au«,  mit 
ber  äirfelöffnung  ma  bte 
Sogen  an  unb  ftpunböon  A 
aus  ben  Sogen  n<*/?» 


!ange  unb  SBrette 


gi*Ö»  128. 


81)  ©ne  Äe^ßeifle  ju  contftuirem 

ffufUf.   3ie$e«c(gtg.l29)         d 
{jalbire  tiefe  ßinie  in  f  unb 
ebenf o  bte  ©tütfe  afunb  /"c 
in  jrunb  h,  erriete  in  tiefen    .  //; 
fünften ©entrechte  ^ä unb      \" "'' 
h  l  auf  a  c,  fojtnb  ä  unb  l  V\t       \ 
SÄittelpunfte  *>e*  Sogen  af 
unb  /c. 


JJifl.  129. 


>i<  ■ 


82)  eine  Sttnnleifie  ju  jeidjnem 

*uf!6f.  3ie$e  «&  (fftg.  130) 
fyalbire  tiefe  Cinf  e  in  h,  erridj* 
te  in  ben  £atbirung6  punf ten 
c  unb  d  ber  ©tücle  aft  unb  hb 
©enfredjte  egr  unb  dfaufab, 
ebenfo  ag  unb  6/' fenfreefct 
auf  am  unb  £»,  fo  finb  V\% 
$urd}fd&nitt$punfte  g  unb/ 
bie  SÄittelpunEte  ber  Sogen 
«Ä  unb  hb. 


gtg.  130. 
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83)  SDie  Sänge  unb  »rette  einer  (gfltpfe  ftnb  gegeben,  btefelbe  ju 
conftrutren. 

gig.  131. 


Grftc  Kuflöf.  Ärage  c<J  (gfg,  131)  glci$  ber  Sänge  beröUlpfe 
aft  auf,  erriete  im  SXittelpunft  q  bfe  8inie  />  fenfredjt  auf 
cd  unb  madje  ff  g(ei$  qg  gleidj  t<r  falben  »reite,  fo  ftnb 
<*/  //  c/  9  bfe  äuferften  fünfte  (©c&eitel)  ber  trummen  Cime, 
©daläge  herauf  cq  von  f  auf  nag  fm  unb  fn,  neunte 
üon  ber  gegebenen  Sänge  ab  einen  Streif,  etwa  ap  in  3tr!el 
unb  betreibe  Don  ro  au«  bfe  SBogen  1  unb  ^  von  n  au*  bie 
Sogen  3  unb  4  >  unb  burdjfajnetbe  tiefe  mit  bem  nodj  übrigen 
Ztyii  pb  von  n  unb  tn  au«  bur<3&  bie  Sogen  5,  6,  7  unb  8, 
fo  ftnb  bie  ©urdjfdjnitt«punfte  h,  v,  s,  k  oter  wettere  |)un!te 
ber  Gttipfe.  2Cuf  btefelbe  SBeife  fatjre  man  fort  fünfte  ber 
fcinte  ju  beflimmen,  inbem  man  neue  Steile  auf  bee  Stnie 
a  b  in  ben  3trtel  nimmt,  unb  oerbinbe  julefct  fämmtltd&e  fünfte 
burdd  eine  frumme  Stnie,  um  bit  (Sttipfe  ju  erhalten. 

Knmerfung.  Seber  spunft  tiefer  frummen  Sinte  $at  bie  Sigen* 
fdjaft,  baß  feine  Entfernungen  oon  2  feften  fünften  jufammen 
immer  eine  gleite  Sänge  ab  ausmalen»  ©o  muf  j.SB.  «/•  +  /"» 
=  aft  ober  =  cd  fein. 

3Me  Sinie  ernennt  man  bie  große,  fg  bie  f (eine  E^f* 
unb  bie  feften  fünfte  m  unb  n  bie  SBrennpunftc  ber  <5tttpfe. 
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gig*  132» 


Sweire  Äuftöf,.  Srage  ab  (gig.  132)  glei$  ber  großen  2Cd)fe 
auf,  erriete  im  SRittelpunlte  x,  xc  =  *<*  =  ber  £älfte  ber  Hei* 
nen  2C#fe  fenfrcdjt  auf  a*  unb  betreibe  mit  xb  unb  acßretfe. 
3ie^e  üon  *  au«  nad>  ber  $ertp$erie  be*  größeren  Äreife*  be* 
liebige  Cinien  *n,  a?f,  xh  :c.  ic.  unb  no,  fw,  hy  :c.  jc.  fenf* 
redjt  auf  a&unb  t>on  ben  jDur$fdjnitt*punften  mit  ber  $ertp$ede 
bes  Heineren  au*  bie  gu  a  &  ^parallelen  *»?,$*,  *»»  «♦  :c,  fo  ftnb 
bie  jDurcfofdjnittSpuntte  bec  jufammengetyöugen  ©entrechten 
unb  9>aratteten,  alfo  ?, *,  m  jc.  xu  ?>unfte  ber  (Sllipfe,  burcty  welche 
biefe  au*  freier  #anb  ju  gießen  i|t.  Um  bie  untere  £älfte  ber 
frummen  ßinie  gu  ftnben,  trage  man  oq  nacfy  or,  tri  nad)  w*, 
yn  nad)  y»  u.  f.  »• 

dritte  Kuflöf*  <3tn  in  Dielen  gällen  fefcr  ^wertmäßige*  mecfca* 
niftye«  »erfahren  ift  folgenbe«: 

Srage  (gig.  131)  cd  gleich  ber  großen  2C^r)fe  auf/  erriete  in 
ber  Witte  q  hie  ©eniredjte  fg  unb  madje  qf  =  qg  =  ber  f)aU 
ben  lleinen  Äcfcfe.  Stemme  bie  $albe  große  Kdjfe  cq  in  3irfel 
unb  fdjlage  Jie  t>on  fau*  naty  m  unb  n,  fo  ftnb  bie«  bie  Srenn* 
punfte  ber  (SUipfe.  3n  btefen  fünften  fötage  man  Nabeln, 
9>fä$le  u.  bgl.  ein  unb  befeftige  baran  eine  ®djnur  mfn  fo,  baß 
wenn  bie  beiben  Steile  mf  unb  fn  gefpannt  werben,  ber  9>unft 
f  gerabe  auf  ben  (Snbpunft  ber  lleinen  tfdjfe  fällt.  SBewegt  man 
nun  läng*  ber  ©dfonur  einen  @tift  f  fo  fyin,  baß  beibe  Steile 
immer  gefpannt  bleiben/  fo  betreibt  berfelbe  bie  @Uipfe. 
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gierte  Xuflöf.  95e, 
fefttge  in  einen 
®tab  äf  bei  einem 
fünfte  a(gio,.l 33) 
einen  fpurtaffenben 
6f  ift  unb  trage  oon 
biefem  au*  bte  fcalbe 
grofetfdjfenadjac 
unb  bie  fcalbe  fletnc 
tfdjfe  nad&  a6. 
©ablagt  man  nun 
in  ben  2  gefunbenen 
fünften  äu.  c  $öb 
gerne  ober  eifeine 
(Stifte  ein  unb  be* 
tregt  ben  ©tab  rff 
fo,  baß  bte  ©tifte  6 
u,  c  immer  an  ber  innern  ®t\U  M  regten  SBinfcW  mnp  an* 
liegen.;  fo  betreibt  ber  ©tift  bei  a  bie  »erlangte  (SRtpfe* 
BnmerFuna,.  Um  ben  3n$alt  einer  eUipttfc^en  glädje  ju  ftnben' 
multiplicire  man  bie  £älfte  ber  großen  2C$fe  mit  ber  $älfte  ber 
flefnen  TCd^fe  unb  ba*  erhaltene  $robu!t  normal«  mit  3, 14* 
©inb  j.  SB.  bie  beiben  2C$fen  12'  unb  8'  lang,  fo  tft  ber 

12  8 

3n&aK  =  -XyX3,U  =  75,36  0'  =  WD'  36  D". 

84)  (Sine  9>arabd  ju  eonflruiretu 

giß.  134. 


Xuflöf.  3ic$e  eine  ©erabe  a*  (jjia,*  134)  unb  in  irgenb  einem  fünfte 
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c  barauf  bie  ©enf redjte  cd,  neunte  in  tiefet  Cinie  «inen  $unftf 
an,  Ijalbtre  fc  in  p  unb  jie^e  bunfc  $  parallel  mit  a&  bie  Sink 
h  k.  3ie$t  man  nun  »on  f  au«  beliebige  Sitiien  fi,  fm,  fn,  fp  u.  f.  ro. 
nad?  ber  Cime  ab,  errietet  in  ben  J)urdjfönitt«punften  q,  r,  $,  v 
tc.  zc»  mit  ä  k  bie  ©enfredjten  gu>,  rx,  sy,vz,  auf  bie  betreffenben 
Einten/  unb  ebenfo  in  ben  fünften  i,  m,  n,  p  :c»  *c»  6enFtedjte  auf 
ab,  fo  geben  bie  ©urdfjfdjnitt«punfte  w,  x,  y,  %  \u  tu  je  jroeier 
jufammenge^örigen  ©entrechten,  wie  j»S3»  m«  unb  rx,  $untit 
ber  Parabel. 
2C  n  m  e  r  f  u  n  g.  3eber  $untt  tiefer  frummen einte $at  bie @igenf<$aft, 
baf  er  oon  einer  gegebenen  ©eraben  (ab)  unb  einem  außerhalb 
berfelben  liegenben  gegebenen  fünfte  (f)  gleuty  mit  entfernt  ift, 
fo  ba§  olfo  xmz=xf,zp=izfw  f.  ».  fein  mufi, 

SDie  ©erabe  a&  freift  bie  JDirectrir,  ber  fefte  tyvinlt  f  ber 
SBrennpunft,  bie  burd>  f  parallel  ju  aft  gefyenbe  Sinie  y>  ber 
Parameter,  hit  ©entrechte  cd  bie  Kdjfe  unb  spunft  g  ber 
©fettet  ber  ^arabeU 

Um  ben  glädjenin^alt  eine*  $arabelfegment*  wit  zxwgyz 
$u  finbcn,  multiplicire  man  bie  fcänge  oon  zx  mit  ber  Sänge 
t>on  dp  unb  ba«  $tobu!t  normal«  mit  |. 

85)   Cnne  Parabel  ja  conflruiren,  tum  welcher  bie  £>irectrir  unb 
ber  SJrennpunFt  gegeben  ftnb. 


2Cuflöf.  ab  (gig,  135)  fei  bie  Directrtr  unb  f  ber  SBrennpunfr. 
3ier)e  burd)  f  bie  auf  a&  fenrredjt  ftebenbe  Sinie  cd,  balbtrc  cf 
in  g,  fo  ift  bie«  fccr  ©djettel.  9tun  fütjre  man  bie  (Sonftruftton 
entweber  auf  bie  in  Äufg.  84  angegebene  SBetfe  au«,  ober  »er* 
fafyre  auf  folgenbe  tfrf: 
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Bittet  bürg  beliebige  fünfte  k,  k,  i  je.  bec  £tnte  cd 
paraKelc  Sinten  *p,  v*/  **  k.  §u  ab,  neunte  cA,  c*,  cJ  ?c. 
in  äirfet  unb  ftyage  tiefe  @tü<!e  nadj  ber  5Reif>e  t>on  f  au« 
auf  bie  betreffenbe  parallele  ab,  fo  baß  olfo  wirb  ch  =  fp 

z=z  fn,  «*=:/>:=  ft,  cJ  ==  f*  =  fs  IL,  fc  finb  p,  r,  t,  n,  q  lt. 

fünfte  ber  Parabel» 
86)  Sine  ^perbel  ju  confirutren. 


gig.  136. 


Kuflöf.  We&me  irgenb  eine  gerate  ffnie  cd  (gig.  136)  unb  Ä  fefle 
fünfte  ä  unb  i  außerhalb  berfelben  an»  Serlängere  cd,  faffe 
ein  beliebige«  ©tficr  cf  in  3ir?el  unb  befdjreibe  bamit  t>on  a  unb  * 
au«  bie  Sogen  1  unb  2,  neunte  bann  ben  Ueberfd&ufi  dfin  ben  3trfcl 
unb  betreibe  bie  Sogen  3  unb  4  oon  a  unb  ft  au«)  fo  finb  bie 
jDur$fd&nitt«punfte  v,  w,  p  unb  r  fünfte  ber  $pperbel.  Auf  bie* 
felbe  SBeife  erhält  man  no$  me&r  fünfte,  inbem  man  ein  anbete« 
©tuet  cg  in  ben  3irtel  nimmt,  bamit  abermal«  oon  a  unb  » ««* 
bit  Sogen  5  unb  6  $ei$net  unb  biefe  mit  bem  Sfcbeil  dg  bura> 
fdjnetbet  (Sogen  7  unb  8).  Um  bie  ®urd)f$nitt«punEte  n  unb « 
ber  Irummen  8tnte  mit  ab  b.&.  bie  @ Beitel  ju  ftnben,  trage  man 
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»o»  bem  SRittctpunft  h  ber  8tnie  oft  retfct*  unb  tinft  bie  Hälfte  oon 
cd  nad)  An  unb  Am. 

Änmerlnng.  $te  «fcgperbel  ifl  eine  frumme  8fnle,  in  wetzet  ber 
Hnterftfrieb  ber  Entfernungen  eine«  jeben  fünfte*  oon  2  feilen 
|)ttnfteti  (a  ttnb  »)  immer  gleid)  einer  unt>eränberltö;en  Qeraben 
(c«i)  i(L  @o,wup  §.  SB»  fär  ben  $untt  g  bie  fcfnfe  ag  weniger  ber 
«nie  gb  =  ber  Cinie  cd  fein» 

SRan  nennt  a  unb  6  bie  befben  SBrennpuntte,  ab  bittet* 
?en  trici  tat  »nb  nm  bie  erfte  Hdjfe  ber  $nperbei. 

SSHe  eine  <t>nperbel  gu  getanen  t(J,  oon  welker  bie  Entfernung 
ber  beiben  Brennpunkte  unb  bie  erfte  2C$fe  gegeben  ftnb,  folgt  au« 
wrfte^enber  Eonflruftion. 


87)  (Sim  ©d)ne<fenlime  ju  jetdjnen 


?ig.  137* 


Äuflöf.   ab  (gig.  137)  fei  bie$ö&e  ber@c$nec!e,  S&eile  btefe  in 
8  gleite  Steile  unb  betreibe  aber  ben  vierten  S^etl  M  2)ur<$* 
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meffer  einen  Ärei*.  gtg.  138 
jeigt  tiefen  Ärei*  in  gröfe* 
rem  SRaofiftobe*  Beidjne  in 
ben  Ärei*  ba*  Duabrat ftA* 
unb  oerbinbe  bte£albirung«* 
puntte  a,  c  unb  b,  d  je  gweier 
gegenüberliegenben  ©eiten» 
Steile  jebe  biefer  Serbin* 
bungölfmen  in  6  gleite 
Steile/  fo  ftnb  bit  £$eilpunf  te 
—      bie    SRittelpunfte    für    bfe 

Kreisbogen,   welche   jufams 

roen  bie  ©d^netfe  bilben.  £ie 
Sogen  felbfl  erhält  man  auf 
folgenbe  SBeife :  ©e|e  in  a  ein, 
öffne  ben  3ir!el  bt*  a  unb  be- 
fd)reibe«ben  Sogen  An  b\%  et 
bie  £ori  jontale  an  trifft,  bann 
fefce  man  im  jweiten  9>un!t  b  ein,  öffne  ben  3i*tet  bi«  n  unb  &eidme 
ben  Sogen  nr  bis  jur  ©entrechten  burdj  c,  nun  ne&me  man  er  in  3ir* 
fei  unb  betreibe  ben  Sogen  gr  bis  jur  £orijontalen  dp;  mit  ber 
Entfernung  be*  fünfte*  p  oom  fünften  S^eftpunfte  jeidjne  man  ben 
Sogen  j>y  btd  er  bie  einte,  welche  burefy  4  unb  5  gebogen  wirb  in 
q  trifft,  jjä&rt  man  fort  oon  ben  SE^eilpunften  au*  nad?  ber  ange* 
gegebenen  Reihenfolge  Kreisbogen  bt*  ju  ben  betreffenben  ©eraben 
}u  jietjen,  fo  erhält  man  bie  »erlangte  ©djneefenltnie. 

88)  ©ine  ©piraflmie  mit  gleichen  SBinbungSabflanben  )U  con* 
firuiren. 

Wo.  139. 


2Cuf  löf.  SRan  ne&me  in  einer  geraben  einte  ron  (gig.  139)  2 fünfte 
a  unb  ft  an  unb  betreibe  öon  a  au*  mit  a&  ben  Sogen  ft  c,  oon  &  au« 
mit  bc  ben  Sogen  cd,  wieber  üon  a  au*  ben  Sogen  <*/"u.f,».  ab* 
»etfyfelnb  oon  a  unb  »  au*  Sogen  über  unb  unterhalb  ber  6(nie  »n. 


Digitized 


by  Google 


03 

Xnmer  !ung,  3ft  ber  ©inbung«abjtonb  gegeben,  fo  ftnb  a  unb  » 
fo  anftunebmtn,  bof  tyre  (Entfernung  gleid^  ber  #älfte  bet  »Bin? 
bungftabjianbet  wirb. 

89)  9Kan  fod  eine  (Spirallinie  confhruiren,  beren  SBinbungSab* 
jtanbe  um  fo  groger  »erben ,  je  weiter  biefelben  t>on  bem 
Anfangspunkte  entfernt  ftnb. 


2Cuft.  Sföan  trage  auf  einer  geraben  Ctnie  ab  (gig.  140)  bret  gtetdje 
Steile  üon.  4  nadj  1  unb  befdjreibe  über  biefelben  einen  Ärei«. 
9tun  fefee  man  in  2  ein  unb  jetdjne  mit  24  ben  «fralbfret«  über  c  4, 
bann  oon  3  aut  mit  c3  ben  Sogen  über  cd,  üon  1  au«  mit  d  1  ben 
Sogen  über  <*/"$  ferner  oon  4  aus  mit  f4  ben  Sogen  über^f  u.f.  n> 

90)  SBenn  ein  JtreiS  auf  einer  geraben  ober  Frummen  Sinie  Ijin* 
rollt,  fo  befcfyreibt  jeber  $PunFt  in  ber  $Peripl;erie  beffelben  eine 
frumme  Sinie,  welche  9?ablini«ober  Gpcloibe  fyeifjt. 

Sftan  fo(l  nun  biefe  Frumme  Sinie  für  ben  galt  conftruiren, 
baß  ber  ^reiö  auf  einer  geraben  Sinie  ftd)  bewegt, 
gig.  I4U 


erde  ttuflöf.    @*  fei  a  (gig.  141)  ber  ?>un!t  in  ber  $erip§erie 
unb  ab  bie  gerabe  einte,   2»an  tiefte  bie^erip^erie  be«  greife« 
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fn  eine  belieoiße  Bnjafyl  gleicher  Steile  j.  85,  t'n  6/  tröge  einen 
folgen  2t$til  fe$*mal  ocn  o  au«  auf  aft  ab,  erriete  fn  ben  SE&etl* 
fünften  ber  ©eraben  ©enfreäjte  unb  jie$e  burdfc  bU  ber  .Streit« 
Peripherie  parallelen  ju  a  6,  bi«  fte  bfe  juge&örigen  ©entrechten 
in  P/  A/  m  (reffen.  SÄadjt  man  nun  gg  =  dk,  hr  =  fl,  fo 
ftno  g,  r  unb  m  fünfte  ber  Ctyeloibe.  SBtrb  *r  na$  #n,  v?  na$ 
vp  gefä)lagen,  fo  erhält  man  n  unb  p  alt  fünfte  ber  anbern 
4>älfte. 
Xnmerfung.  SDte  ßonjlruftton  wirb  um  fo  genauer,  in  je  me&r 
Steile  man  bte  ?>erip&erte  bet  erjeugenben  Äreifet  tyeilt. 


3weite  Kuflöf.  ab  fei  ber  erjeu* 
genbe  tfreit.  SRan  jiefce  ben 
SDurdjmeffer  ft«,  erriete  hierauf 
in  a  bte  Sinie  »n  fenrreä)r,  tyeile 
6ain  7  gleite  Steile  unb  trage 
oon  a  aut  gegen  linft  unb  redjrt 
11  fötaler  Steile  auf.  Kitbann 
ttxtte  man  •  bte  tyalbe  ^ertp^erie 
in  11  gleite  Steile  unb  jiefce 
burety  bte  S^eilpuntte  v,  g,  r 
tt.  f.  ».  bte  }u  »*  parallele  hinten 
cg,  dh  u.  f.  f.  Srdgt  man  nun 
a  10  nid)  pc  unb  «^/  a$  nad>  g<* 
unb  fA,  «8  na<$  rf  unb  r*/  fo 
ftnb  11,  c,  9t  d,  h,  f,  h,  u.  f.  w. 
fünfte  ber  SKablinie* 
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U.    ©fometrtfdje  93ered)mmggaufgat>en* 

1)  £ret  fünfte  liegen  in  gerober  2tnie.  Der  erfle  ifl  aom  jwei* 
ten  um  5  e  9 '  8",  ber  jweiie  iwm  brüten  um  14  °  7"  ent- 
fernt ;  wie  groß  ifl  bie  Entfernung  beö  etjlen  unb  britten  $Punf* 
te$? 

^ u  f 1 6  f .    Hbbite  betbe  (Jntfemun§en ,  fo  folgt  20  •  5". 

2)  Um  wie  t>iel  ifl  in  aorfyergeljenber  Aufgabe  ber  jweite  |)un!t 
vom  britten  mefyr  entfernt  als  ber  erfle  vom  jweiten. 
tfuflöf*    >Durd)  ©ubtraftton  erhält  man  80  9". 

3)  £>ie  Entfernung  zweier  fünfte  betragt  8  met-  5dm-  7m  m  ,  bie 

jweiet  anbern  aber  5  mal  fo  viel;  wie  groß  iß  legtere  in 

franjjftfdjem  unb  neubabifdjcm  üRaaße? 

2Cufl6f.   SDurd)  SWulttptüation  mit  5  erhält  man 

42  met  5d.n1.  3cjh;5  m.m.  ober  nac^S,  12  141'  7"  8j'". 

4)  3wei  ßinien  ftnb  3«  4'  8"  unb  217'  5"  lang;  wie  viel  mal 
ifl  bie  jweite  großer  als  bie  erfle? 

2fuflöf.    2175":  348"  =  6J  mal. 

5)  3tt>ei  SBinfel  Neffen  48«  35'  47"  unb  118«  48'  54";  wie 

groß  ifl  bie  ©umme  beiber? 
*uflöf.    167°54'  41"- 

6)  2)ie  breifflinfel  eine«  Jeben  £reie<f$  betragen  jufammen  180°. 
SBennman  nun  gwei  SSStnfel  eine*  folgen  ju  45°  58"  unb 
37  •  36'  14"  gemeffen  l;at,  wie  groß  ifl  bann  ber  britte? 

2C  u  f  l ö  f .   tfbbtre  bie  betben  gegebenen  SBtnfel  unb  jie&e  bie  @urome 
t>on  180 •  ab.    SDian  ffnbct  97  °  22 '  48". 

7)  SBenn  ein  SBinfel  t>on  42°  27'  36"  *erbr«ifad>t  wirb,  wie 
fciel  mißt  er  altbann? 

Kuflöf.    127  «22'  48". 

8)  SBie  oft  ifl  ein  SBinfel  fcon  15°  14'  36"  in  einem  anbern  von 
83«  50'  18"  enthalten? 

Huflöf.    SDrüctebeibe  SBinfet  in  ©efunben  au«  unb  btuibire  all* 
bann.    SWan  erhält  301818":  64876"  =  5J  mal, 

9)  g*  beftfet  Semanb  ein  ftelb  ton  3  3»rg.  2  SStl.  85  O«  38D' 
Sn^alt  unb  tauft  baju  nod)  ein  angrenjenbeö  Sritcf  von 
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1  9Rrg.  65  D°  86  D';  wie  groß  ftnb  bette  jufammen  in  neu* 
babifdjem  unb  franjSftfdjem  fKaaße  auSgebrucf t  ? 
2Cuflöf.  2>ur$  ffbbition  ftnbet  man  4  SRrg.  3  83tl.  51  D°  24  D' 
ober  (na^  §..30)  l75Are  61  Dmct  16ndm-, 

10)  Um  wie  tn'el  ifl  in  aorfyergeljenber  Aufgabe  baS  erfle  gelb 
großer  als  baö  jweite? 

ffuflöf.    ©ubtra&ire,  fo  folgt  um  2SKrg.  28311-  19D°52D'. 

1 1)  §ur  eine  gewiffe  Summe  faufte  Semanb  einen  2fdfer  t?on 
3  SS«.  47  DO  8 D'  Snljalt.  SBenn  er  nun  bie  öierfadje  Summe 
jum  2Cnfaufe  t>erwenben  mürbe,  wie  tn'el  Sanb  öon  gleichem 

,  SBertfje  befame  er  in  biefem  gafle? 
Huflöf.   34708D'X4  =  3  ÜRrg.  1  Sil.  88D»  32 D'. 

12)  SSBie  *iel  mal  ifl  ein  gelb  wn  2  SRrg,  3  SStl,  89  D  °  65  D' 
Snbalt  großer,  als  ein  anbereS,  beffen  Sntyalt  =  3  35tl,  24  D« 
4 5  D' betragt. 

2tuflöf.    «ertranSte  beibe  SBert&e  i»  Q'  unb  biotbtre, 
SKan  beEommt  118965  0'  J  32445  Q'  =  3|  mal, 

13)  ein  ©arten  ifl  16»  8"  lang  unb  12«  4'  breit,  wie  groß  ifl 
fein  Sladjeninfyalt? 

2Cufl6f*    9tad)  §.34.  a.  =  160,8'  x  124'  =  199D0  39D' 
20  Q", 

14)  2Bie  m'el  £uabratfuß  SSretter  ftnb  notywenbig,  um  ein  3im* 
mer  ju  bieten,  welkes  24'  lang  unb  18'  breit  ifl? 

2C  u  f l  ö  f.    Sn&alt  =  24  x  18  =  432  a'. 

15)  55er  gußboben  eines  red^teefigen  SimmerS  t>on  18'  Sänge 
unb  24 '  SJreite  fott  mit  SSrettern  belegt  werben,  fcon  welken 
jebeS  12'  lang  unb  1,5'.  breit  ifl;  wie  t>iel  folcfyer  ftnb  jur 
^Belegung  erforberlidj? 

2fuflöf.  Stoibtre  mit  bem  Stielte  efncS  SrcffeS  in  ben  Snfiatt  bes 
»oben*. 
Snbalt  be*  S3oben$  =  18  x  24  =  432  D' 
Snfjaltetneö  SSretteö  =  12  x  1,5  =  18Q' 

folglich  brauet  man  432  :  18  =  24  SBretter. 
• 

16)  @it»  ffdfer,  welker  28«  6'  lang  unb  I>alb  fo  breit  i(t,  foll  mit 
äöaumen  befugt  werben,  wovon  jebe§  ©tü<f  24  fr.  Foftet. 
2ßenn  nun  auf  je  12D'  «in  S5aum  ju  flehen  fommt;'t»ie  »itl 
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SJaume  fitib  jur  SBefefcung  erfotbcrlid)  unb  wa«  fejten  bie« 
felben? 

Siffläf.    Stt^Ct  =  286'  X  143'  =  40898D'  (§♦  34,  a.) 
folgtt*  ftnb  erforberU^  40898  :  12  =  3408  Saume, 
urrb  biefe  fofien  3408 x}fl  =  1363  fl.  12  fr, 

17)  (?in  gelb,  welche«  bie  fiotm  eine«  9ted)te<f«  fyat,  nimmt  einen 
gladjehraum  *>on  8  ®lrg,  48  D»  25  O'  ein  ünb  ifl  35»  5' 
lang,  tpie  breit  ifl  baffelbe? 

Xuf  töf.    ttaä)  §.  34.  b.  folgt  bie  ©reite  =  324825  ♦  355  = 
91°  ö', 

18)  @in  ©tucf  Sud)  *on  48  J  @tlen  gange  unb  1|  dtten  »reilie 
\)at  wie  mel  £luabratfu|5  gladjeninfjalt? 

*uflöf.    1  <SUe  =  2',  fotyltd>48i<5tte=:97'  unb  l|  Gilt  =  3,5', 
fölglty  3n»att  =  339,5  D'. 

19)  Gin  l;oljerner  JEaflen  fott  innen  mit  Kupferblech  befdjlagen 
werben,  tto&on  jeber  ßuabratfug  1  fl.  12  !r.  foftet.  SBenn 
nun  ber  SBe^alter  4  \  '  lang  %\ '  breit  unb  2| '  I>od)  ijt,  wie 
tl;euer  fommt  baß  jur  83efd)lagung  nötige  «Kupferbledj? 
3Cuflöf,  Sn^ott  be«  »obe««  =  4,5'x3,25'  =  14,6250' 

3n^alt  ber  4  ©eitenwänbe  =  2  ♦  4,5  x  2,T5  +  2 . 3, 25 . 2,75  = 

42,625  0'/ 
folSlid)  ünb  erforberlidj  14,625  -f  42,625  =  57,25  D'  Äupferbtedfr 
unb  btefe  fojten  57,25  x  \\  p.  =  68  %  48  fr, 

20)  @6  beftfct  3emanb  einen  ©arten  *on  18°  5'  ginge  unb  12« 
8'  83reüe.  JDarin  ifl  ein  6°  4'  lange?  unb  4°  8'  breite« 
SUijttd  mit  Kartoffeln  angepflanzt  unb  in  ber  SRitte  be« 
©arten«  burcfyfreitjen  ftcfy  jwei  mit  ben  ©eiten  beffelben  gleich* 
laufenbc  SBege  t>on  4'  SSreite;  wie  triel  8anb  bleibt  alfo  nocfy 
jur  2Cnpflanjung  anberer  ©ewadjfe  übrig  ? 

Äuflöf.     «Rechne   ben  Sntjalt  bei  ©arten«  unb  jte^e  baoon  bie 
Stamme  ber  ffiftge  unb  be«  mtfc  Jtartoffel»  bepflanzen  Gtfote*  ab. 
Sn&alt  beö  harten«  =  128'  x  185'  =  23680  Q' 
Sn^att  be«  gebauten  @tüde«  =  64'  ><  48'  =  3072D' 
s      ber8ße9e=  128'x4'+ l81'x4'==Ji236D' 

4308  □' 
fölglity  bleiben  ttö$  &ut  SBebauun^  übrie  23680D'?~4308a' 
=  1  S3tU93O072D\ 

2!)  Sie  Reparatur  eine«  Simmer«  fron  34'  6 "fange,  21'  4" 
SJreite  unb  12'  5"  #6l;e  wirb  twgenommen.   SRan  jafylt 
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ben  ßuabrotföuty  ber  jur  IBelt gang  to$  jßobeti?  *ir  forberlidjen 
2>ielen  mit  8  fr,  tinb  ben  £iuabratfd)ul;  be$  2tn  jtridj*  fcer  25e<fe 
nfit  i  fr.  $ebe6  (gtürf  ber  jur  SEapejierurig  ber  4  SBanbe 
erforbetlidjen  Xanten  ift  40 /  lang  unb  2'  breit  tsnb  foflet 
24  fr,  3»  tum  3immer  beftnben  ftd)  2  SEfy&ren,  jebe  7'  fyodj, 
$,5'  fcrett,  3  gen(le?  ttwfi*  <*'  £tye  unb  3'  §"  ^Breite  unb 
ein*  imktfc  &*n  )•'  5  "  #j&f>e.  Um  bie  £^uren  auf  beiben 
(Seiten  unb  bie  Sambrt'6  anjufirwfcen,  j/n^lt  man  ben  £ltia* 
bratfd)u^  mit  2J  fr«  unb  für  ben  Xnftrid)  fammtljcfyer  Senflern 
u.  f.  w,,  2  fl.  24  fr«  SBi*  fjitf)  fommt  bie  £erfte(lung  biefeg 
Simmirö? 
2fufl6f.    Sn^ait  be«  SBoben*  mit  ber  $eäe  = 

34,6  X  21,4'  =  740,44  0' 
3>ret«  ber  Skle^ns  be«  SBoben«  mit  »Dielen  =r 

740,44x8!r.         ♦         ♦♦,♦■♦         r=  !>8  fL  43 fr. 

fpvtH  be«  2Cnftri<^  bet  fce<le  =  I^i  fr.      .       =    6  fL  10  * 
•  * 

3n^att  ber  4  SBänbe  ==  2  x34,6  x  12,5  + 

2  X  21/4  X  1*,5  =  1400O' 

Sto^alt  ber  2  S&üren  ==  2  x  T.  x  3,5'    =c    49  O' 

f         -V*   Softer  =s  3  X  6  X  3,6'     =  . 64,8a' 

/        A  *awW*  =  2x34/^Xl/5'  + 

2X21,4'X  1/5'—  7X1,5       ♦        •       =2  157,5  Q' 

jufammen  $71,3  Q' 

fot^Gd^  3n$alt  ber  mt't  Sapcten  gu  befUCbenben 

fRanb  ^  1*000'.  —  271.3Q'  =  1128,70' 

.     3otalt  eine^  ©tütfef  Sopete  =  40' X  2'  =  80Q' 

oifo  pnb  erforberlf«  1 128,7  :  80  =  14TV  @>tü<t 

btefe  Collen  14TV  X  |  fl.  ober      .  5  fL38fr. 

9ttk  beft  Knfrfy*  bfF  Spüren  2x49x8  fr,  , .=  13  *     4  s 

*  0         *  s    Sambri«  =  157,5x8fr.  =  21  *  —  * 

*  *         *  s    genftem  u.  baju    .      ♦    =    2  *  24  *_ 

JEoflen  ber  Reparatur  alfo  146fl.  59  fr, 

22)  ein  quabratf&mifljed  ©lud  gelb  l>at  eine  @eite  t?on  12°  5'; 
n>ie  grofl  tft  ber  Umfang  unb  bet  Snfyalt  beffelben? 
3Cufi5f.  umfang  =  ^  x  4  =  500 

3nf)alt  na«  §:  36a.  =  125  X  125  =  156D«  25G'. 

23)  Bur  Sefe^üng  be3  Umfang*  eine*  quabratfirmfgen  Xderö 
waren  168  Saume  n6tl>ig,  welche  um  18'  »on  einanber  ent* 
ftrnt  jttfetn.  Mit  $roß  iji  ber  Umfang,  eine  (Seite  unb  ber 
^a!tbi<N^«ö2 
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Äuftff.  3«  ieber  Oeitt  fh$en  168  :  4  =  42  ttfttmte,  folg«* 
Mtä^t  W  80119«  berfelben  42  x  18  =  756'  unb  ber  ganje 
Umfang  =  756x4  =  3024'  unb  ber  Sn^alt  =  756xT56 
=  571536  D' ober  14  2Rrg.  1  SB«.  15D*36G'# 

24)  &n  freier  9>|*fe,  welker  tin  &uabrat  bilbet,  ift  32°  5'  lang, 
Sie  !;o*  fommt  bie  Ueberffiljrung  beffelben  mit  <3anb/wenn 
fär  tut*  gu%e,  mit  weiset  ma*  2*  &uät>rafcatfcit:  ßberfft^ 
reu  fann,  24  fr.  Uiatyt  wirb?  • 

SuflÖf.  Styaü  be«  9>la$e«  tHid^  $.  36.  a.  ä  S25'  x  Ö25'  = 
105625  Q'  fo§oHd&  brauet  nmn  105625  :  2W  =  422,5  gurren 
unb  tiefe  fo|tcn  422J  x{?,  =  lfi9  p, 

25)  @ö  fouft  Semanb  einen  Ader,  weiter  28  •  5 '  lang  ut*  eben- 
fo  breit  ift,  unb  bejaht  für  bie  &uabratrutye  1  p.  48  Fr,  (gj. 
nige  3eit  nad^er  fcerfauft  er  tyn  wieber  unb  ert;dlt  für  ie  2£ 
Gudbfatout&en  5  p.  48  fr.  SBie  trtei  würbe  bei  biefem  »et* 
faufe gewonnener  verloren? 

Kuflöf.  SDec  Hcfor  bittet  ein  Ouabrat,  f«tgli<$  ift  tot' Stylit  = 
285'  x  285'  =  81225Q'  unb  bieff  taufte  er  $u  812,25  x 
1%  fr  =  1462  ff.  3!r. 

«ettottft  er  aber  2«.  obet  *Df|*  5|fr,  fb  «rffttt  er  für 

«12^5D°  ä    -■  *;*"'**  =  1884 fr  25 In 

(fr  $at-alfo  422  p.  22  fr.  gewonnen. 

26)  A  beftfet  ein  gelb,  ba$  36*4'  lang  unb  breit  ijt,  *erfauft  Aber 
feinem  9lad^bar  B  l;ien>on  ein  tedjtecfrgeg  &ti\d *t>on  5  •  6' 
Jöreite,  wie  t>tcl  gelb  bleibt  tym  noif)  Äbrig  ? 

Buflöf.    3n^alt  be«  gangen  gelbe«  =  364  x  364' =  132496  O' 
J&ieroon  würben  oerlauft  364 '  x  56 '  =  «0384  Q' 

folglig  behalt  a  noä)  =  112H2Q' 
=  2  3»rg.  3SJH.  21DM2Q'» 

27)  g$  befifet  Semanb  einen  (Strien  wn  18°  gange  unb  12»  4' 
»reite.    Um  wie  t>tel  muf  bie  Breite  größer  unb  bie  Säuge 
Heiner  gemotzt  werben,  wenn  ber  ©arten  bie  gorm  einet 
&uabrat$  erhalten,  ber  Snfyatt  ober  berfelbe  bleiben  fotl? 
#*ftöf,    ©udje  bie  ©ette  eine«  Ciuabrat«,  roel^e«  mit  bera  Stedjt* 

etf  gleiten  3nf)a(t  §at  unb  jie^e  Neroon  .bte  SBrefte  unb  bann 
bte  gefunbene  Ctuabratfette  Don  ber  Sänge  ab. 

3n&alt  be«  ©arten«  =  180' x  124'  =  22320  G' 
eeite  eine«  fllefc^  wßen  filuabrat«  V*22320  =  14ö^(§.36.  b.) 
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fotgltdfc  muß  man  bfe  SSrette  um  149,39* —  124'=  25,39'großer 
unb  bie  gange  um  180  —  149,39'=  30,61'  Meiner  machen. 

28)  SSSte  groß  ifl  ber  3nl;alt  eine*  2>reiecf$,  fcon  ttelcfyem  eine  (Seite 
5'  4'"  unb  bie  jugefyorige  #öl;e  8'  6"  gemeffen  würbe? 

Huflöf.    Stielt  na*  §.  46.  a.  =  5'04^<8'6  _  21, 672  D'. 

29)  ©n  ©tfitf  gelb  t>on  ber  gorm  eines  Stoiettt  »wirbt  »erfauft 
unb  jttar  iebe  £luabratrutl)e  um  1  fl.  36  fr«  SBtnn  nun  eine 
©eitc  beffelben  65°  8'  unb  bie  fenfrecfyte  Entfernung  be$ 
britten  CrcfyunfteS  *on  bitfer  ©tite  72°  4'  beträgt,  n>a$  mußte 
für  ba$  Selb  bejaht  »erben? 

Xuftöf.  Sn^attbe*  Selbe«  (§.  46.  a.)=  M^SlH-  S381D#  96D', 
baf>er  würben  besage  23Sl,96D'xT|  fl.  =  3811  ft.  8  fr. 

30)  2)ie  brei  Seiten  ejneö  breiedfigen  (Stutf  gelbeS  finb  18°  4', 
2ö«  6'  unb  30°  lang ;  n>ie  groß  i(l  ber  gl4djeninVa.lt  beffelben? 
Buflöf.    3n  ber  in  §♦  52  angegebenen  gormel  f)&t  man  für 

S          184' +  256' +  300'  ftgrn/         ,  A  k  tXf. 

—-  •= — r — ■ =  370'  ju  fc^en  unb  man  erhalt 

Sn^aft  =  V370X(370— 184)X(3T0  — 256)X(370  — 300) 

=   V*370x  186x11 4x?0  =  V549183600  =  23432,50' 

ober2S3tl.  34D°34fD'. 

31)  £ie  2  ben  regten  SBinfel  eines  redjtwinfligen  2>reietfS  ein» 
fcfyließenben  Seiten  (Gameten)  ftnb  8'  5"  unb  6'  7"  lang; 
nrie  groß  ifl  bie  britte  <§t\it  ($t)potenufe)  unb  ber  Snfyalt 
biefeö2)rete(f$? 

-    2Cuflöf.  9la*  §.48  ift  bie 

^9P0tenufe=    ^(8,5x8,5  + 6,7x6,7)    =    ^117,14   = 

10'8"2"'unbber3n$alt  na*  M«  =  8-^^-T  = 
28D/47iD". 

32)  2Me#ttpotenufe  eines  recfytwinfligen  JDreiecfS  tft  ö  •  4 '  unb 
eine  kafyth  3°  2'  lang;  wie  groß  ifl  ber  §lwi)ehinl;alt  bef- 
felben? 

tfuflöf*    SSeftimme  juerjt  na*  §.   49    bte  anbere  Gamete  unb 
bann  wie  in  Aufgabe  31  ben  3n^alt. 
(Satbete  =  V(54  X54  -  32  x 32)  =  Vi 892  =  43, 49';  bemna$ 
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33)  Wart  fofl  bcn Sntyalt  etnt«  gel- 
bes beftimtnen ,  woelcfyeS  bte 
gorm  be$  SSteretfG  aflctf 
(Stfl.  143)  }at. 

©emeffen  würbe:  ad  = 
24°8',  a£=;  18°6',  5c  = 
36°,  unb  cd  =  3O0.  gerner 
tfl  befannt,  bajl  «Ja  fenfrecfyt 
auf  ab  jtefyt,  alfo  ber  SBinfel 
bei  a  ein  rechter  tfl. 


Äuflöf»  SDetiCt  man  ftdfr  &rf  otogen,  fo  (ft  ber  Sn^alt  bc<  ftier* 
e<*6  a*c«i  =  3nfcalt  bef  $>refe<t*  «*rf  -h  Snfcalt  bet  ©rei* 
etf«  dftc. 

3n$alt  be<  SDrefecK  a6d=        ^        =  23064 D'* 

* 

Um  ben  3n$alt  bei  SDretect*  die  ffnben  ju  Wunen/  befKmme 
man  juerft  d*,  wcl<$e  al*  §t)potcnufc  bet&reteät  ad*  erftyint» 

9ta$  §.  48  tfl  fte  =  \^(248x248  + 186x186)  = 
V96J00  =  310'. 

*lfo  nadj  §.  52 
Snfalt  be«  ©reuä*  ftdc  =r  \^I85.175.185,125  = 
^1962734375  =  44302,7  Q'i 

fotflU*  3nM^eö5Bieredf6a5crf  =  23064 n'  +  44302,7  0' 
=  1  2Rrß.2S5«.  73D°66T'ÖD'. 
34)  einegtäd>e  abedfg  (gtg.  144)  ifl  nad)  verjüngtem  SRaafjftabe 
aufgetragen ,  man  fott  ben  gUcfyentnfyalt  berfelben  beftttnmen. 

tfuflöf.  »SKan 

t^etlebtegläd&e  ^1^\.  Sfe*  144. 

bur<&  bte  »Dia* 
gonaten  bd,*g 
ttnb  ty  in  ©rei* 
etfe  anb  meffe 
nad)  bem,  auf 
bem  platte 
t>er$eidjneten 
SWaaüitabe,  bte 
jur  SSeredj* 
rntna.  tiefet 
IDrefede  erfor* 
berufen  St« 
nfen. 
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@«  fct  g.fc*.  bd  =z  96»  5'|  h€  =  «4  •  4'$  fl*  =  48*j  »5 

=  50  •$  aw  =  30«  4';  d/  r=  52»  unb  *»  ;=  32*$  fo  erhält 

man: 

965  s^  941 

SnfcaU  M  SDreted«  ftrfc  =        ^     ^  =  117730a' 

.      .       .     ab9  =  ™2<m^  ^ocr 


folglich  3nl;alt  t>on  abedfg  =  508530 D' 
ober  VI  9Rrg.  2  83«.  85  D«  30  D'. 

35)  ©it  jtPtt  pataltffo!  Qkiton  eimö  #a*afie»rai>eje6  ftnb  5'  8" 
ttnb  8'  6"  lang,,  tyt  fenf  rechter  tfbjtanb  beträgt  6M";  nnc 
grofj  tft  tat  Stielt  beffetben? 

*ufW.     Saft    54a  folgt:     Stielt  =  ^+-5'-®'  ><  6,4'  = 

46C3'8D".  x 

36)  eine  SBanb  abcd  (gig.  145>  jiir  ®e«e  einer  (Stiege  bittet 
ein  ^arafleltrapej,  in  welkem  da  unb  cb  fenfreefa  auf  ab 

.m  .     flel>en,    <g$  ifi  de  =  18',  bc  =  10' 

"rf    «nb  a<*  =  16*  lang.     Sie    fyodj 
/0     totrnnt  ber  TtnftxiA)  berfelben,   toenn 
fh  ben  £luatfatfd)u^  1%  JSreujet 
g«recfynet  werben? 


TCuftdf»  4>icr  bitten  a<*  unb  bc  bfe  jroei  parallelen  besten  tuä  c  f  = 
a6  J>ie  4>ö&e.  2Me  £ö$e  fc  erhält  man  au«  bem  «e^dotntü^en 
©reteetde/;  $eim  e«  ift  na$  §.  49  fc  =  ^(18x18— -Sx«) 
(ba  df  =  a  <*  —  af  ober  ad  — 1  6c  =  18  —  10  =  fy.  Elfo  fc 
—  V288  =  16/97,   2)emnadj  3n^att  ter  SBanb  na$  §♦  54.  a»  = 

J-^±-^  x  16,97  =  240,61  D'  unb  ^>ret«  be«  «nflrWjä  = 
220,61  xiffr.  =  5  fl.  30  Fr* 

37)  25en  Snfyaft  eineß  regelmäßigen  <3ed)$e<f6  ju  ßnbe<n ,  beffen 
©eite  8"  lang,  ift? 
Äuflö  f.    Hacfr  ber  Safel  in  §.  61.  d.  ifi  ber 

3nljölt  =  2,598  XSXS  =  2,598  X  0,8'  X  0,8'  = 

1D'66D"27D'". 
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38)  SMit  meinem  ^albmtffct  muß  man  einetr  JCreid  jeicfynen,  ba» 
mit  ein  regelmäßiges  gunferf  in  benfelben  gej€id)n«t  »erben 
tann,  meld>e$  benfelben  Snfyalt  Ijat,  wie  ein  Äaabrat  t>on 
6"  ©tife  unb  wie  groß  ttrtrb  bfeft  gftnferffeite? 

2f«flöf-    Snfalt  be«  Cluabratt  =  M'XO^s  0,36  0'/  alfo 
au$  Sn&alt  W  günfcds  =  0,360'*    »a<&  S-  61.  e.  ift  ba$er 

ber  Siabittö  R  =  ygj|  =  W,1519  =  3"  8TV"  unb  bie 
-  gfinfecf feite  =  v/^||  =  W,2093  =  4"  3X\>"'. 

39)  6in  regelmäßig«*  2CdMetf  unb  ein  ßuabrat  fyabea  bie  gleiten 
©eiten  bon  1'  2"  Sänge;  n>eld)e  bon  beiben  glasen  nimmt 
einen  größer ert  9taum  ein,  unb  um  nrie  iM  tff  bte  eine  grüßet 
aKbtVanbere? 

2Cüfl6f,    Sn^alt  be*  Xctytectt  nodfr  $.  61.  d.  =. 

4, 828  X^ÄX^ä         *,  95232  D' 
*       5  Cluabratö  na$  §.  36.  a.  = 

1,2X1,2=  1,44  Q' 

forgltd^  tft  bae  Ädjtecf  großer  um  5,51232  0', 

40)  SBie  groß  ift  ber  Umfang  unb  ber  Snljaft  eitreö  JCreffrt  bon 
5"2'"£albmtffer? 

BufUf.    ttmfan$  =  *xe/6*x3,i4  =  3,2656' (nadj$>«3.a)* 
3nl)alt  =  0,52x0,52x3,14  =  0,849056 D'  (J.«3.ci). 

41)  Mtn  »ie  t>tcl  ift  ber  3nl)alt  eineö  Jtreifeö,  beffen  ^albmeffer 
2 '  lang  ift,  größer,  aW  ber  3nfyalt  beö  in  benfelben  gejeid^ne* 
Uti  regelmäßigen  3el)ne(l6* 

3Cu f  t   SttycAt  be*  Äreifed  =  2x2x3,1 4 s=  12> S6  &  ($.  6&  ci  2) 
*       *  3e^ecW  =  2,92x2x2  =  U,68  D'  (& ai*  d0 

folöft^  ift  ber  Ärei*  gr&fer  urti   88  D", 

42)  &er  Straft  eine«  JEteifeS  betragt  34  O'  360",-  »ie  groß 
ifl  fein  ^albmeffer  unb  Umfang? 

Küfi6f.    Xaä)  &  63.  d.  ift  ber  #albmeffer  =  S/^  = 

^10,9427  =  3<  3",  folglid&  ber  Sardjmeffer  =  6'  6"  unb  nad> 
S.6la.  ber  Umfartg  =  M'x3/14  =  20'  7"  2£'", 

43)  SRft  meinem  ^albmefiir  muß  man  einen  JtfeiS  jeidjnen, 
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wenn  tt  benfdben  Sn^dt  Ijaben  foD,  wie  ein  regelmäßiges 
Sxtitd,  beffen  @ette  2MW lang  ifl? 

2f  u  ft  6  f.  3n$alt  be*  SDreieds,  alfo  audj  be*  Jtretfe«,  nad)  §♦  61.  d. 
=  0,433x2,4x2/4  =  2, 49408 DO    folglf^  tucfc  §.63.  d. 

Imlbmeffer  =  Y^-p  =  /°/™43  =  8"  9'". 

44)  ©er  Umfang  eint«  Äreifeö  betragt  4'  7"  1%  wie  groß  ifl 

ber  3nl;alt  beffelben? 

Xuflöf*  Steine  juerjl  ben  4>albmeffet  unb  bann  ben  3nbalt. 
SRa*  §.  63*  ».  ifl  ber  $ur$meffet  =  4,71  :  3,14  =  1,5',  alfo 
ber  4>albmeffer  =  o,75'  unb  ber  Snljalt  nad;  §.  63.c.l.  = 


4,TlxO/75_ 
2 


iD'76D"62ja' 


45)  J)u  #albmeffer  be8  BequatorS  unferer  ©rbe  betragt  859,3 
geograpfyiftfye  SReilen,  wie  groß  ifl  ber  Umfang  beffelben? 
Tfuflöf.    Umfang  (§.  63.  a.)  =  2  X  859,3  x  3,14  = 

5396,404  gjleilem 

46)  Sn  einem  Greife,  befjtn  Surdjmeffer  3'  6"  lang  ifl,  werbet 
2  4>albmeffer  fo  Otogen,  baß  fte  einen  aJftttelpunftSwinfel 
toon  124°  bilben;  welche  äöogenlänge  liegt  jwifdjen  beiben? 
Xuflöf.  Bad?  S-63.  f.  ifl  bie 


gange  be$  Sogen«  = 


3,6X3,14X124 
360 


=  3'8"9TV 


47)  SBte  groß  ifl  6er  Snfyalt  beS  2CuSfd)nitt$,  weiter  in  Aufgabe 
46  burd)  bie  2  #albme)fer  unb  ben  gefugten  Sogen  gebilbet 
wirb? 

Xu  f  Co  f.    Xu«  §.  63.  g>  folflt:  ' 

Sn^alt  beö  ©eFtorö  =  3/893^1/8  =  3D'  500"  37D'". 

48)  3n  einen  ,Rrei$  t>on  2 '  5"  #albmeffer  jeidjnet  man  ein  £ua* 
brat;  wie  groß  wirb  bie  ©eite  unb  ber  Snfyalt  beffelben? 
(£>f>ne  Anwendung  ber  Sfafcfn  in  §.61). 


g*0*  146. 


ftuflof*  abcd  (gig.  146)  fei  bat 
Cluabrat,  fo  folgt  au«  ber  Xuf* 
löfurg  jur  Aufgabe  3  tm  §.60,  bof 
td  fenEred&t  auf  ac  ftfyt,  alfo 
bfc  ein  rcd^tmtnfltdjc«  SDreiect 
ifl».  jDemnadj  ifl  ba<  Cluabrat 
über  ber  ©eite  ftc  na$  §♦  48 
=  2,5'x  2,5  +  2,5  X  2,5 
=  12,50  0'/  «>«*  audj  ftU9(et$ 
ber  »erlangte  Sn^alt  ifl  (S*36a), 
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49)  Hui  einer  redseligen  gflacfye  ton  &'  gänge  unb  4'  {Brette 
würbe  eine  JErei$flad)e  t>on  IV  #albmeffer  tyerauögefdjnitten; 
wie  groß  ift  ber  3nfyalt  be$  öbrig  gebliebenen  ©tucfeS? 

2Cufl6f.  3nfcalt  ber  ganzen  gld<fte  =  6x4  5=  24  D' 
SnbaUberÄreUfläd&e  =  1, 5x  1,5x3,1  4=7  0'HDw(!-  63,  c.) 
fotgitySnftatt  be«  fibrig  gebliebenen  ©tucfe«  =  16Q'93iO". 

50)  (Sin  frefcfirmiger  ©ratylafc  t>on  1962JD'  3nl>alt  ift  mit 
einer  ^ecf e  umgeben,  toie  groß  ift  ber  Diir^meffer  be«  ^lafce« 
unb  bte  gange  ber  ^eefe? 

XuflSf.  $albmeffer  (S.63.d.)  =  v/1?62?8'  =  25', 

alfo  Sur^meffer  =  50' unb  bte  ginge  ber  #ecfe  CM«.*) 

=  50x3,14  =  157'. 

5 1)  @n  ©eil,  »eldjeS  mit  bem  einen  (Snbe  ben  Beben  eine«  SBrun» 
nenS  berührte,  fdjläng  ftd)  beim  #crauftt>inbcn  20 mal  um  eine 
SBette  fcon  12"  Durrfjmeffer;  toie  tief  ift  ber  83runnen? 
*ufl6f.   Umfang  bt*  SBette  =  1,2x3,14  =  3,768' 

folglich  8änge  bei  ©eilt«  ober  au$  SEicfe  bcS  Srunnettf  = 
3,768x20  =±75'  3"  6'"* 

Xnmerfung*  @t  ift  Kar,  baf  bfe«  Slefuttat  titd^t  ganj  genau 
ift,  ba  ba«  ©eil  eigentlich  eine  Schraubenlinie  bilbet  unb  bit 
£ieft  alfo  gleich  ber  ©umme  aUer  SBinbungöldngen  ift. 

52)  SSBte  fciele  ttmbretyungen  mad)t  ein  SJab  t»on  5'  2)urd}tneflfer 
auf  einer  ©treefe  »on  2  SBegftunben? 

Xufl  6  f.  Sänge  btt  ffiegtt  2x14815 '  =  29630'  (§♦  10.  Xnm.  1.) 
Umfang  bet  atabe*  5x  3,14  =  15,7'  (§.  63,  a) 

,  folgli^Änja^ ber Umbrel;ungen=  296300:157=  1887tVt» 

53)  2(u$  einer  8Sontd)tung,  toeldje  an  einem  8Jabe  t>on  5'  £>urcfy- 
meffer  angebracht  ift,  erfafy  man,  baß  baffelbe  bei  feiner  85e* 
toegung  943  Umläufe  machte;  tote  groß  ift  bie  ©treefe  SBegS, 
toelcfye  jurficfgelegt  würbe  ? 

'    Ättflfif.  Umfang  bet  ftabeft  =  3, 14x5=  15,7'  (§.  63,a.) 

folglich  SBegfirecfe  =  15,7'  x  943  =  14805,1'  ober  6ei* 
na$e  1  SBegfhtnbe* 

54)  ©er  #albmeffer  «»««  Greife«  betragt  8';  wie  groß  ift  ber 
<f)albmeffer  *»»*•  Äreifcö  *on  m'erfatfyem  3nl>alt  ?  9 
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»trflöt  3n§*tt  be^foeife«  =  8x8x3^4  =  200,96 C,  alfo 
Ux  üieifaa^e  Sn^att  =  803,84  0'/  «nb  bei: 

tfalbmcff«  ^ffit(na<^S.63.d)  =  y?^i|i==  V256=  16'. 

Xnmerlung.  ©er  £«*b»ieffet  virb  beranad)  gcrabe  doppelt  fo 
gcof ,  wcitn  be*  Stuhlt  triermal  oröfec  wirb,  .ftalbnteffcr  anb  3n$alt 
nehmen  aife  ni$t  in  ajkufeeni  S»|4ltniffc  jtu  SÄon  fhtbet  auf 
gleite  ffietfe  wie  oben,  baf  wenn  ber  3n$alt  9-,  16$,  u.  f.  ». 
mal  grtf  et  wirb,  tar  ^atbrneffer  nur  uro  bat  brei*  Bier*  o.  f. »• 
fad^e  junimmt 

£)ie  Statte  jwekr  Äreife  »ermatten  1t#  atfo  wtebte  Ctuabrat* 
jaulen  ber  SRabtem 

55)  Sie^ölbweffcr  jmeier  concentriföen  Greift  fmfe  24'  anb  15'; 
»ie  groß  ift  ber  3nl>aft  be$  jttufdjen  beiben  liegenben  9iinge6? 
2Cuflö"f.    Snfatt  be«  opferen  Greife«  = 

24x24x3,14    =  1808,640'  (J.63.C.2) 
Sn&att  be*  Heineren  Greife«  = 

15Xl5x3,t4  gs    706,50p' 

folftlii*  Sn^aU  be£  3ttnge3  =  1 TOZ,  14  D'f 

56)  SBie  groß  ifl  ber  $albmeffet  unb  Umfang  eine«  Äretfeö,  wel* 
4er  benfelben  Snfyalt  J>at,  »ie  ber  in  Aufgabe  55  angeführte 

'SRing? 

3uf UU    ©er  £*l*meffer  «M  (»«<&  S-  <**  *•)  =  V^n^ 
=   V351  =  18,7$' 
folglich  Umfang  =  ax  i8,73x3,l4=H7'6"2$'",(M3.aO 

5T)  ©te  ^albmeffer  *f  ttitb  df  (ftig  147)  efneS  concetrtrifäen 

9Kngftätfe*  «idrrf,  faben  eine 
»tagt  *<m  8"  tin*  6"?  wie 
grofT  ifl  ber  3h$alt  beffelben, 
wenn  ber  5Rittefyunft$nnnFel 
/^  42*  mtft? 


!Cufl6f»  ©udje  jweft  bie  CÄig^betfio^oi  a*  anb  de  na$S>63.  f. 
btmnr  bett  3n$alt  beö  Qröfetn  ©eftor*  <**/  nnb  ten  be*  Hei* 
neren  rfcf  na$  §•  63.  g.  unb  jtefce  letfwi*  vm  erjtacm  ob. 

1,6x3,14X42 
«Bogen  ab  =  36Q ==  0,586' 

i  4,2X3,14X42 
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0.586x0,8 
3n$ütt  bct  ©cftort  a*f=  - — ^ =  23DW44DW. 

0,439X0,6 
*       *        *       f<lc=  5 =  13  Q"  wd"'* 


foloU*  Snfalt  be«  JRingftficfe«  «flcrf  =    10  O"  27  a"'. 

58)  Sit  btiben  2£<fcfen  einer  gflipfe  finb  36'  unk  24  Mang;  wie 
groß  iß  bei  glidjeninfalt  betreiben  unb  weldjen  &urd)meffe«  ' 
Ijat  ein  itrei*  tyn  gleichem  Snljalt? 

ÄuflSf.  3nl>alt  ber  @aipfe  =18x12x3,14  = 

678  D'  24  D"    (**♦  ^nnetioiig  jur  »ietrcn  Buftöfung  fe« 

Gonftruftiontaufgabe  83),  folaH$  na$  §♦  63.  d, 

$albmeffer  bet  Ärcifet  =  \Z*™£*  =  /2 15,98  =  14' 6 '9'" 

unb  DurdjmefTet  =  «xH'  6"  9"'  =  29'  3"  8'", 

59)  3Cuf  eirt  ©efdß  *on  efftyttfdjer  Jform  feil  ein  luyfetner  £ta!ef 
Dtrferttgf  werben.  SBie  %>te(  Atspferfekd}  tft  erforberli^,  wenn 
bie  bttbert  **ftn  2'  4  "  mtb  1 '  8"  (an«  ftnb? 

Xuflöf.   föte  tn  üorbergebenber  Xufaabe  folgt  1,2x0,9x3,14 

=  3Q '  39- G" 12  D'"  Stutfttbltiji 

60)  Um  einen  Seid),  wdcfyet  eine  e(KpJifd)t  ©eßalt  fyat,  fu^rt  ein 
SSBefr  £i«  gr&ßte  Entfernung  be6  äußeren  SBegranbefr  *en 
bem  SJlüietyunEt  be*  Seidjeö  mißt  3  •  8'  »nt>  bte  Heinße  (Snfc 
feraung  2*  8'$  wie  groß  iß  ber  gtädjeninfyali  beö  2Beg*$> 

.  wenn  feine  Sreite  überall  6'  betritt? 

BufUf.    Weinet  ben  Stielt  ber  ÖUipfe,  »eld&c  tjon  bem  duferen 
SBegranbe  gebtlbet  wirb  unb  |i*$e  t)iect?on  ben  Sntyalt  bet  Set« 
dje«  ab. 
SnfaW  «fefrr«rfNren.  eWptif*en  »ax$e 

=s  38X28x3/14  =  3*40,960' 
3nbalt  bet  Xtity*  =  32  X  22  X  3, 1 4  =  22 1 0, 56  D' 
(bte  betben  $alba4)f0n  fmb  namliity  Jim  bte  SBegbrette  oon  6' 
Heiner  alt  bei  ber  erfieren  gtfdjje.) 
folg«*  Snfcalt  beö  2Bege$  =  3340,96D'  —  2210,56a' 
=  11D°30D'40D". 
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III.   Ue  berfld^t  ber  Sängen*  unbgfläcfyenmaafe 
&erfd)tebener  Staaten, 

1)    ©abem 
1  guß  =  10  3ofle=  100  8inien=0,3  3Ret.=  132,988  parif*  »intern 
1  @fle  =  2guß;  I  Älafter  =  6  gu£;  1  JRufye  =  10  gufc 
1  &uabratfu(j  =  100  &uabratjoO  =  10000  &uabratlinien  =  0,9 

ßuabratmeter, 
1  SfRorgen  =4  SStertel  =  400Öuabratrutl)ert  =  40000&uabratfuß, 

2)    JBaiern. 
1  gu^l23oae=144«inien  =  0,291865Ket.=  129,38  par.  Sin. 
1  @fle  =  2,8541  gu&  =  369,27  par,  «inten, 
1  Älaftct  =  6  gitf;  1  3tut&e  =  10  gtifc 
1  ßuabratfufl  =  144  &uabratjoa  =  0,085182  £>uabratmeter. 
1  SRorgen  =  400&uabratrutyen  =  40000  &uabratfuß  =  34,073 

franj,  Ären. 
3)    SB  e  I  g  i  e  n.    SBie  granFreicfy, 

4)    ©taunfcfymeig, 

1  gug=123oHe=144  «inien = 0,285362 SRet.  =  126,5  par.Sin. 
1  eae  =  2gug;  1  «achter = 80 3ott 8,5  «inten;  19totl>e=16guß. 
1  fiuabratfiig  =  144  ßuabratjoH  =  0,08143  Öuabratmefer. 
1  $Wrg.  =  120  CLuabrafntt^cn  =  30720  fiuabraffuß  =  25,0165 

franj.  2tren. 
5)    SÖdnemarf. 

1  gu0  =  12  3otl  =  1 44  «inien  =  139,09  ?.at.  «inten ;  1  @de  = 

2  gufl ;  1  gaben  =  3  <5tlen;  1  Stützt  =  5  @Hen  =  lOguß, 

.  6)    englanb. 
1  foot  (guß)  =  12  3oOe  (inches)  =  0,3048  3Keier  =  135,114 
par,  «in,  (1  engt,  gug  =  0,9383  par,  guß.) 
1  Yard  (@fle)  =  3guß;  1  fathom  (gaben)  =  6  gufr 
1  rod  ober  pole  (Siutfje)  =  5J  Yards. 
1  furlong  Q  englifdje  SRet'le)  =  40  rods, 
1  Mile  (SOTeile)  =  8  furlongs, 
1  league  (Seemeile)  =  3  Miles ;  1  degree  (®rab)  =20  leagucs. 
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1  SRorgen  ober  2Ctfer  (Acre)  =  4840  £H*abrai* Yards  =  160 

&uabrat«Rod$  ober  Äuabrat*  Poles  =  40,467  Eren. 

1  Rood  of  Land  (S3iertel$*»tfer)  =  1210  &uobrat*  Yards  = 

40  ßuabrat»Rods. 
1  engl,  #ufe  (yard  of  Land)  =  30  Acres. 

7)  J?ran!furta.3R. 

1  guß  (flteffffeify)  =  12  3oB  -  144  iinitn  =  0,28461  SRet 

=  126,166  par.  «inten. 
1  @He  =  1}|  guß  =  242,62  par.  Zin.   52  @tten  =  100  guß. 
1  gelbrutye  =£  12,5  SBerfföufj  k  10  Soll  a  10  ginten. 
1  SBolbrutye  =  1,2679  gelbrutyen  =  15,849  $u$. 
1  SRorgen  (gdbmorgen)  =  1 60  ßuabratrutljen  =  16000  a 

Selbfd)u&  =  15000  nSBBerffc^u^ 
1  #ufe  ober  #ube  8anb  =  30  SRorgen. 

8)  JfranEretdf). 

1   SRet.  =  3,078444  parif.  g«ß  =  443,296  patif.  Sinten  = 

0,513074  SToifen. 
SRprtam.  ,Rilom,  #eftom.  £efam.  SReter.  ©ecirn.  ßentim.  SRillim. 

1   '=   10  =  100  =  1000  =  10000  =  100000  =  1000000  =  10000000 

1   =   10  =   100  =   1000  =  10000  =  100000  =  1000000 

l  =   io  =   loa  =  1000  =  10Q00  =  100000 

1  =    10=   100=    1000=   10000 

1  =    10  =    100  =    1000 

1  =     10  =     100 

1  =     10 

SRtjrtare  Jtilare  $eftare  ©efare  #*"*  ßuabratmet. 

1  .  =   10   =   100   =  1000  =  10000  =  1000000 

1   =10   =   100  =  1000  =  100000 

1   =   10=   100  =  10000 

1  =   10  =  1000 

1  =  100 

9)  Hamburg. 

1  gu£  =  12  Solle  =  0,286415  Stet.  =  127  parif.  Sinten. 
1  eile  =  2  9u0;  1  Älafte  =  6  ?Ju0;  1  2Rarfd)rutI>e  =  14 

-      1  ©eefltatl;*  =  16 
1  SRorgen  Satib  =  600  Öuabratmarfcfyrutyen. 
1  ©treffe!  3u*faat  =  200  Öuabratgeeflnityen. 

10)    $annot>er. 
l'p$  =  12  3o8e  =  144  Sinten  =  0,292095  SRet.  =  129,48 
:*;  '•  partf«  ftnieft« 
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1  6ß«  =  2  %t»9;  1  JUaflcv  =  6  $u£;  1  JRutye  =  16  gufc 
1  borgen  =  120&tiabratrufyen;  ISSwltng  =  60uubl  ©rofa 

==  90  £L«at>r  oifattyen. 

11)     £effen*£>armftabt, 

1  gug=  103otle=  100  &'nten  =  0,25  SReter  =  110,824  partim 
1  @tle  =  24  Solle  =  265,98  par.  «inten;  1  Klafter  =  10  §u£; 
1  SRorgen  =  4  Sfortel  =  400  £aab*atJlaft*rn  =  0,25  #eftaren, 

12)     #effen-ÄaffeI. 
1  gufi  =  12  Sode  =  144  Knien  =  0,287699  SReter  =  127,536 

paxiU  Simcn 
1  JRut^c  =  3,9887  gReter=  14  alte  Maifeier  Supa  126^  par.gin. 
1  <gOe  =  0,5704  SReter. 
1  Xtfer  =  150  Öuabratrut^n  s=  33,865  ftanj.  Ären. 

13)    $  o  1  fi  e  i  a.    SSSie  Hamburg  (f,  SWr,  9) . 

14)    .SUffau, 

1  guß  =  10  3oOe  =  100  ginien  =  i  2Ret.  =  221,648  par.  gin. 
I  8tutye  =  10  guf?  =  5  Act 

1  £niabratrutl)e  =  100  ÄLuabratfuß  =  25  Öuabratmeter, 
1  SWotgen  =  100  Öuabratruttyen  =  25  tfrem 

15)    9Ucb  er  1  an  be,    8Bie  in  granFreid),  nur  mit  folgenben  &er* 
änberten  ^Benennungen. 
Äilometer  =  Mijl  ©edmeter  =  Palm 

©efameter  =  Roede       Zentimeter  =  Duira 
SReter  =  Elle  SRiflimeter  =  Streep. 

2Cre  =  jCluabrot*  Roede 
$e!tare  =  Bunder. 

16)   SUrmegen.  Sm  Äflgemeinen  ivie  in  ©anemarf, 

17)   £)eftreid>. 
1  guf  =  12  3otte  «  144  Stnien  =  0,316102  SRet.  =  140,127 

par/"gmi«u 
1  eae  =  2,465  §uß  =  Of77992  SRet.  =s  £45,4128  par.  Sintern 
1  Jtlafter  =  6  guf  =  1,896614  SRet,  =  5,8386  $at.  §uß. 
1  &uabratflafter  =  3,59714  Üuabratmeter. 
1  3od>  =  1600  &uabrat?!after  =  5755,43  JÖiiabratmetet  = 

57,5543  2Cren. 
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18)  ^reufen. 

1  gu£  =  12  3otle  =  144  «inten  =  0,313853  Steter  =  139,13 

parif.  ginien. 
1  Hut  =;  25*  3oH  =*  295,65  parif.  Sintern 
1  gadfjter  =  80  Soll  (beim  Sergbau). 
1  atutyc  =  12  guß  =  3,7662  5Weter. 
1  gaben  =  6  gujl  (beim  @eewefen). 
1  Sa*ttr  ==  80  3ott  (beim  ©trgban)« 
1  SKotgen  •==  180  &i4ab«*trutyen  =  26,53226  fmnj.  «ren> 

19)  9tujHanb. 

1  guß  =  1  engliföen  guf*  =  12  3otl  a  10  ginien  ä  10<Ecrupel. 
1  rufftfäergug  =  0,30479  Steter  =  135  par.  Linien. 
1  6tte  ober  tfrfdjine  =  28  3oK  =  0,71117  Steter  =  315,4  par, 

ginten, 
1  Jtlafter  (Sashe'n)  =  7  engliföt  Stoß. 
1  2>effatina  =  3200  ßuabrat  *  Sashen  =  156800  engl.  £lw 

bratfuß  (bei  ganbgutern). 

1  SDcffatina  =  2400  ßuabrat  *  Sashen  =  10925,48  &uabrat» 

met.  =  1 1 7600  engl.  £uabratfuf*  (jum  Xuömejfen  ber  Selber). 

20)  (Saufen. 

1)  alte  Sföaße: 

1  $u£  =  12  3ofle  =  144  ginien  =  125,23  par.  ginten. 
1  (gae  =  282,5  par.  ginien;   1  3?utf>e  =  lö  guß. 
1  Äcfer  =  300  &uabratrutl>en. 

2)  neueStaße: 

l$u$=  123ott=  144  ginien  =  l,28319  5Weter=  132,9888 

parif.  ginien. 
1  @Üe  =  2  $u£  =  6  Decimeter  =  1,059  alte  (Stlen  =-•  25,4167 

alte  3otle. 
1  neue  Serglad&ter  =  3  gllen  12|  3otl  alte«  Stafl. 
1  neue  «Klafter  =  3  neue  @Hen  =  3  ©Jen  4*  3ofl  alte« ' 


21)     (SdjleSwig.    SBie  Hamburg. 
22)   ©Sweben. 

1  $up  =  12  3otte  (Verthum)  =  144  ginien  =  0,2969  Steter 

=  131,6  par.  ginien» 
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1  eae  (Aln)  =  2  gug  (Fot) ;  1  gaben  (Famn)  =  6 
1  SToife  =  1,0941  gaben;  1  9fuil;e  =  16  gufr 

23)     ©dtjweij. 

1  gug  =  10  3o(l  =  100  einten  =  132,98  par,  Knien  u.  f.  wv 
n>ie  S5aben. 

24)    SBurtemberg. 

1  guß  =  103ott=  100 ginien  =  0,28649  Weier  =  127  pur.  Sin. 
1  <5üe  =  2, 144  gü0  =  272,288 par.  Knien;  1  9Sut^e  =  lOgug. 
1  SKorgen  =  384  &uabratrutl>en  =  31,5174  franj.  Xren. 
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VI.     93on  ben  £)ectmalbritd)em 
©rflirung, 

1)  SBrud)«/  n>elc^e  jum  Sftenner  bte  Säulen  10  ober  100,  1000 
*  u.  f.  w.  fyaben,    Riffen  gefynttyetltge  ober  SDeeimal* 

brfi  d)  <•   So  ftnb  }•  S3.  38A,  5A\r,  34  A«A  gemtfdjte  3al;- 
len,  bei  welchen  ben  ©anjen  Secimalbrfid)*  angelangt  ftnb. 

2)  3«ben  ©ecimalbrud)  Fann  man  ftd)  au$  einer  Summe  eben 
fo  vieler  anberer  2)ectmalbrüd)e  beftefyenb  benfen,  aI6  fein 
kennet  nad)  her  ©n^eü  SRutten  enthalt,  wobei  bie  Sßenner  ber 
einjelnen  JBrtidje  nad)  ber  Sieifye  10, 100, 1000,  u.  f.  w,  Reißen« 

©o  ift  5.  23,  38A  =  38  -f  A- 
5iVü  =  ö  +  A  +  ih  (b«nn  A  +  t«*  =  A°*+i3ü  =  j'A)* 
34  AA  =  34  +  A  +  i*o  +  t An  0>«"i  A  +  t«*  +  t Av 
=  A°A  +iiU  +  tAv  =  A6A)- 

3)  #ierauö  ergibt  ftd)  folgenbe  einfache  2Crt  ©ectmalbrftcfye  anju* 
treiben : 

SBlan  madje  nad^  ben  Einern  ber  ganjen  3al;I  ein  Jtomma 
0)  unb  fege  nad)  biefem  bie  Sefjntel ,  nad)  ben  3e(;ntel  bie 
#unbertel,  nad)  biefen  bie  SEaufenbtel  u.  f.  w. 

iSie  in  1)  angeführten  Jörudje  würben  alfo  nad)  biefer 
©dfjreibart  auögebrurft  burcfy  38,7;  5,23;  34,367, 

2>ie  Sijfern  nad)  bem  Äomma  werben  ©ejimalftellen 
genannt. 

4)  gntb.aU  ein  ©ecimalbrud)  Feine  3el;ntel  ober  feine  #unbertel 
u.  f.  w.,  fo  fege  man  an  bie  ©teile  ber  fefylenben  ©attung  eine 
SRud. 

©o  tft  j.  85.  16Th  =  16  +  A  +  Th  =  «6/07  unb 
»tMh  =  »  +  A  +  i*h  +  tAV+ih*«  =  9,003T(»8I.»). 

5)  ©inb  feine  ©anjen  ttorljanben,  fo  fege  man  an  beren  ©teil« 

eine  9tu(I. 

©o  tft  j.  »•  A  =  °/7  «n*  A3*  =  0,43. 
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6)  Um  bei  bem  Sefen  ber  £ecimalbrucfye  nidjt  bie*3el>nter,  $un* 
bertel,  Saufenbtel  u.  f.  n>,  nad)  ber  9ieil;e  auSfprecfyen  gu 
muffen,  lieft  man  nad)  ben  ©angen  ben  Sirud) ,  notlfytt  ent* 
flefjt,  wenn  man  ftd)  unter  bie  Secimalfteflen  al$  3äfyler, 
einen  SKenner  gefcfyrieben  benft,  roeldjer  au$  einem  1  mit  fo 
fielen  angelangten  Stoßen  befielt,  a!6  SecimalfleUen  twrtyan* 
ben  finb, 

SRan  wirb  alfo  g.  85,  95,763  lefen  95  ©ange  763  S?au* 
fenbtel  unb  0,0743  wirb  I;eißen  743  3et)ntaufenbtel, 

7)  Sei  einem  Secimalbrudje  barf  man  nad)  ber  legten  Secimal* 
ftelle  fo  Diele  9tu(len  anfangen,  aU  man  nur  nriO,  oljne  ba* 
burd)  ben  2B.ertfy  bejfelben  gu  anbenu 

(Soiftg.  33.  58,56  =  58,5600;  beim  e$  ift  58,5600 
(na*  6)  =  58,Wft  =  58TY*  =  58,56, 


SSerwanblung  ber  gemeinen  23 r u d) e  in  ©ecimalbrudje. 

• 

8)  Um  einen  achten  SJrud)  in  einen  £>ecimalbrud)  gu  fcermanbeln, 
fyange  man  bem  Saldier  eine  9?u(t  an  unb  bfoibire  ifyn  alöbann 
burd)  ben  Kenner,  gefyt  bie  Stoifton  nicfyt  auf,  fo  I;ange  man 
bem  JRefle  abermals  eine  SSluil  an  unb  tfyeüe  lieber  mit  bem 
Kenner  u.  f.  f.  bis  bie  SDtoifum  aufgebt,  ober  xotnn  biefer  goß 
nie  eintreten  follte,  bis  man  fo  w'ele  £>ecimal|Men  gefunben 
fyat,  alö  bie  ©enauigfeit  ber  3ied)nung  eS  verlangt.  SSor  biefe 
erhaltenen  ©ecimalfkflen  fege  man  alSbann  0  (Stange,  ba  in 
einem  acfyten  83rud)e  feine  (Sangen  enthalten  flnb. 

3f  85,  a)  |  =  30:4=0,75  b)  jj  =110:18=0,6875 

28  96 

20  140 

20  128 

120 
112 
80 
80 
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c)  T48  =  70 :  128  =  0,034  687& 
700 
640 
600 
512 
880 
768 
1120 
1024 


960 

896 
640 
640 


9)  ©el>t  bie  £>it>ifton  julefct  auf,  wie  in  ben  bret  wrfyergeljenben 
JBeifpielen,  fo  fyeift  ber  erhaltene  ©ecimalbrud)  ein  e  nb  lid)  er, 
wenn  bieS  nidjt  ber^afl  ifl,  ein  unenblid)er  &ecimalbrud). 

10)  2Bieb«rI)o(«n  ftd)  bei  einem  unenblidjen  25ecimalbrud}e  eine 
ober  mehrere  Siffern  in  berfelben  Reihenfolge,  fo  wirb  berfelbe 
ein  periobifdjer  ©ecitnalbrudj  genannt,  unb  bie  ftd)  wie« 
berfyclenben'3iffern  Reißen  bie  ^) ertobe. 

So  ifl  j.  83.  $  =  50  : 9  =  0,55  . .    ein  periobifdjer  25eci» 
45  ntalbrud),  beffen  3>e* 

~50  riobe  1  ©teile  <5), 

45 
5 
baa,egen4;  =  40:7=:0/5714285714..  ein    folget,    beffen 
35  9>eriobe    6  «Stellen 

50  (571428)  tat. 

49 


10 

7 

.30 

60 

28 

56 

20 

40 

14 

35 

60 

5 
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II)  Sfl  ein  unÄtfyf  er  SBrudj  in  einen  £ecimalbrudf)  5a  ^erwan* 
beln,  fo  fcerroanble  man  tiefen  junadjft  m  eine  gemifdjte  3afy[ 
unb  bann  ben  angelangten  SBrud)  (nad)  10)  in  einen  2>ect* 
malbrud}  unb  fdjreibe  biefem  bie  gefunbenen  ©anjen  t>orau6. 

3.  83,    5-  =  4|  =  50  :  8  =  4,625 
48 
20 
16 
40 
40 


SSerwanblung  ber  ©ecimalbriidje  in  gemeine  SBrucfye. 

12)  Um  einen  en bitten  ©ecimalbrud)  (9)  in  einen  gen>6f;n-' 
liefen  33rud)  ju  wrwanbeln,  fdjreibe  man  ben  25ecimalfleflen 
als  3a(;Ier  einen  Hennef  unter,  tvit  er  in  6  angegeben  mürbe, 
unb  furje  hierauf  ben  erhaltenen  25rud)  moglidjfi  ab. 

©o  ifl  J.  85.  3,75  =  3TVu  =  3J  (mit  25  uerfleinert) 
ober  0,735  =  TVfo  =  \%i  (mit  5  abgeFurjt) 
unb  0,0075  =  T1,Vta  =  äU  mit  25  »erFleinert), 

13)  Sil  ein  periobifcfyer  £ecimalbrud)  (10),  beffen  3)eriobe  mit 
ben  Seljntel  beginnt,  in  einen  gemeinen  S3rud)  ju  aerwanbeln, 
fo  (treibe  man  unter  bie  ^eriobe  fo  Diele  Sleunen  ati  Kenner, 
als  bie$eriobe3iffern  enthält  unb  Furje  alSbann  benSBrud?  ab. 

@o  ifl  j.  »♦  9,454545  • .  ♦  .  =  9f{  =  9T5T  unb 
0,036036  =  &%  =  TfT     (ba  bie  ^eriobe  0,36  ^ec0t, 
alfo  breijiffrig  ijt.) 

Äbbition  ber  ©ecimalbrucH 

14)  9)lan  fcfyreibe  bie  ju  fummirenben  SBertye  (©ummanben)  fo 
unter  einanb'er,  baß  bie  ©anjen  unter  bie  ©an^en,  bie  3e(>nttt 
unter  bie  3el;ntel,  bie  #unbertel  unter  bie  ^unbertel  u.  f.  w. 
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)u  ftel)en  Fommen  unb  abbire  bann  wie  bei  ben  getpjljnlidjen 
Säulen,  3n  bem  Siefultate  (ber  Summe)  fefee  man  ba$Jtom* 
ma  an  biefelbe  ©tette,  »eldje  e$  in  ben  ©ummanben  einnimmt« 
3*  83.    36,58  +  425,309  +  0,0047  +  8,5264  = 
36,58        \ 
425,309      I 
0,0047   )    (©ummanben) 

8,5264 
470,4201      (Summe) 


©ubtraFtion  ber  2Decimalbröd)e, 

15)  SRan  fefce  bie  ©ecimalbrfidie  in  berfelben  £>rbnung  it>ie  bei 
ber  Xbbition  (14)   untereinanber  unb   fubtraljtre  aWbann 
wie  bei  geroofynlidjen  Safjlen,  mit  Stüdfityi  auf  ba*  Jtomma. 
dntiialt  ber  abjujiefyenbe  ©ecimalbrud)  (©ubtral)enb) 
mel)r  ©ecimalfteHen  a\6  ber  anbere  (Sttinucnb),  fo  fyangc 
man  lefcterem  fo  Diele  Nullen  an,  alt  ifym  jur  gleiten  Xnjaljf 
nod)  SVcimalfteHen  fehlen  (t>ergl.  7), 
»eifoiele,  a)  386,5423  —  76,2958 
386,5423     (5Winuenb) 

76,2958    (©ubtra&enb) 
310,2465     (9teft), 
b)  825,46954—2,729  c)  0,56  —  0,29843 

825,46954  0,56000 

2,729  0,29843 


822,74054  0,26157 


9RuItipIication  ber  Decimalbr&dje* 

16)  5Kan  fdjreibe  bic  ju  multiplicirenben  SBertfye  (SaFtoren)  unter 
einanber  unb  multiplicire  wie  bei  gan3en  Ballen,  2Sn  bem 
Ovcfultat  (^robuFt)  fdjneibe  man  aldbann  tton  ber  Siebten 
gegen  bie  StnFe  fo  t>iele  3iffern  burd)  ein  Jtomma  ab,  aW  bie 
Summe  ber  Secimalfleflen  in  beiben  gaFtoren  beträgt« 
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3.85.   726,54x3,9752 

726,54  |     ,v  _,       . 
3,9752  |    (8«to"»> 


145308 
363270 
508578 
653886 
217962 


2888,141808  ($robu?t) 

$f«  finb  in  belben  gattown  jufammtn  6  £>ectmalflellen  nU 
galten,  toetbalb  im  9>robuttt  nad)  b«  fehlten  3iff«  ba6  Xomaa 
ju  ftefcen  tommt, 

17)  entölt  boö  9>robn!t  nur  fo  tuet«  3iffern,  al«  Secimalfleflen 
in  beibtn  $attorcn  enthalten  ftnb,  fo  fege  man  an  bte  ©teilt 
bec  ©anjen  eine  Statu*. 
3.85.  2,126 

0,42 

4252 
8504 


0,89292 


18)  .Kommen  in  bem  '"Probufte  nidjt  fo  viele  3iffern  vor,  als  bie 
(Summe  ber  2>ecimalfteUen  in  ben  beiben  •"faftoren  auömadjt, 
fo  fdjreibe  man  voran  fo  viele  StatHen,  als  Siffern  fehlen  unb 
fefce  ben  erhaltenen  3>ecimalftetlen  nod)  0'®anje  »or. 

3.85.  0,062x0,032  =  ? 
0,062 
0,032 
124 
186 


0,001984 


19)  3fl  ein  "©ecimalbrud)  mit  einer  ganjen  3al)I  ju  multipliciren, 
fo  »erfahre  man  nadj  benfelben  Siegeln,  wie  ff«  btöl;er  ange« 
geben  würben. 
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SSeifpiele.    a)  8,423  b)  0,0034 

26  35 


50538  170 

16846  102 


218,998  0,1190 

Sit) if ton  bet  SDecim  albrildje, 

20)  ©ott  tin  Decimalbrud)  burd)  eine  ganje  3afyl  ober  burd)  einen 
©eeimalbrud),  ober  eine  ganje  3afyl  burd)  einen*25ecimalbrud) 
bimbirt  »erben,  fo  fann  man  in  aßen  Satten  auf  folgenbe 
SBeife  »erfahren. 

2Ran  fcfyreibe  bie  ju  tljeilenbe  3afyl,  (ben  2Mt>ibenben)  al« 
3<tyler,  unb  ben  Steiler  (©toifor)  als  Kenner  eine«  85rud)e$ 
unb  bringe  beibe  mittelft  anfangen  t>on  MuiUn  (7)  auf  bie 
gleite  2CnsaI>I  &on  £ecimalftetten,  menn  biefe  nid)t  fd)on 
gleich  ifl,  (treibe  bann  ba$  JEomma  im  3ät)Ier  wie  im  Sftenner 
unb  »eroanble  hierauf  ben  erhaltenen  Sßrud)  in  einen  ©ecimal* 
brudfy  Oergl.  8  biß  12).  JDiefer  ©ecimalbrud)  ifl  baö  gewfinfdjte 
9fefultat  (berßuotient), 

83eifpiele, 

(Cfotoenb)       (fcMfor)        71fi*28  (DuotUnt) 

a)     7165,28  :  23,57  =  4tft  =  ^16528:  2357  =  306 

Zö07  7071 

9428 
9428 


790 
b)     0,723:0,415  =  ~  =  723:415  =  1,742 

415   4_15 

3080 
2905 
1750 
1660 
900 
830 
70 


** 
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c)  35,261 :  2,518  =  ^J  =  35261 :2518  =  14,0035  ♦  ♦., 
7lb   2518 
10081 
10072 

9000 
7554 


14460 
12590 


1870 
d)  54,72  :  17  =  ^77  =  5472  :  1700  =  3,218 . .  ♦ 


1700   5100 

3720 
3400 


3200 
1700 
15000 
13600 
1400 


e)  62,2 1622 :  23,54  =  JHi^?  =  6221622 :  2354000  =  2,643 
AS04UUU       4708000 

15136220 
14124000 
10122200 
9416000 
7062000 
7062000 

s  *  s  e  s  e  a 

0  35,724  :  6,54  =  ?~  =  35724  :  6540  =  5,462 ♦  ♦. 
oow        32700 
30240 
26160 


40800 

39240 
15600 
13080 
2520 
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2623 


g)  134,5  :  26,23  =  ^r  _  13450  :  2623  =  5,127. 

13115 


3350 

2623 
7270 
5246 
20240 
18361 


1879 

h)  5  :  48,43  =  _£  =  500  :  4843  =  0,1032 . . . 
4843   5000 
4843 
15700 
14529 

11710 
9686 
2024 

0  3,4  :  284,561  =  J4^  =  3400  :  284561  =  0,0119... 
284561   34000 

340000 
284561 


554390 
284561 
2698290 
2561049 

137241 
.  o 20000 
k)  32  :  0,0052  =  - r— -  =  320000  t  52  =  6153,84 
82     312 
80 
52 
280 
260 
200 
156 
440 
416 
240 
208 
32 
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124 

3ft  ber  £)foifor  eine  ganje  3afyl,  ober  enthalt  er  weniger  25eci* 
malfieflen,  alö  ber  ©foibenb,  fo  ifl  e$  nidjt  gerabe  noffytoenbtg,  bie 
2CufIifung  nad)  ber  oben  angegebenen  allgemeinen  Kegel  »orjunel)* 
nun,  fonbern  man  fann  in  biefem  gafle  ein  förjereS  SSerfa^ren 
anroenben,  xoit  biefeS  au$  ber.  folgenden  2Cufl6fung  ber  oben  ange* 
führten  JBeifpiek  d,  e  unb  f  leicht  ju  erfefyen  ift, 

d)  54,72  :  17  =  3,218  •• .   e)  62,21622  :  23,54  = 

51  6221,622:2354=2,643 

"37  4708 

34  15136 

~32  14124 

17  10122 

T5Ö  9416 

136  706* 

"74  7062 

9  9   0  0 

0  35,724  :  6,54  =  3572,4  :  654  =  5,462  .  .  . 
3270 
3024 
2616 


4080 
3924 
1560 
1308 
■"252 


Dnt(f  wn  $.  ?.  »rönner  in  ftrantfutt  a.  3W» 
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(Elemente 


bec 


©  c  o  in  c  t  r  i  c 


m 


8#rfä$en  tinb  Aufgaben 

jum  ©e&raud&e 

an 

©ctterbfcfyulen,  fon>ie  gut  ©elbfibeletyrung  für  ©en>erbtretbenbe« 

S3on 
8ef>r*r  an  ber  j>oltjte<$mfc&en  ©<&ule  in  <5arl€rul)t. 


Leiter  fcjjcil. 

©te  Stereometrie  entfyaltenb* 


?0?it  43  in  ben  Sejrt  gebrückten  £oljf$nitfem 


&  &  SBinJer,  afabemifdje  SBerUgafyanblung* 
1853. 
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£viicf  von  $einvid}  gutwig  Vrtaner  in  granffurt  a.  9R. 
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ätortwrt* 


i$n  ttorttegenbem  jweiten  Streite  Jmbe  td)  btejentgen 
@a$e  ber  ©tereometrie  bejubelt,  Deren  ^enntniß,  tyrer 
praftifdfren  2lnwenbung  wegen,  jebem  ©ewerb^manne  un* 
entbefjrKd»  geworben  tfh  3n£befonbere  ifl  bie  ßonjtruftion 
-  ber  5?orperne$e  unb  bte  ©erecfynung  ber  ©berftadfre,  beö 
ßubiftnfwfäs  unb  beS  ©ewidfjted  ber  Körper  tyeroorg  erobern 
©ftmmtlufte  ©a$e  finb  burd)  bte  2lufl6fung  einer  be* 
tväd)Üidjtn  3fnjafrt  t>on  praftifcfyen  Aufgaben  näfoer  erlaub 
tert  worben ;  ba  td)  *>on  ber  Slnjtdjt  ausging,  baf*  ein  53ud& 
über  ©eometrte  nur  bann  für  ben  #anbwerfer  t>on  wal?* 
rem  JRufcen  fein  wirb,  wenn  er  barin  md)t  bloß  ber  Steige 
naef)  bie  Sefjrfafje  aufgehellt  ftnbet,  fonbern  biefe  alfobalb 
aud)  auf  Stufgaben  angewenbet  fie&t,  wie  (ic  ihm  in  feinem 
©ewerbe  fcorfommem 

2Bie  fcfyon  ber  Zitd  fagt ,  fott  gegenwärtige^  2Berf* 
dben  mdjt  t>on  SSÄat^ematifern  benufst  werben,  fonbern  hv 
fonberg  bem  ©ewerbtreibenben  jur  ©elbjlbele^rung  btenlid) 
fein*  ©ieß  ftetä  berütfftdjttgenb  tyabt  td)  mtd)  aud)  burd)* 
gängig  atter  mattyemattfcfyen  93ewetfe  enthalten  unb  nur 
bie  elften  (Elemente  ber  2(ritf?metif  afö  befannt  ttorauägefefjt 
2Bo  jtd)  jebod)  ein  auägefprodjener  ©a|  auf  eütfadje  unb 
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hid)tfa$tid)t  Seife  anfdbaultd)  machen  Keß,  f>abe  idj  bies 
immer  gebart* 

2lu$  bem  artgebeuteten  ©runbe  formte  id)  midi  aud) 
nid&Kntfd&tießen,  bem  t>on  mehreren  ©eiten  ausgekrochenen 
2Bunfd)e,  bie  2luf(öfungen  am  (Snbe  beS  2Berfd&enö  $u; 
fammenjuff  eilen ,  $olge  Ja  Wftot.  $ür  ben  ©ebraueb  an 
©djulen  wäre  biefe  2(norbnung  allerbingä  jweefmäßiger ; 
ob  aber  biefe  @inftd)tung  audj  bem  #anbwerfer,  Der  ftd) 
in  bem  33ucbe  ofme  frembe  vfrilfe  jurecbtftnben  fott,  will? 
fommen  wäre? 

Sei  triefen  Aufgaben  ^abe  tcb  bie  2lufföfung  aud)  nad) 
bem  jwölftbetltgen  SÄaaßfyjteme  betgefejjt,  woburd)  ftd)  bat 
83udj  aud)  jum  ©ebraudbe  in  anbern  (Staaten  eignet 

2llä  Slnfjang  finb  biefem  Steile  nod)  beigegeben : 

1)  (Jute  ©ammfung"  prafttfcfyer  Aufgaben  über  Äer* 
Verberechnungen  (mit  Sluflöfung); 

2)  bie  93ered)nung  eineö  ftaftti ; 

3)  bie  93eredjnung  eine«  ßorperä  son  beliebiger  ©e- 

fta»; 

4)  eine  Säbelte  ber  fpecijtfdben  ©ewtdjte  unb 

5)  brei  Tabellen  jur  93ergleid)ung  ber  ßubtfmaaße, 
©ewid)te  unb  ber  #ot)tmaaße  t>erfd)iebener 
(Staaten* 

9Rögc  biefem  jweiten  Steife  eine  ebenfo  günjlige  3te 
urtbeilung  unb  51ufna^me  gu  Stfjetl  werben,  wk  bem  elften- 

6arl8rul>e,  im  tfpril  1853. 
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£>mtf  fehler- 

®tiU  25,  3etle  3  t>,  o.  ftatt  2'8  lie*  2,8. 


Serftefferitttaen  jutn  erfreu  £f»ette. 

(Seite  6  3e«e  Um,  ftatt  b)  2988'"*  d)  17808"'  He«  c)  2388'"$  d)  17813"'. 

*  *    *     14  ö.  u.    *  5'  3"  6$"'  lies  5'  4"  7}'". 

*  33  *    13  o.  o.    *  Tv  He«  lTV  ♦ 

*  40®eifpiel  1)    *  11*  4'u.  5°  4"  He«  11  •  4"  u.  5°  4'. 

*  43  3etle  3  o.  o.  He«  288  u.  Seile  6  He«  755  ftatt  289  u.  756. 

*  47     *   24  *    *  ftatt  1,940  He«  1,931. 

*  48    *     8  0.  u.    *  2,920     *    2,938.    ' 

*  98    «  1 1  u.  12  o.  u*  mürben  8  fr.  ftatt  2}  in  SRedjnung  gebraut  unb 
baburefc  146  fl.  59  fr.  ftatt  123  fl.  13  fr.  al«  SKefultat  erhalten. 
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mfd)mtt  I. 


§♦  1.  Srfldrungen. 

1)  ©ie  Stereometrie  umfaßt  ben  £f;eil  ber  ©eometrie, 
»eläjer  bon  ber  2fu$meffung  ber  Ä  5  rp  er  Ijanbelf. 

2)  2)ie  glasen,  welche  einen  Körper  begrenjen,  Reißen  Set« 
tenf  lachen.  2COe  (Seitenflächen  jufammen  bilben  bie  Aber« 
flache  eine«  Äirperö. 

3)  Die  ©urdjfdjnittdlinien  jweier  ©eitenflddjen  werben  Äan« 
ten  genannt, 

4)  SÄan  unterfdjeibet  eefige  unb  runbe  ,R5rper  (Styeil  I. 
§♦  7).  grflere  Reißen  auefy  ^olpeber  ober  SBielfladje. 

5)  Sie  erfigen  Stbxptx  werben  eingeteilt  in  regelmäßige 
unb  unregelmäßige.  Regelmäßig  \)ti$t  ein  JWrper,  wenn 
fcejfen  Seitenflächen  regelmäßig  unb  untereinanber  soll« 
fommen  gleid)  finb,  Alle  übrigen  gel;5renju  ben  unregelmäßigen 
ßirpern. 

6)  Diejenige  glddje  eineö  «ÄirperS,  auf  weiter  berfelbe  fle* 
tyenb  gebaut  wirb,  fyeißt  feine  ®  r  u  n  b  f  l  <S  cfy  e  ober  SB  a  f  i  «♦      - 

7)  3ur  SJegrenjung  eine«  eefigen  JWrper«  ftnb  wenigfienö 
b  t  e  r  Slawen  nJt&ig,  Runbe  JWrper  f innen  bon  j  e  b  e  r  b  e  1 1  e* 
bi$tn  2Cnjal;l  glädjen  eingefdjloffen  fein» 


©pt$/  ©eometrfe.  H. 
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$8on  bcn  geometrtfcfyen  Körpern  im  SlUgememem 

§.  2.  SS o n  bcn  regelmäßigen  St&tptx n. 

3u  ben  regelmäßigen  Körpern  gelten: 

1)  ba$  regelmäßige 
.  SBierflad)  ober  Te* 
traeder($ig.l),tt>els 
d)e8  wn  toter  gleichen 
gletd)feitigen  Dretecfen 
begrenzt  i(t. 


2)  2)a$  regelmäßige 
*@ed)6flad),  SBfirfel, 
<5ubu6  ober  Hexae- 
der (gig.  2*),  tum 
fed)6  gleiten  jduabra* 
ten  eingefroren. 


»ig»  *• 


3)  £>a$  regelmäßige 
2fd)tfla*  oberOc- 
taäder  (gig*  3), 
begrenjt  von  aijt 
gleidjen  •  glcidjfeitigen 
2)reiccfem 


*)  3)ie  punfttrten  8tnien  einer  gigur  bejetefonen  Immer  bie  ^intern  un« 
flcfctOaren  Äontenj  geprickelte  Linien  biegen  beuten  $tlf«limen  an. 
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4)  £)a*  regelma* 
#tge3tt>6lfflad) 
ober  Dodekae- 
der(gig.4),be(Ten 
SSegrenjung  burd) 
jn>6lf  ttollfommen 
gleite  tegelmäßige 
gunfeefe  gebilbet 
wirb. 


m-  *. 


5)  £aö  regelmä- 
ßige 3»anjig« 
f I a d^  ober  lko- 
saeder  (gig,5), 
eingefroren  t?on 
jwanjig  gleiten 
gltidjfeitigen  2)tet- 
eefen. 


»tfl.  5. 


Xnmetfung.  SBon  tiefen  regelmäfi<jen  Körpern  werben  wie 
in  ber  golge  nur  ben  ffiärf ei  näfcet  unterfufyn,  ba  oon 
ben  übrigen  nur  feiten  im  praftifdjen  ßefcen  ©ebraudj  gemalt 
wirb. 


§.3,  Sott  ben  unregelmäßigen  Jtirpern. 

§3on  biefen  betrachten  mir  in  ber  ©eometrie  nur  jtoei,  namlid) 
baö  9)ri8ma  unb  bie  9h;ramibe. 

1)  2>a*$Pri«ma  ober  bte  6<f  faule  ift  ein  JWrper,  welker 
t?on  jn>ei  parallelen  unb  ttoflfommen  gleichen  SSielecfen  al6  ©runb« 
flauen  unb  eben  fo  riefen  Parallelogrammen  begrenjt  i|t,  al6  bie 
©runbftädjen  Seiten  ^aben, 

SRan  benennt  bie  SPriömen  nad}  ber  tfnjafyl  t^rer  Seiten« 
flauen. 

t* 
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@o  fiellt  },  »•  gig.  6  (in  breifeitigeö  unb  gftg«  7  ein  fönffeitige« 
SPriSma  *or. 


gig.  6, 


Stehen  bie  (Seitenflächen  eine«  $Pri6ma$  fenFredtf  auf  beiben 
©runbfladjen,  fo  beißt  baöfelbe  ein  gerabe«  ober  fenfred>te$, 
wenn  bieö  nid)t  bet  gfatt  ifl,  ein  fdjiefe*  3>riSma* 

<2inb  bei  einem  3>ri6ma  bie  ©runbfladjen  felbfl  sparaKelo* 
gramme,  fo  erfyalt  baäfelbe  ben  SWamen  sparallelepipebum 
ober  parallel  feit  iget  ÄJrper, 

Sine  £inie,  welche  Don  ber  einen  ©runbftädje  fenFrcd}t  auf  bie 
anbere  gejogen  wirb,  beißt  bie  #H*  be$  9)ri$mad*). 

Änmerfung,  <5in  ^n'Sma  wirb  erjeugt,  wenn  ftdj  eine  gerabe  8tnie, 
parallel  ju  i^rer  anfänglichen  Sage  bleibenb,  auf  bem  Umfange 
eine*  SSieUctS  ^erumbewegt. 

2)  2Me  3h;ramibe  ober  ©pifcfaule  ifl  ein  JE6rper,  mU 
4er  *on  einem  3)oh;gone  als  ©runbflädje  unb  eben  fo  tuelen 
£reiecfen  begrenjt  ifl,  alö  ba$  3)olpgon  (Seiten  \)<xU 

9Ran  benennt  bie  ^tyramiben  nad)  ber  2Cnjabl  ber  Seiten 
ifyrer  ©runbfladjer   <2o  ifl  j.  83.  $ig.  8  eine  fed)$feitige  ^tyramibe. 

2Cße  ©eitenbreiecfe  jufammen  bilben  ben  9R an tel  ber  ^ 
ramtbe. 

©er  $PunFt  a,  welker  alten  ©eitenbreiecfen  juFommt,  l)ti$t  bie 
(Spifee  unb  bie  ©entrechte  ab  t>on  biefem  fünfte  au8  auf  bie 
©runbflddje  wirb  bie  #6^*  ber  9h;ramibe  genannt 

SBirb  bie  ©runbfla^e  einer  $Pt;ramibe  burd)  ein  regelmäßiges 
SBielecf  gebilbet  unb  trifft  bie  *on  ber  (Spifce  au$  gezogene  #6l;e  in 


*)  Sine  Cime  fteftt  auf  einer  ebenen  gtäc&e  fenfre<fct,  wenn  fie  auf  i»ef 
burcfc  ben  gfuppunft  in  ber  gld^e  gezogenen  geraben  einten  fenfrety 
ffe&t. 
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ben  SKittelpunft  biefeS§3ieIetf$,  fo  fyeiflt  bte  9h;ramibc  eine  regel* 
madige,  gebe  sppramibe  wirbburd)  eine  jur  ©runbfläcfye  parallele 
ebene*)  in  jtoei  JE&rper  jerlegt,  nWon  ber  an  ber  ©runbflad)* 
liegenbc  SEfyeil  abgeffirjte  $t;ramibe  unb  ber  anbere  Styeü 


ff  ig*  9.       //  \\ 

/#  IN 


fftg.  10. 


©rganjungSppramibe  genannt  wirb,  (So  tljeilt  j.  83,  eine 
foldje  ßbene  bte  SJtyramibe  $ifr  8  in  bte  abgefurjte  ^ramibe 
gig.  9  unb  in  bie  erganjungöppramibe  gig.  10. 

tfnmerfung,  (Sine  ^tyramibe  wirb  erjeugt,  trenn  man  ein  SSielect  unb 
außerhalb  ber  (Sbene  beöfelben  einen  $unfc  annimmt  unb  eine 
burd),  btefen  funlt  ge^enbe  gerate  Ctntc  an  bem  Umfange  be$ 
SBtelcdö  f)crumberoegt 

§.4.  83  o  n  ben  runben  JE  6  r  p  e  r  n. 

SSon  ben  runben  JWrpern  Derbienen  nur.brei  einer  nähern 
Betrachtung ;  ndmltcfy :  ber  6  9  l  i  n  b  e  r ,  ber  J?  e  g  e  l  unb 
bie  «ff  u  g  e  I. 


•)  3wei  Ebenen  ftnb  parallel  ober  gleitfytoufenb,  wenn  fte,  fo  trett  man 
ft$  btefelben  aud)  verlängert  benfen  mag,  einanber  nie  treffen. 

3»ei  Ebenen,  welche  auf  einer  geraben  fcinie  fenfreefct  flehen, 
ftnb  parallel. 
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1)  ©er  öwl  in  ber  ober 
bie  SBolje  (gig,  J 1)  tft 
ein  Stirptt,  welcher  toon  jn>et 
gleichen  parallelen  Greifen 
als  ©runbflad}cn  unb  einer 
frummen  Seitenfläche  be» 
grenjt  ijt, 

SRan  Fann-  einen  Gtjlin« 
ber  anfefyen  als  ein  spriSma, 
beffen  ©runbflddjen  SSielecfe 
\>on  unenblid)  großer  ©ei« 
tenjaljl  finb, 

Sie  Frumme  SSegrenjungSfldclje  fyeißt  ber  SRantel  beS  ßh>« 
linberS. 

25ie  fenFredjte  £inie  t>on  einer  Jtret6fidd^e  auf  bie  anbere  be« 
flimmt  bie  #  6  fy  e  biefeS  ÄorperS. 

©ne  gerabe  Einte,  tt>eld)e  burdj  bie  beiben  SRittelpunFte  ber 
©runbflac^en  ge&t,  fyeifit  bie  2td)fe  beS  (SplinberS. 

©tefjt  biefe  TCc^fe  auf  beiben  ©runbfladjen  fenFrety,  fo  ifl  ber 
Chjlinber  ein  geraber,  wenn  bieS  nid)t  ber  gafl  ifl,  fo  wirb  er  ein 
fc^ief er  genannt. 

Xnmertung.  SB5&tt  man  flatt  bed  in  ber  2(nmer!ung  ju  §.  3.  1.  er* 
warnten  SBielcdd  einen  ärei«,  fo  wirb  ein  ©plinber  erjeugt. 


2)  £>er  Jlege!   ober  SonuS 


(Stg*  *2)  ifl  ein  JWrper, 
welcher  t>on  einem  JtreiS 
als  ©runbfladje  unb 
einer  Frummen  ©ei* 
tenflädje  (9Rantel  ge* 
nannt)  begrenjt  iff, 
welche  in'  einen  $unFt 
auslauft,  ber  bie  ©pifce 
beS  JfegelS  fyeißt. 

£>er  Äegel  Fann 
als  eine  ^tyramibe  an* 
gefeiten  »erben,  n>eld)t 
ein  SSielerf  üon  unenb* 
\iij  fielen  ©eiten  jur 
©runbftöcfye  \)at 
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2)te  fenFredjte  Stufe  von  ber  ©pifce  auf  bie  ©runbfladje  foeißt 
bic^)6()c  unb  bte  SSerbinbungölinie  ber  ©pifce  mit  bem  SRittel- 
pttnft  ber  ©runbfladje,  bte  Xcfyf e  be$  Tegels. 

©tefyt  biefe  Xdjfe  fenFredjt  auf  ber  ©runbfiäd&e ,  fo  wirb  ber 
«Kegel  ein  geraber  ober  fenf  rechter,  im  anbern Satte  ein  f et? t e^ 
f er  genannt 

Eine  JJinfe  von  ber  ©pifce  nad)  bem  Umfange  ber  ©runbflad)e 
fyeift  ©eile  beöJtegelö.  S5ei  einem  fenFredjten  Äegel  finb  alle 
©eiten  einanber  gleich* 

SOBte  b(e  ^pramibe,  fo  laßt  ftcfy  aud)  ber  «Regel,  burd)  eine  jur 
©runbflacfye  parallele  Ebene,  in  einen  abgelaufen  «Regel  unb 
einen  SrganjungäFegel  gerlegen. 

2Cnmerfung.  SSMrb  jlatt  be«  in  ber  ttnmerfung  ju  §«3.  langes 
führten  SStelecfS  ein  Äretö  angenommen*  fo  erzeugt  bte  Stme  eine 
Äegelfladfce. 

3)  Die  «Ru gel  ober©pl;are  ifl  ein  «RJrper,  welker  nur 
von  einer  Frummen.  Sladje  eingefcWoffen  i|t,  bie  von  einem  feflen 
fünfte  überall  gleite  Entfernung  fjat. 

SRan  Fann  ftd)  biefelbe  burd)  bte  Umbreljung  eineö  $albFreife$ 
um  feinen  ©urcfymeffer  entffanben  benFen. 

©er  fefie^unft  Ijetßt  5RittelpunFt;  eine  ginie  vom  ÜRittel» 
punFt  nadj  ber ßberfladje  wirb  JÄabiuö  ober  #albmeffer  unb 
eine  ginie  von  einem  $PunFt  ber  £)berflad)e  burd)  ben  SWittelpunFt 
bis  jur  entgegengefefcten  ©eite  berfelben,  ©urdjmeffer  ober 
SMameter  genannt. 

2Birb  eine  «Rugel  von  einer  Ebene  burdjfdjnitten',  fo  ifl  ber 
©urd)fd)nitt  ein  «R  r  e  i  ö. 

©eljt  bie  Qbtm  burd)  ben  SHtttelpunFt  ber  «Rugel,  fo  fyeifjt  ber 
©urd)fd)nif  tsFret'6  ein  g  r  8  jH  e  r  «Rreiö. 

Eegt  man  mehrere  parallele  Ebenen  burd)  eine  «Rugel,  fo  ent* 
flehen  «Rreife,  welche  mit  einanber  parallel  laufen  unb  beren  SRittel* 
punFte  in  bem  namlid)en  ©urdjmeffer  ber  «Kugel  liegen.  ©iefe 
Greife  Ijetßen^araMelFreife. 

©er  burd)  eine  Ebene  von  einer  ,Rugel  abgefdjnittene  SE^eil 
pqmn  (gig  13)  Ijeifüt  «Rugelabfdjnitt  ober  «Rugel  feg- 
ment  unb  bie  Frumme  £)berflad)e  beffelben  wirb  «Rugelt;  au  be 
genannt. 

Ein  Styeil  ber  «Rugel  wie  amnpq,  welcher  burd)  bie  Umbre* 
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fyung  eine*  Jtrefcfefc 
torS  atnnp  um  bie 
Mittellinie  ***  ent- 
(lanben  gebadet  werben 
fann,  fyeißt  &ugel* 
13#  au$fd)nitt  ober  <ßu- 
'  gelfeftor. 

Seber  äwifdfjen'jwei 
parallelen  ebenen  fid) 
beftnbenbe  S£E^eü  einer 
JEugel,  wie  c^m/? 
wirb  (6rperlid)e 
Äuge I.5 one  unb  bie  Fritmme  £berftäd)c  berfelben  Jtugeljone 
ober  «Jtugelgfirtef  genannt. 


mfdmttt  in. 


3etc&nung  ber  itörpernefce* 

§.5,  <£  r  f  l  a  r  u  n  g. 

SBerben  bie  SJegrenjungSflad^en  eine«  ÄSrperS  auf  einer  @bene 
fo  neben  einanberliegenb  bargefteflt,  baf*  fte  bei  richtiger  3ufam* 
menlegung  wieber  ben  JWrperraum  einfließen,  fo  fyeißt  tiefe 
3etd)nung  ba$  9t efc  oeS  «RirperS, 

Knmerfung.  83et  nadtfolgenben  äetdjnungen  ber  Jtörpemefce  ftnb 
burdj  (tariere  ©triebe  btejenigen  Ointen  bejeiebnet,  welche  beim 
2Cu$febnciben  au*  ^appbectel  ganj  burebgefeljnitten,  unb  burd& 
feinere  ©triebe  fotebe  Linien  angebeutet,  welche  nur  gur$dlfre 
eingefdjnitten  »erben.  ©eftridjeUe  Einten  geben  bie  gur  ßonftruf* 
tion  nötigen  $ilf$tinicn  an  unb  werben  beim  Vuftföneiben  ntebt 
berucrjlc^tigt. 

§.  6.  2C  u  f  g  a  b  e. 

©a*  9?efr  be*  regelmäßigen  SBierflad)*  (Tetrae- 
ders) ju  jefdjnen,  (gfig,  14.) 
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2C  u  f  1 5  f  u  n  g.  3etd^ne  etn 

gleid&fettigeS  Sreiecf 
abc(£l)ll.§32.3), 
fyalbitt  iebe  ber  brei 
®iittn  unb  fcerbinbe 
bie  ^albirungfyunFte 
burdfc  gerabe  Sinten, 


Big.  14. 


tf  nmer!un9.  3ftbie  Äante  beö  SBterffocb«  gegeben,  fo  muß  ab  0iet<& 
ber  boppelten  Sänge  berfelben  angenommen  werben.' 

§.7.  Aufgabe. 
®a&   9Zeft   beS    regelmäßigen    ©ecfjöffad&S    ober 
SBfirfelö  (Hexaeders)  ju  conjtruiren.   (gtg,  15.) 

2CufL  SRan  jeicrjne  ein 
£iuabrat  ab  cd  unb 
fyange  an  bie  Seiten 
bejfelben  ffinf  anbere 
aon  greiser  ©roße, 
*me  eö  bie  gigur  an» 
gibt. 

§.8.  Aufgabe. 
©aö  Sttefc  be«  regelmäßigen  Ecfytflad)*  (Octa< 
d*rs)  i«  aeidjnen.   (#ig.  16.) 


gtg-  16. 
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2C  u  f  1 6  f .  59?an  jeidjne  juerfl  ba$  9iefc  beö  regelmäßigen  SSt'erftodtf 
«6c  (§.6)  unb  fyange  an  bic  (Seite  Ärf  ein  anbereö  gleid} 
große 6  in  umgekehrter  Sage,  wie  au§  ber  gigur  gu  crfc 
Ijen  ift. 

§.9,  Aufgabe. 

(SonflruKion     beS     SRefce«    eine«    regelmäßigen 
3w5 Iff lad^ö  (Dodekaeders),  ($ig.  17.) 

2tuf  lof.  ÜJfatf  jeid^ne  in  einen  J?rei6  ba$  regelmäßige  ^ünfccf 
f.  (Styl.  I.  §.  60.  5.)  unb  bange  an  bie  (Seiten  beffelben 
W*  it. 


anbere  regelmäßige  gunfecfe  2,  3,  4,  5  unb  6  t>on  glci* 
d)er  ®r6ßc.  tfeljnlid),  wie  tiefe  fed)8  gunfedfe,  conf!ruire 
man  bie  fedjS  anbern  t>on  7  bis  1 2  unb  fyange  beibc  ©rup» 
pen  mit  einer  ®ziU  fo  jufammen,  wie  &or(lefyenbe  gigur  am 

2>a$  nSt^ige  SSerfa^ren  um  bie  gunfecfe  ju  erhalten,  ifl 

cu$  ben  geftricljelfen  Hinten  ber  gigur  leidjt  ju  erfcfycn  unb 

bebarf  alfo  feiner  nähern  (*rSrterung. 

tfnmerfung,  ©oll  bie  Äanre  be*  3n>ö(fftadjö  t>on  gegebener  8änge 

fein,  fo  muf  ba$  gunfed  1  nad)  S^eil  1.  tfnfyqng  1.  D.  22  über 

biefe  Sänae  conflrutrt  werben. 

§.   10.  Aufgabe. 

2)a69?efc  be$  regelmäßigen  3«>anjigflad)$  (Iko- 
saeders)ju  conflruiren.   (gig.  18.) 

Tlufl&U  Seidene  über  hc  (gleich  ber  Jtantenlange)  einglei^ 
fertiget  ©reieef  ahc,  Verlängere  bie  <&*\it  bc  unb  trage 
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fte  von  c  au£  viermal  auf  bte  JBerlängerung  ab*  $iefye 
burd)  a  bte  }u  b  c  parallele  2inie  aJunb  trage  bte  ©ette  bei 
DreiecK  von  a  au£  fünfmal  auf  it^r  ab.  SJerbtnbet  man 
nun  bte  StyeilpunFte,  xoit  bte  gigur  angibt  unb  verlängert 
8ffg.  «• 


bie  SSerbinbungSlinten  bi6  pe  fid)  fdjneiben,  fo  erfyält  man 
baö  verlangte  9tefc. 

§.  11.  Aufgabe. 

£a«  9t e ^  eine*  fenfred)ten  $ridma$  ju 
$  e  idjnen. 

1)  fjfi*  ein  fünffettige*  ^Prisma  mit  regulärer 
©runbflHe.   (gfig,  19.) 


Aufl.  SDa*  gunfetf  a 
btlbe  bte  ©runbfldcfye. 
SErage  auf  ber  §3er» 
Wngerung  einer  <&ti\t 
beffelben,  biefe  ©eite 
nod)  viermal  auf,  er* 
richte  in  ben  Z\)tiV 
punften  (SenFredjte 
von  gleicher  Sänge  tvie 
ed,bf  u.\,\o.  (tvelcfye 
gl  cid)  ber  $öfye  ge- 
malt werben  müjjen, 
rocnn  biefe  gegeben 
W)/  Jt^e  <*/"  unb 
confiruire  ober  einen 
S£^cü  btefer  Sinie  ba$ 
obere  gunfetf  g. 


giß.  19. 


/ 


'a. 
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2)  %ux  ein  ffinffeitige«  ?)ti«ma  mit  unregelmäßi- 
ger ©aft«,    (gig.  20.) 


gig.  ao. 


y 

/ 

a 

y 

0 

d 

/ 

<e 

,' 

' 

ffV 


2C u f  I S f •  a,b,c,d  unb  /feien  bfe  ©eiten  ber  83aft$.  85er* 
längere  eine  berfelben,  j.  53.  a  unb  trage  auf  ifyrer  SSer* 
Iangerung  bte  anbern  <&tittn  nad)  ber  Steige  neben  ein» 
anber,  wie  biefeS  burd)  bie  betreff enben  S3ud)flaben 
an  ber  §igur  auSgebrudft  ift;  erridjte  alSbann  in  ben 
SEljeilpunften  ©entrechte  u.  f.  f.  wie  in  bem  fcorfyergefyenben 
gatte, 

3)a$  obere  gunfecf  erhalt  man  burd)  Antragen  ber 
SBinfel  unb  (Seiten  be$  untern  gunfetfS.  (SSergl.  Styeü  I. 
Anfang  I.  19  unb  20.) 

3)  $ut  ba«  3>aranelepi>ebtt,m.  (gig.  21.) 
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gtg.  21. 


2Cufl6f»   £ie®runb« 
ftddjc  tt>itb  ^ter  tin 

Parallelogramm;  im 
Uebrigen  flimmt  bte 
<5onfiruFtion  mit  ben 
beiben  julefct  mit* 
geseilten  Xuflifun* 
gen  äberetn. 


» 

\ 

a 

y 

/ 

4)    gfir    ein    fd&iefe*   breifeitige$    9>riöma, 
ig.  22). 


.«iifl*f/  aA*  fei 
eine  *  ©runbflädje* 
3iefye  af=z  abun* 
ter  trgenb  einem 
SSBmfeIjua^neI;me 
bie  3itcfytung  ber 
®titmtanttn  ff1, 
aa',  c& ,  dd1 ,  be» 
liebig  (wenn  nidjtS 
näljer  beflimmt  ifl), 
aber  unter  einanber 
parallel  an;  erriete 
/</ fenfred&t  auf//' 
unb  fdjlage  cb  nad) 
crf  auf  fd  ob,  fo 
fallen  beim  3ufam*  "— — - 

menlegen  /  unb  d  mit  b  jufammen,  25er  untere  Styeil 
be$  9iefce$  fann  nun  leidet  beflimmt  werben;  inbem  fa!  pa- 
rallel mit  fa,  a'c'  unb  c'd1  parallel  mit  ac  unb  cd  gejogen 
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»erben*    2)a*  A  abctoixb  5ulefct  in  bie  Sage  a'äV  (je* 
jeicfjnet. 

§♦  12.  Aufgabe. 

£a$  Stefc  einer  t> *Uft2nbi gen  9>i)ramib  e  ju 
2  e  i  d)  n  e  n. 

1)  gär  bie  fedjöfeitlge  ^pramibe  mit  regelmäßiger 
©afi«,  (8ig.23.) 

2Cufl&fung*  6«  fei 
a  bie  fed>$feitige 
©runbfld^e.  $aU 
bire  eine 
berfelben  j. 
burd)  bie 
redete  a£; 
einem  fünfte  b 
biefer  Sinie  auö 
betreibe  mit  6  c 
=  £«J  ben  Sogen 
mit  unb  trage  auf 
biefen  bie  Seite 
be$  ©fdjöecfd  nod) 
fünfmal  auf.  SSer- 
binbet  man  nun  bie 
atyeityunfte  unter  ftdj  unb  mit  6,  fo  erhalt  man  ba*  Sfcefc. 

tfnmerfuna,.  @oU  bie  äante  eine  gegebene  Sänge  tyaben,  fo 
ncfcme  man  tiefe  in  3trfet  unb  f$(age  ffe  von  rf  auf  na* 
6  auf  a&,  um  ben  SRfttelpunft  (6)  ffit  ben  Sogen  m*  ja 
erhalten« 

• 

2)  gftr  eine  fd)iefe  bretfttttge  9>9ramtbe«  (5ig;24.) 

2Cufl6f»  «*<?  fei  bie  @runbfla$e,  bie  ©eitenfanten  foflen 
bie  gegebenen  Sängen  ad,  öd  unb  gd  fcaben.  ÜRan  be- 
fdjreibe  aber  «6  mit  jwei  ber  gegebenen  ©eitenFantcn  ein 
©reietf  a</6,  &ei$ite  von  </  auö  mit  ber  brittett  ©eitenfautt 
bie   Sogen    l  unb  2,  burd>f$neibe  Sogen-  1  Don  * 
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quo  mit  &0itnb$Bo« 
gen  2  t>on  a  quo 
mit  «c  unb  jief)C 
nad)  ben  2)urdj* 
fdjnittSpunJten  bte 
Linien  fty,  tf/,  «y, 
*/J  fo  erhalt  man 
ba$  SRefe. 


c  ^-.~ 


§.13.  .Vtifgabe. 

:DaS  Sftefc  einet  fünffettigen  abgeffirjten  9)t>ra- 
mibe  mit  regelmäßiger  5B a f 1 6  ju  conftrutren. — 
CS*8-25.) 

7t  uf  I6f.  Kalbern  man  ba6  SRefc  ber  twßftanbigen  9tyramibe 
auf  bie  in  §  12.  1.  angegebene  SBSeife  gejeicfynet  I;at,  bc» 
fdjreibt  man  t>on  6  auö  mit  ber  ©eitenFante  ber  ©rgan« 

g*g.  25. 


iimgtytyfamtbe  ben  Sogen  /»w  unb  terbinbet  bie  äDurd)* 
fd)nitttyunftt  beffelben  mit  ben  Statten  butd>  bie  Sinien  </♦ 
SBefdjreibt  man  nun  noefy  fiber  einen  folgen  Styeil  d  ein  re* 
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grimmige«  gfinferf  (Styl.  I.  2Cnl;ang  I.  22),  fo  bilbet  bfc 
fe*  bie  obere  ©runbfladje. 

©oH  audj  ba*  9lefc  ber  @rganjung*pt)ramibe  gejeidjnef 
werben,  fo  confltuire  man  ben  Sityeil  £/w  no^mate  befon* 
ber*,  fyange  aber  ba*  gunfetf  fiber  <f  in  ber  TLxt  an,  mit  e$ 
Stfi^  26  geigt. 

§.  14.  Aufgabe, 

Ca*  Stefe   eine*  fenfret^ten  frei*f&rmtgen  Gplin- 
ber*  }u  conflruiren.  (gig»  27,)    * 

8<g.  27. 
4 


Xufl&f*  aÄ  fei  bie  ©runbfladje;  jtefye  an  biefe  bie  «Eangente 
ro#t,  tfyeile  ben  ©urdjmejfer  «ä  in  7  gleite  Steile  unb 
trage  beren  22 ,  ober  wa*  ba*fe(be  iß,  breimal  ben  ganjen 
©urcfymefferunb  einen  folgen  SStyeil  auf  mriob.  (Sgl.StyM. 
§♦  63.  b.  Xnmerfung.)  @rricfyte  al*bann  np  (gletd)  ber 
^6^e  be*  6t;Iinber*)  fenfrecfyt  auf  mn  unb  conftrutre  ba$ 
.  SitdjUi  tnnpq,  ©en  obern  J?rei*  cd  betreibe  man  mit 
bem  gleiten  #albmeffer,  toit  ben  untern  ab,  jebod)  fo, 
baß  er  bie  Sinie  qp  bertyrt. 


Digitized 


by  Google 


17 


§.  15.  2Cttfgabe. 

25o«  SWefc   eine«   aoUftanbtgen   fen^re^ten  ftetö- 
f&rmigen  «ßegelö  ju  jetcfcnem  (§ig,  28.) 


Xufl*  Verlängere  ben 
2)urd)meffer  ba  be$ 
©runbfretfeS.  SBe* 
färeibe  mit  fa  (gleicfy 
ber  <2eite  beS  tfegel«) 
ben  «Kreisbogen  uarf  c 
unbtnadjebiefengleicfy 
bem  Umfange  ber 
©mnbfla^e  b,  i.  = 
22/T  be$  ©uretymeffer* 
ab. 


§♦  16.    2(uf$abe. 

25a«  Kefe  fiu  ben  abgeFörjten  Äeget  ju  {eignem 
(Sfo.  29t) 


@M,  Geometrie,  IL 
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2Cufl6f.  SJton  jeidjtte  jutrfl  baSStefe  be$  »oBflänblgen  Äe* 
gelö  wie  in  §.  15,  unb  trage  aWbann  *>on  d  au$  bte  Seite 
beö  abgeFur  jten  ÄegelS  nad)  «fyr,  Sfl  btefe  nid>t  beftimmt, 
fo  nefyme  man  |>unft  ^  beliebig  an.  Süefcfyreibe  hierauf  t>on 
f  au$  mit  fg  ben  Sogen  gh,  madje  wrf  gleidj  |  beö 
$urd)meffer$  a6,  jie^e  /*m  unb  trage  bat  <&tud  gn  t>on  p 
auö  7mal  gegen  9,  fo  bübet  ber  J?ret3  pg  über  tiefen  7 
Steilen  bte  obere  ©runbflädje. 


Jtg.  30. 


2>a$  9Ze&  be«  @r* 
ganjungSFegel*  (gig. 
30)  erl;dlt  man,  wenn 
ber  Äretö/*?f!attnad) 
ber  obem  ©ette  t>on 
hpg,  nad)  abwart* 
angelangt  wirb« 


§.  17.    Aufgabe. 

£>a&  Stefc  einer  J?ugel  gu  conftruiren.  (gtg.  3K) 

Ttuflifung.  Sft  ber  #albmejfer  ber  Äugel  gegeben,  5.  85.  = 
de,  fo  befcfyreibe  manbamit  ben  83iertel6Frete  adeb,  tfyeile 
ben  Sogen  ade  in  3  gleite  Ztytihad,  dfc  fc  unb  trage 
einen  folgen  Styeil  adnaij  mn.  ßrridjte  in  ber  SKitte  t>on  m« 
bie  ©enFredjte  st,  trage  mn  ober  ad  nad)  rv,  vw  unb  ws, 
unb  madje  r/  =  rs;  fo  wirb  alfo  /*  =  2  r *  =  2  Sog. 
ade  ober  gleid)  bem  falben  Umfang  ber  JSugeL  3«*&t 
man  nun  dg  fenFredjt  auf  6c,  fo  gibt  btefe  Unit  ben  $alb* 
meffer  be$  «RreifeS,  nad)  welkem  bie  Äugel  burd)  eine 
burd)  <J  gefyenbe  unb  auf  b  c  fenFred)t  fteljenbe  ßbene  ge» 
fdjnitten  wirb,  JBefdjreibt  man  bafyer  ton  g  au6  mit  gd 
einen  S3iertel$Frei$  tf/,  tfyeilt  tiefen  in  3  gleiche  Steile  unb 
tragt  &on  v  au$  bie  #älfte  eine*  folgen  StyeiW  wie  rf*  nad)  * 
unb  y,  fo  bübet  #y  ben  jwSlftenStyeilbeö  ganjen  Umfang* 
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beS  ernannten  AreifeS.  C?ben 
fo  jielje  man  /ä  fenfrecfyt  auf 
b  c,  jetdjne  Don  h  au$  mit  /*/ 
ben  SBogen  /**,  tljeile  aud) 
btefen  in  3  gleite  Steile  unb 
trage  bie  #alfte  eines  folgen 
SEfyeilS  /0  bon  w  nadjp  unb  ?. 
gftljrt  man  nun  unterhalb  mn 
biefelbe  ßonftruftion  au6  unb 
jeidjnet  burd)  bie  fünfte  *,/*, 
j?,  ni  u.  f.  n>.  auö  freier  $anb 
ober  mit  bem  Sdjttmngljolje 
eine  frümme  Sinie,  fo  fletlt 
biefegigur* m tristen  jttilf* 
ten  Styeil  ber  Jtugeloberflddje 
bor» 

Gonftruirt  man  bafyer  12 
folget  (Streifen  nebeneinanber, 
fo  bilben  biefe .  ba6  SReft  *>« 
ganjen  Jtugel. 


gifl.  31. 


-O/ 


mffynitt  IV. 

9Son    bem  itörpermaafe  unb  bcm   fpectftfcfyen  ©enricfyte 

ber  Körper* 

§.   18.    SSon  ben  Forderlichen  5JJaaßen  ober 
Gubtfmaaßen. 

Unter  ßubiftnfyalt  eine«  Airpert  berfle^t  man  ben  Mrper* 
liefen  Staum,  melden  berfelbe  einnimmt. 

2* 
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©er  Subifintyalt  wirb  erhalten,  wenn  man  unterfud&t,  tote  oft 
ein  anberer  aW  Gubikober  «Rörpereinbeit  angenommener 
J?6rper  in  bem  ju  unterfudjenben  Äörper  enthalten  ifi. 

2C1$  @ubifeinfyeit  nehmen  wir  einen  SBörfel  an ,  beffen  (Seite 
einguß  lang  tfl.  liefen  SBörftl  ««nnt  man  @ubfffuß  ober 
@ubif  fcfyufy  unb  bejeidjnet  bie$  SBBort  burd)  c'. 


8*0.  32. 


©er  ßubiffuß  entert  1000 
Qubifjolle  (bejeicfynet  burd} 
c'O;  benn  auf  ber  ©runbfldd)e 
biefe«  SBurfelS,  welche  IQ'  ober 
100D"  Snfratt  bat,  fSnnen  100 
Gubifjoae  b.  ft.  100  2Burfel  beren 
(Seiten  ein  3oIl  lang  ftnb,  gefledt 
unb  in  ben  flanjen  SBürfel  ober  ben 
@ubiffuf*,  10  foldjer  ©typten  *>on 
lOOßubifjottenüber  einanber,  alfo 
1000  dubifjone,  gebraut  »erben,  gtg.  32.  w'rb  biefeS  anfdjaultd} 
macfyem 

©er  ßubifjoU  »irb  in  1000  ßubif  Knien  (c"')  geseilt. 
2CIÖ  SRaaßein^eit  ffir  83rud)fieine  bebient  man  ftc^  eine« 
SBurfelS  Don  6  gufjl  (Seite  unb  nennt  biefen  eine  (5  ubi  Klafter, 
Sine  foldje  enthalt  6  x  6  x  6  =  216  c'  (§.  28.  c). 

©teälafter,  nad)  welker  bei  83 renn  bolj  geregnet  wirb, 
bilbet  ein  $ri$ma  Don  6  guß  SBreite,  6  gufjl  #6l>e  unb  4  §u|5  toxi c 
unb  enthalt  (§♦  26,  b,  Änmerfung.)  6  x  6  x  4  =  144  c'. 

tfnmerfungen.  1)  Zfailt  man  ben  Gubiffug  in  18  gleite  S(ef(r, 
fo  bilbet  ein  folget  £()cil  t>it  bat).  SBaaö  ober  au$  baö  SKef  lein. 
18  Sttaaö  ober  audj  18  SDtefilein  geben  alfo  einen  Subiffuf  unb 
eine  $Raa&  faf t  eben  fo  m'el,  wie  ein  SRef  lein. 

2)  S3ei  bem  gwölftyeiligen  2»aaGft)fiem  enthält  ber  Gubiffuf 
1728  Gubif jolle  unb  ber  (Subifjoll  1728  Gubülinien. 

§♦  19. 

S5ei  ber  35ered)nung  bebient  man  jtd)  aud)  tyier  mit  S3ortyeif 
ber  ©ecimalbrfid)e*)f 

2Bie  ba$  Änfdjreiben  ber  GubiFmaaße  in  gform  Don  ©ecimal* 


♦)  öine  lurje  tfb^anbluna.  ber  8e$re  t>cn  ben  3>ecimaU>rä$en  fmbet  man 
Styl.  1. tfn&ang  VI. 
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brüten  gefdjte^t,  tfl  au«  folgenden  SBetfyielen,  in  mlfytn  bie  guße 
aW  ©anje  gefegt  würben,  letdjt  ju  erfetjem 

1)  8c'  346c"  =  8TVAc'  ober  8,346c'  (ba  lc"  =  T^& 
alfo  346  c'^-ft^c'). 

2)  457  c"  =  t%Vü  c'  =  0/457  c'. 

3)  36c'  27"  =  36T^c'  =  36,027c', 

4)  9c"  =  T^tfC'  =  0,009c', 

5)  7  c'  30  c"  =  TTM„  c'  =.  7Tfoc'  =  7,03  c'. 

6)  47c'  354c"  864c'"  =  47,354864 c'.  (U'=  I000c"  = 
1000000 c'",  alfo  1  c///=T<nrJTnnrc/unb 354  c"864 c'"ober  354864 c'" 

(»4114     a/% 

—  T7Ö0007  °  ♦-/ 

7)  5  c'  24  c"  39  c'"  =  5,024039  c'. 

8)  16c'  51  c'"  =   16,000051  &. 

SRan  bemerFt  b^eraud  jugleidj,  baff  bei  ben  ©ecimalfletlen 
immer  3  3iffer  )u  einer  ©attung  gelten  unb  baß  alfo  umge» 
fe&rt  gelefen  werben  muß: 

9)  364,762504  c'  =  364  c'  762  c"  504  c'". 

10)  7,425  c'  =  7  c'  425  c". 

11)  0,7c'  =  700c".    (700c"  =  1VWc'  =  1^c'.) 

12)  0,8426  c'  =  842  c"  600  c'". 

13)  34,007  c'  =  34  c'  7  c". 

14)  728,030042  c'  =  728  c'  30  c"  42  c'". 

15)  0,003005  c'  =  3  c"  5  c'". 

16)  72,00005  c'  =  72  c'  50  c'". 

§.20.  Aufgaben. 

1)  SBie   viel  SubutyH  finb   nadb,   bem  jeweiligen  SRaafj. 
f»fiente: 

a)  3  c';  b)  25  c'  346  c";  c)  764  c'  8c";  d)  5  c'  28c". 

Stefttltate:  a)   3000c";  b)   25346c";  c)   764008c"; 
d)  5028  c". 

2)  SBt'e  Diel  GubifjoH  geben  btefe  Sßertlje  nad)  bem  jwSlftfyei» 
ligen  ©9fleme? 

9tefult.:     a)   5184c";   b)  43546c";    c)    1320200c": 
d)  8668  c". 


Digitized 


by  Google 


3)  ©^reibet  folgenbe  jefafyetttfle  SRaafie  in  fform  ton  ©eamal- 
brüten  an,  in  n>eld^en  bie  gufe  bie  ©teile  ber  ©anjen  ein* 
nehmen : 

a)  84c'  546c";    b)  7c' 84c";  c)  3c' 7c";  d)  54c"; 
e)  54c'    67c"   825c"';    f)  58c"   36c'";    g)    öle'"; 
h)  7  c' 8  c"  9  c'", 
JRefult,:     a)    84,546c';    b)     7,084c';     c)    3,007c'; 

d)  0,054  c';   e)  54,067825  c';  f)  0,058036  c'; 

g)  0,000051c';  h)  7,008009  c', 

4)  äBie  werben  folgenbe  2)edmalbr&d)e  gelefen? 

Vi)  324,578  c';  b)  19,56  c';  c)  0,784  c';  d)  0,003  c'; 
e)  8,504623c';  f)  768,000625c';  g)  0,034572c'; 
h)  7,004038  c';  i)  0,00062  c';  k)  40,050009  c', 

ffiefult,:  a)324c'  578c";  b)  19c'  560c";  c)784c"; 
d)  3  c";  e)  8c'  504  c"  623c'";  f)  768c'  625  c'"; 
g)  34c"  572c'";  h)  7  c'  4  c"  38c'";  i)  620c'"; 
k)  40c'50c"9c'"f 

§.  21. 

SSon    bem   fpeeif  ifd)  en   ®ett>id)te  bet   J?8rper. 

3eber  Stbxptx  übt,  t>erm8ge  ber  Ttnjie^ung  ber  ©rbe,  einen 
©rudP  auf  feine  Unterlage  au$,  liefen  2)rurf,  noeldjen  wir  mit* 
telfl  ber  gercofynlicfyen  SBaage  nadf)  Gentner,  $funben  u,  f,  *o,  be* 
(Timmen  fonnen,  nennt  man  baS  abfolute  ©etbidft  ober  furj 
ba$  ©ewidf)t  be$  «KSrperS,  JDie  Saljl  bagegen,  welche  angibt, 
wie  Diel  mal  ein  JWrper  fernerer  ifl  als  eine  gl eid)  große 
9Raffe  (SSolumen)  2Baffer,  ^etßt  fein  fpecififdjeS  @e* 
tt>id)t. 

ginbet  man  j,  SB,  baS  ©ewidjt  eines  GubiffügeS  @ifen  gleich  % 
388,8  %  unb  baS  ©ewidfct  t)on  einem  GubiFfuße  SBaffer  gleich 
54  babtf^e  &*),  fo  gibt  388,8 :  54  =  7,2  unb  baS  ©fen  ifl  alfo 


*)  ©a«@ewtdS)tt>on  einem  c'  reinem  SGBaffer  ifl  in  »ergebenen  ®taattn 
au$  burdfj  »ergebene  Satyrn  au«gebrficfk  ©o  wiegt  1  bagenfefc.  C  — 
44,3  bapr,ff,  1  engl,  c'  =  62,5  engl*ff;l  gr,  $e|f.  C  =  31,2  ^eff.®ri 
1  preuf*.  c'  =  66  preufj.  ff;  1  würtemberger  c'  =  50,2  ff;  1  wiener 
c'  =  56  ff  12  ßotb  »ien.  ©erntet  SDa*  fpeciftfö«  ©ewi$t  ift  überall 
ba*felbe. 
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7,2  mal  fernerer,  wie  ba*  SB  affer,  ober  ba*  fpeciflfdje  ©ewicfyt  be* 
@ifen*  iß  7,2. 

JDiefe  2Crt,  ba*  fpeciftfdje  ©en>ic^t  eine*  Äirper*  burcfy  Xbwä*v 
gen  uttb  SSergleidjen  mit  SBaffer  ju  befiimmen,  fd^etnt  jwar  fefyr 
einfach,  allein  man  wirb  ftcfy  leicht  fiberjeugen,  baß  ftd)  ba* 
»erfahren  nid)t  allgemein  in  2(nwenbung  bringen  lagt«  Sine  an« 
bete  f&rjere  unb  ftd^erete  SRefyobe  werben  wir  in  nadjftefyenbem  9>a* 
ragrapfye  Fennen  lernen. 

§♦   22f 

3ur  raffen  unb  genauen  SBeftimmung  be*  fpeciftfcfyen  ©ewid)* 
te*  fammtlid)er  ,RSrper  gibt  un*  bie  Staturle&re  ein  einfädle* 
SRittel  an  bie  $anb.  2)ort  wirb  namlid}  nadjgewiefen,  baß  ieber 
«Körper,  fobalb  er  in  SBaffer  getauft  wirb,  fo  t>tc(  an  feinem  wirf« 
lidjen  (abfoluten)  ©ewicfyte  berliert,  alt  ba*  SSolumen  SBaffer 
wiegt,  welche*  er  bei  feinem  @intau$en  berbrangt,  b.  fy.  af*  eine 
SBaffermaffe  wiegt,  weldje  einen  ebenfo  großen  @ubifinfyalt  l)ai, 
wie  ber  unter  SBaffer  ftd)  befinbenbe  Z\)ti\  be*  «Rirper*,  ober,  wenn 
berfelbe  ganj  eingetaucht  ift,  wie  ber  Äörper  felbf!« 

Um  bafyer  ba*  fpeeiftfe^t  ©twid)t  eine*  JWrper*  gu  ftnben,  be- 
ftimme  man  juerfl  beffen  abfolute*  ©ewidjt,  jiefye  fyierbon  ba$  ©e* 
wicfyt,  weldje*  er  unter  SBaffer  bejifct,  ab  unb  bibibire  mit  bem  er« 
fyaltenen  ©ewid)t*berlufi  in  ba*  abfolute  ©ewidjt 

SBiegt  j*  SB*  ein  ©tfief  SBIei  305  fö,  unter  SBaffer  aber  nur 
278  % f  fo  betragt  fein  ©ewid&t**erlufi  ober  ba*  ©ewirf)t  einer 
gleid)  großen  SBaffermaffe  305  —  278  =  27  fö;  folglich  ift  ba« 
fpeciflfäe  ©ewid>t  be*  SBlei« 

=  305  i  27  =  11,29 

&ie  weitere  SBefyanblung  biefe*  ©egenflanbe*  gebort  in 
ba*  ©ebiet  ber  SRaturle&re, 

9Ran  \)at  bie  free,  ©ewidjte  fammflidjer  «Körper  auf  bie  fo  eben 
angeführte  SBeife  genau  beflimmt  unb  folcfye  in  Tabellen  jufam* 
mengefleUt  gur  bie  in  ber  sprajri*  wichtigeren  (Stoffe  ftnb  im  Xn* 
Ijange  IV.  bie  fpec.  ©ewidjte  angegeben« 

§.  23. 

SWad^SBor^erge^enbemifle*  nun  leicht  ba*  abfolute  ©ewidjt 
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eine*  JWrperS  ju  beregnen,  wenn  ber  GubÜto^att  unb  ba* 
fpecififd>e®ewid)t  be*felben  bef  annt  finb. 

©eträgt  i.  SB.  ber  Äubifin&alt  eine*  eifernen  SBfirfel*  3  6u- 
biffup  unb  ift  ba*  fpeeiftfe^e  ©ewidjt  be*  (Sifen*  =  7,2,  fo  wiegt 
eine  gleid)  große  SBaffermaffe  =  3  x  54  %  =  162  fö  (ba  lc' 
SBaffer  54  bab.fö  wiegt),  folaH*  ber  eifeme  SBfirfel  (t>ergl.  §.  2!.) 
=  162  x  7,2  =  1166,4  %  ober  11  Gentner  66 J  0. 

SRan  erhalt  bem'nadj}  ba«  ©ewidf>t  eine«  ÄirperS 
in  9>funben,  wenn  man  ben  Gubifinfyalt  be*felben, 
in  Gubiffußen  auögebr&cft,  mit  54  (bem  ©e»idf)t  eines 
c'  SBaffer)  unb  ba*  9>robuft  normal*  mit  bem  fpeci* 
fiftfyen  ©ewidjt«  muttiplijirt. 

25iefe  Art  ber  *©ewid)töbe|iimmung  wirb  immer  bann  mit 
großem  SBortljeil  ängewenbet,  wenn  e*  bie  Umffdnbe  nid)t  erlau* 
ben,  ÄSrper  mittelfl  einer  SBage  abjuwagen,  unb  ift  bafyer  für  bie 
3>rairt*  von  großer  SBidjtigfeit. 

§♦  24. 

2Cu*  bem  in  §.  23«  ausgekrochenen  (Safce  ergibt  ftd)  jugleid) 
folgenbe,  ifyrer  läufigen  Xnwenbung  wegen,  ebenfalls  fe^r  widrige 
ftegtl: 

«Rennt  man  bat  abfolute  unb  ba*  fpejififdfje  ®* 
witfyt  tint6  <R6rper*,  fo  wirb  ber  Gubifinfyalt  be** 
t  et  ben  in  ßubiffußen  gefunben,  wenn  man  ba*  fpe* 
cififdje  ©ewidjtmit  bem  ©ewtdjte  eine*  Subiffuße* 
SBaffer  multiplijirt  unb  mit  bem  |)robu!te  in  baö 
in  $)funben  auögebrurfte  abfolute  ©ewid)t  bt&ibirt. 

SBetrdgt  5. 85.  ba*  ©ewid>t  eine*  ©tfitf  Tupfer*  18  %  unb  ba* 
fpeciftftbe  ©ewity  8,8;  fo  \><\i  man  54  x  8,8  =  475,2;  alfo  i|t 
ber  Gubifin&alt  =  18  :  475,2  =  180  :  4752  =  0,037876c' 
ober  37  c"  876  c'". 

,  §.  25,  S5e,ifpiele. 

1)  SBie  fdjwer  ijt  tin  9>oflament  *on  9Rarmor,  beffen  Gubif» 
Inhalt  48  c'  475c"  betagt? 

Ttuf  16  f.  25a*  fpeciftfäe  ©ewidjt  be*  SRarmor*  ijl  2,8  (fte&e 
Anfang  IV.),  alfo  nadj  §.  23.  ba*  ©ewtdjt  be*  ^ofiament* 
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=  48,475  x  54  x  2,8  =  7329,42  %  ober  73  Genta« 

29&13«ot^ 

Xnmerfung»  9to$  pvcitfU  Gfyjieme  er$4lt  man  48^^  X  66  x  2'8 
=  8921,2  S; 

2)  (Sine  SJtyramibe  oon  (Sanbftein,  beffen  fpeciftfcfye*  ©etoidjt  = 
2,5  t(t,  fyat  einen  <5iibtftn&alt  oon  825  c';  tote  groß  ift  bat 
©eiotdjt  berfelben? 

Bufl&f.  9la<&  §♦  23.  fmbet  man  bat  ©etoidfct  =  825  x 
54x2,5  =  111375  föober  1113  Str.  75  & 

3)  ©er  ßubifinfyalt  eine«  tannenen  ©tammeS  tourbe  }u  132  c' 
beregnet;  tote  fcfytoer  tji  biefer,  wenn  ba£  fpectftfcfye  @etoid)t 
bed  SEannenljoljeS  0,55  beträgt  ? 

Xuflif.  25a«  @e*oid)t  tft  =  132  x  54  x  0,55  = 
3920,4  %  ober  39  Gtr,  20$  %. 

Xnmerfung.  SRa<$  batjertfcfc.  ®9fc  würbe  man  ffnben:  132x44,3 
XQ55  =  3216^ff. 

4)  (Sine  gufjeiferne  SBalje  wiegt  1555$  fö;  tote  groß  ifl  ber 
GttbtKn^alt  berfelben? 

XuflH  2>a  nacfc  Anfang  IV.  ba«  foeciftfd&e  ©etotdjtbe« 
©ußeifenS  =  7,2  unb  54  x  7,2  =  388,8  t(t,  fo  folgt 
nad)  §.  24.  ber  <5ubtfinf>alt  =  1555,2  :  388,8  =  4  Gif 
«ML 
Xnmerfung*  SBejetcfcnett  btc  Angabe  »ürtemberger  ©ewtdjt,  fo  er« 
fcfelte  man  für  ben  <5ub.  *  3«&*  =  1555,2  :  50,2  x  7,*  = 
1555,2:  361,44  =  4^^ 

5)  @n  Äupferbraljt  toiegt  8  ßotf),  welchen  ßubifintyalt  beftfet 
biefer,  ba$  fpeciftfd&e  ©etoidjt  gu  8,8  geregnet? 

XuflSf,  9lad)  g,  24,  totrb  ber  Gubifin&alt  =  — •»  *    Q 

54  X  8,8 
(ba  8  «otl>  =  |  S)  ober  =  0,25  :  475,2  =  0,000526  c' 
ober  526  c'". 

6)  ©n  ©efdjjl  oon  3tnn  toiegt  2  fö  12  goty,  toie  groß  ift  ba* 
SSolumen  be$  3inn$,  toenn  ba*  fpeciftfd?e  ©ewidjt  beSfelben 
=  7  angenommen  toirb? 

2tufl5f.  54  x  7  =  378,  folglich  ba«  SSolumen  (§.  24,) 
=  2|  :  378  =  2,375:  378  =  0,006283c'  ober  6c" 
283  c'". 
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93ered&ming  bcr  Körper* 

§.  26«  {Berechnung   be$    9>riSma& 

a)  ttm  b(c  flanje  £)berflad)c  eine«  (entrechten  9>ri$ma$  ju 
finben,  multtpltctre  man  ben  Umfang  bcr  ©runbflacfye  mit  ber$6&e 
be$  Jtorperö  unb  abbire  &um  ^robulte  nod)  ben  boppelten  3nt?alt 
ber  @runbflad)e. 

©er  ©runb  biefeä  SSerfafyrenS  ergibt  fldj  auS'ber  Betrachtung 
berStefeegig.  19,  20  unb  2  h 

b)  £)er  Gubif  infyalt  einet  9>ri$maS  wirb  gefunbeit,  wenn 
man  ben  Snfyalt  ber  ©runbftddje  mit  ber  $b\)t  (Sänge)  be$  täv* 
per«  multiplicirt.  . 

©er  ©runb  biefeJ  »erfahren*  ift  au8  folgenbem  SBeifriele  ju 
erfefyen. 

Sifl.  33. 

2)ie  ©runbfladje  be*  9>r& 
ma*  fei  ein  JRedfctecf  (gig,  33.) 
mit  3'  unb  4'  langen  ©eiten, 
bie  #tye  betrage  5' ,  fo  ift  ber 
Sn&alt  ber  ©runbflacfce  =  3 
x  4  =  12  Q'  unb  e$  Knnen 
fomit  auf  biefer  12  ßubifein- 
Reiten  b.  \).  12  SBfirfel  je  »on 
ber  ©r5f*e  eine«  6ubiffufW 
neben  einanber  ge|Mt  werben,  £>a  ba$  $ri$ma  5'  fyodj  ift,  fo 
lagt  f?d)  baöfelbe  al*  auö  5  ©typten  folcfyer  12Gubi£fuj5e  bejle&enb 
benfen  unb  fein  ßubtfinfyalt  wirb  alfo  5  x  12  =  00  ßubiffuß 
betragen, 

SBSte  fjier  ffir  ba$  fcierfeitige,  fo  laßt  ftdfc  nun  leitet  au*  btefem 
bie  9iid)tig!eit  be*  oben  ausgeflogenen  ©afeeö  ffir  ba6  breifeitige 
unb  fyierau*  ffir  jebeö  anbere  tnelfeitige  $ri*ma  nadjweifen, 

Änmerfung.  2Cu«  bem  angeführten  Seifpicle  ge$t  $eröor,  baf  ber 
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Gubitin^alt  eine«  öierfettigen  $>ri*ma*  mit  wfctediger  @runb* 
fläche  aud?  gefunben  werben  fann,  tnbem  man  bret  aneinanber 
jtojj  enbe  ©eitenfanten  mit  einanber  muttipticirt. 

@o  tft  in  t>orliegenbem  galle  ber  <5ub.  3n^aU  =  4x3x5 
trieber  ==  60  <>'. 

e)  2Cu$  b  folgt;  baß  man  bei  gegebenem  (Subtfinfyalte  unb  be- 
Jannter  #tye  ben  Snljalt  ber  ©runbflädje  erhalt,  ttenn  man 
mit  ber  $b\)t  in  ben  Gubifinljalt  btoibirt,  unb 

d)  baß,  wenn  ber  Gubiftnfyalt  unb  bie  ©runbfiatfye  gegeben 
ftnb,  bie  $b\)t  burd}  JDfoißon  ber  ©rurtbfladje  in  ben  ßubifin^alt 
befiimmt  wirb. 

Xnmerfung.  gür  ben  in  ber  tfnmerfung  ju  b  gegebenen  Salt  ffnbet 
man  immer  bie  eine  2Cu$be$nung  (£)imenfton),  wenn  man  mit  bem 
$robufte  ber  betben  anbern  in  ben  (Subitmfjatt  biüibirt. 

§.27.  SS  etfp  t  e  I  e. 

Hnmerfung.  S3ei  oielen  ber  naftfolgenben  SBeifpfeten  iftbie^uf* 
löfung  aud&  nadj  jwölftyeil.  SDlaajjfofteme  angegeben ,  waö  bann 
immer  burdfj  Söorfeften  oon  2f.  n.  j.  SR.  angebeutet  i(l.  SBenn  ntdjt« 
bemerlt  würbe,  fo  liegt  ber  tfuflöfung  immer  ba*  bab.  Sftaaffoftem 
&u  ©runbe. 

1)  SBte  groß  ip  ber  Gubifin&alt  tintt  $rt$ma$  toon  V  4"  $b\t, 
beffen  ©runbflacfye  ein  S&nfccf  von  8D'  64  O"  Snfyalt 
btlbet? 

2fuff6f.  SKadj  §.  26.  b.  i(t  ber  Gubtfin&alt  =  8,64  x  7,4 
=  63,936  c'  ober  63  c'  936  c", 

X  n.  *•  59*.  8 O'  64  D"  =  1^16  D">  7'  4'  =  8 8"$ fotg(i$  <5ub.*3n$ 
=  1216  X  88  =  107008  c"  =  61Jf  c'. 

2)  ©er  ßubiftnfyalt  etneö  9>ri6ma*  bon  quabratifd^er  83aft$  be* 
tragt  48  c'  654  c",  feine  #8&e  mißt  8'  5";  wie  groß  i(t  ber 
3nfyalt  ber  ©runbjlädje,  unb  wie  lang  ifl  eine  &t\U  ber* 
feiben?, 

2Cuflof.  9iäd&  §.  26.  c.  tft  ber  Sntjalt  ber  ©runbflacfye  = 
48,654:8,5  =  486,54  :  85  =  5,724  O'  folg«*  (na* 
Styl.  I.  §.  36.  b.)  eine  ©eite  biefer  =  /5,724  =  2,39' 
ober  2'  3"  9'". 

tf.n.  &.3Ä.  48  c' 654  0"=  83598  c"$  8'  5"  =  101"  $  fotgli*  bie 
©runbftöd&e  =  83598 :  101  =  827,7  O"  unb  eine  ©eite  =  V827,7 
=  28,7"  =  28"  8|'". 
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3)  (gin  fed)SfeitigeS  ?>ri«ma  b«t  «inen  Gubifinfyalt  von  364  c' 
72c",  ber  Snbalt  ber  ©runbfladje  betragt  20  O'  45 D"; 
wie  fyod)  fft  baJ  9>ri6ma? 

2fufl6.f.  9tacb/§.  26.  d.  wirb  bie  .gjobe  =  364,072  :  20,45 
=  36407,2  :  2045  =   17,803'  ober  17'  8"  Ty. 

X.  n.  J.  SR.  364T;fTc'  =  364,0416}  20TV,O'  =  20,31250'»  alfo 
$5$e  =  364,0416  :  29,3125  =  17,92'  =  17'  11". 

4)  Sine  eiferne  «Stange  r)at  eine  Sänge  von  16'  unb  einen  qua» 
bratifdjen  £uerfd)nitt  von  8"'  ©eite,  wie  viel  wiegt  bfefelbe, 
ba$  fveciftfdje  ©ewidjt  ju  7,2  geregnet? 

Suflof.  3nbalt  ber  ©runbfladje  =  0,08' x  0,08'  = 
0,0064  O',  folglt*  <5ub..3nl>.  be8  Sifenflabö  (§.  26.  b.) 
=  0,0064  x  16  =  0,1024  c'  alfo  fein  ©ewidjt  na<b, 
§.  23.  =  0,1024  x  54  x  7,2  =  39,81312  %  ober 
39&26  8otb. 

3t.  n.  j.  SR.  l6'  =  2304"';@runt>fW<be  =  64Q'"}  6u&.*3n$.= 
147456  c'"  =  85|c"u.  f.  W. 

5)  SBie  groß  ift  ber  (Subifinljalt  eine«  fyitmai  von  S5Iei,  beffen 
abfolutes  ®twii)t  8  %  24  «otb.  beträgt? 

2Cufl6f.  Sa«  fvecififdje  ©ewid&t  be«S5Iei«  ift  11,36;  folg' 
lid)  na&)  §.  24  (ba  54  x  11,36  =  613,44),  ber  <§ubi!< 
fnbalt  bee  $ri$ma«  =  8|  :  613,44  =  8,75  :  613,44  = 
875  :  61344  =  0,014263c'  ober  14c"  263c'". 

6)  @in  12  guf)  l)ol)tS  tyxitma  von  ©anbftein  1)at  ein  regelmäj»» 
ge*  3fd)te<f  von  12  3od  langer  ©eite  jur  ©runbflad»e;  wie 
groß  ift  bie  £>bcrftöd>e ,  ber  ßubifinfyalt  unb  baS  ©ewid)t  be* 
felben? 

Auf  16 f.  Snbalt  eine«  <3eitenred>te<«  =  1,2  x  12  = 
14,4  O',  alfo  Snbalt  aller  »edjtecfe  =  14,4  x8 
=  115,2D'.  3nl)alt  ber  ©runbflad&e  (na*  Sty.  I. 
§.  61.  d.  ba  S  =  1,2'  ijl)  =  4,828  x  1,2  x  1,2 
=  6,95232  D',  bemnad)  3nl>alt  beiber  ©runbftadjen  = 
6,95232  x  2  =  13,90464  D'/  folglty  Wt  £>berjlad)e  be* 
^riöma«  =  1 15,2  D'  +  13,90464  O'  =  129,10464  D' 
ober  129  D'  10  O"  46iO'"  unb  ber  ßubiRnb^lt 
=  6,95232  X  12  =  83,42784  c'  ober  83  c'  427  c" 
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^ittauS  natfc  §«23«  bat  ©ewicfyt  be*  JtirperS,  wenn  ba$ 
fpectftfc^c  ®ttwd)t  )u  2,5  geregnet  wirb 

=  83,42784  x  54  X  2,5  =   11262,7584  & 
ober  112  Zentner  62|  %. 

7)  ©ne  jwifdjen  jwei  Käufer  fie&enbe  SRauer  tjl  45'  lang,  8' 
fyod)  unb  1'  6"  breit;  wie  gn$  tft  bie  £)berflad)e  berfelben, 
wie  fyod)  Fommt  ber  tfnflridj,  wenn  ber  &uabratfcl)uty  mit  2 
«ßreujcr  bejaht  wirb ,  unb  wa$  Foftet  bie  TCufffifyrung  biefer 
SRauer,  wenn  man  ben  SubiFfuß  mit  Arbeitslohn  ju  6  Äreu* 
jer  rennet? 

2Cufl6f,  Sn^alt  ber  obern  Sla*e  =  45  x  1,6  =  72  D' 
Sn^alt  ber  beiben  ©eitenftädjen 

=  45  x  8  x  2  =  720  D' 
folglidj  bie  £)berftöd)e  ber  9Rauer 

=  720  p'  +  72D'  =  792  D'; 
bal;er  Foftet  ber  Änflri*  792  x  2  Fr«  =  26  fr  24  fr. 
6ubiFinl>alt  ber  9Rauer  =  45  x  1,6  x  8  =  576  c' alfo 
{Betrag  ber  83auFo(ten  =  576  x  6  Fr»  =  57  fr  36  Fr« 

2C.  m  j.  SÄ*  JDberfläcfce  =  787iD'.  Enflncfc  =  26  fL  15  fr*  <5t#.*3n&« 
=  45x8x1}  =  540c'.  JBaufoJten  =  54  |L 

8)  6in  SBafferbe^lter  ifi  im  Sichten  V  lang,  4*'  breit  unb  3< 
tief;  wie  ttiel  WlaaQ  SBaffer  faßt  berfelbe? 

2Cufl6f«  Sn&alt  be«  »oben«  =  7  x  4,5  =  31,5  O' 
folgli*  ber  GubiFinljalt  =  31,5  x  3  =  94,5  c'«  £a 
nun  eine  9Jtoa$  ben  adjtjefynten  Sljeil  eine«  @ubiFfuf?e£ 
auSma^t  (XnmerFung  1.  ju  §♦  18),  alfo  ein  GubiFfuß  18 
9Raa$  faßt,  fo  geben  94,5  ßubiFfuß  94,5  x  18  ober 
1701  S»aa$« 

9)  <g$  foll  tin  «Retter  *on  ber  gorm  *ine8  3>ri8ma8  gegraben 
werben«  Sie  »iele  Surren  ftnb  nSt^ig  um  bie  6rbe  wegju* 
bringen,  wenn  ber  Sagen  20  ßubiFfuß  faßt  unb  ber  Äetter 
42'  lang  19'  breit  unb  15'  fyodj  werben  fotl« 

Auf  16 f«  ßubiFmfyalt  be*  ÄeflerS,  alfo  aud)  ber  wegjufdjaf* 
fenben  grbe  (§«  26«  b.  XnmerF«), 

=  42  x  19  x  15  =   11970c', 
folglid}  ftnb  jur  SBegbringung  nStfjig 
11970:20  =  599  gurren, 
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&  n.  §.  9SL  JWefe  wirb,  ba  in  ber  Xngabe  feine  3olle  wfommen,  mit 
obiger  Äufiöfung  fibereinftimraen. 

föarum  werben  aber  in  ber  &ir!li$feit  raefcr  gurren  nöt&ig 
fein,  at*  jf  dj  bei  ber  SRe$nung  ergibt? 

10)  @*  foU  ein  }>ri$matifd)e$  oben  offene«  ©efdg  verfertigt  wer* 
ben,  tt>eld>e*  4  9Raa6  SBaffer  faßt«  SBenn  beffen  ©runbpadje 
ein  Cuabrat  von  4  3ott  ®t\tt  bilbeti  foll ;  wie  l)od)  muß  alfc 
bann  ba$  ©efÄfjl  »erben  unb  »ie  viel  SBled)  ifl  jur  SBerfcrti* 
gung  beSfeiben  erforberlid)? 

2lufl6f.  £a  eine  SRaa*  T^  ßubiffuß  au$madjt  (§.  18.  *n* 
merfung  1.),  fo  geben  4  3Raa$  A  ober  |  c'  unb  ba  ferner 
ber  3nl>alt  ber  quabratifdjen  JBapS  gleich  * 

0,4  x  0,4  =  0,16  g' 
beträgt,  fo  Wirb  nad)  §.  26.  d.,  bie  £6t>e  be*  ©efaße«  gleich 
i  :  0,16  =  0,22222  :  0,16  =  22,222  :  16  =  1,388' 
ober  1'  3"  8*'". 

25er  Snfyalt  ber  vier  Seitenflächen  ifl  gleid» 
0,4  x  1,388  x  4  =  2,2208  D'; 
bemnad)  ftnb  jur  Verfertigung  erforberlid) 
2,2208  +  0,16  =  2,3808  0' 
ober  2D'  38  D"  8  D'"  S3M. 

11)  Sine  SWauer  t>on  65  $u$  Sänge,  7  $uf?  £5l>e  unb  18  3oü 
©itfe  foQ  mit  SBadffleinen  aufgeführt  »erben,  von  benen  jeber 
9  3oH  lang,  4J  3o0  breit  unb  2  Boa  bitf  ifl  (bie  Sage  be* 
SRörtelS  eingeregnet);  wie  viel  83acf  Peine  ftnb  jur  Äuffufc 
rung  erforberlid)  unb  wie  tfyeuer  fommen  biefe,  mnn  100 
©tücf  2  p.  foflen. 

Xufl&f*  ßubifin^alt  ber  SRauer 

=  65  x  1,8  x  7  =  819c'. 
ßubifmfyalt  eines  JBacffleined  = 

0,9  x  0,45  x  0,2  =  0,081c'; 
folglich  pnb  jur  2tufffifyrung  nfttfyig 

819  :  0,081   =  819000  :  81  =  10111  SBacffleine, 
2>a  100  ©tfief  2  p.  foflen,  fo  Foflet  1  ©tfidf  TU  p,  alfo 

ioiiiwü.»^01"  =i2g-=so*Hfr 

ober  202  p.  13  !r* 
*♦  tt.  j.  flt.  2Cn$a$l  ber  SBaetfUin*  =  1415232  :  81  =  174T2  ©tu& 
?)rei«  =  349}*  p« 
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12)  Sie  »tei  CUtabratfufl  Stattet  (offen  fld>  au*  einem  lötfufi 
langen,  2  guj*  bitfen  unb  2|  $ufl  fcofyen  Saumflamm«  fdjnei* 
ben,  wenn  jebeö  JBrett  l£  3oH  bicf  werben  fo(l;  wie  grop  ifi 
ferner  ber  Gubifinfyalt  biefeS  ©tammeö  unb  wie  treuer  fommt 
berfelbe  ju  flehen,  wenn  ber  Gubiffug  mit  26  Äreujcr  be- 
jaht wirb? 

2Cuf 1 8f»  SBirb  ber  Stamm  parallel  jur  2  guß  langen  Seite 
burdjgefdjnitten,  fo  liefert  berfelbe  fo  m'ele  SSretter,  afe  lj. 
3oa  in  2j  gup  enthalten  flnb.  25iefe$  gibt  20  Stfitf.  £>a 
nun  jebeS  SBrett  15  guß  lang  unb  2  gufj  breit  tft,  alfo 
einen  gli^enin^alt  t>on    15x2=    30 D'    M,  fo 
liefert  ber  Stamm  im  ©anjen  30  x  20  ober  600  ü' 
SJretter, 
©er  Subüin^alt  be«  SSaumjtammeS  ift 
15  x  2  x  2,5  =  75c' 
bemnad»  foflet  er  75  x  26  fr.  =  32  p.  30  fr*     ' 

TCnmerfung.  Stimmt  man  auf  bin  ttwa  1'"  breiten  weflfaHenben  . 
©ägefönitt  atficfftty,  fo  ffnbet  man  nur  18  btt  19  »retter* 

§.  28.  «Beregnung  be6  SB&rfel«, 

a)  ©ie  £)berflacfce  eine«  SBfirfel«  ift  gleich  bem  fed)*fad)en 
Snfyalte  eines  SeitenquabratS, 

SBergl,  bat  SRefe  gig  15. 

b)  Umgefeljrt  ftnbet  man  bie  Seite  eine«  SBörfel«  au«  ber 
£)berfläd)e,  wenn  man  tiefe  burd^  6  tfyeilt  unb  aut  bem 
JRefuItate  bie  &uabratwurjel  jietyt,    (ßfyl  L  §.  36,  b.) 

c)  Um  ben  (Subifinfyalt  einet  SBfirfel*  ju  ftnben,  multi* 
ylictre  man  bie  Seite  betfelben  breimal  mit  fid>  felbfi. 

Betrautet  man  ndmlidb  ben  SBfirfel  alt  ein  tnerfettiget  ?>rt«ma, 
bei  welkem  bie  £ö$e,  SBrette  unb  Sänge  glei$  jtnb  j.  &  =  8',  fo 
ift  nad)  ber  Bnmerfung  ju  §♦  26  b.  ber  <5ubffin$alt  =8x8x8 
=  512c', 

d)  Um  bie  Seite  eine«  SBfirfelS  ju  befiimmen,  wenn  ber  Gu* 
bif  infyalt  gegeben  ift,  I;at  man  nad)  c,  eine  3afyl  ju  fudjen, 
w.eldje  breimal  mit  ftd)  multiplijirt  ben  Gubifinfyalt  jum  ^)ro- 
bufte  &at. 

.  ©ad  Xufftnben  einer  folgen  Ba^l  gefeilt  burd?  bat  2£ut* 
Stehen  ber  Gubifwurjel,    @t  ift  biefe*  ein  befonberet 
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Sted&nungi&berfatyren,  tt>eldf>eS  gu  erführen  ber  3nfyalt  ber  nadj» 
fieti  Paragraphen  fein  folU 

§,  29«    SSom  %u$iit\)tn  ber  Gubif  wttrj  ei. 

SRultiplicirt  man  eine  3al>l  breimal  mit  fid)  felbfi,  fo  wirb  baö 
9>robuft  bee  ßubifjafyl  ber  erfien  3afyl  genannt.  2>er  ßubifin* 
tyalt  eine*  SBörfel*  ftetlt  alfo  eine  foldje  ßubifja^l  vor.  Um  nun 
wieber  rfirfwärtd  bie  3al>l  ju  bejlimmen,  noeldje  nad>  bretmaliger 
SRultiplifation  mit  ftd)  felbfi  eine  gegebene  GubÜjafyl  tum  $)robufte 
tyat,  muß  man  bie  Gubifipurjel  au*  biefer  3afyl  gießen.  .  2>a$ 

3 

©efcfyaft  felbfi  beutet  man  burd)  SBorfefcen  be$  3eid)en«  /"  t>or  bie 
ßubifjatylan,  @o  ift  g.  85.  bie  (Subifjafyl  bon  6  =  6x6x6=: 

3 

216,   alfo  mngefe^rt  /216  =  6. 

SRadfjfte&enbe  Tabelle  enthält  bie  Subtilen  aller  eto$iffrt0en  3a$len, 
unb  jebem  Cernenben  ifl  et  anjuratijen,  tiefe  bem  ©ebäd^tniffe  »o^l  ei* 
{uprägem 

<5uMI$a&l    »on     1    =       1 


ff 

ff 

2 

= 

8 

ff 

ff     ' 

3 

= 

27 

w 

ff 

4 

= 

64 

// 

ff 

5 

= 

125 

// 

ff 

6 

= 

216 

ff 

ff 

7 

= 

343 

ff 

ff. 

8 

= 

512 

// 

ff 

9 

= 

729. 

§♦  30, 

Um  bie  Gubifwurjel  auö  einer  gangen  Scfyl  jf  25,  au«  110592 
ju  gießen,  »erfahrt  man  auf  folgenbe  SBeife : 

3»an  t&eite 

/I10|592|  =  48  *     bfe  3aW*w 

(4X4x4=)   64  ber   dtatya 

465(92  :  48      (=4x4x3)   fl«fl«»^»m 

96    (=4x8x3)'«    «*    &** 

(5824  x  8  =)    465  92         64  (=  p  x  8)  flellige  Gfaf* 

* . . . .      5824  fwi  unb  be* 

fltmme     bie 
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Sunadfrfi  Heinere  @ubifjal)l  ber  erften  @(affe  110,  $Ran  finbet  baffir 
in  borfyergeljenber  Tabelle  64.  Stelle  biefe  64  t>on  ber  erften  ßlaffe 
110  ab  unb  fege  nad)  bem  ©leid^eitSjeicfyen  bie  @ubifn>urjel  Don 
64  ober  4.  2Cn  ben  JRefl  46  fyange  man  alSbann  bie  folgenbe  (Stoffe 
592  an  unb  btoibire  bie  erhaltene  3at)l,  nacfybem  man  bie  jn?ei  leg- 
ten Stffern  abge(trid)en  fyat,  (alfo  465)  burdj-ba$  tyrobuft,  weltfyeS 
erhalten  wirb,  wenn  man  bie  juerft  gefunbene  3at)I  4  mit  ftd)  unb 
nochmals  mit  3  multiplicirt,  alfo  bur*  4  x  4  x  3  =  48.  @6  gibt 
aber  465  :  48  =  8,  welche  3iffer  8  als  jweite  Siffer  nad)  bem 
©letd^eitSjeidjen  ju  treiben  ift.  SRun  multiplicire  man  bie  ge* 
funbene  3iffer  8  mit  ber  fcorljergefyenben  3iffer  4,  gibt  32  unb  bie« 
normal*  mit  3,  gibt  96  unb  fdjreibe  biefeS  Stefultat  96  fo  unter 
48,  baß  bie  legte  Siffer  6  um  eine  ©teile  gegen  bie  Siebte  fcorftefyt; 
bann  multiplicire  man  8  notf)  mit  ftdj,  gibt  64  unb  fcfyreibe  biefe 
64  abermals  fo  unter  96,  baß  wieber  bie  legte  3iffer  um  eine 
©teile  gegen  red^tö-uotfle^t,  abbire  herauf  bie  bret  unter  tinanbe* 
flefyenben  Ballen,  multiplicire  bie  Summe  mit  ber  gefunbenen 
jmeiten  3iffer  8  unb  äiefje  ba6  $Probuft  *on  46592  ab*  £)a  bie 
©ubtraftion  aufgebt,  fo  folgt  alfo,  baß  bie  ßubifwurjel  au«  1 10592 
=  48  fei. 

Hnmerlung.  Um  bte  SRtcfcttgfett  be*  SffefuUatö  ju  prüfen  (bie  9)robc 
gu  madjen),  muUtpltctre  man  bte  gefunbene  (5ubtftt>ur$el  48  bret« 
mal  mit  |td),  fo  [muß  wteber  bte  gegebene  Gubtfyafyl  1,10592  jum 
SBorfdjetn  fommen.  (So  tft  in  ber  Z§at  wteber  48  x,  48  x  48  = 
110592,  alfo  ber  gefunbene  SBert^  richtig. 


§♦31, 

3(1  bie  3al;l,  auö  melier  bie  Gubifwurjel  gejogen  werben  fofl, 
mefyr  al$  fed)$jiffrig,  fo  tfyeile  man  biefe  ebenfalls  fcon  red)t$  gegen 
linfö  in  breifleliige  klaffen  unb  Ijänge  im  JRefte,  nad)bem  man  jwei 
3iffer  ber  ju  fucfyenben  3atjl  gefunben  Ijat ,  bie  britte  Stoffe  am 
SRan  »erfahre  alSbann  beim  SSeftimmen  ber  brüten  3iffer  <tynlidj 
wie  oben  beim  2Cuffudjen  ber  jtoejten,  nur  nefyme  manjegt,  flatt 
ber  erften  3ifer  4  nad)  bem  ©leid^eitöjeidjcn  in  vorigem  S5et* 
fpiele,  bie  fdjon  gefunbene  jtt>eijifFrige  3af;l  in  Siedlung» 

gfolgenbeS  SBeifpiel  wirb  ba$  SSerfafyren  flar  madjen»    ' 

©pi|'  (Seometrie.  H.  •  3 
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^335j702|375|  =  695 
(6x6x6=)    216 

1197(02  :  108       {=6x6x3) 
162       (=6X9X3) 

(12501X9=)    H25  09       81_(=9x9) 

12501 
•  -71933(75  :  14283       (=  69  x  69  x  3) 

1035      (=69X5X3) 

(1438675X5=)        71933  75     p    (=5x5) 

1438675 

probet  695x695x695  =  335702375. 

§:  32. 

®el>t  bit  ©ubtraltion  julefet  ni#  auf,  fo  fcange  man  aW  fofc 
genbe  klaffe  brei  Stollen  im  SCcfle  an,  »nb  trenne  bie  wertet 
gefunbenen  Siffern  bon  ben  fc^ori  beflimmte«  burd)  ein  @omma. 

^507j246|  =  79,75 
(7x^x7=)  343 

1642(46  :  147       (=7x7x3) 
189     (=9x7x3) 

(16671X9=)  1500  39     81^  (=9X9) 

16671 

142  070(00:  18723   (=79x79x3) 
1659   (=79X7X3) 

(1888939X7=)  132  225  73  49  (=7x7) 

1888939 
9844  270(00: 1905627      (=797x797x3) 

11955     (=797X5X3) 

(190682275  x  5  =)   9534  113  75        25  (=5X5) 

310  156  25     190ÖÖ2275 
*nmerf  ung.   Um  in  btefem  gottc  bie  $robe  &u  matyn,  multiplkirt 
man  ba$  «Kefultat  79,75  breimal  mit  1td>,  unb  abbtre  *um  *re> 
butc  nodj  ben  ffiefr  31015625,  inbem  man  biefe»  ofcne  »ücfpdjt 
auf  bie  jDectmatfteUen  t>on  r«#tö  gegen  UnW  barunter  fe|t 
•      6«  tjt  79,75  X  79,75  X  79,75  =  507214,984375 
£ier$u  abbtrt         31015625 
gibt  wfeber  507246,000000 
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§♦  33. 

Sfl  bte  ßubifwurjel  auö  einem  ©ecimalbrudje  ju  jicfycn ,  fo 
iljeüe  man  tiefen  t>on  bem  ßomma  auö  gegen  redjtS  unb  linfd  in 
bretflcdige  Stoffen  unb  »erfahre  wie  oben  gelehrt  tourbe.  3n  bem 
Svtfultatc  madje  man  aber,  fobalb  bie  erfie  <5Iaffe  bete  ©ecimal* 
fleden  heruntergenommen  toirb,  ein  ßomma. 

SJleibt  bei  bem  ©ntfyeifen  wr  breijleflige  (Stoffen  in  ben  S)ect* 
malfieUen  julegt  nur  eine  ein«  ober  jtoeijiffrige  (Stoffe  übrig,  fo 
erganje  man  biefe  bürci)  Anfangen  &on  StuUen  jur  t>oUfianbigen 
Stoffe. 

3ur  Erläuterung  mögen  folgenbe  SBeifpiele  bienem 

1)  /5|548|,T28|625|  =  18,704 

55(43  :  3       (=1x1X3) 
24     (=1x8x3) 
(604 X8=)    48  32        64  (=8x8) 

604  , 

7  117(28:972      (=18x18x3) 
378     (=18x^x3) 

(101029  x  7  =)  7  07  2  03  49  (=7X7) 

101029 
4  5256(25  :  104907     (=187x187x3) 

45256250(00:  10490700   (=1870x1870x3) 
22440  (=  1870x4x3) 

(1049*94416x4=)  41971776  64   H>_(=4X4) 

3284473  36      1049294416 

2)  /o,OÖ00314  =  /0|,000|031|400|  =  0,0315 

(3X3X3=)      27 

44(00:27       (=3x3x3) 

9      (=3X1X3) 

(2791  x  1  =)   27  91       1    (=1x0 

2791 

16  090(0Q :  2883  (=31x31x3) 
465  (=31x5x3) 
(292975  X  5  =)  14  648  75   25  (=5x5) 

1  441  25    292975 

3* 
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SBenn  bie  GubiFwnrjel  au&  einem  gctoifjnlidjen  {Bruche  ju 
jiefyen  ift,  fo  fcerwanbelt  man  am  einfachen  tiefen  in  einen 
©ecimalbrudj  unbjiefyt  fyierattf  nadj  §.  33,  bie  6ubifnmrjel*  3.85. 

03  3 

/38U  =  /38,6875  =  /38 1,687 1 500  [  =  3,38 

27_ 

116(87:27 
27 
8  9  37  9 


2979 


2  7  505(00:3267 

792 
2  6  774  72  64 


730  28    334684 
u.  f.  ». 

§.35.  %  u  f  {)  a  b « n, 
g&fetfolgenbcSSeifpiele:    , 

3  3  3  3 

a)  /3375;b)  /24389;c)  /592704;d)  /15438249 

3  3  3 

e)  /248,858189;  0  /0,000672221376;  g)  /4,T» 

3  3  3  3 

b)  /716;   i)    /4257,38546;    k)    /H;    1)    /364| 

m)  /17A. 

JRtfultate.  a)  15-  b)  29;  c)  84;  d)249;  e)  6,29; 
f)  0,0876;  g)  1,6774;  h)  8,9461;  i)  16,2074; 
k)    0,70051;    J)   7,1454;    m)  2,57207.. 

§.   36. 

Seif)) tele  Aber  b i e  SBer t^nung  bt«  SBftrfel«. 

1)  9Bi<  grop  ift  bie  £betftöd)t  unb  ber  Gubifinfyalt  eine*  SBfit» 
fei«,  beffen  ©ette  3'  8"  lang  ift? 
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2(ufl6f«ng.  3nfyatt  eine«  «Seitenquabrat«  =  3,8  x  3,8 
=  JM4D';  folfl'«*  "«*  §•  28.  a.  bie  £berfjad)e  = 
14,44  D'x  6  =  86  O'  64  O"  unb  na*  §.  28.  c.  ber 
eubtfin&aft  =  3,8  x  3,8  x  3,8  =  54,872  c'  ober 
54  c' 872  c". 

X.  n.  j.  SR.  OberfWdje  =  80  Q'  96  D"j  GubiKnbatt  =  49  c'  512c". 

2)  ÜRatt  fcnnt  btn  gfladjem'ntyalt  be«  Settenquabrat«  eines  2Sttr» 
fei«  gleich,  13  D'  240"  96 D'";  wie  grof  ifl  ber  <5ubifin&alt 
biefe«  SEBurfel«? 

Huflöfung.  ©ie  ©ette  be«  &uabrat«  t'ft  (Sty.  I.  §.  36. b.) 
.    =  /l  3,2496  =  3,64' ;  olfo  ber  Gnbif inbalt  nadj  §.  28.  c. 

=  3,64  x  3,64  x  3,64  =  48,228544  c'  ober  48c' 

228  c"  544  c'". 

Ä.  n.  j.  SR.  ©elte=;  VM3120=  522c'".  6ubi«nbaW  =  47c' 
1289  c". 

3)  Tut  6ubi(tn^oIt  eine«  SBfirfel«  betragt  418  c'  508  c" 
992  c'";  wie  groß  ifl  eine  ©eite  unb  bie  £>berßad)e  be«« 
felben? 

2Cuf  löfung.  9tad)  §.  28.  d.  ifl  bie  «Seite  =  /4 18,508992 
=  7,48'  ober  7'  4"  8'";  folglid»  na*  §..  28.  a.  bie  £ber- 
flädje  =  7,48  x  7,48  X  6  =  335,7024  D'  ober  335D' 
70D"24D'". 

tf.  n.  J.  3».  etile  =  Vi 249020 128V"  =  1076,9'"  =  V  5"  $£,'". 

4)  £ie  (Seite  eine«  SBfirfel«  »on  ÜRarmor  mißt  2'  5" ;  wie 
grof)  ifl  ba«  ©ewidjt  be«felben  ? 

Huflöf.  6ubifm&alt  =  2,5  x  2,5  x  2,5  =  15,625  c' 
folglid)  ba«  ®et»id)t ,  wenn  ba«  free,  ©ewidjt  be«  SRar» 
mor«  =  2,7  gefegt  wirb  =  15,625  x  54  x  2,7  = 
2278,125  %  ober  22  Gtr.  78$  &. 

V.  n. }.  SR.  Beet  man  feterbeC  ba*  preuf.  SRaaß.«  unb  ©t»tä)t«fo|hm 

ju  (Brunbe,  wie  biet  für  foldje  jdtte  immer  gefcbtben  foQ,  fo  folgt: 

66  ^<"  24389  ^<  2  7 
©u&üfo&att  ==  24389  c";  alfo  ba*  ©ewity  = — - 

=  2515». 

5)  (SS  fotl  ein  2  Gentner  fetterer  SBfirfel  to'on  (Sifen  gesoffen 
-   werben ;  wie  groß  muß  eine  ©eite  beSfelben  werben? 
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Kuflftfung.  9?a<&  §.  24.  tf!  in  ßubifti^att  = 


54x7,2 

2ftO 

0,5144032  olfo  na$  §.  28.  d.  eint  ©tite 


388,8 

3 


=  fOfi  144032  =  0,801'  ober  8"  TV". 

_  220 

JC.n.j.OT.  26tr.(j>teuf.)=2208K€b.s3i»b.=^Tr7-o=  0,4629C. 

ooX'/* 

©eite  =  ^"0,46*9  =  0,77'  =  9J", 

6)  ©er  HU  9vaum  eine«  »elfter«  fod  bte  gorm  eine«  SBBur* 
fei«  tyaben  unb  genau  100  ÜJtaa«  f äffen;  wie  groß  muß  eine 
©eile  tiefe«  9taume«  werben? 

ÄuflJfung.    18  3Kaa«    geben  einen  ßubiffuß  (§•  18.) 
folglid»  100  Sföaa«  W  ober  5|  ßubtffuß,  alfo  wirb  bie 

3  3 

©eite  nad}  §♦  28,  d.  =  /5|  ober  /5,5555555  =  1,77' 
ober  1'  7"  7'", 

7)  Äu«  brei  SBörfeln,  beren  ©eilen  6",  8"  unb  9"  lang  jinb, 
wirb  ein  SBfirfel  gefertigt;  wie  groß  wirb  bie  ©eite  biefe* 
©fitfei«? 

% uf I.  ßub^Srt^  be«  erfhn  SJfirfel«  =  6x0x6  =  216c" 
//  //  //  »»tftcli  „  =8x8x8  =  512c" 
„      „      „  brüten     „      =9x9x9  =  729c" 

/      =  1457c" 

folglich  ber  ßubifinfyalt  be«  in  grage  (lehnten  SBfirfel* 

=  1457c"  ober  1,457c';  alfo  bie  ©eile  =  /l,457  = 
1,133'  ober  1'  1"  3W". 

7t.  m  §♦  SR.  ©eite  =  ^ 1 457  =  1 1,33"  =  i  1"  3fj'". 

8)  g»anfoHau«3D'  84D"83led&  einen  SBfirfel  verfertigen; 
wie  groß  wirb  eine  ©eite  unb  ber  (Subifinfyalt  be«felben? 
ÄuflSfung^  SBenn  bie  ©berjladje  =  3,84D'  betrügt,  fo 

enthalt  eine  (Seitenfläche  =  3,84  :  6  =  0,64  D';  folgli* 
wirb  eine  ©eite  =  /0,64  =  0,8'  =  8"  unb  ber 
Gubifinljalt  =  0,8  x  0,8  x  0,8  =  0,512  c'  ober 
512c". 

3C.  n,  *♦  9».  @eite  =   VS*' =  9,*7"t  GuMKnftalt  =  797,2*  c"  = 
797  c'"  380  c'"* 
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9)  %t«  2  effertien  SB&rfeln  *on  4"  unb  5"  Seite,  foH  ein 
SBfirfel  gegoffen  werben;  toeldje*  ©en>id)t  erhält  biefer 
unb  wie  groß  wirb  eine  ©efte  beftfelben?  (Spec,  ©ew« 
^7,2) 

Xuflofung» 
6ub.*3nlj.  be«  erflen  SBfirfel«  =  0,4  x  0,4  x  0,4  =  0,064  c' 
u      n    //8»tlten    „      =0,5x0,5x0,5  =  0,1 25  c' 

//      //    //    »u  aerfertigenben  SBfirfelS  =  0,189  c' 

•  s 
alfo  eine  ©eile  beSfelben  =   /0,189  =  0,57'  unb  fein 
©ewid&t  =  0,189  x  54  x  7,2  =  73,4832  % 

10)  Sie  ©eile  eine*  SBfirfel*  betrage  4';  wie  groö  wirb  ber  6»b,* 
Safoalt  eine*  SBfirfel«  »on  boppelter,  brei*  unb  ttierfadjer 
@t\U? 

2Cuf  l&futig» 

^3ti^b»©firfeUMn  4'©ette=    4x   4x   4=      64c' 

#/  99  9t  „2x4  =  8'  „  =  8x  8x  8=  612c' 
99  99  99  „3x4  =  12'  „=  12x12x12=  1728c' 
//       ,9      99    „4x4=16'     „    =  16x16x16=  4096c' 

Xnmerfung*  SRan  erficht  l)ierau«,  baf  ber  Gubitin^alt  (fomit  oudj 
bat  ®eu?idjt)  eines  SBfirfel«  m'd)t  in  bemftlben  ßer^ltni jfe  gröf er 
wirb/ wie  bie  ©eite,  fonbern  ba|  bei  boppelter  ©eüe  ber  3n&alt 
8(=lxiXJ)  mal,  bei  breifadjer  fäon  27  (=  3  x  3  x  3) 
mal,  M  Dterfacfcer  64  (=4x4x4)  mal  a,röf}er  wirb,  al* 
bet  3n$att  beUirifddjer  Seite.  <S«  i|t  n8mltd&  512  =  8  x64$ 
1728  =  27  x  64  unb  4096  =  64  X  64. 

SDte  3at)lcn  8,  27,  64  ftnb  aber  feine  anbere,  al«  bie  <5ubtf  jafclen 
t>on2,3,  4  (§,29),  SKanfagt  bal)er  audj:  bie.  töürfel  oer* 
galten  fiefy  bem  <5ub.*3nl)alte  unb  fomtt  au$  bem  ©e* 
feilte  tia<%  (wenn  bie  «Äaterie  bie  nämliche  bleibt),  wie  bie 
(Subif  jaulen  ityret  Ädrtten. 

*at  §,  83»  ber  SBfirfel  ^  eint  «mal  axöfere  @eite,  wie  ber 
SBürfel£,  fo  ift  fein  öubittn&alt  ntc^t  6  mal,  wie  man  leidjt 
»erfudjt  wirb  ju  glauben,  fonbern  6  x  6  x  6  =  216  mal  flröfer, 
ßera,lei$e  bie  Inmerfuna,  jur  Xufa,,  9  in  §.  48» 

§•37, 
&ered?nuhä  ber  bölljlanbigen  ^pramibe, 
a)  Der  3 nl) alt  bed  SRantelS  einer  regelmäßigen  ffyramibe 
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wirb  erhalten,  wenn  man  ben  Snljatt  eine«  ©eitenbreieefS  mit 
ber  2Cnjal;l  ber  Seiten  ber  ©runbfladje  multiplicirt 

3ft  bte  ftyramtbe  eine  unreaelraäfia.e,  fo  rcdjne  man  ben  3n* 
i)ait  eine«  jeben  ©eftenbreieds  befonbers  unb  abbire  bann  btefe 
Statte* 

b)  ©od  bte  g  an  je  £)b  er  flache  beftimmt  werben,  fo  jafjle 
man  ju  bem  in  a)  gefunbenen  SRantel,  nod)  ben  Snfyalt  ber 
©runbfladje* 

c)  Um  ben  ßubifinfyali  einer  ^tyramibe  ju  ftnben,  multipli» 
cire  man  ben  Snfyalt  ***  ©runbfläcfye  mit  ber  §b\)t  unb  bitn* 
bire  ba$  ?>robuFt  burdf)  3, 

d)  ©inb  ber  ßubifinfyatt  unb  bte  #Sfye  einer  ftyramibe  gegeben, 
fo  ftnbet  man  ben  Snfyalt  ber  @runbflädje,'wemt  man 
ben  breifatfyen  ßubifin^alt  burd)  bie  Jfrbfyt  bibibirt* 

e)  Um  bie  £6fye  ju  berechnen,  wenn  ber  ßubifinljaft  unb  bie 
©runbflädje  beFannt  ftnb,  bibibire  man  mit  bem  Snfyalt  ber 
©runbfladje  in  ben  breifad^en  ßubifinljalt, 

§.38.  SBeifpiele« 

1)  SBie  groß  ift  bie  ganjc  £)berflad)e  einer  regelmäßigen  fünf* 
fettigen  sp^ramibe,  wenn  bie  Seite  ber  ©runbflädje  4  gufi 
lang  ifl  unb  bie  £)6fye  eineö  @eitenbreie(W  (b.  i  bie  ©enfc» 
redete,  weiche  man  »on  ber  ©pifce  ber  Styramibe  auf  bie  ©eite 
ber  ©runbflac^e  fallt)  8  guß  betragt? 

2Cufl6fung.    Sn^alt  eines  ©eitenbreieefö  =     4  *  8 

=  16  O' (£1)1.1.  §.  46.  a.)  ;  folg«*)  nad)  §.  37.  a.  ber 
9»on<el  =  16  x  5  =  80  D'. 

9lad)  Styl.  I.  §.  61.  d.  wirb  ber  Sn^alt  ber  ©rtinbfiad&e 
=  1,72  x  4  x  4  =  27  D'  52D";alfo  bie  ganje^ber* 
flache  nad)  §.  37.  b.  =  80  D'  +  27  O'   52  O"  = 
107D'52D" 
X.  n.  j.  9R.    SDiefe  ftimmt  mit  ber  gegebenen  überein. 

2)  eine  fedjSfeittge  ^nrantibt  ^t  eine  ©runbflddje  »on  25 D' 
26  O"  Snljalt  unb  eine  #tye  »on  8'  5";  wie  groß  ifl  bei 
öubifinlialt? 
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7C«f I&fung.    Wad)  §•  37  c,  wirb  ber  ßubiFinfyalt  = 
25,26  x  8,5     =  T1|67c#obet  7lcs  570c//, 

X  n.  $♦  3Ä.  25  D'  26  D"  =  3626  D"*  8'  5"  =  101";  6ubt!tn$ait 

3626  X  101 
= r =  122075|c"  =  70c'  1 1154c", 

3)  35er  GubiFinfyalt  einer  regelmäßigen  Styramibe  mit  quabrati* 
fd)erS5oftö  betragt  58  c' 900  c"  unb  bie  #6ije  9'  5";  n>ie 
groß  ifl  ber  SnljaJt  ber  ©runbfladje  unb  eine  Seite  ber» 

'felben? 

2Cufl8fung.  9lad)  §.  37.  d.  tt>irb  ber  3n$att  ber  ©runb* 

RQQ    y    D 

{Utye  =      ■   ;     ,  .        =   18,6  0';    alfo  eine  Seite 

berfelben  =  >A18,6  =  4,312'  =  4'  3"  1*'". 

4)  2Bie  l)cAi  tfi  eint  ^tyramibe  von  598  c'  Sn&alt,  wenn  bie 
©runbflädje  48  D'  25  D"  betrat? 

-    Suflifung.  «Wa*  §.  37.  e.  wirb  bie  #6be  =  -^?.8- 

1794 

37,18'  ober  37' 1"  8'". 


48,25 


1033344X3 
2C.  *,  ).  2».  $tye  =  — =  446,88"  =  37'  2*". 

5)  £er  3Rantel  einer  regelmäßigen  fecfySfeitigen  ^tyramibe  fott 
angepriesen  »erben.  SBie  treuer  Fommt  ber  Enflridj,  ben 
£luabratfd)ufy  ju  2  fr«  geregnet,  wenn  bie  Seite  ber  SBaftö 
3'  4"  unb  bie*f)5l>e  eine«  Seitenbreietfö  18'  2"  mißt? 


3C«fl.    3»antel  (naefc  §•  BT,  a.)  =    3'4  *?  *8'2    x  6 

l» 

=    185,64  □';  biefe  fojlen  anjujlreicfyett  185,64  x  2  Fr; 

ober  6  fl.  1 1  Fr* 

6)  SBelcfyeS  ©ewidjt  fyat  iint  regelmäßige  aierfeitfge  Styramibe, 

wenn  tint  Seite  ber  SJaftS  =  7'  unb  We  $tyt  =12';  ba« 

fpec.  ®en>id)t  ju  2,5  gerechnet? 

2C u f 1 6  f ♦    3n^alt  ber  quabratifäen    ©runbfladje  =49  D', 

4Q   ^    12 

alfo  ber  6ubiFinl>alt  (§.  37.  c<)  =  ^         =  196c'; 
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bemnan)   ba8  ©tnn'^t  (.§.  23)  =  196  x  54  x  2,5 

=  26460  %  ober  264  (Str.  60  % 
X.  n. }  SR.   ®etotä)t  =  196  x  66  x  2,5  =  32340  9.  obec  294  6tr. 
7)  ©ne  9>ttramibe,  beren  ©rnnbflJdje  ein  öuabrat  fcoto  4"  ©eite 
bilbet,  wiegt  48$  fö;  wie  tyod>  iß  btefelbe,  »enn  bo*  fpec. 
®e»id)t  7,2  betragt? 

»nfl&funa,.  2>er  <3ubttcnl)alt  ift  na*  §.  24.  =      48/6 

=  0,125  c',  ber  Snfalt  ber  ©runbfladfie  =  0,4  x  0,4  = 

0,16 O',  alfo  na*  §.  37.  e.  bie  #6I;e  =  3^^g185  = 

0,16 

2,31'  =f  2'  3"  4'", 

§♦  39, 
SB  er  e$  nun  g   ber    abgelftrjten   $  t;  r  am  fbe, 

a)  2>er3nfyalt  be6  SÄantelS  ift  gleich  ber  Summe  .ber 
Snfjalte  ber  Seitenflächen. 

JMefe  (Seitenflächen  bilben  aber  ^araHeltrapeje  unb  mx* 
ben  alfo  nad)  2tyl,  I.  §♦  54*  beregnet 

3ff  bie  SJhjramibe  regelmäßig,  fo  beffimme  man  ben  Sntyalt 
"  eines  folgen  $arafleltrapeje6  unb  multtylicire  btefett  mit 
ber  Änjafyl  ber  Seiten  ber  ©runbflädje  um  ben  SRantel  ju 
erhalten. 

b)  J)er  Sni^alt  ber  gartjen£>ber  fläche  toirb  gefurfben,  noemi 
man  ju  bem  nad)  a,  befiimmten  SDtanlel  nod)  bie  3rtfyalte  ber 
beiben  ©rtinbflädjen  abbirt. 

c)  Sie  genaue  ©eflimmung  be«  Gubifinljalte«  einer  ab* 
geförjten  ^tyramibe  gefdjiefyt  nad)  einer  mitteljt  $ilfc  ber 
83ud)ffabenred)nung  abgeleiteten  Formel. 

SBejeidjnet  nämlid)  G  ben  Snfyalt  ber  gt  Jjjeren  ©runbfläcH 
g  ben  Sntjalt  ber  Heineren  ©runbflädje  unb  h  ben  fenfrecfyteo 
Äbjlanb  beiber  (bie  $b\)i) ;  fo  ift  immer  ber  Gubifin^alt  = 

(G  +  g  +  /g  x  S)  x  h 

3)iefe  formet  fagt  und  alfo: 
25er  (Subifinfyalt  einer  abgefurjten  sppramtbe  wirb  erhalten, 
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tttmt  man  ben  3nfyalt  ber  grifern  ©rimbftä^e,  ben  3nfyalt 
bet  f  leinern  ©runbflacfyc,  unb  bie  &uabrattt>urjel  au6  bem 
9>tobufte  tiefer  betben  Spalte  jtifammenjtylt,  bie  erhaltene 
©umme  mit  btr  #6^e  multipltcirt  uitb  baö  3>robuft  burd)  3 
btoibirt. 

Silben  bie  beiben  ©runbfldc&en  ßuabrate,  welker  JJfaU  im 
$raftifdjen  wo&l  am  tyäuftgften  oorfommt,  fo  oerwanbelt  fi<& 
ba*  eben  auigefprodfoene  SBerfa&ren  in  nadjfte^enbe«: 

SHan  multiplicire  bie  @efte  be«  obern  CluabraM  mit  {!$,  bann 
bie  Gette  beö  untern  mit  jtdj,  bann  bie  ©eitc  be«  obern  mit 
bcr  be*  untern ,  abbire  hierauf  biefe  bret  9>robu!te,  multiplü 
cire  bie  ©urame  mit  ber  4>5^e  unb  biöibire  fort  ?>robuft 
burd)  3,  um  ben  C&ubiftntyalt  ju  pnben* 

Sie  Idft  ttd;  biefe«  ©erfahren  au«  bem  oben  angeführten  all* 

gemef nen  Gate  na<$we(fen  ? 
Xnmerfungen« 

1)  SBenn  bei  ber  SBere^nung  feine  alfyu  genaue  Cflfung  t>er* 
langt  wirb,  fo  !ann  ber  Gubifinfyalt  audj  auf  folgenbe  SBeife  be« 
ftimmt  werben: 

SNan  redme  bie  Spalte  ber  betben  ©runbfld^en,  $a>le  birfe 
jufammen,  multipltctre  bie  ©um'me  mit  ber  #ö&e  unb  bioibire  baö 
^ptobuft  burdj  2. 

liefet  »erfahren  liefert  befonber«  bann  fflefultate  t>on  &inrei* 
cfyenber  (Senauigteit,  wenn  bie  3n$alte  ber  beiben  ©runbflädjcn 
nur  wenig  oon  einanber  wfdjieben  |tnb,  wie  j»  SB.  Ui  £ered)nung 
oon  SBaumjidmmen  unb  bergl.  unb  farita  baljer  im  9>raftifdjen  oft 
mit  großem  ©ortijeile  angewendet  werben. 

2)  SDte  SBefiimmung  ber  übrigen  Gtücte  einer  abgefaßten  |>9* 
ramibe  fejt  einige  äenntniffe  ber  Algebra  oorau«  unb  fommt  gu* 
bem  im  gewöhnlichen  Seben  faft  nie  ober  bodj  nur  äuferfr  feiten 
oor.  <S«  fotten  $ier  nur  einige  gälle  burd;  Formeln  au«gefpro$en 
werben,  oon  welken  oorfommenben  galle«  oon  ©oldjen ,  benen 
biefe  £)arfteUung*weife  nityt  ganj  fremb  ift  mit  ©ortyeil  ©ebrauefc 
gemacht  werben  fann- 

tBlrb  bie  oben  angeführte  SSebeurung  ber  IBudjftoben  G,  g  unb 
h  beibehalten  unb  bejefd&net  C  ben  ©ubifintyalt,  fo  ijl: 


("6  +  8+  ^GXg) 


.QtXh  — 6C)-  V(4C-gXh)x3xgxh 
J  9  h 

<6  C  —  6  X  h)  —  VOC-6Xb)X3X6Xk 
3)g= : n 
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§.  40.  Seifpiele. 


1)  fflie  grofh'ft  ber  SRantel  unb  bie  ganje  £>berflad)e  einer  ab- 
geF&rjten  regelmäßigen  toietfeitfgen  ^tyramibe,  wenn  bte  Sei- 
ten ber  untern  ©runbfladje  3'  8",  bte  ber  obern  2'  4"  lang 
ftnb,  unb  bie  Sfrtyt  einer  Seitenfläche  8'  5"  tetrigt? 

ÄuflSfung.  25er  3nJjalt  «n**  ©titenparafleltrapejeö  i|t  = 

3/8  ~j~  2'4    X  8,5  =  26,35  O'  (f.  Styl,  L  $,  54,  a<) 

foIglici)nad)§.39.a. 
berSWantel   .    ,  =  26,35  O'x  4=  105DM0D" 

ber  3nfjalt  be« 
gr&0ern£uabrdtS    =       3,8  x3,8=    14  D'  44  O" 

ber  3n^alt  be*  «ei- 
nem &uabratö  ♦    =       2,4  x  2,4  =    JD^76D" 

bemnad)  bie  ganje  ©berffacfye  (§.  39.  b)  =  125Ü'  60  O" 

2)  9»an  !ennt  toon  einer  abgefurjten  gtyramibe  ben  Snfyalt  ber  » 
untern  ®runbfläd)e  =  16D',  ben  3nfyalt  ber  obern  ®runb- 
fladje  =  9D',  unb  bie  $tyt  ber  ^pramtbe  =  8'  7";  roh 
groß  ift  ber  Gubifin&alt? 

Xuflifung.  Um  ein  genaues  Stefultat  ju  erlangen,  fege 
man  in  ber  in  §♦  39*  c,  aufgehellten  gformel,  f&r  G  ben 
3al>lenn>ertl>  16,  für  g  =  9,  ffir  /Gxg  =  /16x9 
/l44  =  12,  unb  für  h  =  8,7;  bann  wirb  ber  Gubif- 
tnbalt  =  (16  +  9  +  12)x8J    =      37  x  8,7 

9  3  3 

107,3c' ober  107c'  300c". 

©enügt  ein  annetyembe«  SHefuttat,  fo  wenbe  man  ba*  in  ber 
2Cnmertuna,  1.  ju  §.  39.  c.  angeführte  ©erfahren  am  SDie  ©umme 
ber  3n^alte  betber  ©runbfl<5*en  wirb  =  16  +  9  =  25,  mit  ber 
£81>e  8,7  mulripltcitf  $ibt  25  x  8,7  =  217,5;  Neroon  bte 
Hälfte  gibt  ben  6u6tftnr)att  =  108,75  c'  ober  108c'jr50c"$ 
ein  ffiefultat,  weldjel  nur  um  lc'  450  c"  gugrof  iff. 

«*    rr  «.«,  «.  ,*         (*304  +  1296  +  ^2304x1 296)Xl  03 
Ä.  n.  $♦«&.  GuMHnfatt  =  — ■ — 

o 
=  182928  c"  =  105  c'  1488  c''. 

3)  Gin  26  $uß  langer  SBaumftamm  ijl  naefy  einer  fcierfeitigen 
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abgcftumpften  ^ramibe  bedauern  2)te  ©ranbflacfyen  bilben 
attifttit.  2Cn  bem  einen  ©nbe  ifl  er  2'  2"  I;o(^  tinb  1'  5" 
bief,  an  bem  anbern  1'  4"  fyotfy  unb  9£"  btcf ;  tot«  grofl  Jft  ber 
Gubifinfyalt  unb  n>a$  foftet  ber  Stamm,  aoenn  für  ben  @u* 
biffug  54  fr*  bejal;lt  werben? 

TCuflofung*  2)a  Ijter  bie  Sänge  beträchtlich,  ber  Unterfd)ieb 
beiber  ©runbflacfyen  aber  nur  gering  ifl/  fo  wirb  jur  S5e- 
recfynung  mit  SBortfyeil  bie  in  ber  Xnmerfung  ju  §.  30  c* 
angeführte  2tnnä&erungSmetl;obe  angewenbet. 
6d  wirb  ber  Snljalt  be$ 

großem  iQuetfc^ntttö  =  2,2  x  1,5    =  3,3  D' 
ber  SnljaltbeSf  leinern  „        =  1,4  x  0,95  =  1,33  D' 

alfo  bie  ©umme  beiber  =  4,63  D' 

bemnad)  ber  gubifin&alt  =    4'63  ><  26     _    60,i9  C'; 

folglidfe  ber  9)rei6  bed  <3tammeS  =  60,19  x  54  fr.  = 
54  fi,  10  fr. 

9laty  ber  in  §.  39.  c,  angegebenen  gformel  wirb  ber  (Subif* 
=   (3,3+  1,33  t/lCCTx«^, 

iJ 

alfo  ber  $rei$  beö  ©tamme*  =  58,24  x  54  fr.  =  52  p*  40  fr. 
SBeibe  Sfcefultate  ftnb  bemnadj  um  1  p.  30  fr.  öerföiebem 


§,    41.  83ered)nung   be$   6  9  1 1  n  b  e  1 8'  (SÖSalje). 

a)  Umiie  frumme  £)berflad)e  b.  t.  ben  SRantel  eftieS 
ß^linberS*)  ju  ftnben,  multiplicire  man  ben  Umfang  bewei- 
ben mit  feiner  #&l)e. 

©er  ©runb  biefeS  SSerfat)renö  ergibt  fidj  leidjt  au«  ber  Kn* 
fdjauung  bed  9tege6  im  §.  1 4 5  ber  Sttantel  erfdjeint  nämlid)  bort 
ol«  ein  SRedjtetf,  beffen  ©runblinie  burdb  ben  Umfang  unb  befTen 
£<tye  burdj  bie  #öl)e  be«  Gplinberö  beftimmt  werben.  $)er  Sntyalt 
bfefe«  $Re<&tedc*  wirb  alfo  jugleicfc  ber  Sn&alt  ber  frummen  Ober* 
pädje  fein* 


*)  £ier  foroot)t  als  bei  bem  tfegel  ift  immer  nur  t>on  fentredjten  Äörpern 
mit  treitfärmiger  ©runbpdc^e  bie  §Rebe* 
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b)  3ft  bie  gan&e  £berflad)e  ju  beregnen,  fo  fyat  matt  nod) 
ju  bem  nad)  a*  bejlimmten  2Rantel  bie  3nf)altc  ber  fceiben 
©nmbfladjen  (Greife)  gu  abbiren, 

c)  Der  Subifinfyalt  eineSGplinberSwirb  erhalten,  wenn  man 
ben  Snfyalt  ber  ©runbflädje  mit  ber  $5fyc  beSfelben  multt* 
plicirt. 

SDer  ©runb  biefe«  ©erfahren*  ergibt  ft$  auft  §.  4«  uttb  §.  26-  b. 

3(u8  c.  fließen  unmittelbar  folgende  2  @ifce : 

,  d)  Dtoibirt  man  ben  GubiFintyalt  burd)  bie  #tye,  fo  erhalt  man 
benSn^alt  ber  ©runb fladje,  unb 

e)  SBirb  mit  bem  Snfyalt  ber  ©runbflädfje  in  ben  GhibiFinfyalt  be$ 
GpJinberS  btoibirt,  fo  ftnbet  man  beffen  #$&*♦ 

f)  Die  JBerecfynung  be$,6ubtfinfyalte$  eines  tyofylen  69* 
linberS  fann  auf  folgenbe  2  Arten  gefdjeljen: 

1)  9Kan  redjne  juerft  ben  Snfyalt  be6  ganjen  ßplinber«  unb 
jiefye  tyiewon  ben  ßubifinfyalt  bed  Ijofjlen  Siaume«  ab; 
ober 

2)  9Ran  rechne  ben  3nl>alt  ber  ringförmigen  ©runbjlädje 
unb  multiplicire  biefen  mit  ber  $bfyt  be$  ßyJinberö. 

§.42.  SSeifpiele. 

1)  Dir  Umfang  eine*  6t)linber$  beträgt  5*  4"  2'"  unfc  bie  $ti)t 
8'  4";  wie  groß  ifl  bie  frumme  JDberftad^e? 

Äufl&fung.  Diefe  wirb  nad)  §♦  41.a.  =  5,42  x  8,4  = 
45,5280'  ober  45 D'  52  D"  80  D'". 

*.  n.  |.  SD*.  Ärumme  Cberfl«*«  =  770  x  1200  =  9240000'"  = 

44D/80O"96D'". 

2)  Der  #albmeffer  ber  ©runbflad&e  eine«  gplinber*  ifl  2' 5" lang, 
beffen  $&l)z  betragt  12'  8";  wie  groß  ifl  bie  ganje  ßberfladje 
unb  ber  Gubifinfyalt? 

2Cufl6fung,  Der  Umfang  wirb  (SE&l.  I.  §♦  63.,a.)  = 
2  x  2,5  x  3,14  =  15,7',  alfo  naefc  §.  41.  a.  ber  »ante! 


Digitized 


by  Google 


4t 

=  15,7  x  12,8 ;     =   200,96  D' 

2>ie  Spalte  ber  beiben  ©runbfläcfyen 
machen  (Styl.  L§,  63,  c,  2»)  =  2,5  x 
2,5  x  3,14  x  S    •••.••..     =     39,250' 

folglid)  wirb  nad)  §♦  4  h  b,   bie  gan&e  - 

£)bcrffad)e =  240,21  D' 

2>a  ferner  ber  Snfjalt  ber  ©runbftödje  =  1 9,625  D'ijf, 
fo  wirb  na*  §•  41,  c.  ber  6ubifini;alt  =  19,625  x  12,8 
=  251,2  c'  ober  25 1  c'  200  c", 

Ä.  n.  &.2K.  Umfang  =  182,12",  Hantel  =  27682,24".  Selbe  ©runb** 
flÄdjen  =  5281 ,48  O'*  ©an je  Dberfldcfce  =  32963  O"  =  M8Q' 
/   131  Q",  6ubittn$alt  =  232  c' 496  c", 

3)  SQSte  grofj  i(t  ber  Surdfcmeffer  unb  ber  Umfang  eine«  14'  8" 
fyofyen  6^Iinber8,  wenn  beffen  <5ubtfinl>alt  540c'  200  c" 
betragt? 

Xufl&f,  2>er  3nl;alt  ber  ©runbfläd^e  tfl  nad)  g,41,d,  = 
540,2  :  14,8  =  66,50',  bemnacfc  ber  #albmeffer  (nad& 

30,1  I.  §♦  63.  d.)  =  Vf^L  =  /.l  1,6242  =  3,409 
3,14 

unb  ber  £>ur*meffer  =  3,409  x  2  =  6,818'  alfo  (Sty. 

I.  §♦  63,  a.)  ber  Umfang  be$  S^mberö  =  6,818  x  3,14 

=  21,40852', 

4)  ©er  Umfang  eine«  69ltnber$  betragt  26'  6"  9'",  bie  #o&c 
bejfelben  15'  4";  wie  groß  ift  ber  Snfyalt  ber  ®runbpad)e  unb 
ber  ßubifinfyalt  be«  ÄorperS? 

2Cufl6f,  ©er  ©urdjmeffer  wirb  (n$d)  JE&l.  I.  §,  63.  b.)  = 

26,69  :  3,t4  =  8,5',  bafyer  ber  «jpalbmeffcr  =  4,25'  unb 

ber  Snftalt  ber  ©runbfläd&e   (Styl.  I.  §.  63,  c,  1)  = 

26,69  x  4,25  =  56  71625D,;  a(fo  öer  6ubiFin^alt  = 

56,71625  x  15,4  =  873,43025  c'  ober  873  c'  430£c" 

5)  66  fotlen  runbe  ©fenflangen  gefcfymiebet  werben,  *on  welken 
jebtr  laufenbe  $u$  i  %  jviegt ;  wie  bitf  muffen  biefe  werben? 
2Cufiof.  £aö  fpcc.  ©ew.  beö  SdjmiebeifenS  betragt  7,8; 

alfo  tfl  ber  6ubitinl;alt  be$  laufenben  gußeS  biefer  ©tan* 

aennadb«.  24,  =  1-, —  =  -AL.  =0,001 187  c', 

8         ^S  54x7,8         421,2 
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golglidj  b«  Sn^alt  be«  ßiurfönitt«  nad&  §.  41.  d.  = 
0,001187: 1  =  0,001187  D'  unb(3ty.  I.  §.63.  d.)  b« 

£albmeffer  =  \/^^l=  /0,000378  =  0,0194'; 
'         3, 1 4 

Ijierau«  enblidjber  ©urcfymejfer  ober  bie  ©idfe  =  0,01 94' x  2 

=  0,0388'  ober  3'"  8$"", 

6)  gin  cylinberfSrmiger  Sedier,  tt>eld^er  eine  SKaaö  fajfen  unb 
1'  4"  fjocfy  werben  fofl,  muß  welche  SBeite  fyaben? 

Auf  16 f.  £)a  ein  Subiffuß  18  ÜRaaö  faßt,  fo  muß  ber  @ubifin* 
l;altbiefeö  S5e^er8  T**  ßubiffuß  werben»  SRacfy  §.  41,  d.  n>irb 
alfo  ber  3nfyalt  ber  ©runbfläcfyeV*:  1,4  =  0,05555: 1,4  = 

0,03928D',ba&erber£albm.=  Y^^-^/0,0 12509 

=  0,1 11' unb  ber  ©urdfjmejfer  ober  bie  SSBeite  =  0,1  If  x  2 
=  0,222'  ober  2"  2$'". 

7)  (Sin  runber  überall  fcleid)  bidfer  Saumflamm  fyat  einen  Um* 
fang  &on  8'  4''  unb  eine  Sänge  t>on  3ö  guß;  n>aS  fo|iet 
berfelbe,  wenn  für  ben  ßubiffuß  12  Äreujer  verlangt  »erben? 

Xuflif.  ©er  ©urdjmeffer  be$  Stamme«  ijl  (na$  3$(«  I. 
§.63,  b.)  =  8,4:  3,14  =  2,674',  alfo  ber  £albmeffer  = 
2,674 :  2  =  1,337'  unb  ber  Sntyalt  beö  &uerfd)nitt$ 
(Styl.  I.  §.  63,  c,  2)  =  1,337  x  J,337  x  3,14  = 
5,612966  0';  folglid»  ber  6ubifinf>alt  nadj  §.  41.  c.  = 
5,612966  x  35  =  196,453810  c',  ©er  Stamm  foftet 
bemnad)  196,45381  x  12  fr.  ober  39  fl,  17  fr. 

2f.  n.  j.  S»,  4>albmef[er  =  15"  1  1'".  <Subiftn$alt  =  193}  c'  (naf>e$u> 
9>ref«  bc«  ©tamme*  =  38  fl.  42  fr. 

8)  Sine  83runnenleitung,  au&  bleiernen  JKöfyren  befleljenb,  })at 
eine  Sänge  wn  4564  guß.  ©er  äußere  ©urcfymeffer  ber  dlbl)* 
ren  beträgt  2*  3o(l  unb  bie  SSBeite  ber  £>effnung  2"  2'"  toie 
treuer  fommt  biefe  Seitung  $u  flehen,  toenn  ba$  $Pfunb  SMei 

.  ju  10  fr.  beregnet  wirb  ? 

TCuflof.  ©er  ^albmeffer  be6  ganjen  £luerfd)nitt$  ifl  = 
2J  :  2  =  1  j  3oO  ober  0,125  guß,  folglich  fein  Snljalt 
(Styl.  I.  §.  63.  c.  2.)  0,125  x  0,125  x  3,14  = 
0,0490625  D';  alfo  ber  Gubifin&alt  ber  9l6&ren  fammt  bem 
l;of>len  5Raume=  0,0490625  x  4564  =  223,92125  c'. 
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£>er  $albmeffer  ber  £>effnung  ift  0,22' :  2  =  0,11', 
olfo  i&r  glöc&enin&alf  =  0,11  x  0,11  x  3,14  = 
0,0379940'  unb  ber  Gubtfinbalt  bc8  Hl««  SRaumeö  = 
0,037994  x  4564  =  173,401616  c'.  «Rad}  §.  41.  f.  1. 
erljalt  man  fyierau*  für  baS  SSolumen  beö  SJIeieS: 
223,92125c'  —  173,401616c'  =  50,516634c',  £iefc 
biegen  aber  nad)  §.  23,  wennbaöfpec.  ©cm,  ju  1 1,4  ange* 
nommen  wirb,  =  50,516634  x  54  x  11,4  =  31098 
$funb. 

Die  Jtofien  ber  geilung  betragen  fomit  31098  x  10  Fr. 
ober  5183  fi. 

9ea$  ber  in  §.  41.  f.  2.  angegebenen  SHetbobe  fat  man: 
3nbaltbe«  ringförmigen  CLuerfänftt«  =  0,0490625  —  0,037994 
=  0,01 10685  □'/  tiefen  muMplicirt  mit  ber  U^t  4564  gibt  für 
ben  Gubtfin&aU  50,516634  c'  u.  f.  w.  wie  oben. 

9)  SBie  »fei  wiegt  eine  etferne  12  gup  lange  9J6l;re,  beren  äujle* 
rer  2)urdjmeffer  8  Soll  mißt,  wenn  bie  (Sifenbitfe  liäoll  be* 
trägt  unb  ba«  fpec.  ®ew,  be6  ©fen«  =  7,2  ifl? 

Äuflftfung.  25er  6ubi!in^alt  bei  ganjen  GylinberS  = 
0,5024  x  12  =  6,0288  c' 

©er  Gubtfinfyalt  be«  fyoljlen  (Räume*,  ba  ber  «ßalbmcf« 
fer  =  4  —  U  =  2i  3oU  ift  =  0,19625  x  12  = 
2,355c';  folgli*  ber  Gubifinijalt  ber  ©fenmaffe  =  3,6738c', 
alfo  ba«  ®ewid)t  berfelben  =3,6738  x  54  x  7,2  = 
14  Gtr.  28ftfö. 

10)  SEBie  fctel  Guabratfuß  2Me<fy  tjt  jur  SSerfertigung  einer  a;Iin- 
brifdjen  Äanne  erforberlid},  welche  10  3Raa«  faffen  unb  %\ 
§uß  fyotl)  werben  foH?  . 

2Cufl6f.  £a  18  SRaa*  einen  @ubiffuj$  auimad&tn,  fo  geben 
10  3Raa$  }$  ober  j  =  0,5555  ♦ . .  ßubiffuß.  ©er  Sn&alt 
ber  ®runbfläd)e  wirb  bafyer  naefy  §.  41.  d.  =  0,5555  :  2,5 
=    5,5555  :  25  =  0,2222  Guabratfug  unb  tyr  #alb- 

mejfer  (na*  Styl.  I.  §.  63.  d.)  =  \/?^?:=/0,0707 

1     3,14 

=  0,26;  folglid)  ber  Sur^meffer  =  0,52'  unb  (3^1.  I. 

§.  63.  a.)  ber  Umfang  =  0,52  x  3,14  =  1,6328'.  SRa* 

Gpifc,  ©eomettie-  IL  *  4 
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§♦  41.  a.  wirb  tytrauS  ber  Snljalt  be8  Sffantefö  = 
1,6328x2,5  =  4,082  DT  £Urgu  bie  ©runbjlac&e  abbirt 
gibt  bie  ©roße  be$  erforberlidjen  S3led)$  =  4,3042  D' 
ober  4  D' 30  D"  42  Q'", 

§.  43.  SSeredjnung  b  e  i  t>oIlftdnbigen  Ä  e  g  e  l  $. 

a)  Um  ben  SKantel  eine«  ÄegeW  gu  ehalten,  miiltipHcire  man 
%  ben  Umfang  beS  ©runbFreifeö  mit  ber  (Seite  be«  Tegels  unb 

btoibire  ba$  $P"robuct  burd)  2. 

>Der  ©runb  be*  23  er  fahren  ö  ergibt  ftd)  au«  bec  tfnföauung  be« 
Siefce«  §.  15»  <SS  erfdjeint  baöfelbe  nämltdj  aU  ein  Äreiöau** 
fönitt,  beffen  SBogen  gleidj  bem  Umfange  ber  ©runbflädje  unb  bef* 
fen  $abiu*  o>U\ä)  ber©tttebe*ÄegeWijl.  (»ergl.  £$1.  LS*  63.  g.) 

b)  Soll  bie  gange  £>berflad)e  beregnet  werben,  fo  abbire 
man  gu  bem  nad)  a  berechneten  SRantel  nod)  ben  Sn&alt  ber 
©runbflacfye* 

c)  £en  6  u  b  t  E  i  n  f)  a  1 1  erhalt  man,  wie  bei  ber  $P*>ratmbe,  inbem 
man  namlid)  ben  Snfyalt  ber  ©runbftädje  mit  ber  $b\)t  be« 
Äegelö  multiplicirt  unb  ba$  9)robuft  burd)  3  bitubirt, 

Bergt  §.  4. 2.  unb  §.  37.  c. 

d)  %ht  bie  Äufftnbung  ber  ©runbfladje  au8  ber  #ofje  unb  bem 
ßubüinljalt,  fo  wie  bfr  #6()e  au$  ber  ©runbftäctye  unb  bem 
Gubifinfyalte  gelten  biefelben  Siegeln,  wie  fte  für  biefe  SE^efle 
bei  ber  ftyramtbe  (§♦  37.  d  u.  e.)  angegeben  würben» , 

e)  3ft  flatt  ber  $o\)t,  bie  (Seite  be«  Äegel«  betannt,  fo  fann  jene 
au8  bem  rectytwinfligen  Sretecf ,  welches  bie  .Regelfeite,  ber 
#albmejTer  ber  ©runbfladje  unb  bie  $jtye  be«  Tegels  bilben, 
leidjt  beregnet  werben  (nad)  3^1.  I.  §.  49.)  •         • 

f)  ©affel&e  ©reieef  muß  aud)  bann  gu  #üfe  genommen  werben, 
wenn  bie  (Seite  gu  wiffen  notljwenbig  aber  nur  bie  #6fje  unb 
ber  #albmeffer  ber  SSaftö  befannt  ftnb. 

2Cnmer!ung.  Oft  genfigt  e«  aud?  bte  in  e.  unb  f.  angeführten 
SEbeile  mitteilt  Auftragen  ber  erwähnten  ©retecte  in  oerjüngtem 
obecnatütlidjem  Wtaaf  ftabt  nad)  Zt)l  I.  §.  32.  5.  unb  Xn&ang  I. 
B.  14.  gu  befttmmeiu 
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1)  ©er  #albmeffer  ber  ®runbf!ad)e  eine«  J?egel$  befragt  3"  V", 
bte  ©eite  tft  r  4"  lang ;  wie  groß  tfi  ber  Sn&alt  be$  SWanteW 
unb  bt'e  ganje  £>berftöd}e  ? 

»uf  1 6  f.  25er  Umfang  ber  ©runbfläd;e  tft  (£f>l.  I.  §.  63.  a.) 
=  2  x  0,34  x  3,14  =  2,1352'  alfo  nad)  §.  43.  a.  ber 

Sn^alt  be«  SRantel«  =  V3°2  x  M  _  1,49464  D', 

2 

©er  Snl;alt  ber  ©runtpi^e  ifl  (£i>l.  I.  §.  63.  c.  2)  = 
3,14  xO,34  x  0,34  =  0,362984  D';  alfo  bie  £berflad&e 
na*  §.  43.  b*  =  1,49464  +  0,362984  =  1,857624  D' 
ober  1D'85D"762VD'". 
tf.  n.  &.  SR.  SBurdjmefler  =  80'".  Umfang  =  25 1,2'".  «Kantet  = 
1D'  ^D"  6TD'".  ©runbfläd&e  =,34  0"  128D"'$  folg«* 
JDberflä^e  =  1 D'  58  D"  51 D'">     ' 

2)  SBie  groß  ifl  ber  ßubtfinljalt  eine«  5  gup  ^en  ,ßege«, 
wenn  ber  ©urcfymeffer  ber  ©runbflacfye  3  gufj  betragt? 

X  u  f  1 5  f.  ©er  Snfjalt  ber  @runbflad)e  tft,  ba  ber  #albmeffer  1 ,5 

,  guß  betragt.  (3^1.  I.  §.  63.  c.  2.)  =  1,5  x  1,5  x  3,14 

=  7,065  D';  folg«*  na*  §.  43.  c.  ber  Gubifinfyalt  be*  JEe* 

ßelö  =  7/06°  x  5  ==  11,775c'  ober  11c'  775c". 
2C.  n.  $.  SD*.  <5ubt!tn$alt  =UC  1339  c", 

3)  ©er  Gtibifinljalt  eine«  Äegel«  betragt  397  c'  363  c"  200  c7", 
bie  $&l)t  12  guß;  tote  groß  ifl  ber  #albmeffer  ber  ©runb* 
Witt? 

2CufUf.  ©er  Sn^alt  ber  ®runbflä*e  ifl  (§.  43.  d.)  = 
397,3632  x  3 


12 


c=  99,3408D';  ber£albnufi*r  alfo  (Sty, 


I.§.  63.  d.)  =  W^9'3409  =    /3|/6372   =    5,62' 
1      3,14 

ober  5'  6"  2'". 
2C.  n.  $.  3Ä.  397c'  363  c"  200c'"  =  11860631 12c"'.  ©runbfW^e  = 
1186063112X3    •  ,     Ä    ,      *  v/2059137 


V  /2059  t  3 
=  2059137  0'".  ^albmeffer  =  y     3U 


1728 
.  =  809"'  =  5'  7"  5"'. 

4* 
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4)  2)er  £>urd)meffer  ber  ©runbfladje  «ine«  .JSegeW  betragt  6'  4", 
fein  (Subifinfralt  160c'  768 c";  wie  bod)  ift  ber  «Regel? 

TCuflöf.  ©er  ^albmeffer  ber  ©runbfladje  ift  M-  = '  3,2', 

alfo  ber  3nl;alt  biefer  =  3,2  x  3,2  x  3, 1 4  =  32, 1 536  □', 

folglid,  nad,  §.  43.  d.  bie  £ibe  =JÄ^1-  =  15'. 

277248  X  3 
TL  n.  8-  SB*  *ö$e  =       4534  |6      =  183,4"  =  15'  3". 

5)  SSSte  groß  ift  bie  ganje  ßberfladje  unb  ber  Subifinfyalt  cine$ 
ÄegeW,  wenn  ber  Umfang  ber  ©runbftädje  2,512  §ujj  betragt 
unb  bie  (Seite  beffelben  2  gujf  lang  ift? 

%  u  f  1 6  f.  9tac^  3^1.  I.  §•  63.  b.  €fl  ber  Surcfymeffer  ber  ®runb* 
flache  =  2,512  :  3,14  =  0,8',  alfo  ber  £albmeffer  =  0,4' 
unb  ber  Sn^alt  =  0,4  x  0,4  x  3,14  =  0,5024  O', 

©er  SWontel  betrogt  nad)  §.  43.  a.  =     '       x      = 

2 

2,512D'5  fotglid) i(tbie£)berfldd)e=0/5024D'+ 2,5120' 

=  3,01 44 D'  =3D'I  ü"  44  D'" 

Um  ben  ßubifinfjalt  ju  befttmmen,  muß  juerft,  rote  in 

§.  43  e.  angegeben  würbe,  bie  #Sb«  beregnet  werben.  & 

ift  nad)  Z\)U  I.  §.  49.  ba*  &uabrat  über  ber  #tye  = 

2  x  2  —  0,4  x  0,4  =  4  —  0,16  =  3,84,  alfo  bie 

.gj&be  =  /3,84  =  1,959';  folglid)  ber  Gubifinfyjlt  be« 

Äegelö  (§.  43.  c.)  =  °'5024^'/959  =  0,3280672  c' 

3  , 

=  328  c"  67£c'", 


2Cnmer!ung. 
Um  bie  #öf)t  mittelfl  (Sonjtruftion  $u  ftoben,  mac&e 
man  a&  =  4"  (gtg.  34),  erriete  im  (Snbpunfte  c* 
fenfrec^t  auf  a6  unb  fdjlage  6  c  =  2'  oon  6  aus  auf 
ac  ab,  fo  gibt  ac  bie  verlangte  <&öf)e,  beren  Sänge 
nun  leidet  auf bem  angenommenen  SXaatJftabe  gu  be« 
fltmmen  ift. 


6)  (?$  foU  ein  Jtegel  au6  SMed)  gefertigt  »erben,  welcher  8  3ofl 
tief  unb  an  ber  SBaftö  6  3o(l  weit  werben  fotl ;  mit  welkem 
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#aI6meffct  muß  ber  Sogen  beS  Seftor«  betrieben  »erben, 
ber  ba$  SRefc  bilbet  (§.  15.),  unb  n>ie  groß  muß  biefer  SBo» 
gen  gemacht  »erben,  bamit  beim  3ufammenj>ajfen  ber 
verlangte  «Regel  erhalten  »irb? 

2C  u  f  1 6  f ♦  25er  3?abiuö  beö  «Refcfeftorö  tfl  jugleid)  bte  <3eite 
beö  «Regel*.  Diefe  »irb  nad)  §.  43.  f.  beflimmt,  »ie  folgt: 
ba$  &uabrat  über  ber  ®titt  (Zljl  I.  §♦  48.)  =  0,8  x 
0,8  +  0,3  x  0,3  =  0,64  +  0,09  =  0,73,  alfo  bte 
(Seite  felbfl  =  /0,73  =  0,854'  ober  8"  5$'", 

Der  Sogen  beS  ©efforS  bilbet  beim  3ufammenlegen 
ben  Umfang  ber  83af?$  unb  wirb  bafyer  (nad)  Xi)U  I.  §. 
63.  a.)  =  0,6  x  3,14  =  1,884'  ober  1'  8"  8f". 

7)  ein  fegelfirmiger  83ef>alter  (STrtc^ter)  foO  eine  ©tfifee  faffen 
unb  1|  §uß  tief  »erben;  »eldje  Dimenftonen  erhalt  ba*9lefc 
fcierju? 

HuflJf.  Da  !8  2Raa$  einen  Gubiffuß  ausmalen,  fo  gibt 
1  etufce  ober  10  «Waaö  \$  =  |  c'  =  0,5555  c'.  Der  3n* 
fyalt   ber  ©runbfldctye    wirb    alfo   nad)    §.  43.   d.  = 

'     ,  =  1,1111  D'  unb  ber  $albmef|er  bcrfel&en 

1,5 

0&&I.  i.  §.  63.  d.)  =  VijYYi    =  ^°'35385r    = 

0,594' ;  bemna'd)  ber  Umfang,  alfo  aud)  ber  Sogen  be« 
«Refcfeftor«  (Styl.  I.  §.  63.  a.)  =  2  x  0,594  x  3,14 
=  3,73032'  ober  3'  7"  3'".  X)it  «Seite  beö  .Regel*  ober 
ber  «fjalbmeffer  beö  9le|eS  tfi  tote  in  oor&etgefyenber  Auf« 
gäbe  =  /0,594  x  0,594  +  1,5  x  1,5  =  /2,602836 
=  1,613'  ober  1'  6"  1,V" 

8)  Sin  efferner  Äegel  von  100  %  ©etfidjt  I>at  eine  Stoffe  von 
4  3oll  #albmeffer;  »ie  l>od)  ifl  er?  (<Spej.  ©eto.  =  7,2.) 

Auf  16 f.  «Rad?  §.  24.  tfi  ber  GubiFinljalt  =  — l-^— -    = 

0,2572  c'.  25er  Sn^all  ber  ©runbflädje  beträgt  (*&l.  I. 
§,  63.  c. 2.)  0,4  x 0,4  x 3,14  =  0,50240' ;  folglid)  wirb 

nad)  §.  43.  d.  bie  £6&e  be«  .Regel«  =  -Äj^213_  = 

1,535' ober  1' 5"  3}'", 
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§♦  45,  Beregnung  beSabgeffirjten  Ä  e  g  c  I  $♦ 

a)  Um  ben  Snfyalt  bc$  fBtanttU  ju  ftnbcn,  abbire  man  bie 
Umfange  ber  beiben  ©runbftäcfyen,  multiplicire  bie  ©timme 
mit  ber  ©eite  be«  abgefurjtcn  Jtegelö  unb  btoibire  bad 
9>robuft  burd)  2. 

b)  3ft  bie  gange  £>berflad>e  ju  beregnen,  fo  jatyle  man  }u 
bem  nad)  a.  beflimmten  Hantel,  nocfybte  Snfyalte  ber  beiben' 
©runbftäcfyen. 

c)  &en  <5ubiFin f? alt  beö  abgeffirjten  Äcgelö  ftnbet  man  afjn* 
lidj,  n>ic  ben  ber  abgefurjten  sppramibe  (§.  39),  na*  einer 
mittelfl  £i!fe  ber  Sudtfabenrecfynung  abgeleiteten  gormel. 

JBejeicfynet  man  ndmltd)  ben  JRabiuS  ber  größeren  ©runb* 
flache  mit  R,  ben  Sfabiuö  ber  Keinem  ©runbfladje  mit  r  unb 
bie  #5&c  bcö  abgefaßten  Äcgelö  mit  b,  fo  fyeijft  biefe gormel: 
ftAffi.**  =  Ox'  +  >x.  +  Bx,)x^ 

#iernad)  wirb  alfo  ber  ßubifinfyalt  eine«  abgefurjten  Tegels 
auf  folgenbe  SBeife  erhalten: 

9Ran  multiplicire  ben  $albmeffer  beö  grißern  ÄreifcS  mit 
ftd),  bann  ben  ^albmejfer  be«  fleinern  JEreife*  mit  fid)  unb 
nod)  ben  grJßern  mit  bem  fleinern,  jafylc  bie  brei  9)robufte 
jufammen,  multiplicire  bie  ©umme  mit  3,14  unb  nochmals 
mit  ber  #6l>e  beö  JWrper«  unb  bfoibire  julcfct  bad  erhaltene 
-     JRefuItat  burtfy  3.  ■  . 

XnmerEungem 

1 )  ©ie  foeben  angeführte  SRetbobe  wirb  immer  angewenbet/ 
wenn  eine  gang  genaue  fcöfung  ber  Aufgabe  »erlangt  wirb$  oft  unb 
px>av  in  ben  meiften  im  ^praftif^en  oorfommenben  gällen,  genfigt 
aber  ein  annäbernbe*  Stefultat»  (Sin  folget  fann  auf'folgenbc  jwei 
2Crte«  er jielt  »erben : 

a)  SRan  ity\t  bie  ^albmeffer  ber  beiben^  ©runbftödjeo  jufam« 
men,  'btoibire  bur$  2  (1>*  b»  man  nebme  bad  SRittel  beiber  £aib* 
meffer)  unb  re<$ne  ben  Snbalt  eine«  Äreife«,  »eldjer  bii  gefunbene 
3ar)t  tum  $albme|Ter  $at  unb  multiplicire  biefen  mit  ber  £ötye  bei 
abgefurjten  Äeget*. 

b)  «Dfan  abbire  bie  Snbalte  ber  beiben  ©runbftöt&en,  multiplicire 
bie  ©umme  mit  ber  $ö$e  beö  Äörper«  unb  btoibire  bad  $robult 
burdj  2. 

S3eibe  SBerfatyrungSartcn  liefern  befonber«  bann  $inrci$enb  ge* 
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noue  SBettfce,  wenn  ber  ju  beredjnenbe  Äegel  fidj>  b*r  8orm  eine* 
Gtylinber*  nähert;  oifo  bei  SBerec&nung  oon  Saumftämmen,  ©du* 
lf  n  u.  brgl.  jDte  erjte  Sttetfyobe  gibt  immer  ein  ju  Heine«,  bie  jweUe 
bagegen  ein  ju  gropeS  SHefuttat.  Son  betten  ift  jebodj  bie  erftere 
bte  genauere» 

2)  3ur  SBefltmmung  ber  £6$e  unb  ber  beiben  $albmeffer  ber 
S3egren§ungS!reife  bienen  folgenbe  gormein  (oergU  §.  39»  An* 
merfg,  2.) 

3XC 

U(RxR  +  rXr  +  Rxr)x  3,14 

2)  R  = 

\/(3,1 4xrXrXh— 6xC)  -rx  ^(4x0— 3, 1 4xrxrxh)x9,42x£ 
Y  6,  28xh 

3)r  = 

\/(6xC— 3,14xRXRXb)— RxV^(4xC— 3,14XRXRXP)*9,42xii 
V  6,28  X  h 

§♦  46.  fB t ifyf elc* 

1)  ©ie  ©urcfymeffer  ber  beiben  ©runoflad&en  eineö  abgef&rjten 
Äegel*  ftnb  8  gufj  unb  5  §uß,  bie  ©eite  beffelben  betragt  12 
§uß;  noie  groß  ifi  bie  frumme  unb  noie  groß  bie  ganje  £>ber* 
fladje. 
2Cuf  I.  2>er  Umfang  beö  grogern  Jtreife*  ift  (Styl.  1.  §.  63«  a.) 

=?  8  x  3,14  =  25,12';  ber  be6  «einem  =  5  x  3,14 

=  15,7' alfo  nad>  §♦  45.  a, 

SnfraltbeS Mantels  =  (*5'"  "*"  *5'7) X  12=244,92  D' 
„      „  großem  Äreife*(SE&L  L  §.  63.  c.  1.) 

=  25>12  ><  4       =  50,24  D< 

2  ' 

3n^o«  bt«  Heinttn  äreif«ö  =     \     '     =   19,6250' 


folglich  bie  flanj«  £b«ftöc&t  (§.  45.  b.)  =314,7850' 
X.  n.  j.  3».  ©a«  »jfutfat  wirb  rtenfaU«  =  314,785  D'  ot>n  314  D' 


113  0". 
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2)  SRan  fotl  ben  (Subifinfyalt  eine«  abgef&rjten  ÄegeK  t>on  5'  7" 
#fye  beregnen,  wenn  bie  #albjmeffcr  ber  beibeti  Jtreife 
1'  4"  unb  8"  betragen. 

Auf  I5f,  9lad)  ber  in  §.45.  c,  angegebenen  Kegel  erhalt  man: 

2)tr  größere  ^aibmejfer  mit  flety  =  1,4  x  J,4  =    1,96 

„    Heinere         „  „    „   =  0,8  x  0,8  =    0,64 

99   fltJßere         „  mal bemf leinern  =  1,4x0,8=1,12 

jufammen  =  3,72 

JDieS  mit  ber  #5l)e5,7  multiplicirt  mafy  21,204,  nochmals 
mit  3,14  gibt  66,p8056  unb  tiefe«  burefc  3  btoibirt, 
folgt  für  btn  6ubi!inf>ait  =  22,19352  c'  ober  22  c' 
193  c"  520  c'". 

Soft  man  btefe  Hufgabe  nad)  ben  in  §.  45»  c,  angeführten  9la^e= 
rung*met&oben,  fo  erhält  man: 

1)  9ta$  ber  erften  SRct&obe  a) 

1,4  -f  0,8 
«DKttel  ber  beiben  £albmeffer  =   —^       =  1,1 

Snbatt  be«  Greife*  für  biefan  £albmeffer  =  1,1  x  1,1  X  3,14  = 
3,7994  D'$  alfo  ber  GubiKn^alt  =  3,7994  x  5,7  =  21  c'  656  c" 
580  c'", 

2)9tadj  ber  jweiten  SÄetfcobe  b) 
Sn&alt  ber  gröfern  ©runbfläd&e  =  1,4  x  U  X  3,1 4  =  6,1544  □' 
„       „   fletnern       „  =  0,8  x  0,8  x  3,1 4  =  2,0096  □' 

©umroebetber  =  8,164 
SDtefed  mit  ber  £öf)e  5,7   multiplicirt  gibt  46,5348   unb  bie* 
bur$  2  biüibirt,  folgt  für  ben  @ubtfm&alt  =  23  c'  267  c" 
400  c"^ 

>Da«  erftere  SRefultat  ift  alfo  nur  um  536  c"  940c"'  ju  Kein,  ba* 
ledere  um  1  c'  73  d"  880  c'"  $u  grof . 

67X3,14 

K.mj,  SR.  Gubifin&alt  =  (16x16  + 8x8 +  16x8)X ;p— 

=  31416,74c'  =  18c'  312c". 

3)  ©n  fupferner  Äeffel  t>on  ber  gorm  eine«  abgefurjten  «ftegel* 
fotl  oben  3'  4"  unb  unten  2'  6"  weit  unb  3  gfuf*  tief  werben, 
wie  t>(el  ßuabratfuß  Äupferbled)  werben  erforbert  (ben  Setfei 
nid)t  mitgerechnet),  unb  wie  tuel  3Raa$  faßt  ber  Äeffel? 

3Cuf  I6fv  ©teßt  hedg  (gig  35.)  ben  Äejfel  vor,  fo  ifl  alfo 


Digitized 


by  Google 


5» 

he  =  3,4',  gd  =  2,6'  unb  gfÄ.  35. 

«/•  =  3',    Um  bie  frumme  3,4:..., 

ßberflad&e  befifimmen  gu  Wn* 

nen,  muß  jubor  bie  ©cite  bed 

«Regel*  (erf)  gcfud>t  Werbern 

3fel)t  man  gu  biefem  (Snbe  bie 

fenfrecfcte  «inte  db,  fo  entfielt  \_m 

ein  redMwinfligeS  ©reiecf  </£<?         f\_j£,v—. 

unb  ein  »ecfetedf  a*  «//,  unb 

e*  ijf  bd  =  Mf=  3',  0*  =  /tf  =  J£   =  1,3';  alfo 

2 

3  4 
ba  ac  =  -!—   =    1,7',  nurb  flc  =    ac  —  ab  = 

1,7  —  1,3  =  0,4';  folglich  na*  SC^K  I.  §♦  48.  in  bem 
©reiecf  b  c  d  ba6  &uabrat  fiber  e  d  =  0,4  x  0,4  +  3  x  3 
=  0,16  -f  9  =  9,16,  bemnad)  eil  =  /9,16  = 
=  3,026', 

2>er  Umfang  bedgrögern  Äreife«  =  3,4  x  3,14  =  10,676' 
n        »       tt  fleinern      „     =2,6x3,14=    8,164' 

Summe  beiber  =  18,84 
alfo  nad&  §.  45,  a.  ber  Snfalt  bed  3Rantel$  = 

18-84^3-026     =   28,504920' 

©er  3n^a«  b.  SBobenS  =  l,3x  1 ,3x3, 1 4  =    5,3066   D' 

Ijierju  abbfrt  gibt  baö  erforberl.  Jtupferbledj  =  33,81 1 52  D' 

ober33a'81D"15D'". 

3ur  Beantwortung  ber  jweiten  grage  \oX  man  junadjft 
ben  GubiFinfyalt  bed  Acflfelft  }u  berechnen.  2)iefer  wirb  nad) 
§.  45,  c,  wenn  man  in  ber  bort  aufgefaßten  gformel  für 
bie  S3ud)jlaben,   bie  betreffenben  3afylenwertfye  fefct  = 

(1,7  x  1,7+  1,3  x  1,3  +  1,7  x  1,3)  x  3,14x3* 

=  2 1,3206  c', 

25a  nun  1  c'  =  18  2Raa*  auSmad&t  (§.  18.  XnmrFJ), 
fo  fagt  alfo  ber  äeffel  21,3206  x  18  =  383,7708  ober 
naljeju  384  2Raa$. 
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4)  SRittelft  eined  SReßbanbeS  würben  bie  Umfange  eines  20'  4" 
langen  SBaumflammeS  an  betben  (Snben  gleich  V  8j"  unb 
6'  2"  8'"  gefunben;  wie  groß  ifl  ber  <5ubtfin!>alt  unb  was 
Foflet  tiefer  Stamm,  wenn  ber  Gubiffuj?  gu  30  Fr.  geregnet 
wirb? 

% uflfifung.  Um  bie  SBerecfynung  nadj  ber  in  §♦  45.  c.  an« 
gegebenen  gormel  fcornefymen  ju  fonnenr  muffen  juerft  bie 
«gialbmejfer  an  ben  beiben  @nben  benimmt  werben. 

25er  2)urd)meffer  beS  grSgern  ÄreifeS  wirb  (  Styl.  I. 
§.  63.  b.)  =  7,85  :  3,14  =  2,5',  alfo  ber  #albmejfer 
R  =  1,25;  eben  fo  ftnbet  man  ben  #albmejfer  r  =1'. 
©efct  man  biefe  Sctfylenwertfye  in  bie  erwähnte  Formel,  fo 
erhalt  man : 
ßubifinljalt  = 

(1,25  x  1,25  +  1  x  1  x  1,25  x  1)  x  3,14  x  20,4 

3 
=  81,4045  c'. 

»er  ©tamm  fofiet  bafyer  81,4045  x  i  fl.  =  40  fj.  42  Fr. 
§.47.  SBeredjnung  *  * *  <ß  u  g  e  l. 

a)  35ie  ßberfldd^e  einer  Äugel  wirb  erhalten,  wenn  man  ben 
Snfyalt  eines  gr&ßten  JCreifeS  4  mal  nimmt,  ober  aud) 

wenn  man  ben  ©urdjmejfer  mit  ftd)  unb  mit  3,14  mul* 
tipltcirt. 

b)  Um  ben  Gubifinfyalt  einer  «Kugel  ju  beflimmen,  multiplicire 
man  ben  35urdwe|fer  breimal  mit  jld)  unb  mit  3,14  unb  bim* 
bire'baS^robuft  burd)  6. 

Änmerfungen. 

1)  3ft  bie  Dberflädje  fdjon  befannt,  fo  erhält  man  ben  <5ubifin$alt 
aud),  wenn  man  biefe  mit  Um  £albmejfer  ber  ßugel  multiplicirt 
unb  ba*  $>robuft  burdj  3  btoibirt. 

2)  @in  annctyernbeß  SRefultat  wirb  gefunben,  wenn  man  ben  SDurfy 
meffer  breimal  mit  ft(fc  multiplicirt  unb  baö  ^robuft  balbirt 

SDieÄugel  ifl  alfo  na&eju  bie  Hälfte  eine$  «Burfel«,  beffen 
©eKe  gietcb  bem  ©urdjmeffer  biefer  Äuget  ift. 

c)  Um  ben  JDurdjmeffer  einer  <ßugel  bei  bekannter 
£)  ber  flache  ju  ftnben,  btoibire  man   (nadj  a.)   Untere 


Digitized 


ty  Google 


M 

burd)    3,14  itnb  jielje  au$  bem  Svcfultate  bie  ßuabrat* 
wurjel* 

SBirb  ber  ©urd&meffer  t>albtrt,  fo  erhalt  man  ben  #alb* 
meffer, 

d)  3|l  ber  ßubifinfyalt  bejannf,  fo  ftnbet  man  ben  SDurdj* 
meffer,  wenn  man  mit  3,14  in  ben  fedjöfadjen  Gubtf* 
Snl;alt  bwibirt  unb  au$  bem  JRefultate  bie  Gubifwurjel 

Siefyt* 

e)  ©er  gladjeninfyalt  einer  Äugelfyaube  (§.  4«  3.),  fo 
wie. eine§  Jtugelg&rtel*  ifl  gleich  bem  Umfange  eineö 
größten  JtretfeS  ber  <JSugel  multiplictrt  mit  ber  $b\)t  biefer 
glasen, 

f)  Um  ben  Gubifinljalt  eines  Jtugelfeftor«  511  beregnen, 
multiplicire  man  ben  riad)  e.  beregneten  3nfyalt  ber  gu  biefem 
©eftor  gefangen  $aubt  mit  bem  #albmejfer  ber  ^ugel  unb 
btoibire  baö  9)robuf t  burd)  3* 

g)  ©er  Äubifinfyalt  eine*  Äugelfegment«  dem 
(gig,  36)  ifi  gleid)  bem  Sn^alte  be$  ganjen  ©eftorS  gdme 
weniger  bem  GubiRnfyalte  beö  ÄegelS  dcg. 


8i0.  36. 


h)  SKan  ftnbet  ben  6ubi!inl;alt  einer  !6rperlid)en  3one 
ab  cd  (gtg»  36*)/  wenn  man  ben  @ubi!infyalt  be$  Seg* 
mentö  nöm  von  bem  Gubifinfyalte  beS  ©egmentt  dem  ab« 

'Änmerfung.  2Cnnät)ernb  ftnbet  man  ben  (SubiftnljaU  ber  3one,  wenn 
man  btefe  alö  einen  abgetfirjten  Äegel  nadj  §.  45.  c.  beregnet» 

j)  ©oll  ber  @ubifinljalt  einer  #oIjl!ugeI  beregnet  werben,  fo 
jtefre  man  ben  6ubtfinl>alt  be6  fyofylen  JRaumeö  fcon  bem  6u- 
bifinfyalte  ber  ganjen  Äuge!  ab. 
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t)  SBie  groß  tft  bie  £)berflä*e  unb  ber  Gubifinljalt  einer  Jtugel 
von  2'4"«£albmeffer? 

2C  u  f  1 5  f •  2>er  3nbalt  eine«  größten  ÄreifeS  biefer  JCugel 

tft    (Xhl  I.  §♦  63,  c.  2»)    =  2,4  x  2,4  x  3,14  = 

18,0864  D',  alfo  na*  §.  47.  a.  bie  £>berfla*e  = 

4x  18,0864  D'  =  72,345ßD'  ober  72  D'  34 O"  56  O'". 

92a*  ber  Xnmerfung  1.  jii  §.  47.  b.  wirb  bemna*  ber 

/r  «..«.  i  tA         72,3456  x  2,4  *K„0~*J0,  ,     . 

Gubifmfyalt  =  — —  =   57,87648c'  ober 

ö 

57  c'  876  c"  480  c'". 

2C-  n.  &.  «J».  Oberfläcfce  =  28x28x3,14x4  =  9847 G"  = 
68  O'  55  D«.  Gubtf int)alt  =  53  c'  322  c". 

2)  Sie  £)berfla*e  einer  JEugel  betragt  6D'  28  D";  toit  groß  ifl 
ber  2)ur*meffer  unb  ber  Gubtfinfyalt  berfelben? 

TCuflJf.  9ta*  §.  47.  c.  nurb  ber  £ur*meffer  =  V z~ 

1   3,14 

=  s/2  =  1,414'  folgli*  ber  ^albmeffer  =  0,707',  alfo 

na*  §.  47.  b.  2Cnmerhtng  1,  ber  @ubiKnljalt 

=  6'28  x  °'707  =  1  47998c'  ober  lc'  479  c"  980c'". 
3 

V892" 
F77  = 

V284  =  16^  =  1'  4?"     Gttbi!in$alt  =  1  c'  769  c". 

3)  SBie  groß  i|t  ber  2)ur*meffer  einer  Jfugel  *on  lc'436c" 
27c'"3n^att? 

X  u  f  1 6  f.  9ta*  §.  47.  d.  ifl  ber  2)«r*meffer  = 

v/6  X  1,436027  *     1¥J .        .   ..    .      ...  .„ 

Y -f- .  =  v/2,744  =  1,4'  ober  1'  4". 


V3/6X  3739419  c'         ? 

«epr  = 

192"'  =  IM". 


3/6  ^  373941Q  r'  3 

».  n.  j.  «K.  SDur$fou|T«  =  \f        3  H  =  /7145386  = 
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4)  83on  einer  itugel  *on  1'  8".  £alb*  j? 

meffer  tptrb  bur*   eine    (Sbene        mj^^^z^ 

ein  ©egm  ent  a  b  cfd(%\$.  37)  ab*  /^^j^^ 

gef*nitten ;  wie  groß  ifl  bfe  £)ber*  /      \  j  yy    \ 

ftä*e  ber  £aube  unb  ber  ßubiF--  (  t'"?;r "1 

infyalt  biefe«  ©egment«,  wenn  fg  V  /    . 

=  9  3ott  unb  $r<?  =  l'  5*"  be«       \  y 

jltmmt  würben  ?  ^- ^ 

Äuflifung.  ©er  Sn^alt  eines  graten  Greife«  ifl 
3,14  x  1,8  x  1,8  =  10,1736  0',  folglich  na*  §,  47.e. 
bie  £)berfla*e  ber  #aube  =  10,1736  x  0,9  = 
9,15624  D'  ober  9  DM5  D"  62}  O'".  , 

©er  6ubiJin&alt  be«  Segments  ifl  na*  §.  47.  g.  ju 
beregnen» 

SRa*  g.  47,  f.  wirb  ber  (Subifin&alt  be«  ©eFtor«  afch 
9,15624  x  1,8 
= 3 —  =  5,493744c'.  ©er  Sn^alt  be« 

Äreife«  ab  cd    tft    =    3,14  x    1,55    x   1,55   = 
7,54385  O';  alfo  na*'  §.  43.  e.  ber  GubtKn&alt  be«  St* 
gel«  ach,  ba  gh  =  hf  —  fg  =  1,8  —  0,9  =  0,9  ijf, 
7,54385  x  0,9 

=  — g —  =  2,263155c';  folgli*  ber  6ubif, 

Snfyalt  be«  ©egment«  abcfd  =  5,493744  —  2,263155 
=  3,230589  c'  ober  3  c'  230  c"  589  c'". 

5)  2BeI*en  (5ubiftnl>alt  tyat  bie  ©fenmaffe  einer  #oI)lfugeI, 
wenn  ber  größere  ©urdjmeffer  1'  2"  unb  bie  ©fenbitfe  2" 
betragen,  unb  wie  f*wer  ifl  biefelbe? 

Auf  15  f.  ©er  ßubifinfyalt  ber  gangen  Jtugel  ifl  (§.  47.  b.) 

1,2X1,2X1,2X3,14  nnn.oo    /    w      *n      jl 

=  — ' — — - - —  =  0,90432  c',  ber  ©urd)« 

o 

meffer  be«  fyofylen  JRaume«  ifl,  ba  an  bem  grifern  ©ur** 
meffer  auf  beiben  Seiten  2  3otl  abgeben  =  1,2'  —  0,4'= 
0,8';  alfo  ber  (Subifin^alt  be«felben  = 

0,8  x  0,8  x  0,8  x  3,14 
6 
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=  0,2679460'  folgli*  ber  ßubifinfatt  ber  ©fenmoffe 
(§.  47*  i.)  =  0,90432c'  —  0,267946  c'  =  0,636374c' 
Ober  636  c"  374  c'". 

2>a  ba$  fpec.  ©emid^t  be$  ©ußeifenö  (Än^IV.)  =  7,2  ifl, 
fo  wiegt  biefe  «Waffe  (§.  23,)  =  0,636374  x  54  x  7,2 
=  247,^422  fö  ober  2  6tr.  47}  % 

6)  SBte  grog  ifl  ba«  ©ewid&t  einer  eifernen  JEugel,  beten  großer 
Ärei«  einen  Umfang  *on  7'  8"  5'"  &at? 

TfuflJfung.  9»an  fyat  ^ier  juerft  ben  2)urd)meffer,  bann 
ben  ßubilin^alt  unb  fyierau«  ba$  ©ewidjt  ju  befiimmen. 

©er  ©urcfcmeffer  fft  (Sty.  I.  $.  63.  b.)  =  -i?—=  2,5', 

3,14 

^  w     n  ti-  r  11/fi   4«  u\       2,5x2,5x2,5x3,14 
alfo  ber  <5ubifml;alt  (§.  47.  b.)  =  — '——L !_ 

o    • 

=  8,177c';  folglich  ba$  ©ewid&t  (§.  23.)= 

8,177  x  54  x  7,2  =  3179,2176®  ober  31  Str.  79J& 

7)  SBie  groß  ifl  ber  2)urdjmeffer  einer  48pffinbtgen  JEugel  t>on 
©fen?   (@j>.  @.  =  7,2.) 

48 

2Cufl5fung,  9ia*  §.  24.  ifrber  Snfcalt  =  -rr-^-^r  = 

54  X  7,2 

0,123456  c';  alfo  naefy  §.   47.  d.  ber  ©urdjmeffer  = 

</'6    x^23456,   =    ^0,23553   =   0,61'  ober 
T  3,14 

6"  !'"♦ 

48 
*.  n.  j.  W.  <Subitinf)a\t  =  66x72  =  0,10101  c*.    »Durc&meffer 

=  6"  11'". 

8)  2Cu$  einer  Äugel  aon  SBIei,  welche  316$  16  Zoti)  wiegt, 
fotten  fleinere  für  einen  S3ud)fenlauf  t>on  5  ginien  SBeite  ge* 
goffen  werben;  wie  t>iele  foldjer  Äugeln  werben  erhalten, 
wenn  baS  fpec.  ©ewietyt  be6  SSlei*  ju  11,44  angenommen 
wirb? 

2Cufl5f.  SRan  bfoibire  mit  bem  6ubiFinl>alt  ber  f leinern 
Äugel  in  ben  ber  grißern.  SBie  in  Aufgabe  7.  folgt: 

n  I   n    r  Q  I  /»    ff 

«■Mlhtatt  berflrog«nJe«flel  =  54><;i44=.^- 
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=  0,51 2334  c',  ©er35urctjmeffer  einer  Kernen  Äugel  muß 
5'"  ober  0,05'  fein,  atfo  tt)trb  ber  Subifin^olt  einer  folgen  = 
0,05  x  0,05  x  0,05  x  3,14 
6 
=  0,00006541  c'.    2Cu8   ber  großen  JEugel  laffen  ftd) 
alfo  gießen : 

0,512334  :  0,00006541  =  51233400  :  6541  =  7832 
©tficf  Heinere» 

9)  (Sine  Äugel  tjat  einen  Durc^meffcr  t>on  5' ;  mie  groß  ifl  ber 
Snfyalt  einer  Äugel  fcon  boppeltem,  brei*  unb  fcierfactyem 
©urdjmeffer? 

2Cufl&fung»    Sn^alt  ber  Äugel  ton  5'  ©urdimeffer  = 
5x  5x5x3,14 


=  65,4166  c7, 
=   10'  25ut 
=  523,3333  c', 
=  15'  £urd»me| 
=  1766,25  c', 


6 

Sn^alt  ber  Äugel  t)on  2  x  5  =  10'  25ur^tneffer  = 
10  x  10  x  10x3,14 
6 
Snfyalt  ber  Äugel  ton  3  x  5  =  15'  2)urd»mejfer 
15  x  15  x  15  x  3,14 

6  ' 

Snljalt  ber  JEugel  ton  4x5  =  20'  ©urdjmeffer   = 

20x20x20x3,14         AiQaM  , 

: —  =  4186,66  c', 

6 

Xnmerf  ung,  #u$  ber  nähern  ^Betrachtung  tiefer  SRefultate  ergibt  ftc& 
für  bie  Äugel  ein  äfynlicfyr  @a§  wie  er  in  ber  Änmerfung  jur. 
Aufgabe  10.  in  §.  36,  für  ben  SBürfet  aufgefleUt  würbe. 

9Kan  bemerlt  nämlidj,  baß  523,333..«=  8  x  65,4166$ 
1766,25  =  27  X  65,4166$  unb  4186,66  . .  =  64  X  65,4166  . .  ♦ 
i%  baß  alfo  ber  @ubifinl)alt  einer  Äugel,  fomif  audj  baö  (Sewidjt 
(wenn  bie  SRaterie  biefelbe  i|t)  von  boppelrem  ©urdjmefferSmal, 
t>on  breifadjem  27ma(  unb  oon  öierfadpem  jDurdjmcffer  64mal 
größer  wirb,  ober  baß  ftd)  bie  kugeln  »erhalten  wie  bie 
<5ubif$at)len  ityrer  SDurdjraeffer  ober  <&albmeffer» 

2£uf  gleite  SBetfe  läßt  jtdj  für  alle  unter  einanber  äfynlidje 
(gletdjgeformte)  Äörper  folgenber  ®afc  nadjweifen: 

Äetynltdje  Körper  öerbalten  fidj  bem  (Subütn^alte 
nadj,  wie  b 1 5  <5ubif$at)len  irgenb  gletcfcliegenber 
Tanten  ober  Cinien  berfelben.  Htte  Sßürfel,  fo  wie  alle 
Äugeln  |tnb  unter  einanber  ätynlidfp. 
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I.  Aufgaben  über  bfe  33ercd)nung  ber  Mrptt. 

1)  2>ie  ©cite  eine«  SBurfel*  betragt  8'  4";  wie  groß  tji  bte 
£berflac&e  ? 

X  u  f  1 6  f  u  n  g.  JDer  3n$alt  eine*  6ettcnquabrat*  ift  =  8,4  x  8,4  = 
70,560'/  alfo  bte  ÖberfUtfce  (S.  28.  a.)  =  70,56x6  = 
423D/36D//. 

2)  SBie  groß  ffi  ber  Subtfin^alt  eine«  SBörfel«  *on  4"  2"' 

©eite? 

Xuflöfung.  <5ubitin$att  (§♦  28,  c.)  =  0,42  X  0,42  X  0,42  = 
0,0T4088  c'  =  74  c"  88  c'". 

3)  (Sin  SBurfel  t>on  2'  4"  ©eite  fann  in  wie  »tele  SBärfel  fcon 
3"  ©eite  »erlegt  werben? 

Xuflöfung.  öubitin^alt  bei  ganjen  »ürfel*  (§♦  28.  c.)  = 
2,4x2,4  x  2,4  =  13,824  c'.  ©et  Gubitinfcalt  eine*  Meinem 
SBurfel*  =  0,3  x  0,3  x  0,3  =4>,027  c'$  folglich  »erben  au*  er* 
fterem  erhalten:  13,824:0,027  =13824:27  =  512  SSBürfel 
üon  3"  Seite. 

4)  SBie  groß  ifl  ber  6ubifin&alt  eine«  SB&rfel«  beffen  £>berfläd)e 
174  D#  96D"  betrogt? 

Xu  f  16 f.  ©er  3n$aU  einer  ©eitenfläd&e  i|*  =  174,96  :  6  =  29,16a'/ 
folgli*  eine  ®titt  (Xty.  I.  $♦  36.  b.)  =  ^29,1 6  =  5,4'  unb  ber 
Qu  bif  infcalt  =  5,4  X  5,4  X  5,4  =  157  &  464 c". 

5)  SBtetiel  «KaaS  SBaffer  faßt  ein  ©efag,  beffen  Hier  9iaum 
bie  fform  eine«  SBtirfel*  ton  8"  ©eite  ^at? 

Xuf  l6fung.  SDer  Gubifin&alt  ift  (§.  28.  c.)  =  0,8  X  0,8  x  0,8  = 
0,512c',  alfo  \)ält  ba*  ©efäp  (§♦  18.  Xnmerfung.)  0,512  x  18  = 
9,216  SR  aa*. 
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6)  SBte  t>fel  wiegt  ein  $oflament  t>on  @rantt,  wenn  baffelbe  einen 
SB&rfel  *on  2'  (Seite  bilbet? 

Äuflöfung.  <5uöiffnba(t  =  2x2X2  =  8c',  alfo  ba«®en>id&t/ 
ba  ba«  fpec.  ©ewiifct  t>e«  ©ranit«  na$  Anfang  IV.  =  2,7  ift  = 
8  X  54  X  2,7  =  1 166}  ft  ($.  23.) 

7)  ©n  SBfirfel  tum  ©ußeifen  wiegt  2  6tr,;  wie  groß  ifl  eine 
(Seite  be$felben? 

Änflöf.  $aö  fpec.  @emi<&t  ift  nadj  TCnfang  IV.  =  7,2  unb  54  x  7,2 
=  388,8,  alfo  na*  §.  24.  ber  Gubütn^alt  =  200  :  368,8  = 
0,514403,  folglich  na$  §.  28.  e  eine  ©eite  bet  SBürfeU  = 

3 

M,5 14403  =  0,801'  ober  8"  tV". 

8)  SBenn  bie  Seite  eine«  SBörfelö  6'  betragt,  um  wie  *iel  ifl  bie 
©eite  eine«  3BurfelS  *on  boppeltem  Snfyalte  gr&ßer? 

Xuflflf.  3n$alt  be«  »Surfe«  =  6x6x6=  216c',  alfd  ber 
be*  boppelt  fo  grofen  =  432  c'  unb  eine  ©ette  beifelben  = 

3 

^432  =  7,55',  bemnadj  um  7,55—6  =  1,55'  ober  1'  5|"  größer. 
(Bergt,  bte  HnmerE.  ju  2Cufg.  10.  in  §.  36.) 

9)  (gin  ©efap  foQ  bie  gorm  eine*  SBörfeW  befommen  unb  4 
SJlaad  galten ;  wie  groß  muß  eine  ©eite  beßfelben  gemalt 
werben  unb  wie  m'el  S3led)  ifl  erforberlid) ,  wenn  ba$  ©efifl 
offen  bleibt? 

•     Xuflftf.  4  SRaaS  geben  A  ober  J  =  0,222  ♦♦♦c',  alfo  wirb  eine 

3 
©ette  CS«  28.  e.)  =  V^0,222222  =  0,605'  =  6"  |"'. 

©er  Snbalt  eine«  ©ettenquabrat*  ifl:  =  0,605  x  0,605  = 
0,366025  Q'  alfo  brauet  man  0,366025  x  5  =  1,830125  D'  ober 
lD'83D"*led). 

10)  SBeldje  £)>erflad)e  I?at  ein  regelmäßige«  fcierfeitige*  $riöma 
»on  8'  #6fye,  wenn  eine  ©eite  ber  ©runbflidje  1'  5" 
lang  ifl  ? 

Kufläfung. 
SDer  3n$alt  beiber  ©runbfläd&en  ift  =  1,5  x  1,5  X  2  =   4,5Q' 
ber  3n&alt  ber  4  @eitenfiä<t>en         =  1,5  x  8   x  4  =48  q' 

f olgli*  bie  D  b  e  r  f  l  ä  4  e  (§.  26.  a.)  =  52,5  0' 

11)  @in  #oljfifid)en  mit  »edel,  baS  2'  4"  langt'  5"  breit  unb 
2'  tief  ifl,  fott  mit  Rapier  fiberflebt  werben;  wie  m'ele 
JBogen  ftnb  erforberlid),  wenn  jeber  1'  5"  lang  unb  1'  2" 
breit  ifl  ? 

®pit,  Geometrie,  n  5 
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Xuflöfung. 
Sn^oU  be«  »oben«  unb  ©ecfel«  =  MX  1,5x2=   7,2 D' 
Snfcaltber  4  ©eitenwänbe =2,4x2x2  +  1,5x2x2=  15,6  D' 

blc  ju  fibertlebenbe  gl^c  ölfo  =  22,8  q* 
©er  3n$alt  eine«  Sogen  Rapier«  =  1,5  x  1,2  =  1,8  D'* 
fctgltd^  ftnb  nbtt)\%  22,8  :  1,8  =  12,66  .• .  ober  12J  Sogen. 

12)  9Bte  groß  ifl  ber  SubiKnljalt  einer  8'  !>ot>«n  «Mauer,  wenn 
biefelbe  123'  lang  unb  2'  birf  ifl? 

Buflöf.  ftad)  §.  26. Xnmertung  ju  b.  wirb  ber  ÖubtEintyalt  = 
123X8X2=19680'. 

13)  @6  foa  ein  ©raben  »on  430'  ginge,  4'£iefe  unb  3'  »reite 
bergefledt  werben;  wie  mel  ßubiffufl  (Srbe  ftnb  wegju* 
f*offen? 

Äuflöf.  Gublfin^alt  (§.  26.  b.)  =  430.x  3x4  =  ölöOc'. 

14)  2Bie  treuer  fommt  ein  pri$mattfd)  er  Saumflamm,  weiset  20' 
-    lang,  2j'  fco*  unb  2'  2"  birf  tfl,  wenn  für  ben  ßubtffuf  48  Fr. 

bejaht  werben  muffen  ? 

Kuflöf.  Gubifinfjalt  be«  ©tamme«  (S.  26.  b.)  =  2,5  x  2,2  x  20 
=  110  c',  biefe  fcflen  1 10  x  48  !r.=  88  ff. 

15)  %n  einen  SBetyalter,  welker  18'  lang,  4'  tief  unb  4'  5" 
breit  tfl,  fließen  burd)  eine  JRtyre  in  jeber  9Rinute  27  $R<x<x& 
SBaffer;  in  welker  3tit  wirb  berfelbe  gefüllt  fein? 

Huflöf.  ©er  ßubtftnbalt  be«  »e^älter«  fft  =  18X4,5X4  = 
324c'.  ©et  (Subifintyalt  öon  27  SKoa«.  ifl  (§.  18.  Änmerfung)  = 
fj  ober  lf  =  1,5  tf,  alfo  »frb  ber  »eiltet  geföUt  in  324  : 1,5  = 
216  Minuten  ober  in  3  ©tunben  36  Minuten. 

16)  SBeldje*  ®ewi*t  Ijat  ein  ©anbflein,  ber  5'  8"  lang,  3'  4" 
breit  unb  2'  5"  fyodj  ifl,  wenn  fein  fpec,  ©ewidjt  2,4  be* 
tragt? 

2Cu  f löf.  CfubtKn&alt  be«  ©tein«  (S-  26.  b.)  =  5,8  x  3,4  x  2/5  = 
49,3^,  baber  fein  ©en>i*t  (§.  23.)  =  49,3  x  54  x  2,4  = 
6389,28  ^=63  Str.  89^  V. 

17)  3Cuf  einem  45'  langen,  28'  breiten  $rud)tboben  ifl  2'  &od> 
gfrudjt  aufgefdjuttet ;  wie  tnel  SRalter  liegen  bafelbfl? 

Huflöfunß.  ©er  Subifinbalt  ber  grud&t  beträgt  (§.  26.  b.) 
45  x  28  x  2  =  252(Tc';  biefe  geben  (§.  18. Knittert)  2520  x  18 
=  45360  SiReflein  =  4536  @efler  ober 453| «Walter. 
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18)  SBie  me!  wiegt  eine  SBleiplatte,  weldbe  3'  4"  lang,  1'  5"  breit 
unb  4'"  bi<f  ijt?  (@pec.  ®ew.  =  1  1,38.) 

3Cttf  I6f.  Gubi!inf)atr  ber  platte  =  3,4  x  1,5  X  0,04  =  0,204 c'$ 
olfo  ba«  ® erntest  =  0,204  X  1 1,38  X  54  =  125,36208  Stöbet 
125Ä12  8ot^ 

19)  2304  c'  ©teine  ftnb  fö  aufgefegt,  baß  fte  eine  4'  birfe  unb  8' 
fyofye  SRauer  bilben;  töte  lang  ijt  biefe? 

2304 
2Cuflöf  ung.    9?adj  ber  Änmerfuna,  gu  d.  in  §.  26.  wirb  fte - 

=  72' lang. 

•20)  9kan  foH  au«  1984  c'  (Steinen  eine  124'  lange  unb  8'  bolje 
SRauer  aufführen;  wie  bidf  wirb  biefelbe  gemadjt  werben 
mfiffen? 

1984 
Äuflöf.  Sie  ©itfe  wirb  ■       3  5  =  2'  (§.  26.  d.  2Cnmer!g). 

1 *4  X  o 

21)  6«  foa  ein  Heller  Don  14'  Siefe,  28'  ginge  unb  16?  JSreite 
gegraben  werben.  SBie  toiele  SGBagen  <?rbe  ftnb  weg^ufAaffen, 
wenn  ber  SBagenFatfen  V  lang,  2'  breit  unb  1 J'  tief  ifl? 

%3Cuflöf..  Gubtfinbalt  ber  auSjugrabenben  @rbe  =  28  x  16  x  14 
=  6272  c': 

Sntyalr  be«  «Bagenfalren*  =  7x2x1,5  =  21  c'. 

@*  Qibt  baber  6272  :  21  =  299  gurren.  (93ergl.  Änmerfg.  *u 

2Cufg.  9.  §.  27.) 

22)  6«  foß  eine  85'  lange,  8'  Me  unb  1'  8"  bufe  3Rauer  aut 
SBatffteinen  aufgeführt  werbep.  SBie  m'el  SBadffteine  ftnb  jur 
Xuff&ljrung  erforberlid)  unb  waö  reffen  biefelben ,  "Wenn  jeber 
9"  lang,  4*"  breit  unb  2"  bi<f  ift  unb  100  jßacffleine  mit 
1  fl.  30  Fr.  bejaht  werben? 

3uf  I6f.  ffubttfnftaU  ber  «Walter  (§.  26.  b.)  =  85  x  1/8  X  8  = 

1224  c'.  Snbalt  eine«  SSacrjtein«  =  0,9  x  0,45  x  0,2  =  0,081^ 

folglty  ftnb  erforberlt*  1224:  0,081  =  15112  »aetfteine  unb 

151 12  X  1  *  fl 
biefe  fojlen 4ntx    *"  =  226  fl. 40  fr. 

IUI)  v 

23)  e«  })at  Scmanb  16  ©fenflabe,  Don  welken  jeber  3'  lang,  8'". 
breit  unb  6'"  bief  ifl.  @S  wirb  barauS  tin  SBfirfel  gegeffen; 
wie  groß  ,tfl  um  Seite  beßfelben  ? 

*  uflöf.  ©ubilinbolt  eine*  @t*be*  =  3  x  0,08  X  0,06  =  0,0144 o'* 
olfo  ber  3n$alt  ber  16  ®t&bt  =  0,0144  x  16  =  0,2304  c  '= 

5* 
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bem  <5uH!tn&alt  be*  SBfirfelS.  @tne  ©  e  i  t  e  btffetben  wirb  ~bemna$ 

.    .  3 

(§.  28.  d.)  =  ^0,2304  =  0,613'  =  6"  lTy. 

24)  ©n  SBaumflamm  ifl  46'  lang,  3'  5"  breit  unb  2'  8"  M>; 
tt)te  *iel  StlafUx  #olj  liefert  berfelbe? 

2Cuft öf.  Gubifinfcalt  beS  ©tammeS  =  46  x  3,5  x  2,8  =  450,8c' $ 
folgltd},  bo  1  Klafter  na*  §.  18*  144c'  &at,  liefert  ber  ©tarain 
450,8:  144  =  3|  Jtlaftcr. 

Knmerfuwg.   SSetm  nnrflidjen  Steffen  wirb  (i*  ober  ein  gräf ere* 
dtefultat  ^crauSftellen.  Söarum? 

25)  @in  Äfifclfdjiff  foO  4 1  £tym  faffen  unb  8'  breit  »erben ;  wie 
lang  muß  man  baöfelbe  machen,  wenn  ba6  SSter  nur  2|"  fyod) 
flehen  barf  ? 

tfuflöfuna.»  4^£tym  (tnb  25  c'  (§.  lä.),  folglich  wirb  bie  Sänge 
25 

26)  @6  foH  ein  Äanal  *>on  15600'  gange,  60'  «Breite  unb  12' 
SSiefe  in  6  SRonaten  (=156 Arbeitstagen)  gegraben  »erben; 
wie  \>M  Arbeiter  muß  man  anfleüen,  wenn  angenommen 
wirb,  baß  ein  9»ann  im  ©urcfyfcfynitt  taglicfy  96c'  (Srbe  weg» 
f*afft? 

Auf  16  f.  Snbalt  be*  (Sanalö  =  15600  x60Xl2  =  11232000*. 
3n  156  Sagen  förbert  1  2Äann  156x96  =  14976c' $  folglich 
ftnb  anjufteUen  11232000  :  14976  =  750  Arbeiter. 

27)  ©ne  regelmäßige  anfertige  ©aule  v>on  24'  ^5^e  fyat  an  ber 
©runbflädje  eine  <Bzitt  t>on  1'  5"  Singe;  wie  treuer  fommt 
ber  2Cnftrtc^  ber  (Seitenflächen,  »enn  ber  Cuabratfuß  2|  fr. 
foftet  unb  wie  groß  ifl  ber  ßubifinfyalt  biefer  ©äule? 

Buflöf.  Sn^alt  eine«  ©eitenred&tectt  =  24  x  1/5  =  36 Ch  alfo 
ber  Hantel  =  36x8=  288Q'.  JDer  ICnfkxiä)  tofttt  ba&er 
288  X  2J  =  720  tr.  =  12  fl. 

2)er  3n$alt  ber  ®runbfläd)e  ift  no<6  &$!•  1.  §.  61.  d.  = 
4,828  x  1,5  x  1,5  =  10,863D'«  fotglty  ber  <5ubitin$alt 
ber  @äule  =  10,863  X  24  =  260c'  712  c". 

28)  Sie  fcuft  übt  einen  2>rucf  auS,  ber  gleicfy  ifl  bem  ©ewitye 
einer  £Luedfft(berfäule,  weldje  bie  gebruefte  ^l^e^e  jur  ©runb* 
flache  unb  ben  jeweiligen  äBarometerjlanb  jur  #öl>e  Ijat. 
SBie  jlarf  brfieft  "ijiernad)  bie  8uft  auf  bi*  ßberftädje  eine« 
SRenfdjen,  menn  btefe  ju  HD"  angenommen  wirb,  bei 
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einem  83arometerflanb  bon  27|"?    (®pec.  ®ew,  be$  £luecf* 
fliber*  =  13,6«) 

Xuflöf.  ®er  (Subiftn^att  ber  erwähnten  ClueclftlberWule  ffb  = 
1 4  x  2,15  =  38,5  c'  $  alfo  tyr  ©ennefct  ober  au$  ber  8  u  f  t  b  r  u  et 
=  38,5  X  54  X  13,6  =  28274,4  S'ober  282«  Str.  (nafceju). 

29)  SBie  groß  ifl  bie  ganje  £>berflad)e  einer  ^tyrämibe  mit  qua* 
brattfdjer  83aft$,  wenn  bie  ©eite  ber  ©runbfladje  =  8'  5" 
unt>  bie  $>H)t  eine«  ©eitenbreieefa  =  12'  4"  ifl? 


Auflösung.  3nfcalt  ber  ©runbfläcfce   =8,5x8,5=    72,25  D' 

3n$alt  ber  4  Seitenflächen  (£$l.  I.  §.  46.  a.)  = 

8,5  X  12,4 

-X  4  =  210,8    □' 


2 


folglich  bte  £>  ber  fläche  =  283,05  Q* 

30)  Sine  regelmäßige  merfeittge  Styramibe  fyat  an  ber  ©runb» 
flache  2'  3"  (Seite  unb  eine  #6fye  »on  8'  7";  wie  groß  ifl  ber 
(SubiPin^alt? 

3uflöf.  Sndalt  ber  ©runbfläd&e  =  2,3  x  2,3  =  5,29 CK;  alfo  ber 

5  29  ^<  8  7 
«ubütn^alt   (§.  37.  c.)  =— — — —  =  löc*  341  c"* 

o 

31)  3u  ben  größten  ©ebäuben  auf  ber  6rbe  geljiren  bie  9>pra* 
miben  t>on  ©fyije  in  ©giften.  Unter  tynen  beftnbet  ftd)  tint 
(bie  ^tyramibe  be$  Qtyeopf),  meiere  an  ber  ©runbflädje  an 
jeber  ©eite  775'  (=  716  par.  guß)  lang  ifl  unb  beren  fenf» 
rechte  #&fye  507'  (=  468  par.  guß)  beträgt ;  vpie  groß  ifl 
ba6  ©ewitfyt  berfelben,  wenn'ba*  free.  ©ewicfyt  ber  üRaffe,  au* 
welker  fte  befielt  =  2,7  ifl? 

2ufl.  Snf)altbereJrunbfläcbe=  775 x  775  =  600625  □'•  <5ubt!tn&. 

600625X507 
ber   ^tyramtbe  = - =  101 505625  c'$  folgltdj  tyr 

©en>i<$t  =  101505625   X  54   X  2,7  =  14799520125  2?  ober 
1 47995201 J  Gtr. 

32)  2Bie  fyod)  mu^  eine  merfeitige  ^tyramibe  mit  quabratifdjer 
33aft$  v>on  l'  5"  Seite  gemacht  werben,  bamit  fte  2  ßtr.  wiegt, 
wenn  baö  fpec.  ©ewidjt  =  2,5  ifl  ?  x 

200 
Xuflofung.  ©ubtftn^alt  nad?  §.  24  =  -- rr-  =    1,481481c'. 

,  54  X  2/D 

3ntyaltber©runbflädje  =  1, 5x1/5=2,250' $  folglich  bfr£öt)enad) 
1,481481x3 

«•"■*=  —  *5 =1'9T5'-' 
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33)  gBte  groß  ift  bie  ©eite  ber  ®runbflad}e  einet  regelmäßigen 
»ierfeitigen  sppramibe  *on  12'  $tye  unb  768  c'  Snljalt? 

Auflösung,  «adji  §.  37.  d.  wirb  bet3nbalt  bet  ®runbfläa)e  = 

768x3 

- —  =  192Q';  folglich  eine  ®titt  betfelben  =  V092  = 

13,85'  =  13'  8|". 

34)  Sin  ©rabftein  »on  ©ranit  bilbet  eine  regelmäßige  m'etfeitige 
SJtyramibe,  SQBie  groß  iji  ber  ßubifinfyalt  anb  baö  ©ewidjt 

,  be6felben,  noenn  bie  Seite  ber  ©runbfladje  =  3'  unb  eine 
©ettenfante  =  8'  ift?    (@pec.  @ew.  be6  ©ranitö  =  2,7») 

Äuflöf.  9*ac$  Zi)U  I.  §.  61.  b.  ifl  ber  £albraefier  R  be*  um  bie 
©runbfläc&e  befc&riebenen  äreifeö  =  0,707  x  3  =  2,121'.  SDtefer 
4>albmefjer  bittet  aber  mit  ber  $6$e  unb  ber  ©ettenfonte  ber  fty* 
ramibe  ein  recbtwinflige*  2)reiecr  unb  ed  ifl  alfo  na$  &bL  1.  §♦  49» 
bat  Ctuabrat  über  ber  £öfce  =  8x8  —  2,121  x  2,121  = 
59,501359,  bemnadj  bie  £3b«  fclbfl  =  ^59,501359  =  7,713'.  SDer 
Gubifinbalt  wirb  folglich,  ba  bie  ®runbflä($e  =  9 Q'  ift/  nacfc 

9X7,713 

S.  37.  c.  = — =  23,139c'  unb bad ® e wt dj t  ($.  23.) 

=  23,139  X  2,7  X  54  ==  3373  8^21  8oty. 

Sia.  38.  Änmerfung.    2)ie   4?<>b*    ber 

Styramibe  !önnte  man  audj  auf  foU 
genbe  fßeife  burdf  3eidmung  btftim* 
men:  3ei$ne  ein  Cluabrat  ab  cd 
(gig*  38.)  mit  3'  &titt  in  Derjfingtem 
Sföaafj e,  jtefye  ac  unb  d&,  verlängere 
ac  unb  fctyage  oon  d  au*  bie  äanre 
=  8'  nadj  dg,  fo  gibt  fg  bie  oer* 
langte  £öbe,  beten  Sänge  nun  rück 
wärts  auf  bem  SÄaaßjlabe  ju  beflim* 
men  ift 

35)  £>ie  $fye  einer  regelmäßigen  fedjSfeitigen  SPpramibe  ifl  1 6' 
unb  bie  Seite  ber  SBäffö  5'  lang;  wie  groß  ifl  bie  ganje 
£berfldd)e? 

2Cuf  löf.  Um  bie  Dberfläcfce  beregnen  ju  tonnen,  ifl  nadj  §.  37.  a.  bie 
Sänge  ber  #ö&e  etned  @eitenbreiecc8  ju  wiffen  nöttyig*  iDtcfe  btl* 
bet  aber  mit  ber  4?%  ber  sppramibe  unb  bem  $albmeffer  beö  in 
bie  ©runbflädje  betriebenen  Äreffeö  ein  nc&tnrinrlige*  SDretect 
unb  !ann  fonadj}  leicht  gefunben  werben.  SDer  erwäbnte  £albmeffer 
r  wirb  nadj>  Sty.  1.  §.  61.  b.  =  0,866  X  5  =  4,33',  alfo  ba$ 
Cluabrat  über  ber  %tyt  beö  ©eitenbreiectt  (nadjj  Zf)U  I.  §•  48.) 
=  16x16  +  4,33  X  4,33  =  274,7489  unb  hU  We  felbfl  = 
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/27*,7489  =  16,57'.  ©et  3n*alt  eines  ©eitenbreietfö  wirb  bem* 

16,57x5 
nadj  (£$l.  1.  S.  46.  a.)  = =  41,425  0';  olfo  ber  be« 

A 

SRontcl«  =  41,425  X  6  =     -.     ♦ 248,550' 

$ier$u   bie   ©runbfttidje   (Z$l  I.  §♦  61.  d.)  = 
2,598X5X5= ♦    ♦     .       64,95  O' 


abbirt,   gibt  für  btc  ganje  Sberfläd&e  =    313,5  a'  = 
313*0'. 

BnmcrJung.  »Die  £ö&e  be«  @eiten bretetf«  !ann  au$   leicht  bur# 
£eid)nung  beftimment  werben* 

36)  SBie  groß  tft  bte  ganje  jDberfläcfce  einer  abgefurjten  rege!« 
mäßigen  merfettigen  SPpramibe,  wenn  bte  (Seite  b*£  gröf  eren 
ßuabratS  =  8'  6",  bte  be«  «einem  =  5'  5"xunb  bte  ^6^e 
eine*  ©eitenparatleltrapeje*  =  15'  4"  tfl? 

*uft6f.  3nf>alt  be«  gröf ern  Cluabrat«  =  8,6  x  8,6  =  73,96  O' 

„       „   {leinern        „         =  5,5  x  5,5  =   30,25  O' 

3n$alt   eine«  ©eitenparaUeltrapeje«  (nad)  2tyk  1.       * 

SS  4-  5,5 
S.  54.  a.)  =  ^         X  15,4  =  108,570'/  «Ifo 


ber  be«  SWantel«  =  108,57  ><4=.    ♦    ,    ,      434,28  Q' 


folglich  Me0Oö&e£>berflä$e  =  538,49  Q' 

37)  SDte  beiben  ©runbflacfyen  einer  abgeformten  Styramtbe  betra* 
gen  16  n'  «nb  25  r)%  bie  fenfreefete  Entfernung  beiber  tft 
9';  wie  groß  tfl  ber  (Subtfinfyalt  btefer  tfyramtbe? 

Buftöf.  9lad^  ber  in  $.  39.  eingegebenen  gormel  wirb  ber  (Subif* 
mM  =  (i»+.i  +  /Sxif)><i   =  ,83c, 

ö 

Xnnteriung.    SRadj  ber  tfnnä&erung«metbobe  (2Cnmerfung  1.   $u 

25  4-  16 
§.39.c.)  wirb  ber  (Subifin&alt  =  — ~ x9=  184,5c'j 

2 

olfo  um  lJV&u  gro#. 

38)  SBte  groß  tfl  ber  ßubifinfyalt  etneö  merfettigen  ppramibalifdjen 
83aumflamme$,  n>eld)er  an  ber  größern  ©riinbflatfye  3'  2" 
breit  unb  2'  4"b{tf,  an  ber  fleinern  aber  2'  8"  breit  unb 
2'  bief  ijl  ttnb  eine  gange  t>on  3  t'  5"  tjat? 

Xuflöf.  IDer  (Subitön&üU  wirb  nadj  §.  39.  c.  =  208,215c',  ober 
208  c' 215  c". 

Änwerfung.  9tadj  ber  9t<tyerung«met^obe  erhalt  man  209,1 6  c'j 
alfo  nur  945  c"  ju  »ieU 
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39)  Sin  eiferne6  ©enricfet  \>at  bie  gorm  einer  abgelösten  reget* 
mäßigen  fec^f fettigen  SPijramibe,  bte  Seite  ber  großem  ©runb* 
flache  beträgt  8",  bie  ber  f  leinern  6"  unb  bie  #6lje  5";  nrie 
fdjwer  ifl  bajfelbe? 

Buflöf.  9ta$2f)U  I.  §.  61.d.  iftber  3n$att  ber  gröfern  ©runb* 
flädjr  =  0,8  x  0,8  x  2,598  =  1,662720'/  ber  ber  «einem  = 
0,5  x  0,5  x  2,598  =  0,6495  □'/  olfo  ber  6ubifin$ait  bei  ©e* 
roity*  (§.  39.  c.)  = 

(1,66272  -f  0,6495  +  J  1,66272  X  0,6195)  X  0,5 
- 

=0,55857c'  unb&ierau«  ba«©e»i($t  (§.23)  =0,55857x54X7,2 
=  217  9^5  8ot&. 

40)  Sie  3nf>alte  ber  beiben  ®runbfidcf)en  einer  obgettrjten  9>pra* 
mibe  »on  548c'  3nfcalt  betragen  64  Q'  unb  56  □'  25  O"; 
ttie  fyoeb  ifl  biefelbe? 

Xuf  löf.  9tad>  ber  in  §.  39.  c.  Änmert  2  aufgehellten  gormel  1.  tofrb 

Wi    Ä_.     u  3X548      *  .1644 

bie£ö$eh  = 


"(64  +  56,25  +/64  X  56,25) 
9,12' Ober  9'  1"  2'", 


180,25 


41)  Qin  Stbtptx  t>on  eifen  fyat  bie  ©eftalt  einer  regelmäßigen 
fed)dfeitigen  obgefurjten  9>pramibe.  Sie  <&titt  ber  untern 
©runbflidje  mißt  1'  4",  bie  ber  obern  8"  unb  jebe  ber  fcfyiefan 
(Seitenfanten  ifl  2'  5"  lang;  wie  groß  ifl  ba$  ©ewicfyt  btefeS 
«RftrperS,  ba$  free.  @en>.  ju  7,2  geregnet? 

2C  u  f  l  ö  f ♦  «Ran  tat  fjier  junä^ft,  um  ben  <5ubiffn$alt  beregnen  ju 
Können,  bie  4>ö&e  a6  (gig.  39.)  &u  bc|timmen,  »fe  folgt: 


»f*  39. 


9?a$  Styril  I.  §.  61.  b.  wirb 
ber  ^olbmeffer  bc  =  1,4'  unb  ber 
arf  =  0/8'.  3te^t  man  nun  df 
fen!redjt  auf  bc,  fo  entfte&t  ba* 
dittyUd  adfb  unb  ein  redjtwinf* 
Iige«  JDreiecfc  dfc,  in  welkem  fc 
=z  bc  —  bf  =  1,4  —  0,8  = 
0,6'  ifl. 

9la4  £&eil  f.  §•  49.  wirb  nun 
ba*  Cluabrat  ü&er  df  = 
2,5  X  2,5  —  0,6  X  0,6   =  5,89; 
folglich  dfobn  aud)  bie  $6&e  «6  =  ^5,89  =  2,42'. 

©er  3n$alt  bei  untern  @ed)«ec!*  ijl  na*  SS$eil  I.  §.  61.  d.  = 
2,598  x  1/4  x  1,4  =  5,09208  O'/  ber  be«  obern  = 


/'* 
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2,598  X  0,8  X  0,8  =  1,66272  D's  folaU«  na«  $♦  39*  c.  ber 
Gubtftntyalt  = 

(5,09208  +  1,66272  +  ^5,09208  X  1,66272)  X  2,42 
3 
=  7,7960784  c'  unb  enbtt«  na«  §.  23.  ba«  ©e»t«t  = 
7,7960784  X  54  X  7,2  =  30  6tr.  31  ft 

42)  Sie  groß  ifl  ber  SJtontel  unb  bte  ganje  £)berfläc^e  eineö  @^ 
Itnber*  t>on  18'  #6l;e'  wenn  fein  Umfang  7'  8"  5"'  be* 
tragt? 

Xuftöfung.  9ta«  §.  41.  a.  wirb  bet  3n$altbe*  «Kantet«  = 
7,85  x  18=  141,3  Q'. 

«Ra«  Zt)tii  I.  §.  63.  b.  tjt  ber  ©ur«meffei*  =  7,85  : 3,14  = 
2,5',  Qlfo  ber3nt)alt  ber  ©runbfl<5«e  nad)  Sfcetl  I.  §.  63.  c.  = 
.   4,90625  D'sfolatf«  bte  0a n$<  Ober flä«e  = 

141,3D'  +  2  X  4,90625  Q'  =  151  □'  11J  D"* 

43)  @tne  waljenförmige  ©äule  fyat  eine  #tye  bon  22'  unb  einen 
3öufd)meffer  t>on  3'  6";  wie  groß  tfi  bte  frumme  £)berfldd>e 
berfelben  ? 

*uflöf  ©er  Umfang  ilt  =3,6  x  3,14  ±z  11,304'  fofglt«  bte 
«ru m me  Oberfld«e  (§. 41. a.)  =  11,304x22  =  248,688  D'* 

44)  Sie  groß  tfi  ber  Subifinljalt  eine6  12'  fyofyen  CtylinberS,  bejfen 
#albmeffer  1'  5"  lang  tfi? 

tfuflöfung.  3nbalt  ber  ©runbflä«e  (Streit  I.  S-  63.  c*  2.)  = 
1,5x1,5  x  3,14  =  7,0650',  folg«*  ber  ©ubtfin^alt  na« 
§.  41.  c.  =  7,065  X  12  =  84,78  C  =  84  c'  780c". 

45)  ©er  Umfang  einer  48'  ^en  @aule  betragt  14'  1"  3>";  wie 
groß  tfi  ber  Gubttinfyalt  berfelben  < 

Äuflö  f.  $er  5Dur«mefler  tft  ='  14,13  : 3,14  =  4,5',  atfo  ber  #alb* 

meffer  =  2,25'  unb  ber  3nbait  ber  SBaft«  (Zt)U  I.  §.  63.  c.  1.)  = 

14,13x2,25 
— ' — - — - —  =  1 5,89625  Q'.  ©er  6  u  b  1 1  i  n  t)  a  1 1  »fr b  ba&er 

(§.  41.  c.)  =  15,89625  X  48  =  763,02c'  =  763  c'  20c". 

46)  Sie  t>tei  8Raa$  faßt  ein  ct>linbrtge6  ©efiß,  welcM  im  Sich- 
ten 1'  8"  Seite  unb  eine  £tye  bon  3'  Ijat? 

Kuflöfung.  4>albmefler  =  0,9',  alfo  ber  3n$alt  be«  »oben«  = 
0,9  x  0,9  x3,14  =  2,5434  Q'  unb  ber  Gubifln&alt  beö  ©e* 
fäfe«  (§.  41.  c.)  =  2,5434  x  3  =  7,6302  c'.  JDiefe*  faft  bem* 
na«  (§.  18.  tfnmerf.)  7,6302  X  18  =  137,3436  Waai. 

47)  Qtim  SRarmorfaule  \)<xt  einen  Umfang  bon  1,536'  unb  eine 
#6f>e  bon  16';  wie  groß  ifl  ba$  ©erntet  berfelben?  (<5pec. 
©ewitty  be$  SRarmor«  fei  =  3.) 
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Auf  16  f.  ©et  ©un&meffec  ift  =  7,536  :  3,1*4  =  2,4',  alfo  Der  $alo* 
meffet  =  1,2'  unb  ber  Sn^alt  ber  ®runbfld<fce  =  7,536  x  0,6  = 
4,5216  0'.     ©er   öubilin&alt   beträgt   bemnad)    (§.  41.  c.)> 
4,5216  X    16    =    72,3456c'  unb   bat    ©e»i*t  (§.  23.)  = 
72,3456  x  54  x  3  =  11719,9872  fr  ober  banale  117*  <5tr. 

48)  @$  foQ  ein  ©efler  verfertigt  »erben,  »eldjeö  V  £>urd)meffer 
l>at;  tote  fyod)  mttf  man  baffelbe  mad>en? 

Vuflftf.  >  1  ©efter  =  tf  ober  J  =  0,555555c',  alfo,  ba  ber  3nf>alt 
be$  »oben«  (Zf)U  l.§.  63.  c.  2.)  =  0,5  x  0,5  x  3,14  =  0,785Q' 
ift,  fo  wirb  bte  $fl$e  be«  ©efter«  (§♦  41.  e.)  =  0,555555  :  0,785 
=  0,707'  ober  7"  tV". 

49)  ©n  oben, offene*  ®efaß  »on  S5(ed)  fott  2  Wlaai  faffen  unb 
6"  fyod)  »erben ;  wie  groß  »irb  ber  SBobenljalbmeffer  unb 
»ie  *iel  JBled)  ift  jur  SSerfertigung  erforberlid)  ? 

ÄufUf.  ftttaal=:A  =  0,111111  c'$  alfo  (§.  41.  d.)  ber  3n&alt 

ber  ®runbfläd>e  =  0,11 1 1 1 1  :  0,6  =  0,185185  . ;  Q'* 
SRadj  SEtyeitl.  §.  63.' d.  wirb  bemnadj  ber  $albmeffer  = 

/0,t85185 

•  5=  V0,058976  =  0,242'  ober  2"  4|'", 

©a«  erforberlüfce  S3le<$  betragt  (§.  41.  a.) 
0,484  X  3,14  +  0,185185  =  1,704945  □'  ober  1  D'  *0|  D". 

50)  3n  ein  ®efiß,  weldr>e6  bte  gorm  eines  &>linber$  \)at  unb  1' 
.  4"  mit  unb  3'  fjod)  tfl,  »erben  27  fDJaaS  SBaffer  gegojfen; 

»ie  l>od)  ift  ber  2Bajferfpiegel  über  bem  33oben? 

XufUf.  ©fe  glfiffigfeit  bittet  einen  Gtyltnber  oon  27  Wart  ober 
i}&  3nfyalt  unb  einer  ©runbfläd&e  oon  1,4'  ©urdforneffer.  ©er 
3n$alt  ber  lefctern  ift  aber  (£&f.  I.  §.  63.  c.)  =0,7x0,7x3,14 
=  1,5386  O',  alfo  beträgt  bte  £He  ber  SBaff  erfdule 
(§.  41*  e.)  =  1,5  :  1,5386  =  0,974'  Ober  9"  7}'". 

5t)  ($t>  fott  ein  etferneS  ®e»id)t  t)on  ber  $orm  eine«  ©plinberS 
gegoffen  »erben,  »eldjeö  gerabe  100  %  »iegt;  »ie  fyod)  »irb 
baffelbe  gemacht  »erben  muffen ,  »enn  ber  £>urd)tneffer  6" 

betragen  fott?  \ 

Huflöf.  ©a*  fpec.  ©ew.  tfl  7,2,  alfo  na$  §.  24.  ber  Gubifin&alt  = 
100  100 

5^0^"  =    580^=0,257201^ 

©er  3n$alt  ber  ©runofW^e  ift  =  0,3  X  0,3x3,14  = 
0,2826  D',  folQli*  irad>  §♦  41.  e.  bje  *  ö&e  =  0,257201  :  0,2826 
=  0,91'  ober  9"  1'". 

52)  @n  bleierner  @t>linber  *on  2'  8"  gange  \*X  ein  ©erntet  t>on 
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3  (Str.;  wie  Md  tfl  berfelbe?     (foec.  ®ew.  be*  »Ute* 
=  11,8). 

300  300 

xufiöfuna.  oimtataitcs.  u.)  =  64xlt3  =T^  = 

0,491  «42 c',  alfo  ber  Snbolt  be*  Duetrfönitt*  (J.  41.  d  )  = 

0,491642:  2,8  =  0,17558  0'*   foldtt*   (Ä^L  1.  §.  63.  d.)   ber 

,   /0,1755s 
£albmeffer  =  y     —       =    ^0,0*59   =  0,23*  unb  ber 

SDurd&meffer  =  0,236  x2  =  f  7j'". 

53)  (Sin  prtematifAtr  JBrunnentrog  r>on  8'  ginge  3'  5"  »rette 
«nb4'2iefe  (im  Siebten)  tfl  mit  SBajfer  geffiflt;  n>te  mel 
9Ral  muß  man  mit  einem  a)linberf6rmigen  ©efäflc  »on  6" 
25urd)tneffer  unb  1'  5"  #6f>e  fd)6pfen,  um  benfelben  ju  ent- 
leeren, wenn  baS  ©efaj*  immer  ganj  geffiflt  wirb? 

Huflöf.  Snbalt  be«  Sroge«  =  8x3,5x4=11^  3n$aU  be« 
föcfdfe«  =  0,3  x  0,3  X  3,14  x  1,5  =  0,4239*'$  bemnad)  muf 
man  fdjöpfen  112  :  0,4239  =  264  mal. 

54)  Um  tie  innere  SSeite  eitur  ©laörtyre  ju  Steffen,  Ijat  man 
In  biefelbe  J  8otfy  ßuecfftlber  gebraut  unb  gefunben,  baß 
Jbtefcd  barin  eine'n  6"  5"'  langen  ßplinber  bilbete ;  wie  groß 
war  ber  innere  ©urdjmejfer  ber  JR5fyre?  (@pec.  @ew.  = 
13,6.) 

Äuflöf.  ffubftinbalt  be«  auertftlber«  (ba}  £042^=0,0 156*5  8) 

„     *                 0,015625 
nad)  §.  24.  =  — —  =r  0,000021 275  c'j  alfo  naefc  §.  41.  d. 

ber  3n$alt  be«  Ctuerfämtf «  =  0,00002 1 275 : 0,65=0,00003273D' ; 

v  /0.00003273 
folgte  naety  Zfail  I  §.  63.  d.  ber  #albmeffer  =  V  "^TTl — 

=  0,0032'  unb  ber  iDurcfym  effer  =  0,0064'  ober  6| IV. 

55)  5Beld)e$  ©ewicfyt  tyat  tin  SDtätylfhin  t>wt  4'  SurAmeffer,  wenn 
feine  $tyt  9"  5'" beträgt?  (<£pec.  ©ew.  =  2,8.) 

Äuflöf.  <5iibtr)nfcolt  =  2  x  2  X  3,14  x  0,95  =  1 1,932c',  folglich 
ba«@ewt$t  =  11,932X54X2,8=  644,328  %. 

56)  3n  tin  cplinbrifcbeS  ©efap  üon  9"  SBeite  wirb  mit  einem  an* 
bern  *on  3"  SBeite  unb  8"  #ötye  "äBaffer  gefdtfpft;  bi«  ju 
welker  #6lje  wirb  trftere*  gefüllt  fei»,  nadjbem  man  6  mal 
gefd>6pft&atte? 

Kuftöf.  (Subiftntyalt  be«  nad)  bem  6ten  «Wale  geköpften  SBaffer« 
=s  0,15  X  0,15  X  3,14  X  0,8  X  6  =  0,33912  c'.    3nt)alt  ber 
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©runbftädje  be<  gröfern  ©efäM  =  0,45  x  0,45  X3,14  = 
0,63585  G'.  Xlfona*  §♦  41.  e.  Die  *6^e  be<  fBafferjtanbe* 
=  0,33912  :  0,63585  =  0,533'  ober  5"  3^'". 

57)  gut  einen  runben  SBaumftamin  bon  36'  Sänge  unb  4'  2>icfe 
mürben  150^  fL  bejaht ;  wie  treuer  (am  ein  ßubiffuß? 

tfuflöf*    3n$alt  beö  auerfc&ntttö  =  2  x 2x3,14  =  12,56 n, 
alfo  ber  <5ubttm&alt  be*  ©tarame«  (j*  41.  c.)  =  12,56  x  36  = 
452,16  c'. 
1  c'  f  öftere  bemnad>  150,7  :  452,16  =  0,333  .  ♦  ober  20  fr. 

58)  Sie  groß  ift  ber  ßubifinljalt  einet  fyoljlen  Gplinberö  von 
18'  $&\)t,  wenn  ber  äußere  £urd)meffer  =  12"  unb  bie 
SBeite  im  8id)ten  =  6"  ift? 

Äuflöfung.    2)er  3ntyalt  be*  gan&en  Gplinber*  ift  =-  20,3472c1. 
©er  3nt)alt  bed  fctylen  «Räume«  beträgt  5,0868  c'$  folglidj  »irt 
ber  <5ubtttn$alt  be*  fcofclen  <5plinber*  = 
20,3472  —  5,0868  =  15,2604  c'  Ober  15  c'  260c"  400c"', 

59)  SBie  groß  ift  ber  @ubif  inl;alt  einer  12'  langen  eifernen  Stbtyt, 
wenn  beren  Umfang  3'  1"  4"'  betragt  unb  bie  @tfenbt<fe  = 
2"  5'"  ift? 

Xuflöf.  ©er  äußere  SDurdjmeffer  wirb  =  l'j  alfo  ber  Gubtttityalt 
be*  ganzen  Gplinber*  =  9,42  c'.  2)a  bie  Dtcte  be*  Gifen*  2"  5'" 
beträgt,  fo  tjt  ber  £atbmeffer  be*  ^o&len  ffioume*  =  0,5'  —  0,25' 
=  0,25'  unb  ber  <§ubttin&att  beffelben  =  2,355  c'$  folglich  ber 
<5ubtfin$alt  ber  ötfenraaffe  =  9,42  —  2,355  =  7,065c/ 
ober  7  c'  65  c". 

60)  SBSie  groß  ift  ber  SRantel  unb  bfe  ganje  £)berfI4d|e  einet  Äe* 
gel*,  wenn  ber  #albmeffer  ber  ©runbflddje  =  2'  5"  unb  bie 
©eite  beffelben  =  8'  6"  mt^tnl 

Äuflöf.  SKantel  ($.  43.  a.)  =  ^^^i.  67  n<  51  O" 
3nfcalt  ber  ®runofläd>e  =  2,5  x  2,5  x  3,14  =  19p'62|C  | 
.     folßlu&bte  Oberfläche  =  87  D'  13}D"  i 

61)  2)ie  ©runbfladje  eine*  8'  fjofjen  ÄegeW  betragt  6  D';  »" 
groß  ift  ber  Gubiftnfyalt  beßfelben  ? 

2Cuflöf.  «Ra$§.43.c.i|l  ber  <§ubt!tn&alt  =     y      =  16  C.      | 

62)  ©er  £albmeffer  ber  ©runbfld^e  eine«  2'  4"  f>ot)en  Äegel* 
betragt  4";  wie  groß  ifi  fein  6ubifinl;alt? 
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Auf töf.  ©et  Snfcolt  ber  ©tunbftöcfce  ift  =  0,4  x  0,4  x  3,14  = 

0  5024    ^<f   2  4 

0,5044  D'/  alfobec  öubtün^ölt  ($♦  43.  c.)  =  — ,        ' 

ö 

=  (T,40192  c*  =  401  c"  920c'", 

63)  SBte  gtoß  tfi  bte  ganje  £betfläd)e  unb  bet  Gubtftnfcalt  eine6 
6/  fyoben  JtegelS,  n>enn  ber  4>albmeffet  bet  ©tunbftäcfye  1'  5" 
lang  ifl? 

TCuf  18 f.  ©ie  ©efte  be<  JtcgeU  ifl  (§♦  43.  f.)  =  /6x6+l,5xt,5 
=  ^38,25  =  6,18',  alfo  nadjj  §•  43*  a.  bet  SRantet  = 

^ —  =  29,1078  D'.  ©et  Sn^alt  bet  ©tunbflädje 

iffc  1,5  x  1,5  x3,14  =  7,065  D'/  folatt*  bfe  £betflä$e 
(§.  43.  b.)  =36,1 728  D'. 

7,065  X  6 
$et<5ubt!tn$alttft($.43.c.)=--L-£ =  14,13c'.  = 

14  c' 130  c" 


Xnmetfang.  ©ut<$  3eid)mma,  lif t  flc^ 

tte  ®eitc  ouf  fol^enbe  SBeife  ffnben:        «.     40 

«Ran  ma$e  (gig.  40)  a  ft  =  i'  5"/      *  ö*      *     6 
a  c  fenfrcd)t  auf  a  b  =  6',  fo  gibt  b  c 
bit  oetlangte  ©fite. 


64)  25et  Umfang  bet  ®tunbfla*e  eine«  Jtege«  betragt  6'  2"  8"', 
bte  @ette  ifl  5'  4"  lang ;  mie  groß  tfi  bet  Snfyalt  be*  5RanteW 
unb  ber  ßubtfinljalt  ? 

Äufl.©er3n$altbe«  SBUnteU  tft  =  6/*8  X  5/4  =  16,956  0' 

* 

bte  Jpö^e  beö  äegeK  tfi  nad)  §.  43.  e.  = 

/5,4  x  5,4  —  1  x  1  =  ^28,16  =  5,3' (beim  bet  ©urdjraeffer 

ifl  =  6,28  r  314  =  2',  alfo  bet  $albraeffet  =  l').  ©et  (5 n  b i h 

in^altwttb,  »eil  bie  ©tunbfläi&e  =  1  X  1  X3,14  =  3,14D' 

Sn&alt  bot,  nod?  $.  43  c.  =    3'14>^5'3    ,=  5,547333«./  =  5C/ 
547  c"  333  c'". 

65)  @n  fegelfJrmtger  SEttdjter  foH  4  9)laa$  faffcn*  SBte  groß 
muß  bte  Seite  ttetben,  wenn  bte  Sßeite  8"  bettagen  fofl  unb 
rote  ttritb  ba6  9?efc  fytetju  gejetdjnet? 

Äufl&f.  4  Wtaai  ftnb  ^  obet  Je'  =  0,222222c'$  alfo,  ba  bet  3n* 
balt  bet  ©effnung  =  0,4  x  0,4  x  3,14  =  0,5024  Q'  bettägt, 
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0  222222  X  3 

ift  na%  §.  43.  d.  bie  4>ö^e  be«  Srtdjter«  =  — —         = 

U/DU*  4 

1,3«'. 

JDte  ©et te  wirb  alfo  (§.43.f.)»=  /l,326x  1,326  +  0,4x0,4 
=  Vl,918276  =  1,385'  =  1'  3"  8|'". 


S**  41. 


aSefdjreibt  man  batyet 
*  (fftg.41.)  mtta&  =  l'3" 
8^'" '  einen  Sogen  b  c  unb 
madjt  btefen  gletdj  bem 
Umfang  ber  Deffnung  = 
0,8  X  3,14  =  2,512'  = 
2' 5"  1'",  fo  tf!  a&c  baft 
9le$  ju  bem  £tfdj>ter* 

66)  ©n  Raufen  ©anb  l?at  bie  ©eflält  eine«  Jtegelö«  SQBtc  m'ei  * 
Gubiffuß  enteilt  berfelbe ,  wenn  ber  Umfang  auf  bem  Stoben 
47'  1"  betragt  unb  eine  ginie  t?om  Umfange  nad)  ber  ©pifce 
gemtffen  25'  lang  tfl? 

2Cuftdfung«  ©er  SDurdjmeffer  ber  ©runbflä'dfoe  ift  =  47,1  :3,14 
=  15',  alfo  ber  $albmeffec  =  7,5'  unb  ber  3n&a!t  berfelben  = 
7,5  x  7,5  x  3,14  =  176,625  D'*  %  $**  h*%*  be«  Raufen« 
(S.  43.  c.)  =  \A(25X25  —  7,5  >OW  =  ^568,75  =23,84'; 

176,625  X  23,84 
folgK$ber<5ufcifinl?alt(§.43.c)= ' r ' = 

.  ö 

1403,58  c'. 

67)  ©n  Jtegel  bon  Tupfer  wiegt  50  %  unb  ifl  5"  fcocty;  wie  groß 
ifl  ber  #albmeffer  ber  ©rufibfla^e?   (@pec,  ©erntet  =  , 
8,780 

50 
»u f lö f.  Ka<$  §♦  24.  ift  ber  Gubiänfcalt  =  54      g  ?8  =  0,105458c', 

•         0,105458  X  3 
alfo  nadj  §.  43.  d.  ber  3n^alt  ber  ®runbfla"dje  =  - 


0,5 


.    / 0,63275 

=0,63275,  folglich  ber  $  a  l  b  m  e  f  f  e  t  =  y     3H    =  4"  4$'"* 

68)  J)ie  2>urd>meffer  ber  betben  ©runbfläcfyen  etneö  abgeformten 
ÄegeW  betragen  5'  unb  4',  bie  ©eite  beffelben  ifl  8'  lang; 
wie  groß  ifl  ber  Srffyalt  be$  STOantelS  unb  ber  ganjen  £)ber* 
flache? 

Kuflöf*  SDer  Umfang  beö  gröfern  äreifeö  Ift  =  5  x  3,14  =  15,7'; 
ber  beö  fletnern  Äreifeö  =  4  x  3,14  =  12,56;  alfo  na$  §.  45.  a. 
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ber3Äantel= ^ — - — x8=.    .    .    .    113,04  o' 

bcr  3nt)alt  ber  gröfcrn  ©runbfltodje  = 

2,5  X  2,5  X  3,14       19,625  Q' 
„       „         „    tleinern        „  =2x2x3,14      12,56    Q' 

baber  bie  ganje  £)berfläd>e  =  145,225  Q' 

69)  25tt  £albmeffer  bcr  betben  ©runbflac^«!  eine*  abgefurjten 
ÄegelSftnbö'  unb  5',  bie  [entrechte  gntfernung  berfelben 
beträgt  9';  n>ie  groß  tjl  bcr  Gubifmbalt? 

2Cu  flöf.  @e$t  man  in  ber  Jormel  §»  45*  c.  R  =  6,  r  =  5  unb  h  =  9, 
fo  folgt  bcr<5ubiftnfcalt  =  (6x6  +5x5+  6x5)x 
3,14  Xj^  =  (s6  +  25  +  30)  X  9,42  =  85T,22<* 

.  ö 

2Cnmer!ung.  Söenbet  man  bie  beiben  in  §.  45.  c,  angeführten  Wfyu 
rungömet^oben  an,  fo  erhält  man:* 

6  +  5 

1)  Mittel  beiber  $«lbmeffer  =  ,  ■   >    t    =  6,5$  3n&«tt  be*  jage* 

2 

bärta™  Äreifc*  =  3,14x5,5x5,5  =  94,985  0';   alfo  ber 
öubtfin&alt  =  94,985  x  9  =  854,865  c'r 

2)  Snfcalt  bed  gröfern  Greife«  =6x6x3,14=    113,04  □'- 

„        „     Heinern      „        =5x5x3,14=      78,5   O'. 

©umrne  beiber  =    191,&4D' 

191  54  ^  9 

alfo  ber  Gubiftn^alt  =-  -  '  -  ■•  =  861,93c'. 

£ 

2)a«  Äefultat  nad)  ber  erflen  SKetljobe  tjl  alfo  um  2  c'  355  c"  ju 
fletn  unb  ba£  ber  jroetten  um  4  c'  710  c"  ju  groß.  £>te  Abweisung 
oon  bem  wahren  Söertfje  i(l  &ier  beträd&tltdj,  weil  bie  Snfyalte  bcr 
betben  Greife  um  fetyr  Diel  btffewem 

70)  (Sin  30'  langer  SBaumjlamm  tfi  an  bem  einen  6nbe  3'  unb 
an  bem  anbtrn  2'  6"  bief ;  wie  groß  tft  ber  Sabtfinfyalt? 

Auf  löf>  SWan  $at  in  ber  §.  45»  c.  angeführten  gormel  für  R  =  }  = 

2,6 
1,5',  für  r  =  — -  =  1,3'  unt  für  h  =  30'  ju  fefcen,   <S*  wirb 

ber  <5ubi!fn&alt  = 

(1,5  X  1/5  +  1,3  X  1,3  X  1,5  X  1/3)  X  3,14  X  30   t 
3 
=  184,946  c'  ober  184  c'  946  c". 

Xnmerfung.  Xnna^emb  erhält  man : 

9?a$  ber  erflen  «SUttyobej  ©rlferet  ^albmeffer  =  1,5', 

*        Reinerer £albmeffer  =  1/3',  Mittel  beiber  =       v  -   =1/4'; 
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t 

3nbaltbe«  gugcWriecn  Jh:eife«=3,14  X  1,4  x  1,4  =  6,1544(3'* 
atfo  ber  6ubifin$alt  =  6,1544  X  30  =  184,632  c'. 

91  ad)  ber  ^weiten  SXetfcobe: 
Sn^alt  bei  gröfern  Greife«  =  1,5  x  1,5  x  3,14  =   7,065   O' 

„       ,/    Retnern     „     =  1,3  x  1,3  x  3,14  =  5,3066  \y 

©umme  beiber  =  12,3746  Q' 

12*3716  X  30 
olfo  ber  gubffinfralt  =  -  —    Q  =  185  c'  574  c". 

2 

©ie  erfte  Art  liefert  ein  8?efultat  nur  um3l4c''ju  Kein  unb  bie 
zweite  um  628  c"  gu  grof. 

71)  ©n  runter  83aumftamm  \)at  an  bem  untern  Steile  einen 
Umfangen  12'  5"  6'"  unb  an  bem  obern  @nbe  einen  fol* 
4en  *on  9'  4"  2'",  feine  gange  betragt  33';  wie  grojnft  ber 
Gubif Inhalt  unb  wa*  Foftet  biefer  (Stamm,  wenn  für  ben 
Gubiffuß  24  Fr«  beja&lf  »erben? 

3Cufl6f.  ©er  IDur^meffer  am  untern  @nbe  ift  =  12,56  t  3,14  =  4', 
unb  ber  am  obern  =  9,42 : 3,14  =  3'  olfo  ifl  in  ber  gormel  für 
R  =  i  =  2',  für  r  ==  |  =  1,5'  unb  für  h  =  33'  ju  fefeen. 

3Ranftnbet:<5ubilin$alt==  319,495c'.  3Der  ®tamm  foftet 
bemna$  319,495  X  24  Cr.  ober  127  ff.  47  fr. 

72)  ©n  Äejfeltfl  oben  3'  4"  unb  am  ©oben  2'  8"  weit  unb 
2'  4"  tief;  wie  triel  ÜRaa«  SBaffer  faßt  berfelbe? 

3,4 

Äuflöf.  ©efct  man  in  ber  bekannten  gormel  für  R  =  — — =  1,7', 

28 
fürr=— ~-  =  1,4'  unb  für  h  =  2,4',  fo  wirb  ber  ©übt!* 

infcalt  = 

(1,7  X  1,7  +  1,4  X  1/4  +  1,7  X  1,4)  X  3,14  X  2,4 
3 
*      =  18,16176c'.  ©er  Äeffel  faft  ba&er  18,16176  x  18  =  326^ 
VSlaai. 

73)  2Ran  fofl  ein  ©efag  ton  ber  gorm  eine«  abgetönten  ÄegeW 
au$SBlecb  «erfertigen,  ©affelbe  muß  oben  1'  4"  unb  unten 
1'  weit  werben  unb  gerabe  1  ©eflet  faffen ;  wie  tief  wirb  ba* 

•  ©efäfh  wie  grof  muß  man  tint  Seite  beffelben  machen;  wie 
ml  S3led)  ifl  baju  erforberlid) ;  unb  wie  wirb  bat  9iefe  fytcrju 
conftruirt? 

Auf  (6 f.  @e|t  man  in  ber  in  §.  45.  Xnmerfuna.  2.  gegebenen  gormel 

i>on  h  für  C  =  \i  =  0,555 . .  ♦. .  c'  (ber  3n$alt  eine«  ©efter«), 

1  4 
für  R  =  -~—  =  0,7'  unb  für  r  =  |  =  0,5',  fo  tfnbet  man  bie 

2  •» 
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_    3  X  0,555 

Sfefe  ($ö$e)  -    (0,7  x  0,7  +0,5x0,5  +0,7x0,5)x3,14 

="S-=A486/obec4//8i" 

fcie  ©eite  /M  (gtg.  42)  be*  **«•  42> 

©effif  e«  ftnbet  man  au«  bem  recfyt*     ,  z 

winftigen    SDrciect   de/;  <S«  ijt    *- ~ — • 

nämlid?/<f =  \fcfxcf+cd><cd, 
ober  ba  c<f  =  aft  =  0,486'  unb 
c/  =  a/~  ac  =  «/"—  64  = 
0,7  —  0,5  =  0,2'  ifo  au*  fd  = 
/o,2  X  0,2  +  0,486  X  0,486= 
^0,276196  =  0,525'. 

SDa  ferner  ber  Umfang  ber  JDeff« 

nung  =  1,4  X  3,14  =4,396' unb 

ber  bei  »oben«  =  3,14'  betragt, 

fo  wirb  nadfj  S»  45»  o.  bie  trumme 

^.       . ,  (4'396  +  3, 1 4)  X  0,525 

£)berfläd>*  =  — ' .    .    =    1,9782  0' 

2 

$ter ju  abbirt  ben  3n$alt  be«  »oben«  = 

0,5X0,5X3,14   =     0,785    Q' 
gibt  für  ba«  erforberlicfce  ®tea)  =    2,7632D'. 

SDa«  9le^  ju  biefem  ©efdfe  fann  auf  folgenbe  SBeife  ermatten 
»erben : 

«Dtan  trage  hf  (gig.  42.)  =  1'  4"  auf,  erriete  in  ber  «Ute  bie 
©entrechte  ab  unb  macfye  ffe  =  4"  8|"',  fte^e  bann  wirf  parallel" 
gu  Afunb  madje  mft  =  bd  =  a  guf  (ba  md  =  1'  werben  foll), 
oerbinbe  m  mit  A  unb  4  mit  f  unb  oertdngere  bie  fcinien  hm  unb 
fd  bii  fle pdf)  in  g  fönetben ,  fo  geben  bie  einten  ///unb  £<f  bie 
§wei  Labien  mit  welken  bie  concentrifäjcn  äreitbogen  be«  9te(e« 
gig.  29.  ge§ei$net  werben  muffen» 

74)  SBie  groß  ifi  bie  £>berflad)e  einer  Äugel  toon  6'  ©urd}- 
meffer? 

Äuflof.  9la%  §.  42.  a.wirb  bie  Oberfld^e  =  3,14  x  3  x  3x  4 
=  1!3Q'4D". 

75)  äBeldje  ßberflädje  Ijat  eine  Angel,  beten  großer  Umfang  9' 
4"  2'"  betragt? 

Euflöf.  $er  IDurc&meffer  ifl  =  9,42  :  3,14  =  3',  alfober$albmeffer 
=  1,5  unb  bicObcrfläcfce  (§♦  47.  a.)  =  1,5  x  1,5  x  3,14x  4 
=  28D'26D". 

76)  ©er  &urd)mejfer  einer  JEugel  betragt  9";  tote  groß  ifl  ber 
SubiKn^alt? 

©pf&,  ©eomefeie.  u.  6 
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ÄufUf.  »ad)§.  47.  b.  tftber@ubiftn$ott  = 

3, 14  x  0,9  X  0,9  X  0,9  2,28906 

— —^- =  — -^ —    =  0,38151  c'      ober 

381c"  510c'". 

77)  25er  Umfang  be«  größten  Greife*  einer  Jtugel  betragt  1,413'- 
wie  groß  ift  ber  Jtubifinfyalt  berfelben  ? 

Kuflöf.  $er  JDurcfcmeffer  ift  =  1,413:3,14  =0,45'  alfo  ber  <5u* 

»<«.*«»  (S.  47.  b.)  ^'^^^    = 

0,047688  c'  ober  47  c"  688  c"'. 

78)  SSSie  groß  tfl  ba«  ©etoidjt  einer  bleiernen  Äugel  bon  6" 
©ur^meffer?(@pec.©ett?.  =  11,38,) 

3,14  X  0,6  X  0,6  x  0,6 

*uflöf.  Der  <5ubtftn&alt  ift  =  — —  7  = 

0,11304c',  alfo  bat  ©ewi*t  (S-  23.)  =0,11304  X  54  X  11,38 
=  69,4653408  9  Ober  69  %  1 4  Soty. 

79)  ©ie  £>berfläd)e  einer  JSugel  betragt  12  □'  56  O";  »te  groß 
ift  ber  2)urd>mejfer? 

Äuflöf-  Der  3nt)alt  be*  grftften  Äretfefrift  (§.  47,  c.)  =  12,56  :  4 

=  3,14  Q',, alfo  (£&l.  I.  $.  63,  d.)  ber  $albmeffer  =z  y  ~  = 
1'  unb  ber  JDurdjmeffer  =  2', 

80)  ©er  6ubirm&alt  einer  JSugel  betragt  220  c"  784  c"';  tote 
groß  ift  ber  ©urd^meffer? 

Äuflfif.  9?a*S.47,  d.)iflberSDur^meffer  = 

vVo,22078125  X  6  A 

Y  ^  ^     -  =  V0,421875  =  0,75'  ober  7V- 

81)  (Sine  mafftoe  Äugel  bon  fWefflng  wiegt  2j  ffi;  toie  groß  ifl 
ber  #albmejfer  berfelben  ?   (®pec.  ®ett>.  =  8,44») 

Kuf  löf.  Ha$  S.  24,  ifl  ber  Gubitin&alt  =  gj^^j-  =  ~ ^ 
=  0,005485  c',  alfe  ber  SDurd&mefTer  (§.  47,  d.)  = 
y^0,005485  X6=  vr0/0104808  =  0/218'  unb  ber  *alb* 
tn eff er  =  0,109'  ober  1"  Ty. 

82)  SBte  groß  ifl  bie  £>berftödje  unfern  @rbe,  »enn  ber  #alb* 
meffer  859,3  geograpfyifdje  SWeilen  betragt? 
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Kuflöfung.    Oberfldd&e  =  859,3  x  859,3  x  3,14  x  4  = 
9274259,9144  Öuabratmeilem 

83)  SBie  groß  ift  ber  (Subifinfyalt  unfercr  drbe ,  wenn  ber  3Durd>* 
meffer  1718,6  geogr,  ÜReilen  betragt? 

tfuflöfung.  <5ubtftn$alt  (S-  4T  b.)  = 
1718,6  X  1718,6  x  1718,6  x  3,U 


=     2656457181,37    <5u* 


btfmeilen. 


84)  SBefc&en  SDurcfymeffer  Ijat  ber  2Ronb,  ba  er  ungefähr  50mal 
Heiner  alSunfere  @rbe  ifl? 

2Cufl5f.    9laö)  Aufgabe    83.  wirb  bec  GubiftntyaU    bc*    SRonbc« 
=   2656457181,37  :  60   =     53129143,62     ßubttmetlen,      alfo 

Ä       ,  vV  6  X  53129143,62 

§.  47.  d.  ber  $urd&meffer  =    y« — — - —    = 

466,5  SM  et  lern 

85)  SBie  Diel  faßt  ein  fyalbfugejf6rmiger  Jteffel,  wenn  ber  Durd)» 
meffer  im  Sitten  4'  beträgt? 

3,14  X  4  X  4  X  4 
2Cuflöf.  Subifin^alt  ber  ganjen  Äuget  — - = 

33,493c',  alfo  ber  «fcalbmeffer  =  16,7465c'.  ©emnadfj  faßt  bet- 
reffet 16,7465  x  18  ==  301,437  SRoad  ober  etwa«  aber  3£)§m 
1  $Raat. 

86)  ©er  äußere  Surdjmeffer  einer  eifernen  #ofylrugel  beträgt  1' 
5",  bte  ©fenbirfe  H";  »ie  fd)wer  ift  biefelbe? 

1,5  X  1,5  X  1,5X3,14 
*uflöf._  Sn^alt  ber  ganjen  Äuget   =  ~ g 

=.1,76625  c'.  35a  bie  @ifenbicre  1J"  beträgt,  fo  tfl  ber  IDurcfc 

ineffer   ber  £ö&lung  =  1,5'  —  0,3'  =  1,2'  alfo  tyr  Sn&all 

1,2  X  1/2  x  1,2x3,14 
(§.  47.  b.)  =  g  =  0,90432c'$  folglirf) 

ber  Snftalt  ber  £o$lfugel  =  1,76625c'  —  0,90432c'  =  0,86193c' 
=  861  c"  930c'"  unb  t>ai  ©ettnd&t  =  0,86193  x  54  X:  7,2  = 
335,118384  Ä. 

87)  SBie  Diel  Sleifogeln  t>on  3'"  ©urcr/tneffer  gelten  auf  4  %1 
(<Spec®ett>.  =  11,38.) ' 

Kuflöfung.  (Sine  J&ugel  t)at  einen  3n&alt  oon 

3, 1 4  X  0,03  X  0,03  X  0,03  _ 

.         6  =  0,00001 4 13  c'i   4  9  geben 

6* 
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(S-  24.)  54><1138  =  0,006509  c',  folglty  brauet  man 
0,006509:  0,00001413  =  460  fBleilugeln. 

88)  Der  Durdjmcffer  einer  Äuge!  betragt  2'  5",  bie  £6&e  eine« 
2Cbfdjnitt«  8";  wie  groß  ijl  ber  3nfoalt  ber  $<\ubt  unb  ber 
6«bifinl;oItbe$»bfc^nittß? 

Äuflöf.   Umfang  eine«  gröften  Jtreife«  =  3,14  x  2/5  =  7,85'$ 
folglid)ber3nbaltber$aube  60c<ff(8tg.43,)(na<&S.47.e.) 
=  7^5X0,8=6,28  0'. 
SDer  Gubtfin^alt  beö  ©ettor«  aef*  (ffig.  43.)  wirb  (na$ 

s.n.f.)=M!>LM?  =  2,6I6666c, 

ö 

gj9t  43  Um  ben  <5ubitin$att   be6  Äegel* 

«6c  ju  ftnben,  t)at  man  junäd#  ben 

y/  «&albmcffer  hc  ber  Stop«  bgcd  ju  be* 

©flimmern  SDfcf  gefdjiebt  auf  folgenbe 
©eife  burefc  3eidpnui»g:  SKan  getane  in 
»erjüngtem  SRaaße  über  2'  5"  als  SDurd)* 
meffer  einen  Jtrei*,  Jtct)e  ben  ^albmeffer 
<*/',  madpe  /7*  =  8",  erriete  /ic  fenf* 
red&t  auf  af  in  A,  unb  mefle  bie  Sänge 
t>on  Ac  auf  bem  angenommenen  SXaafj* 
jlabe*  angenommen,  man  tyabt  fte  = 
1'  1"  6'"  gefunben,  fo  ijt  ber  Snbalt  be«  Greife«  bgcd=. 
3,14  X  1/16  X  1/16  =  4,225184  D'/  atfo,  ba  ah  =  af  —  kf=i 
1,25  —  0,8  =  0,45  ifi,  nadj  §.  43.  c.  ber  ©ubifin&alt  beö  JlegeW 

4,225184x0,45 
abc  =  — - =  0,6337776c'.  2>emna$  erhält  man 

o  , 

na#§.  47.g.fürben<5ubiIinbaUbe**bfd>nitt«  bgcdf  = 
2,616666c'  —  0,6337776c'  ober  1,982889  c'  b.  i.  IC  982c" 
889  c'". 

89)  SBte  groß  muß  b<r  ©urdjmeffer  eine«  fyalbfugelfJrmigen 
Jteffelö  gemalt  werben,  wenn  berfelbe  tint  £)fym  faffen  fott? 

2Cuflöf.  >Da  18  Wart  lc'  geben,  fo  ijl  1  £tym  ober  100  «Dtoa«  = 
\*f  =  5,555555  c'  unb  eine  ooUftfinbige  Äugel  oon  bem  ju  be* 
ftimmenben  SDurdjmeffer  t)dlt  bemna$  2  x  5,555  . . . .  = 
11,111111C.  «Racfc  S-  47.  d.  wirb  alfo  ber  SDur^meffer  = 


v 


11,111111X6  3 

-TT- =     V^21,231422  =  2,76'0ber2'7"6'". 

o,i4 


90)  Der  äußere  ©urijmeffer  einer  eifernen  #ol>lfugel  betragt 
1'  4",  ber  2)urdjmeffer  be$  Ijo&Ien  JRaume*  1'  2"5  wie  t>iel 
wiegt  biefelbe?   (©pec.  ®ew.  =  7,2.)  N 
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Xuflofung. 

1  iXl\  4X1  4^3  14 

ffub*3n$.  beröanienÄugel  =  -       -  ^  -       -    =  1,436026c' 

„    bebten  Kaume*  =  </£><',a^:t,2><3,U=  0,90432  c' 

<5ub.*3n$.  ber  fco^llugel  (§.  47.  i )  =  0,531706c' 
fola,lU&  00*  ©ettUC&t  =  0,531706  X  54  X  7,2  =  206,7272928®! 


IL  53ered&nurig  ettted  ftaffeö* 

,    ©er  Snfyalt  etneö  gaffeS  Fann  auf  folgenbe  2Crt  gefunben 
werben : 

1 )  9Ran  benfe  ftd)  ba$  gag  burd)  einen  SBaucfyfönitt  in  jtoei  Steile 
geseilt,  rechne  bann  einen  folgen  Sljeil  al*  abgeFurjten  Jte* 
gel  nad)  einer  ber  in  §.  45.  c.  angegebenen  9Rett)oben  unb 
net?me  ben  gefunbenen  SSertl)  boppelh 

2)  5Kan  redyne  ben  Snfyalt  eineö  JtreifeS,  beffen  Surcfymefier 
gleich  ber  ©umme  auö  j  ber  ©punbltefe  unb  j  ber  SSoben* 
tiefe  ifl,  unb  multipltcire  biefen  Sn^alt  mit  ber  Sänge  be$ 
gaffe*. 

X nmerfung.  S3on  biefen  SRettyoben  tfl  bte  Untere  bte  genauere. 

SBetfpieL 

SBie  Diel  SKaaS  faßt  ein  14"  langet  Säften,  beffen  ©punb-- 
tiefe  1'  1"  7'"  unb  beffen  SBobentiefe  1'  5'"  betragt? 

(Srfte  tfuflöfung.    9tadj  einer  ber  juerfr  angeführten  9föett}obe 
erhält  man  (f.  §♦  45.  c.  Xnmrfa,*  b  ) : 

3n$alt  beö  »oben*  ==  0,525  X  0,525  x  3,1 4  =  0,8654625 

„        „  83aud)fd)mtt*  =  0,585  x  0,585  X 3,1 4  =  1,0745865 

folg«*  bte  ©umme  beiber  =  1,9400490 

]  i 

alfo  ber  Gubtftntyalt  =  1,910049  x  Hr-  =  1,3580343  c'. 

».  * 

2)a  nun  1  <5ubtffu&  18  3Jiaa*  auömaty,  fo  faßt  ba«  gäftfccn 
1,358  X  18  =  24  ii^aa^ 

3wette  Äuflöfung.    9la$  ber  jwetten  Art, 
|  X  1,17  =  0,78 
|  X   1,05   =   0,35 
©umme  beiber  =  1,13=  bem  SDurctymeffer,  alfo 
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bec  £albmeffet  =  0,565  unb  bec  3n&aU  beß  Äreife*  = 
0,565  X  0,565  X  3,14  =  1,0023665,  folgltcfc  ber  GubrttnMt  b*$ 
gaffe«  =  1,0023665  X  1,4  =  i,403313c'i  bat  gäßfyn  fopt  offo 
1,403313  X  18  =  25J  «ftaö*. 
SBeibe  SRefaltate  ftnb  nur  um  etwa  3  ©poppen  t>erf$teben. 


III.     ©erecfjnimg  beä   Gubtfintyalt*.  etned  Äörperä   t>on 
beliebiger  ©eftalt 


Um  ben  ßubtfinfyalt  eine*  beliebig  gefalteten  ÄorperS  *on 
geringem  SSolumen  ju  beftimmen,  bringe  man  benfelben  in  ein 
priämatifcfeeS  ober  qjlinberfSrmigeS  ©efäjjl  unb  fülle  biefe*  hierauf 
mit  SBaflfer  ober  feinem  ©anbe.  2ClSbann  beregne  man  ben  Qvbit* 
Inhalt  be$  Aorperö  fammt  bem  ©anbe ,  unb  ben  ßubtfinljalt  beS 
©anbeS  für  pd) ,  nad}bem  ber  Körper  herausgenommen  ift,  unb 
jtcfye  legieren  bon  erflerem  ab,  fo  gibt  ber  Unterfdjieb  ben  @ubif* 
inl;alt  bcö  fraglichen  JWrperS, 

SEurbe  j.  SB,  ein  ci)linberformiger  Sedier  bon  2'  #ol;e  unb 
3,14  □'  ©runbfladje  bis  oben  mit  <5anb  gefüllt  unb  betragt  bie 
#6fye  be$  (SanbeS  nad?  Herausnahme  be$  Ä&rperö  nod)  8" ;  fo 
folgt: 

ßubifin^alt  ber  ganjen  2Raffe  =  3,14  x  2  =  6,28  c' 
„       beS  ©anbeö        =  3,14  x  0,8  =  2,512c' 
folglid)  ber  6ubifinl>alt  beö  ÄftrperS  =  3,7680' 
ober  3  c'  768o". 

33efifct  ber  Körper  eine  bebeutenbe  ®r8j*e,  fo  umgebe  man  ifyn 
mit  Brettern  in  ber  SBeife,  baß  biefe  einen  einfach  ju  beredjnenben 
«KSrper  j.  38.  tin  9>ri6ma  bilben. .  (Sdjuttet  man  nun  <Sanb  in  be* 
fanntem  SSolumen  fyinein,  bis  ber  JWrper  ganj  bon  bemfelben 
umgeben  ifl  unb  rennet  alSbann  ben-  Gubifinljalt  be$  ^tiSmaä, 
beffen  #6&e  btö  jur  ©anboberfla^e  reicht  unb  jiefyt  bierbon  baS 
befannte  SSolumen  beS  (SanbeS  ab,  fo  gibt  ber  JRejl  ben  6u* 
bifnfyalt  beö  JWrperö. 

2>en  ßubtfinfyalt  fefyr  großer  JtJrper  fann  man  aud)  auf  fol* 
genbe  SBeife  beftimmen: 

5DJan  »erfertige  ein  9Robefl  biefeö  ÄorperS  unb  beftimme  ben 
Gubiftnfyalt  beSfelben  auf  irgenb  eine  ber  angegebenen  Arten,  alfo 
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entoeber  burd)  abwägen  mit  Xntoenbung  beö  foeciftfcfyen  ®e* 
U>id)te6  ober  burdj  Umgeben  mit  ©anb  u.  f.  n>.  hierauf  multiple 
jire  man  bie  3aljl,  meldte  angibt,  tt>te  toiel  mal  eine  ©eite  beö 
Xbtptti  ober  bie  (Entfernung  irgenb  jweier  fünfte  an  bemfelben, 
gr&fer  ift,  aW  bie  entfpredjenbe  Seite  ober  bie  Entfernung  ber 
entfpreefyenbtn  jtt>ei  fünfte  am  ÜRobefl,  breimal  mit  fid)  unb  mit 
bem  ßubifinfyalt  beö  SRobetW,  fo  gibt  baö  $robuft  ben  verlangten 
@ubih'nfyalt  be*  JWrperS. 

Xnmerfung*  SDtefed  SBerfa^t'en  pnbet  feinen  ®runb  tn  ber  2Cnmer* 
fung  ju  §,  48.  Aufgabe  9« 
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IV.  ©pectftfdje  ©ettudjte* 


1)  statte: 

SSlei      .    ..   .    . 
<2Hfen,  geftfcmtebet 

—  gegoffen     • 

—  ©tabetfen  • 
©olb,  gedämmert 

—  ö«Ö°ff'n  • 
Jtupfer,  gejammert 

—  gegoffen  ♦ 
SJlcfltng  .  ♦  ♦ 
$lattn  ♦  .  ♦  . 
CluectfÜber  . '  ♦ 
©Über/  ge&ä'mmcrt 

—  flegoffen    . 
etatjl  (®uf  *  ©tat)l) 
3tnn,  gesoffen    , 

— •    geroaljted 

2)  #oljarten: 

7Ct)otn,  frtfd^  gefällt 

—  trotffn  .  ♦ 
Stoßen,  SRotfc,  frifö 

—  trotten     ♦    . 

—  BeifoftfW 

—  trotten  ,  . 
<£td)e,  ©tefn*,  trotten 
Äaftanfe  „    • 

äorf 

fcfobe,  trotten  ♦  , 
Rappel  „  .  .  . 
Sänne  „  ♦  ♦  ♦ 
SBefbe,  ©aal*,  trotten 

3)  ©retnunbfcrbarten: 

-  SBafalt 


gefällt 


11,38 

7,78 

7,2 

7,84 
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Okoniftrifck  Sflfgaben 

^eöraudjc  an  QoQeren  Celjnmltaflen 

unb  beim 


Se|m  an  ber  potytfdjntfdjen  ©djnle  in  (EatWrufce. 


6  er  e  d>n  ung$-2lufgubcn 

aus  feer 

Htpnlityn  ©eomettte 

ne&fi  ben  jugetyotigen  Mefultaten. 


3Äit  3  in  ben  Xttt  gebrucften  giguren. 


Seidig  ttnb  $dbeIBetg. 

6.  g.  SBinterJfd^e  SerUg$f}ant>lunfl|, 

1855, 


Digitized 


by  Google 


Digitized 


by  Google 


&9?tt>ort* 


5)er  fcorlfegenbe  jtoeite  £ljetl  entölt  unter  712  fort* 
laufenben  ÜÄummern  über  900  jiereometrifdje  Aufgaben  ♦ 
3>er  eigenttid^en  Äötyerberedjnung  ^abe  tdj  im  Slbfdjnitt  I. 
unter  50  Stummem  134  Aufgaben  über  ba8  Äötyermaf* 
unb  ba8  ©etoidjt  ber  Äötyer  im  ungemeinen  fcorauSgefdjuft, 
toeldje  tljeilS  als  JBorbereitung  jur  Söfung  ber  nachfolgen* 
ben  Aufgaben  bienen,  tfyetB  aber  aud)  ben  ©djüler  mit 
bem  (Sebraudje  ber  im  2tnfyange  befmblidjen  Tabellen  befannt 
machen  foflen* 

9lu#er  ben  im  erjlen  Steile  gebrausten  3eic^en  *  unb 
f  jur  9lnbeutung  öon  Stufgaben,  beren  Sftfung  auf  ®Iei* 
djjungen  mit  mehren  Unbefannten,  ober  auf  (Steigungen 
be8  jjoeiten  ®rabe8  füfjrt,  tourbe  in  biefem  £ljeile  nodj 
fcon  bem  fyityn  °  (Sebraudj  gemalt,  um  baburdj  2tuf* 
gaben  ju  bejeidjnen,  beren  Söfung  bie  SBefanntfdjaft  mit 
ber  Se^re  öon  ben  työljem  (Steigungen  öorau«fefct 

diejenigen,  »eldje  ftdj  burd)  ©elbflfhtbium  gertigfeit 
fn  be*  Slntoenbung  ber  geometrifdjen  ©äfce  ertoerben  unb 
ju  biefem  Stoecfe  (Sebraudj  öon  ber  öorliegenben  Aufgaben* 
fammlung  madjen  toollen,  »ertoeife  iä)  auf  ba8  üon  mir 


Digiti 


zedby  G00gk 


unter  bem  %M:  „  Stnbeutungen  ju  ben  atuflöfungen  ber 
aöeredjnunggaufflaben  au8  ber  ebenen  unb  förderlichen  ®eo* 
metrte Ä  in  bemfelben  JBerlage  erfd^tenene  aßetfdjen.  — 
Ueber  bie  %xt  unb  ÄBetfe  ber  ^Bearbeitung  unb  ben  %wtd 
biefer  Slnbeutungen  tyabe  idj  mtdj  in  ber  betreffenben  93or* 
rebe  ausgebrochen  ♦ 

ßarlSru^e,  im  2JWr$  1855, 

Carl  öptfc. 
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OUfdjnttt  I.  ®titt 

Aufgaben  über  ba$  Jtörpermafj ,    ba$  Oewoidjt  unb  ben 
flubiftafyatt  ber  Äötyer  tm  »agemeinen.    §.  1—2. 

§.  1.    Aufgaben  über  bie  SRebuftion  öerfdjiebenet  JWrpermajfe  .    .  1 
§.  2.    Aufgaben  über  ba«  ©etot^t  unb  ben  äubtfinljalt  ber  JWrper 

überhaupt 3 

9l$fd)nttt  n. 

aufgaben  über  bie  93ered)nung  ber  ecftgen  Xoxptx.  §.  3—10. 

§.  3.    Aufgaben  über  bie  $ere$nung  be«  $ri«ma 6 
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a)  Ueber  Dberftö($e  unb  Jtubtfin^att 14 
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$.  5.    aufgaben  über  bie  ©ered&mmg  ber  ^tyramtbe 19 

A.  $ere$nung  ber  öoflfränbigen  3fyramtbe 19 

a)  Ueber  bie  Dberffä^e 19 

b)  Ueber  ben  Äubifinljait 21 
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a)  Ueber  einige  allgemeine  S&eftimmungen 25 

b)  Ueber  bie  Dberftädje 26 

c)  Ueber  ben  tfubifinljalt  .    / 27 

d)  Ueber  ba«  ®etoidf)t 30 
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a)  Ueber  bie  DUxWty 31 

b)  Ueber  ben  tfubtfin^alt  unb  ba*  ®etoidf>t 32 
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a)  Ueber  bie  Dberftödje 33 
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2f (Mdmttt  I. 

9tufga6en   über   ba8  ^Äötyermaf? ,    ba3  ®etoid)t  unb  ben 
ßubifinfyalt  ber  J^dr^er  im  Slflgemeinetu 


§♦  1»   aufgaben  nUt  Stebuftion  tierf^tcbener  «ör^ermafe. 

1)  SBie  aiel  tfubtfjüll  finb  na$  bem  je^nt^eUtgen  üRaffofleme: 
a)  9C'?  b)  125c/  546*"?        c)  30"  47c"? 

d)  8"  40c"?    e)  427«'  5C"?  f)  302c/  108c"? 

2)  2Btc  aicl  Äubtfjott  geben  netd)  bem  atoölftfyeiiigen  ©tyfteme: 
a)  3"?      b)  25c'  346c"?     c)  764c/  8C"?      d)  5«'  28c//? 

3)  SBte  ttiel  Jtubifiimen  jeweilig  ftnb : 

a)  48c<?  b)  37c'  548c"?         c)  6C/  24c"  376«'"? 

d)  884c//?       e)  7C//  364c'"?        f)  8C/  5C"  7C/"? 

4)  SBewanbelt  in  Äubiflfnien  nad)  bem  ©uobecimalfojieme : 
a)  6C/  1484c"!      b)  3C/  4C"  620°'"!      o)  74c"  1045C"M 

5)  ÜRan  foU  folgenbe  jeweilige  ÜRafe  in  $orm  Don  5)e> 
cimolbrü^fen  anfd&reiben,  in  welken  bie  Stogafyl  ber  gufe  ober 
ÜÄeter  bie  Stelle  ber  ©anjen  einnehmen: 

a)  48c/  547c".  g)  84c".  n)  47c"  S1/*«'". 

b)  6C/  74c".  h)  84/Äc"-  o)  43"  74«"  8«'". 

c)  37"  524c"  816c///.  i)  19c"  48"".      p)  7"  9"'  8"". 

<|\   ^c.m.    ^Jgc.dm^  ]j\    Jcm.    Jgc.dm^  q"\    ^gc.dm.   ^Jcem. 

e)  9783/4°".  1)  8«' 12«"  15«'".  r)  50«'  4«/,«'". 

f)  6«'  84«"  594"".      m)  427«'".  s)  468«'  9«"  7J.«".'. 
ö)  SSBit  werben  foTgenbe  2>edmalbrüd)e  gelefen: 

a)  768,832°'?  g)  5,768«"?  n)  0,8025«*»-? 

b)  405,085«'?  h)  0,465«m-?  0)  0,50072«°? 

c)  125,007«'?  i)  0,0246«°?  p)  8,03064«'? 

d)  48,72«m?  k)  7,04832«'?  q)  0,00403«°? 

e)  400,8«'?  1)0,85«"?  '  r)  5,72403«-m-? 

f)  36,045«°?  m)  3,0006«'?  s)  7,08605ej»- ? 

Syt| ,  «ufgaWit.  n.  I 
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2  Äbfdjnitt  I.    Aufgaben  über  ba*  JWtyetmafj, 

7)  SBemanbelt  folgenbe  na$  bem  5)edmahnaf  gegebenen 
2Bertl)e  in  Siuobedmafmafj : 

a)  547c";    b)  875c";     c)  390c"  625"". 

8)  golgenbe  Siuobedmalmaße  in  Qedmalmaf  ju  vewanbeln  : 

a)  576c"$     b)  1296?". 

9)  SBie  \>iel  Äubifmeter  geben: 

a)  96°' •,    b)   187c'   320c";    c)  716"   5C"   264°'"  neubab. 

5Raf?*) 

«nmerfung.  SReljte  ber  nadjfolgenben  Aufgaben  Ijaben  ben  Stoetf,  ben 
©ebrau$  ber  im  anfange  befinbHd^en  Tabellen  gu  geigen  unb  ba«  9*d* 
tyige  gut  fcöfung  berfelben  ifl  baljer  au«  jenen  gu  entnehmen. 

10)  9Ran  foH  a)  78c'$  b)  25«'  1296*";  c)  7*/8c/  preu* 
fj if$e$  SRajj  in  Äwbifmeter  vemanbeln. 

11)  SBewanbelt:  a)  486cm-;  b)  76,95c-m-;  c)  l,296c-m- 
in  neubab.  SRaßl 

12)  SBie  viel  tvurtemberget  Jfubiffuj}  geben: 

a)  37,6;   b)  62/3  bab.  Jhtbtffuß? 

13)  «in  »elfter  faßt  185  batyr.  Äübiffuß  SBaffer ;  toie  viel 
faßt  berfelbe  a)  babijtye;  b)  preufiifc^e ;  c)  tvürtembergifdje 
Äubtffuß? 

14)  SBie  viel  2iter**)  (Litres)  geben: 

a)  925c"  926c/";  b)  4C'  629c"  630""  bab.  SRaß? 

15)  SBie  viel  bab.  3»aa6  SJaffer  faßt  ein  ©efdji  beffen  3n< 
l)alt  beträgt: 

a)  46"?  b)  8,5*'?  c)  125c//  250""?  d)  6662/3"'*  e)  lc«- 
(1  Bab.  Jtubtffuf?  =  18  bab.  9Raa*.) 

16)  a)  90  «iter-,  b)  2  £eftolit.  16  «it.  geben  tvie  viel 
1)  bab.  Maat?  2)  öfierr.  maat*  3)  preuß.  Guart? 

17)  2Befd&e$  9Solumen  fyaben  in  bab.  3Raße: 

a)  45  3Haa$?  b)  68,4  2Raa$?  c)  7  Dljm  6  Stuften  4710  9Raa$? 
(1  £>$m  =  10  @tüfcen  as  100  3Äaa«}  18  SWaa«  =  1«'.) 

18)  «ton  foH  ba$  SBolumen  nad)  bab.  SRaßfofierae  bejHm* 
nten  von: 


*)  (Sine  Tabelle  gur  2*erglei($ung  öon  äubiffujfen  serf^iebenet  ©taaten 
unter  einanber  unb  mit  bem  Äubffmeter  ftnbet  fid^  im  Sln^ang:  %<&.  II. 
••)  SBgl.  bie  Stainerfung  gur  Sab.  II.  im  Slnljang. 
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ba*  ©etoidjt  unb  ben  ÄubifinljaU  ber  Stbtptt  überhaupt.  $ 

a)   175VS  Sttcr ;   b)  56  preuf.  Duart;  c)  540  öflerr.  Wlaa*; 

d)  121 V,  würt.  Steffel;  e)  45  batjr.  (Sinter  h  60  2Raat. 
(1  ttärt.  Reffet  =  177,226  Siter.  —  1  balpr.  ötraer  a  64,14  8t.) 

19)  SBie  \>iel  Äubiffuf  geben  45  9Mter  9  Sejier  bat.  SJto$? 
"     (1  3Äatter  =  10  <§jtr.  ä  la  SHefUm.  —  18  3»eflein  =  1«'.) 

20)  «3  ftat  3emanb  beregnet,  baß  er  5865  bab.  Äubiffuf 
grud)t  ^Äbe;  n>te  \>tel  bab«  Walter  u.  f.  n>.  ma<$t  biet? 

$«  2.  SfafgaBett  aber  bat  ©erntet  ttnb  ben  Äubiftnljatt  bei: 
Sthptt  vton$<mpt* 

Slnmerfungen.  1)  Sei  fämmtft<$en  Aufgaben  über  ®etot<$t6befttmmungen 
ifi  ba*  f|>eciftf<^e  ©ehridjt,  toenn  ba*felbe  nf  djt  bab«  angegeben  ift,  au* 
ber  im  9to$ange  beftnblidjen  Tabelle  I.  gu  entnehmen. 

2)  3ur  fcöfung  mehret  ber  falgenben  Aufgaben  $at  man  nodj  9to$* 
jieljenbe*  ju  toiffen  nötijtg :  1  bab.  Jtubtffuß  reine«  Sßaffer  toiegt  54  bab. 
8;  1  batyr.  tfubiffuf  44,3  batyr.  8;  1  pteuf.  tfubiffuß  66  »reufj.  8; 
1  toürtemb.  tfubiffuß  50,2  toürt.  8;  1  wiener  Äubtffwf  56  8  12  £ot$ 
miener  ®e*i<$t;  1  gr.  ijeff.  Äubiffup  50,2  ljeff.  3. 

3)  Um  SWifwerjiänbniffen  »orjubeugen,  fei  r)ier  bemerft,  bajj  bie  fcd* 
fung  ber  Aufgaben,  toenn  ntdjt  audbrücflicfy  biefe  anbere  93orau*fefcungen 
enthalten,  na<$  bem  $ecimalfeftem  t>org«ne^men  ifi,  unb  ebenfo  bann  ben 
betreffenben  Aufgaben  bat  bablföe  SKaß*  unb  @efcH$t*fyftem  gu  Gfcunbe 
liegt. 

21)  2Bel$et  ©en>id&t  l)aben  in  bab.  ^funbeit  u.  f.  n>.: 

a)  48c';  b)  15*'  325"';  c)  34,88c";  d)  7"  25«"  175«"'; 

e)  27  Waa* }  f )  131,22  SWoat  reinet  SBaffer. 

OBgl.  obige  ttmnetfmtg  2.  unb  «nmert  ju  9!ufg.  15.) 

22)  2Beld)et  Volumen  fyaben  in  bab.  tfubiffufkn: 

a)  81  ff;  b)  33  ff  24  8oty;   <0  23  (Str.   32  ff  25%  fiotfc 
reinet  SBaff«? 

23)  SBie  m'el  preuf.  $funb  wiegen  425  preuß.  flufriffuf 
rrinet  »affer? 

24)  2BeM&et  ©olumen  tyaben  2654/5  batyr.  ff  reinet  SBaffer, 
in  batjr.  unb  bab.  ffubif fußen  autgebrütft? 

25)  560  bab.  Jtubfffug  wiegen  n>ie  »fei 

a)  preuf.  ff?  b)  Kilogramm?  c)  ba^r.  ff? 

26)  28eW)et  ©emfd&t  tyat  ein  Stürf  93(ei  von  15c/  3n^aH? 
(fpec.  @en>.  =  11,38). 
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27)  SBie  föwet  ifl  tin  *ßofiament  von  SRarmor  beffen  Stubit* 
tn^alt  48c'  475c"  betrögt?  (fp.  ®ew.  =  2,8.) 

28)  2Bel$e$  9lefultat  ereilt  man  für  »ufgabe  27,  wenn  bte 
Söfung  nacf)  preuf.  SRafi*  unb  ®ewicf>t$ftfleme  vorgenommen 
wirb? 

29)  @inc  *Jtyramibe  von  ©anbfiein,  beffen  fp*  ®ew.  =  2,5 
ifi,  rjat  einen  Äubtfmfyait  von  825 c';  wie  gro§  iji  ba$  ®ewidjt 
berfelben? 

30)  2)er  Äubifinfyalt  eines  tannenen  •  Stammes  würbe  ju 
132 c'  berechnet,  n>ie  fäwer  tfi  berfelbe?  (fp.  ®ew.  =  0,55.) 

31)  Söfct  Sufg.  30  nad)  htyx.  Wa$<  unb  ®ewic&t$fr;jieme ! 

32)  Der  tfubtfintjalt  einer  gufjeifernen  Xtyre  beträgt  2C/ 
216c";  n>te  grofi  tft  tf)r  ®ewt<$t,  n>enn  naety  preuj*.  SRafi*  unb 
®ewid>t$fyfieme  geregnet  wirb?  (fp.  ®ew.  =  7,2.) 

33)  Sine  gupeiferne  SBalje  wiegt  1555 V6  bab.  ff,  wie,  grof 
iji  ber  JTubffin^alt  berfelben?    . 

34)  Söfet  Sluffl.  33  naü)  wärtemb.  «Rajj*  u.  ®ewi$tdfyfteme ! 

35)  ein  ffupferbraljt  wiegt  8  Sott);  weld&en  Äubtfinfyalt  r)at 
biefer,  wenn  ba*  fp.  ®ew.  be$  Äupfer«  =  8,8  ift? 

36)  &in  ®efÄfi  von  3<mt  wiegt  2  ff  12  Soty  ;  wie  groß 
iji  ba$  aSolumen  be*  3fon$/  wenn  ba$  fp.  ®ew.  beSfelben 
=  7  angenommen  wirb? 

37)  9Ran  t)at  ein  ©tücf  Äupfer,  beffen  fp.  ®ew.  =  8,8 
iji,  unter  SBajfer  getauft  unb  gefunben,  bafü  e$  bavon  2%  bab. 
9Raa$  verbr&ngte ;  wie  groß  ift  ber  Äubtfinfyalt  unb  ba6  ®ewid^t 
be$  !törper$? 

38)  ©n  gajj  f)ä(t  2  bab.  Ot)m  unb  wiegt  (eer  65  ff;  wie 
groß  ifi  ba$  ®ewic$t,  wenn  e$  mit  Del  vom  fp.  ®ew.  =  0,94 
gefüllt  ifl? 

39)  Sin  ®ranitb(od  wiegt  886  batyr.  ff,  voit  grof  iji  beffen 
itubttiufatt  in  bab.  3Rafe?  (fp.  ®ew.  =  2,7.) 

40)  ein  Äörper  beffen  3n&alt.=  2*/2c'  gefunben  würbe, 
wog  972  ff;  wie  groß  ifi  baS  fpec.  ®ew.  ber  3Rajfe? 

41)  5»an  Ijat  9C/  Äupfer  unb  lc/  3inn  jufamraengefcfynol* 
jen;  wie  viel  wiegt  bie  Segitung?  (fp.  ®ew.  be*  ftttyfert 
=  8,8,  ba$  be$  3inn$  =  7,3.) 
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42)  9Ran  tyat  gu  1184/5  ff  ffupfer  fo  viel  3inn  gugefefet, 
baj*  bic  Segirung  einen  3nfyalt  von  0,35c/  ^atte }  n>ie  viel  3inn 
ifi  bem  ©erntete  nad>  barin  enthalten?  (fp.  ©ew.  wie  in  auf* 
gäbe  41.) 

43)  3Kan  fyat  eine  Segirung,  welche  a\i$  ben  jwet  Stallen 
A  unb  B  befielt,  gu  einem  SBürfel  gegoffen  unb  beffen  3nl)alt 
=  3/4c'  unb  (ein  ©ewte^t  =  31375  ff  gefunben.  SBie  viel 
tt>ar  bem  93olumen  naefy  von  jebem  5RetaH  in  ber  2egirung 
enthalten,  wenn  ba$  fp.  ©ew.  von  A  =  8  unb  ba$  von 
B  =  7,2  ift? 

44)  (Sine  Segirung  von  Äupfer  unb  3tan  wog  3,2  ff. 
Seim  Slbwägen  junter  Sßaffer  fanb  man  einen  ©ewic&tSverluft 
von  0,4  ff;  wie  viel  von  jebem  SJletafl  war  a)  bem  ©ewicfyte 
naefy;  b)  bem  SSolumen  nadj  in  ber  2egirung  enthalten?  (fp. 
©ew.  wie  in  Aufgabe  41.) 

45)  (Sine  Segirung,  aus  ben  SWetaKen  A  unb  B  befiefyenb, 
fyattt  einen  3nl)alt  =  kc/  unb  ein  @ewid)t  =  P  ff  5  wie  viel 
war  bem  SBolumen  naefy  von  jebem  SÄetall  in  ber  Segirung  ent- 
halten ,  wenn  ba$  fp.  ©ew.  von  A  =  s,  bad  von  B  =  s' 
ip  unb  lc/  reines  SBaffer  =  p  ff  wiegt? 

46)  Sluf '  ein  im  SBaffer  fdjwimmenbeS  12  ff  fdjwereä  ©tiid 
£olj,  beffen  fp.  ©ew.  =  0,64  war,  würbe  ein  Stab  von  6d)mieb> 
eifen  gelegt  unb  bad  ©anje  fcfywebte  nun  im  SBafferj  wie  grop 
war  a)  ber  3nf)alt,  b)  ba$  ©ewiefct  be$  @ifenflabe$? 

47)  (Sine  Segirung  jweier  SRetaKe  A  unb  B  wog  P  ff  unb 
t)atte  ein  fp.  ©ew.  =  S.  2>a6  fp.  ©ew.  von  A  iji  =  s  unb 
baS  von  B  =  s'.  SQBie  viel  von  jebem  ber  beiben  SRetatle  war 
bem  3ni)alte  na$  in  ber  Segirung  enthalten,  ba  lc'  SBaffer 
p  ff  wiegt? 

48)  (Sin  SBürfel,  au$  Äupfer  unb  3fon  6eftel)enb,  wiegt 
8962/5  ff  unb  fyat  eine  ©röfie  von  2C'$  wie  viel  von  jiebem 
SRetaB  entölt  ber  Körper  a)  bem  3nl)alte,  b)  bem  ©ewic^te 
naefy?  (fp.  ©ew.  wie  in  8lufg.  41.) 

49)  Der  3nfyalt  einer  au*  2  SWetaflen  A  unb  B  bejiefyenben 
Segirung  ip  =  k,  ber  3nfyalt  be$  ÄörperS  A  ift  =  k'  unb 
beffen  f)>.  ©ew.  =  s',  ber  3n§att  von  B  iji  =  k"  unb  beffen 
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fr.  @ew.  «=s  s".    aSBie  groß  iji  ba*  fi>.  @ew.  ber  2egmmg, 
wenn  ba$  ©ewic&t  »on  lc/  SBaffer  =  p  ift? 

50)  (Sin  gelben«  93cd?er  serbrängte  unter  SBajfer  gebracht, 
ba&on  2!/2  2otl),  fein  abfolute*  ©erntet  mar  36  8otl);  beftanb 
biefer  Sedjer  au*  reinem  ©olbe?  SBenn  bie*  nidjt  ber  gaH  iß 
unb  man  weif,  baß  ba$  ©olb  gewöfynlidj  mit  Silber  legirt 
wtrbj  wie  siel  ©olb  unb  ©über  waren  bann  a)  bem  ©erntete, 
b)  bem  Spalte  nad)  in  ber  2egirung  enthalten? 


2t  bfdmttt  IL 

Aufgaben  üfeec  bte  Seredjnung  ber  etftgen  Äfttyer. 


$  3*  Aufgaben  über  bte  SJeredmung  be«  $ttima* 

a)  Ueber  bte  Dberflädje. 

51)  2Be(d>e  Oberfläche  fyat  ein  regelmäßige*  tuerfeittge* 
SPrtema  »on  8'  $of)t,  wenn  eine  Seite  ber  ©runbfladje  l1/,' 
lang  if*? 

52)  SBSel^ee  3tefultat  erfyält  man  für  bie  Dberflä^e  eine* 
regelmäßigen  breifeitigen  $ßri$ma,  wenn  eine  Seite  ber  Safte 
=  5V2y  unb  bie  £tye  =  5y4'  ip? 

53)  Die  @runbfläd>e  eine*  fenfre<f)ten  *ßri$ma  bilbet  tut 
SRectytecf,  beffen  Seiten  4'  unb  3'  lang  fmb ;  bie  £6fye  be*  Äör* 
per*  betragt  154/5'.    2öte  groß  ifi  bie  Dberflä^e  beSfelben? 

54)  3)er  SRantel  einer  regelmäßigen  fec&Sfeitigen  Säule  foll 
angefallen  werben.  SEBie  fyoä)  fontmt  ber  2lnjtri<fy,  wenn  ba* 
*ßrt$ma  38'  fyed)  unb  tint  Seite  ber  S3aft*  2lW  lang  ift,  unb 
ber  JQuabratfcfyuI)  mit  2  Sit.  bejaht  wirb?  2Bte  groß  iß  ferner 
bie  gartje  Oberfläche  biefer  Säule? 

55)  £>ie  brei  Seiten  ber  Saft*  eines  breifeitigen  fenfrec&ten 
$ri*ma  »on  18'  £öl)e  jtnb  22/6',  3'  unb  l4/s'  lang;  wie  groß 
iji  bie  Dberflädje  bedfelben? 

56)  SBie  groß  ifi  ber  Sntyalt  ber  ©runbjläc&e  eine«  reget 
mäßigen  »ierfettigen  *Pridma  &on  20y2'  fytyt,  wenn  beffen 
SRantel  287g'  Sntyalt  t)at? 
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57)  SBte  ^0d^  ifi  ein  fenfrecfcteS  $rtema,  beffen  ©wnbftödsie 
ein  reguläres  2>reierf  wn  4'  Seite  bilbet,  wenn  bie  Oberfläche 
313,856 Q'  beträgt? 

56)  3)ie  Oberfläche  eitied  fenfrecfyten  $ri0ma  mit  quabrati* 
fd&er  Safte  beträgt  198  D',  Die  $tyt  ifi  5mal  fo  groß  aW  bie 
Seite  ber  ©runbfläcfye ;  wie  groß  finb  biefe  2>iinenftonen? 

59)  5)fe  Seiten  ber  Säaftä  unb  bie  £obe  eines  vecfctwfigen 
*ßarallelepipeb$  »erhalten  ftd)  wie  2  :  3  :  15$  n>ie  groß  fmb 
biefe  Stücfe,  wenn  bie  Oberfläche  364  y2Q'  beträgt? 

f60)  SDSie  groß  iß  bie  Seite  ber  33aft$  eines  regelmäßigen 
ttierfeitigjen  $u$ma  t>on  264/5'  §o^e;  wenn  bie  Oberfläche 
715 750'  beträgt? 

f61)  2)ie  Oberfläche  eineö  fenfrec&ten  ^Sriema  mit  quabrati* 
fdjer  SJaflS  ifi  =  O;  bie  $tyt  ift  um  a  größer  als  bie  Seite 
ber  33aftS;  welche  SluSbrücfe  erhält  man  für  biefe  Seite  unb  bie 
»? 

f62)  3)ie  Diagonale  ber  quabratifc^en  ©runbflädje  eine«  fenf< 
regten  *ßri$ma  ift  um  20'  Heiner  als  bie  £öf>e  beS  ÄörperS  j 
Wie  groß  ftnb  beibe,  wenn  bie  Oberfläche  278 V2D'  beträgt? 

f63)  2)ie  Oberfläche  eines  redjtecftgen  <ßaratlelei)t>ebS  beträgt 
648  b' 5  bi*  ixoti  anliegenben  Seiten  ber  23aflS  bifferiren  um  2' 
unb  bie  £ö()e  ift  um  10'  großer  als  ber  Umfang  ber  @runb< 
fläche.  SBie  groß  ftnb  bie  Seiten  ber  33aftS  unb  bie  £öl)e  beS 
fförperS? 

64)  2)ie  £öl)en  jweier  äfynlictyen  priemen  bifferiren  um  5m«, 
bie  Oberfläche  beS  eine«  ifi  viermal  fo  groß  wie  bie  beSanbern; 
wie  1)0$  ftnb  beibe? 

b)  Ueber  ben  Äubtfinfyalt. 

65)  SBie  groß  ift  ber  Äubifinfyalt  eines  $riSma  *>on  V  4" 
§öf»e,  beffen  ©runbfläcfce  ein  günfeef  von  8Q'  64Q"  3n&alt 
bilbet? 

66)  $$el$e*  Mefultat  ergiebt  fid)  für  t>ortyergel)enbe  Slufgabe, 
wenn  bei  ber  Sluflofung  baS  S)uobecimalftflem  ju  ©runbe  gelegt 
wirb? 

67)  2Bie  groß  ift  ber  Äubifmbalt  einer  8'  tyoljen  Warnt, 
wenn  fciefelbe  123'  lang  unb  2'  bief  ifi? 
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88)  (S6  fofl  ein  ®raben  von  430'  Sänge,  4'  $iefc  unb  3' 
Sreite  Oergeftellt  werben;  n>te  \>tcl  Äubiffujj  (Srbe  jinb  au$ju* 

69)  2Bie  treuer  fommt  ein  priämatifcfyer  Saumftamm,  weld&er 
20'  lang,  21/,'  *>od)  unb  2y6'  btcf  ifi,  wenn  für  ben  Äubiffuf 
48  Äreujer  be^a^lt  werben? 

70)  <$$  fofl  ein  ÄeHer  von  52'  Sänge,  29'  ©rette  unb  18' 
,$tefe  gegraben  werben;  wie  viele  gurren  ftnb  nötljig,  um  bie 

@rbe  wegzuraffen,  wenn  burd)  iebe  gufyre  24 c'  beförbert  werben? 

71)  2>ie  brei  aneinanber  Itegenben  Tanten  eines  recfytetfigen 
SßaratfeleptyebS  ftnb  a,  b  unb  c;  wie  ^rop  ift  ber  5htbifinl)alt 
bcSfelben? 

72)  gin  Saumftamm  ift  46'  lang,  3l/2'  breit  unb  2*/5'  l?od>5 
tok  viel  jtlafter  §olj  liefert  berfelbe,  ba  eine  Älafter  144 c/  tyat? 

73)  ©in  ff  eller  von  14'  Sfefc,  28'  »reite  unb  16'  Sänge 
foK  gegraben  werben.  2Bie  viele  SBagen  Srbe  ftnb  wegguföaffen, 
ba  ber  äBagenfaften  9'  lang,  2'  breit  unb  1%  tief  ift? 

74)  <$S  foll  ein  ffanal  von  15600'  Sänge,  60'  »rette  unb 
12'  $iefe  in  6  SWonateh  (=  156  Arbeitstagen)  gegraben  wer* 
ben;  xoxt  viel  Arbeiter  muß  man  aufteilen,  wenn  angenommen 
werben  barf,  bajj  ein  ÜRann  im  Durc^fc^nitt  täglich  96 c/  aus* 
f)ebt? 

75)  Sine  jwifcfyen  jwei  Käufern  ftefyenbe  5Mauer  ift  45' 
lang,  8'  tyod)  unb  1'  6"  breit.  SBie  grof  ift  bie  Dberftd^e 
berfelben;  wie  Ijodj  fommt  ber  Anftridj,  wenn  ber  JQuabratftfcul) 
mit  2  Ar.  bejaht  wirb,  unb  m&  foftet  bie  Aufführung  biefer 
9Rauer,  wenn  man  ben  ihtbiffujj  mit  Arbeitslohn  gu  6  ffr. 
rennet  ? 

76)  gin  aßafferbefyaiter  Jft  im  Sitten  V  lang,  4V2'  breit 
unb  3'  tief;  wie  viel  Waa*  SHJaffer  fa#t  berfelbe?  (18  bab. 
gjtaa*  =  lc/.) 

77)  (Sint  SWauer  von  65'  Singe,  7'  §6l)e  unb  18"S)i<fe 
foH  mit  Sarffteinen  aufgeführt  werben,  von  benen  jeber  9"  lang, 
41/,"  breit  unb  2"  bicf  ift  (bie  Sage  beS  Mörtel*  eingerechnet); 
wie  viel  JBadffteine  ftnb  jur  Aufführung  ber  9Wauer  erforbcrli$ 
unb  wie  treuer  fpmmen  tiefe ,  wenn  100  ®tü<f  2  ft.  foften? 
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78)  »elc^e  JKefuÜate  erl)ült  man  für  bie  Slnjal)!  ber  S5a* 
jieine  unb  ben  *ßrei$  berfelben  in  Slufg.  77,  wenn  bie  Söfung 
nadj  bem  2)tiobecimalfi;flem  vorgenommen  wirb? 

79)  Um  einen  red)tedigen  ©arten  von  264'  Singe  unb  120' 
©reite  foH  ein  ©raben  von  2'  Xiefe  unb  5'  ©reite  angelegt 
werben}  welken  5Eubifinl)alt  §at  bie  aufyuljebenbe  (Srbe? 

90)  3n  einen  »elfter,  welcher  18'  lang,  4'  tief  unb  41/?' 
breit  iji,  fliegen  burd)  eine  9töl)re  in  ieber  ©linute  27  s3JJaa6 
SBaffer;  in  welcher  3eit  wirb  ber  33el)ä(ter  gefüllt  fein?  (18  Wtaai 
=  lc/.) 

81)  auf  einem  45'  langen,  28'  breiten  ftrufyboben  iji  2' 
fyodf)  grttdjt  aufgefc^ftttet }  wie  vief  SKalter  liegen  bafelbji? 
(1  SRltr.  =*  100  ÜKeßlein,  18  9Reßfein  =  lc'.) 

82)  ein  grudjtfaften  iji  183/5'  lang,  4«/2'  breit  unb  44/5' 
l)od);  wie  viel  grud)t  faßt  er? 

83)  3n  einen  mit  SBaffer  gefüllten  $eic&  laufen  in  ieber 
©efunbe  83/4c/  SBaffer  ju,  aber  aud)  in  berfelben  3eit  1275*'  ab. 
SBenn  nun  ber  Xeid)  250'  lang,  140'  breit  unb  82/5'  tief  ifij 
wie  lange  wirb  e$  währen,  bie  jtdj  ber  $eidj  entleert  f)at? 

84)  2)ie  ©runbftädje  eines  25'  fjo^en  !)3ri$ma  bilbet  ein 
gleichzeitiges  2>reied,  bejfen  Seiten  1'  8"  lang  finb;  wie  groß 
ift  ber  Äubifinfyalt  beSfelben? 

85)  2Beld)en  Äubifinfyalt  $at  eine  regelmäßige  fed)$feitige 
©fiule  von  32'  §ö^e,  wenn  ber  Umfang  ber  ©runbflfidje  5%' 
betrügt? 

86)  3)ie  diagonale  ber  quabratifdjen  Safte  eines  fenfrecfyten 
?ParaÜele»ripeb$  mx  18'  6"  §öl)e  beträgt  4'  8";  wie  groß  ift 
ber  ffubifinfyalt  beweiben? 

87)  SMe  brei  ©eiten  ber  ©runbflAd^e  eine«  breifeitigen 
$ri«ma  von  14'  £ö^e  fmb  2'  272",  1'  8"  unb  1'  3'/2"; 
wie  groß  iß  ber  Äubifinljalt? 

88)  3)ie  ©runbftädje  eine«  breifeitigen  $Pri$ma  von  12'  #ol)e 
bilbet  ein  gleicfyfdjenfligeS  Dreied  von  2'  4"  Umfang,  ein 
©djenfel  biefe*  2>reiedS  ifl  71//'  lang;  wie  groß  ift  ber  Äubif* 
Inhalt  beS  ÄörperS? 

99)   (Sin   breifeitigen  $riema  von  16 '  2"  #öf)t  fyat  $ur 
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Saft*   ein   gleicftfc&enfligea   redjtwinflfge*  Sreietf  von  15'  8" 
Umfang;  \m  groß  ifi  bejfen  ifubif  Inhalt? 

90)  Die  ©runbfWefre  eine*  16*/«'  l)oi>en  $ri*ma  ifi  ein 
$4Jarafleltrapej,  beffen  jwei  parallele  Seiten  23/6'  nnb  l4/5'  lang 
unb  um  1%'  von  einanber  entfernt  fmb;  melden  ÄubtfinfyaU 
l)at  ba*  $riema? 

91)  'Die  vier  Seiten  ber  ©runbftäcfce  einer  unregelmäßigen 
t>ierfetttgen  Säule  von  25'  £öl>e  fmb  3,68',  4,13',  3,81'  unb 
5,08';  bie  Diagonale,  wel^e  bie  (Snbpunfte  ber  Seiten  3,81' 
unb  5,08'  verbinbet,  mißt  6,35'.  2Bie  groß  ifi  ber  Äubifinfyalt 
ber  Siule? 

92)  ein  $ri*ma  l)at  einen  tfubifintyalt  von  375,375 c',  ber 
3nl)alt  ber  Orunbfläcfye  betragt  21,45  D'}  tvie  fyo$  ift  bad 
jprfema? 

93)  2)er  tfubifinfyalt  eines  *|3ri3ma  mit  quabratifc$er  &affa 
betragt  48c/  654c",  feine  £öl)e  mißt  8'  5";  wie  groß  ifi  bie 
£eite  ber  ©runbflä^e? 

94)  SBte  groß  wirb  bie  Seite  ber  33aft$  in  Slufg.  93,  wenn 
bie  2öfung  nad)  bem  Duobecimalfyftem  vorgenommen  wirb? 

95)  2304c'  Steine  fmb  fo  aufgefegt,  baß  fte  eine  4'  bitfe 
unb  8'  l)ol)e  Stauer  bilben;  wie  lang  ifi  biefe? 

96)  3Ran  foO  au*  1984c/  Steine  tint  124'  lange  unb  8' 
fjofye  SRauer  aufführen;  wie  bitf  wirb  biefelbe  gemalt  werben 
muffen? 

97)  @$  foK  ein  prtematifc&eä,  oben  offenes  Oeffiß  ver> 
fertigt  werben,  welche  4  Waa$  SBaffer  faßt.  SBenn  nun  beffen 
(BrunbfUtye  ein  Cluabrat  von  4"  Seite  fein  foB ;  wie  fyo$  muß 
bann  baS  ®efäß  gemacht  werben,  unb  wie  viel  33le$  ifi  gut 
Skrfertigung  bedfelben  erforberlidj? 

98)  (Sin  ©elfter  foO  4*/2  ©&m  faffen  unb  8'  breit  werben; 
wie  lang  muß  man  benfelben  machen,  wenn  bie  glufjigfeit  nur 
2»/2"  fco*  barin  fielen  barf?  (§Bgl.  2lufg.  17.) 

99)  gin  93ef)filter  von  ber  gorm  eined  redjtetfigen  ^arallek 
epipebS  faßt  11  %  Dljra  unb  ifi  im  Sitten  gleich  lang  unb  breit 
unb  fyalb  fo  fyodj  als  breit;  wefdjeä  finb  feine  2)imenjtonen? 

f  100)  Die  Dbcrflädje  tint*  recfytetfigen  Sßaraflejeptyebö  betr&gt 
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664  a';  bie  freite  ift  um  2'  unb  bte  £6I)e  um  6'  großer  aW 
bic  SAnge.    3Bie  groß  iji  ber  ffubifinfyalt? 

flOl)  Die  ®runbjläc&e  eine«  *ßaralklepipeb$  iji  ein  JQttabrat, 
beffen  Seite  um  8'  Heiner  iji  als  bie  #ölje  be$  JtörperS;  rote 
groß  iji  bejfen  itubiftn^ait,  tt>emt  l>te  Oberfläche  224  Q'  beträgt? 

102)  Die  brei  an  einer  (Srfe  gufammentreffenben  Tanten  eine« 
reefcterfigen  *ßarallelepipeb$  son  184 7,D'  Oberfläche  »erhalten 
ftcfc  rote  2  :  3  :  7;  roie  groß  fmb  biefe  unb  ber  tfubifmljalt? 

103)  3)er  tfubifinljalt  eine«  reefcteefigen  *ß<Kaüele))ipeb3  be* 
trägt  3641/2C/,  brei  atietnanber  fioßenbe  Jfanten  wrl)a(ten  ftcfy 
wie  2  :  3  :  18  5  roie  groß  iji  bie  Dberflädje  be$  ÄörperS? 

104)  Der  Äubifin&alt  eine«  »ierfeitigen  *pri$ma  mit  quabra* 
tifcfyer  S3afte  beträgt  91V' 5  bie  #6l)e  iji  bereit  fo  lang  al* 
bie  Diagonale  ber  ©runbfläd&e.  2Bie  groß  iji  bie  Dberfläd)e? 

105)  gur  einen  »terfanttgen  Stamm,  rooson  ber  Jtubiffuß 
24  fr.  foßet,  jaulte  man  50  fl.  24  fr.  SBenn  nun  berfelbe  28' 
lang  iji  unb  bie  Dirfe  bie  £älfte  ber  33rette  beträgt;  roie  btrf 
unb  breit  roar  biefer  Stamm? 

106)  @in  ffajien  mit  red)terfiger  33aj!$  faßt  2369  %  SRef* 
lein  unb  iji  4V2'  tief;  roie  groß  jinb  bie  Seiten  ber  ©runb* 
fläche,  roenn  beibe  um  2'  bifferiren?  (18  3WeßIein  =  lc/.) 

107)  Die  Sänge  tint*  recfyterfigen  $arallelepipeb3  ift  =  1, 
bie  »reite  =»  b  unb  bie  £öl)e  =  h.  DaSfelbe  foU  au$gel)öl)lt 
roerben,  baß  bie  Dirfe  ber  Seitenroänbe  =  d  unb  bie  bed 
93obe$,  roeld&er  &on  1  unb  b  gebtlbet  ift,  =  3  roirb;  rote  groß 
wirb  ber  3nl)alt  ber  £ofylung? 

108)  D^r  3nt>alt  eines  redjterfigenJßaraKelepipeb*  iji  =  K, 
bie  Sänge,  ©reite  unb  £öl)e  vergalten  ftety  gu  einanber  roie  m  : 
n  :  p;  rote  groß  jinb  biefe  Dimenjtonen? 

109)  3wei  äfynlicfye  ®efäße  t?on  pridmatifdjer  $orm  fajfen 
jufammen  9  9Raa3,  bie  $öf)e  be$  einen  beträgt  6",  Die  be$ 
anbem  8";  roie  t>iel  faßt  jebeä? 

110)  3ro^i  ä&nlidje  priemen  »erhalten  jtc^  bem  3nl)alte  naü) 
roie  m  :  n,  eine  ftaritt  be$  tinen  ift  =  a;  rote  groß  iji  bie 
homologe  Äante  beS  anbem? 

111)  3wei  äfynli#*  ^ridmen  bifferiren  ifyrem  Spalte  na$ 
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um  3192  tfubiffuf,  gn>ei  homologe  Seiten  finb  18'  unb  12' 
lang;  wie  grop  iji  btr  3nl)aft  eines  ieben  biefer  $ßri$men? 

112)  <Die  3nf)alte  gvt>cier  äl)nli<fyen  priemen  ßnb  64 c'  unb 
27c',  jwei  homologe  Äanten  bifferiren  um  2' j  wie  grofj  ftnb 
biefe? 

c)  Ueber  ba$  ©ewictyt. 

113)  3Bie  siel  wiegt  eine  93teiplatte ,  welche  33/5'  lang, 
IV  breit  unb  V  bief  ift?  (fo.  @ew.  =  11,38). 

114)  2Ba$  wiegt  ein  Sacfjtein  »on  9"  Sänge,  41/2//  ©reite 
unb  274"  SMdfe,  wenn  ba$  fi>.  ®ew.  =  2,2  iji? 

115)  gine  eiferne  Stange  twn  16'  Sänge  $at  einen  quabra* 
tifdjen  Duerfcfynitt  t>on  8'"  Seite  5  wte  fciel  wiegt  biefelbe? 
(fp.  ®ew.  =  7,78). 

116)  gin  3tmmer  iji  45'  8"  lang,  32'  4"  breit  unb 
12'  5"  fyodj;  wie  grop  ift  ba$  ©ewicfjt  ber  barin  einge* 
fcfjloffenen  Suft,  wenn  biefelbe  770mal  leichter  ift  al$  reine« 
SBajfer? 

117)  Söfet  Slufg.  116  na$  preuf.  Wlap  unb  ©ewk&W* 
fyjieme  ? 

118)  Die  Suft  übt  einen  Drutf  au$,  ber  gleich  iji  bem  @e< 
Wichte  einer  Duetf  ftlberfäule ,  welche  bie  gebrücfte  Stäche  gur 
©runbpa^e  unb  ben  jeweiligen  Sarometerjianb  gur  Sfroty  fyat. 
SHBte  ftarf  brüdft  fyiernadj  bie  Suft  auf  bie  Dberfläcfye  eine« 
ÜWenfcfjen,  wenn  biefe  gu  14D'  angenommen  wirb,  bei  einem 
Sarometerjianb  t)on  27!/2"?   (fp.  ©ew.  be$  Duecff.  =  13,6.) 

119)  ÜRan  brauebt  24  fcfymiebeiferne  Stäbe  »on8'2"  ginge 
unb  einem  quabratifcfyen  Duerfdjnitt  Bon  8'"  Seite  j  wie  treuer 
lommen  biefe,  wenn  für  ba$  5ßfunb  9  fr.  begabt  werben? 

120)  SBie  fcfjwer  ifi  ein  gu&eifeme$  16"  f>ol)eö  <ßri$ma, 
bejfen  ©runbfläcfye  ein  red)twinflfge$  fDreietf  bilbet,  wot>on  bie 
§>?potenufe  4"  2"'  unb  eine  Äatljete  um  82/5'"  fürger  ift 
al$  biefe? 

121)  Söfct  Slufg.  119  na$  wurtemb.  SHaf  *  unb  ©ewidjt** 
fyftemc ! 

122)  (Sin  »ierfeitig  behaltener  Stamm  tton  Sannen^olg  iß 
36'  8"  lang,    2)er  iDuerfdjnitt  beweiben  bilbet  ein  parallel* 
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trapej,  von  Welkem  bte  jwet  parallelen  Seiten  1'  8"  unb  1'  6" 
unb  iebe  bet  jtt>ei  anbem  1'  5"  lang  finb;  wie  t>iel  wiegt  biefer 
Stamm?  (fp.  ®ew.  =  0,79). 

123)  fDie  bret  Seiten  ber  ®runbfiäcl)e  eine*  breifeitigen 
$ri*ma  von  8'£öl)e  finb  272',  IV2'  unb. 2'}. wie  großifiba* 
(Sewid^t,  wenn  ba*  fp.  ®ew.  =  3,5  iji? 

124)  Sine  regelmäßige  a<$ifeitige  ©flute  von  Sanbftein, 
beffen  fp.  ©ew.  —  2,5  ifi,  fyat  eine  £öf>e  von  24'  unb  eine» 
Umfang  von  12';  wie  groß  ifi  ba*  ®ewi$t  berfelben?  (lc/ 
SBaffer  ju  44,3  ff  geregnet.) 

125)  ein  Studien  Jtupfer,  ba*  bte  $orm  eine*  tyaxaUtU 
epipeb*  mit  qttabratifäer  93aft*  tyat,  wiegt  2,281  ff,  bie  «ange 
be*felben  beträgt  7l/2";  wie  groß  ifi  bie  Seite  ber  ®mnbfW$e? 
(fp.  ®ew.  =  8,8.) 

126)  din  regelmäßiges  breifeitige*  ?ßri*ma  von  5'  #öfye  fyat 
ein  ®ewi$t  von  1836  ff;  wie  groß  ifi  bie  Seite  ber  @runb* 
ßädje,  wenn  ba*  fp.  ®ew.  =  4  ift? 

127)  Sin  paraflelepipebifdjer  Stab  von  Sc&miebeifen  wiegt 
157,545  ff,  ber  Duerfönitt  iji  ein  Buabrat  beffen  Umfang  in 
ber  Sänge  be*  Stabe*  6mal  enthalten  Ift ;  wie  lang  ift  ber 
Stab  unb  wie  groß  ift  bie  Seite  be*  Duerfcfcnitt*  ? 

fl28)  e*  foUen  eifenjiäbe  von  redseligem  Ctuerfc&nftt  ge* 
fömiebet  werben,  von  welken  ber  laufenbt  guß  1%  ff  wiegt. 
3wet  anfioßenbe  Seiten  be*  0uerf#nitt*  foOen  um  4'"  biffe* 
riren;  wie  groß  muffen  biefe  gemalt  werben? 

129)  e*  foK  ein  Sentnergewi^t  von  eifert  gegoffen  werben, 
ba*  bie  gform  eine*  regelmäßigen  fed)*feitigen  $ßri*ma  fyat. 
2)a*fe[6e  fott  4/5'  Ijocfy  werben;  wie  groß  muß  man  eine  Seite 
ber  ®runbfläc$e  machen,  wenn  ein  Äubiffuß  äBajfer  50,2  ff 
wiegt? 

130)  Sßie  tief  finft  ein  redjtecfige*  $ßarallelepipeb  von  trodfe* 
nem  Styomfyolj  in  SBaffer  ein,  wenn  ba*felbe  18'  lang,  3' 
breit  unb  4'  bid  ift  unb  mit  ber  breiten  Seitenfläche  auf  ba* 
2Baffer  gelegt  wirb? 

131)  äBie  tief  finft  ba*  Sßarattelepipeb  ber  vorhergehen 
Aufgabe  ein,  wenn  e*  mit  ber  fdjmafen  ©eitenflä^e  auf  ba* 
SBaffer  gelegt  wirb?  " 
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132)  (Sin  ferner  paratleleptpct)tfc^cr  Äaften  of)tte  2)ctfcl 
fyat  im  Steffen  eine  ©reite  t>on  3',  eine  Sänge  son  5'  unb  eine 
$iefe  »on  272',  btc  £oljbitfe  beitragt  bur^gÄngig  1%".  «Sie 
lief  finft  berfelbe  in  SBaffer  ein,  unb  n>ie  siel  Satffhine  fonnen 
no<l)  in  ben  Jtajiert  gefegt  werben,  bamit  berfetfee  no$  4"  über 
ben  SBajferfpiegel  fyerfcorragt,  wenn  {eben  Satfflein  9"  Imtg, 
472"  breit  unb  2"  bief  unb  baS  fp.  ®ew.  bcS  #oljeS  =  0,75 
unb  baS  ber  Satfjkine  =  2,2  ijl? 

133)  3wti  af»nlid)e  gußeiferne  ©täbe  *>on  priSmatifdjer  gorm 
tt)iegen  jufammen  39,366  ff,  jwei  fyomologe  Tanten  jtnb  4'  5" 
unb  274'  lang;  wie  »iel  wiegt  iebec  biefer  ©t&fce? 

134)  (Sine  «ante  eine*  192  5?  feieren  ^riSma  ifi  um  0,3' 
fleiner  als  bie  gleityiegenbe  Jtante  eine«  &f)nli<$en  aus  ber* 
felben  SRaterie  bejiefyenbeu  unb  375  ff  feieren  ^riSma;  wie 
groß  finb  biefe  Kanten? 

135)  @in  ^riSma  *on  £olj  bejfen  fpec>  ®ew.  s=  0,6  ij* 
unb  ein  dfynlicfceS  »on  Stetafl  t>om  fp.  ®ew.  =  7,5  wiegen 
gufammen  5313%  ff;  mie  groß  ift  baS  ©ett>id^t  eines  jeben 
biefer  Äörper,  wenn  eine  Äante  beS  erjiern  =  8'  unb  bie  Ijomo* 
löge  beS  anbern  =  4'  ift?    , 

136)  (Sin  ^arallelepipeb  t)on  ®tal>l  (fp.  ®ew.  =  8),  baS 
1,5'  lang,  0,5'  breit  unb  0,4'  fyod)  ift,  fotl  mit  einem  ifptttcfj 
geformten  ^arattelepipeb  »on  #olj  (fp.  ®ew.  =  0,5)  »erfrunben 
werben,  baß  bie  äJerbmbung  im  SBajfer  fc^webt,  b.  I).  gleite« 
®ewidjt  mit  bem  SBaffer  fyat;  wie  lang,  $*$  unb  breit  muß 
ber  Äörper  t>on  £olg  gemalt  werben? 

$♦  4.    Stofgabett  Akt  Me  »ete^nuni  be*  »fitfett* 

a)  Heber  Dberflädje  unb  tfubifinljatt. 

137)  2Bie  groß  ifi  bie  Dberftö^e  unb  ber  #ubifinl)att  eines 
SBürfelS,  beffen  «ante  mißt: 

a)  6'?  c)  2'  6"?  e)  4"  3'"? 

b)  54/5?  d)  8'  4"  3'"?        f)  lmet-  4dm-  3cm? 

138)  SRan  foBf  bie  Dberfla^e  unb  ben  ffubfftatyalt  eines 
SBfirfelS  öon  2'  8"<  Seite  a)  nad)  bem  2>edm«U,  b)  na$  bem 
3)uobecimalf9ftem  befiimmen. 
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189)  2>ie  Sänge  ber  ffante  eine«  SBürfel«  ifi  =  a;  wie 
groß  ifi  beffen  Dberfläcfye  unb  JtuMRitfyift  ? 

140)  2>er  Umfang  ber  ©eitenftödjt  eine*  SBürfel«  beträgt 
12/32met-5  wie  groß  ifi  bie  Oberfläche  unb  ber  Jfubifinfyatt  be«* 
felben? 

141)  ein  Söürfel  *on  8V2'  ©eite  fott  mit  Delfarbe  ange< 
firitf)en  werben;  ber  Ctuabratfuß  anfing  fofiet  2  fr.  SBie  t>icl 
muß  bejaht  werben,  wenn  ber  Äorper  mit  einer  @eiteuflä<j)t 
auf  bem  Soben  aufliegt,  unb  wie  groß  ifi  ber  ifubffinfyalt  be« 
«Surfet«? 

142)  9Ran  foU  bie  Oberfläche  unb  ben  Äublftafyrft  eine« 
SBürfel«  au«  ber  Summe  afler  Äanten  =  42'  berechnen. 

143)  Um  wie  siel  bifferiren  bie  Dberftacfyen  unb  bie  tfubif* 
infyalte  gweier  SBürfel,  wenn  bie  Äante  be«  einen  =  l3/47,  unb 
bie  be«  anbern  viermal  fo  groß  ifi? 

144)  5)er  $lü#eninfyalt  be«  ©tittnquabrat«  einee  SBürfcfd 
beträgt  13D'  24D"  960''' 5  wie  groß  ifi  ber  ßubifintjatt  be« 
Äörptr«? 

145)  Söfet  9ufgabt  144  na$  bem  5>uobe«malftyjieme ! 

146)  3)ie  diagonale  be«  ©eitenquabrat«  eine«  SBürfel«  mißt 
2'  4";  wie  groß  ifi  bie  Oberfläche  unb  ber  ffubiün^alt  be«felbtn? 

147)  9»an  foH  bie  Dberflädje  unb  ben  ffubifinfjalt  eint« 
SB&rfel«  beregnen,  beffen  Diagonale  ß  $uß  lang  iji. 

148)  3ßeW)e  2lu«brücfe  erhalt  man  für  bit  Dberflädje  unb 
ben  Äubtfint)alt  eine«  SBürfel«,  beffen  diagonale  =  D  ifi? 

149)  Seftünmet  bie  Äantenlänge  unb  ben  Äubtfinfyaft  eine« 
SBürfel«,  beffen  Oberfläche  beträgt: 

a)  2646D'5  b)  47,04C3';   c)  326,78640';  d)  98,415Dmet- 

150)  Seitet  einen  8u«bru(f  für  ben  tfub#tnf>alt  eine«  SBftr* 
fei«  fyer,  fceffen  Dberftöd>e  =  O  ifi! 

151)  3)ie  Dberfl&^t  eine«  SBürfel«  teträgt  73,5  □';  wie 
groß  ifi  bit  Diagonale  uttb  ber  Äubifinf»alt  be«felben? 

152)  3)er  Snljatt  be«  Stefre«  gu  einem  SBärfel  beträgt  3Q* 
84D";  wie  groß  wirb  ber  Äubifinfyalt  be«  SBürfet«? 

153)  $ie  Oberfläche  eine«  SBürfel«  betragt  66  Q'  96n" 
$)uobedmalmaß ;  wie  groß  ifi  beffen  Äubifin^alt? 
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154)  SBie  viel  äBürfel  von  3"  ©etu  fojfen  fufc  au«  einem 
anbem  von  2'  4"  Seite  büben? 

155)  2Bie  viel  SWaa«  SEBaffer  faßt  ein  ©efäß,  bejfen  ^o^ler 
9laum  bie  gorm  eine«  SBürfel«  von  8''  Seite  f)at?  (lc/  = 
18  Wlaa*.) 

156)  3wei  SBürfel  Ijaben  gufammen  eine  Oberfläche  von 
174D'}  bie  ßante  be«  einen  ift  272mal  fo  groß  wie  bie  be« 
anbem.    ffiie  groß  ift  ber  Äubtfirtfyalt  eine«  leben  SBürfel«? 

*  157)  Won  fennt  bie  Summe  ber  Äanten  jweier  SBürfel  ==  S, 
bie  Differenz  berfefben  =  d,  unb  fofl  fyierau«  bie  Äubifinfyalte 
beiber  beftimmen! 

158)  klimmt  man  bieffante  eine«  SBürfel«  um  l1/?'  gfößw, 
fo  wirb  bejfen  Oberfläche  um  587aD'  größer  al«  vorder;  wie 
groß  ift  ber  jfubtfinfyalt  be«  SSürfel«  in  beiben  gäUen? 

fl59)  3Ran  fennt  bie  Summe  ber  Oberflächen  jweier  äBürfel 
=  6IV2D'  unb  bie  Summe  jweier  Tanten  berfelben  =  41/,'; 
Wie  groß  ift  ber  Äubifintyalt  eine«  jeben  biefer  SBürfel? 

fl60)  Die  Summe  ber  Oberflächen  jweier  SBürfel  fei  =  O 
unb  bie  gweier  Äanten  =  K  5  welken  §lu«bru(f  erhält  man  für 
lebe  biefer  Äanten? 

f!61)  Die  Diagonale  eine«  äBürfel«  übertrifft  bejfen  Äante 
um  2  guß  5  wie  groß  iß  ber  tfubifinljalt  be«felben? 

fl62)  Sefret  in  Slufgabe  161  ben  Unterfcfyieb  ber  Diagonale 
unb  ber  Äante  =  d  unb  leitet  für  ben  Äubifinfyaft  einen  aßge* 
meinen  9lu«brucf  fyer! 

fl63)  Die  Summe  ber  Jfante  unb  ber  Diagonale  eine«  äBürfel« 
fei  =s  S ;  welken  9lu«brucf  erhält  man  für  ben  Äubif inljalt  be«fetben? 

164)  3n  einen  äBürfel  ift"  ein  anberer  fo  eingefc&rieben,  baß 
beffen  flauten  bie  Seitenflächen  be«  erftern  fyalbiren  5  in  weitem 
äiertyältniß  flehen  bie  Oberflächen  unb  bie  Spalte  beiber  äBürfel, 
wenn  bie  flaute  be«  umfd&riebenen  =  k  ift? 

165)  äBie  groß  ift  bie  Seite  eine«  äBürfel«,  wenn  bejfen 
ffubtftnftalt  beträgt: 

a)  33/8c'?  d)  131°'  69c"  512c"'?    g)  «/32«'? 

b)  427/8c'?         e)  250c/  47c"?  h)  24cm-  389cdm? 

c)  248"  858c"  189c'"?        f)  V'?        i)  15,438249c-met- ? 
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166)  Der  Äubifinfalt  eine*  SBfirfel«  beträgt  nai)  bem  Duo# 
becimalmaß  418"  508c"  992c//'j  wie  gro#  *ffc  beffen  ffante? 

167)  Der  fyofyle  9taum  eine«  Skaliert  foH  bie  gorm  eine« 
SBfirfel«  ^aben  unb  100  9Raa«  faffen ;  wie  groß  muß  eine  Seite 
be«  Staunte«  gemacht  werben,  ba  18  SWaa*  lc/  geben? 

168)  Slud  brei  ffiürfeln,  beten  Seiten  6",  8"  unb  9"  lang 
finb,  würbe  ein  SBfirfel  gefertigt;  wie  groß  war  bie  Äante 
be«felben? 

169)  Die  Seite  eine*  SBfirfel«  beträgt  6';  um  wie  ttiet  ifl 
bie  eine*  SBfirfel«  wn  bofl>eltem  Snfyalte  gräßer? 

170)  Sin  ©efäß  t>on  Sied)  fo«  bie  ©eftaft  eine«  SBfirfel« 
befommen  unb  4  slRaad  faffen;  wie  groß  muß  eine  Seite  be«* 
felben  gemalt  werben,  unb  wie  t>iel  SMe#  ift  erforberlfcfo,  wenn 
ba«  ©efaß  oben  offen  bleibt?  (18  3Raa*  =  lc/.) 

171)  Der  Äubifinljalt  eine«  SBfirfel«  ift  =  C;  welken 
8lu«brucf  erfy&lt  man  für  beffen  DberfWdje? 

172)  SBie  groß  ift  bie  Diagonale  eine«  SBfirfel«  &on 
21,952«'  3n&aU? 

173)  ©egei^net  man  ben  5?ubifint>alt  eine«  SBfirfel«  mit  C, 
fo  erhält  man  wetzen  aOgemeinen  SSudbruct  fär  beffen  Diago* 
nale?   - 

°174)  3J?an  goß  »ier  SBfirfel  ju  einem  etnjigen,  beffen  Äubif* 
in^alt  =  12V2C'  würbe.  Die  Seiten  ber  »ier  SBfirfel  bilbeten 
eine  aritfymetifctye  Steige,  inbem  bie  be«  Keinem  »on  bem  gunftd)ft 
größern  immer  um  lj2'  an  2änge  übertroffen  würbe.  SBie  groß 
war  ber  Äubifinfyalt  eine«  {eben  biefer  t>ter  SBörfel  ? 

fl75)  SBirb  bie  Seite  eine«  SBfirfel«  um  %'  «einer  ange* 
nommen,  fo  wirb  ber  Jtubifinfyalt  baburd)  um  21  Vs0'  Heiner; 
Wie  groß  war  anfänglich  bie  Seite? 

fl76)  Die3nfyalte  jweier  SBSfirfcI  ftnb  jufammen  =  280", 
bie  Summe  jweier  Tanten  berfelben  betragt  10';  wie  grof  ftnb 
bie  Oberftä^en  beiber  SBörfcl? 

b)  Ueber  ba«  ©ewiefct. 

177)  Die  Seite  eine«  SBfirfel«  von  üKarmor  mißt  2'  5", 
Wie  groß  ift  ba«  ©ewidjt  be«felben?  (fp.  ®ew.  =  2,7.) 

®pty,  Bufgaften.  II.  2 
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178)  ?5fet  Sluffl.  177  ttadj  bem  preuß.  ?Raß>  unb  ®t* 
witySfyjieme ! 

179)  SBie  »iel  n>iegt  ein  SJJoftament  wn  ®ranit,  wenn  ba$* 
ftfbe  einen  SBürfel  tfon  2'  Seite  btlbct?  (fp.  ®ew.  =  2,7.) 

180)  8uS  1000  ff  ßifen  fönnen  wie  t>ict  SOBürfcr  t>on  8" 
©eite  gcfloffen  »erben?  (fr.  ®ew.  =  7,2.) 

181)  (Sin  fjöljemeS  ®efäß,  weldjeS  oben  offen  unb  an  ben 
2lußenftöd)en  12''  lang,  breit  unb  6od)  ift,,wirb  mit  SBaffer 
geffidt ;  wie  xviel  wiegt  baSfelbe  fammt  SBaffer,  wenn  bie  Seiten* 
wänbe  wie  ber  ©oben  5'"  bitf  jinb,  unb  ba*  fp.  ®ew.  be$ 
§olje$  =  0,6  ifi? 

182)  @S  fotl  ein  jwei  Sentner  fd&werer  äBürfel  &on  (Stfen 
gegoffen  werben  5  wie  groß  muß  man  eine  Seite  beSfelben  machen  ? 

183)  Sofet  »ortyergefyenbe  aufgäbe  nadj  ,preuß.  SRaß*  unb 
®ewi$t*ftjteme!  (1  Str.  =  110  ff.) 

184)  ®\n  SBitrfel  »on  1'  6"  4'"  Seite  wiegt  17  <&tu 
862/5  ff}  wie  groß  ijl  ba*  fp.  ®ew.  ber  SRaffe? 

185)  3)a$  ®ewi$t  eine*  gußeifernen  SBürfefS  beträgt 
603/4  Str.;  wie  groß  ifi  beffen  <SeÜc  unb  Diagonale? 

186)  »u$  gwei  eifernen  SBurfeln  toon  4"  unb  5"  Seite  fofl 
ein  SBürfel  gegolten  werben;  welche*  ®ewic§t  erfydlt  biefer  unb 
wie  groß  wirb  eine  Seite  beSfelben? 

187)  3wölf  gleid)  große  SBürfel  Bon  Äupfer  wiegen  jufanu 
men  45  ff  29  8otl);  wie  groß  iji  bie  Seite  eines  ieben?  (fp. 
®ew.  =  8,8.) 

188)  Wart  gießt  au*  22  ff  Äupfer  unb  9  ff  3ton  einen 
Sßürfelj  wie  groß  wirb  eine  Seite  beSfeiben?  (fp.  ®ew.  be« 
ÄupferS  =  8,8}  baS  be*  3fmt«  =  7,3.) 

0189)  Das  ®ewid)t  eine«  tyoljlen  SBürfelS  »on  Äupfet  beträgt 
112,91  ff,  wetye  Didfe  t>at  bie  überaß  gleich  ftarfe  ©anb,  wenn 
eine  «ante  beS  ÄötperS  2'  mißt?  (fp.  ®ew.  =»  8,8.) 

190)  2Bie  tief  finft  ein  SBürfel  fcon  $olj  ein,  beffen  fp. 
©ew.  =  0,7  ift,  wenn  bie  Äante  2'  5"  mißt  unb  ber  Jtirpcr 
fo  fd)Wtmmt,  baß  bie  Seitenfanten  fenfredjt  jum  2Bafferfpiegel 
Unb? 

191)  Sin  Ijotyler  SBürfel  »on  ffupfer  I)at  eine  Äante  t>on 
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l1/»'  Sänge  u«b  eine  SJanbffärfe  von  1  2inie,  wie  tief  ffnft  er 
im  SBaffer  ein?  (fp.  ®ew.  =  8,8.) 

192)  2Bie  viel  gußeifeme  SBärfel  *on  272"%Seite  vermag 
ein  fyöljerner,  oben  offener  Xafitn  im  SBaffer  ju  tragen,  wenn 
ber  fyofyle  3taum  einen  SQBürfcl  von  21/,'  ©eite  bittet,  unb  bie 
S5i<fe  ber  Settenwänbe ,  fowie  be*  ©oben*,  5'"  betragt?  (fp. 
®en>.  be$  ^oljea  =  0,5.) 

193)  3)ie  Seiten  breier  äBürfel  von  93Iei  bilben  eine  ftetige 
Proportion.  5)a$  ©ewic&t  be$  größten  übertrifft  ba*  be*  Bein* 
fien  um  30614/s  ff,  unb  ba$  eined  ber  beiben  anbern  um 
2721%  ff.    SBie  groß  fmb  bie  Seiten  biefer  SBürfel? 

fl94)  2lu3  jwei  eifernen  SBürfeln  tt>urbe  ein  SBürfel  gegoffen, 
ber  3395,9  ff  wog.  S)ie  Summe  jweier  Seiten  beiber  SBürfel 
war  =  3V4';  wie  groß  waren  biefe? 

fl95)  SRimmt  man  bie  #ante  eine«  Sßürfete  um  Vi'  gt^#er 
an,  fo  wirb  ba$  ©ewid&t  um  3294  ff  größer;  wie  groß  ift  bie 
Äante,  ba  ba*  fp.  ®ew.  ber  «Waffe  =  8  iji? 

$  5.    aufgaben  über  bie  S3eredmung  bet  ^tyramibe* 

A.    «eredjnunj  Her  »ollßanlrigett  Jpgramfte. 

a)  Ueber  bie  Oberfläche. 

196)  2)ie  Seite  ber  ®runbflä<j)e  einer  regelmäßigen  t>ier# 
feitigen  SJfyramibe  iji  21/,'  lang,  bie  §öl)e  eine«  SettenbreietfS 
mißt  8';  n>ie  groß  iff  bie  Oberfläche  ber  SJfyramibe? 

197)  (Sine  regelmäßige  5ßi;ramibe  Ijat  jur  ©runbflä<$e  ein 
gleid)feitige$  2>reie<f  fcon  26"  langer  Seite;  bie  §öl)e  eine* 
©ettenbrefedfe  beträgt  54".  SBie  groß  iji  bie  Dberflädje  be* 
5törper$? 

198)  $)er  ÜWantel  einer  regermäßigen  fed&Sfeittgen  $9ramibe 
fofl  angepriesen  werben.  SBie  treuer  fommt  ber  8foßric&,  ben 
Etuabratfuß  ju  2  fr.  geregnet,  wenn  bie  Seite  ber  33aji$  = 
3'  4"  unb  bie  £ölje  eine«  Seitenbreiecffr  =  18'  2"  gemeffen 
tmtrben? 

199)  SBie  groß  ift  bie  Dberfläcfye  einer  regermäßigen  toter* 
feitigen  *ßtyramibe,  wenn  bie  «Diagonal  ber  93aft$  1,4'  mißt  unb 
bie  Jpötye  eine«  Seitenbreietfd  viermal  fo  groß  iji  afö  biefe  £>\a* 
gonale  ? 
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200)  3ebe  ber  fcd^e  Äänten  einer  breifeitigen  *4fyramibe  fff 
4'  lang}  wie  groß  ifi  ifyre  Oberfläche? 

201)  Die ,  Seite  ber  33aft6  einer  regelmäßigen  ttierfeitigen 
Jßtyramibe  ifi  I0r/5'  lang,  eine  ©eitenfante  mißt  872';  wie  groß 
ift  bie  Dberfläc&e? 

202)  Der  £albmeffer  be$  um  bie  ©runbflädpe  einer  regef* 
mäßigen  breifeitigen  5|fyramibe  betriebenen  Ärcifcö  tfl  2'  4" 
lang,  eine  ©eitenfante  {ft  =  8';  mie  groß  ifi  bie  Oberflädje 
ber  ^tyramibe? 

203)  Die  ©eite  ber  Orunbftac&e  einer  regelmäßigen  brei* 
feitigen  Jßyramtbe  ifi  =  a,  eine  ©eitenfante  =  b;  welken 
SluSbrutf  etfyält  man  für  beren  Oberfläche? 

204)  3Beld)e  Oberfläche  Ijat  eine  reguläre  sierfeitige  5ßt;ra* 
mibe  »on  4,8'  £öl>e,  wenn  bie  Seite  ber  93aft$  7,2'  lang  ifi? 

205)  gjlan  foll  bie  Oberfläche  einer  regufären  fedfjefettigen 
SJtyramibe  son  15'  £öl)e  beregnen,  wenn  bie  Seite  ber  ®runb< 
fläche  3'  mißt. 

206)  2>ie  ©eite  ber  ©äffe  einer  regelmäßigen  »ierfeitigen 
Sjfyramtbe  ifi  =  a,  bie  ^öfye  =  h;  welchen  SäuSbrud  erhält 
man  für  beren  Oberfläche? 

207)  Die  Oberfläche  einer  regelmäßigen  ttterfeitigen  ^tyramibe 
beträgt  56 '/4o',  bie  ©eite  ber  SBaftö  ifi  2%'  lang;  wie  groß 
ifi  bie  $öl)e  «ne*  ©eitenbreietfS  unb  bie  £ölje  ber  *Jtyramibe? 

208)  Die  £öl)e  einer  regelmäßigen  »ierfeitigen  ^ramibe 
tton  36D'  Oberfläche  beträgt  172';  wie  groß  ifi  eine  ktitt  ber 
Saft«? 

f209)  SBie  f)oi)  ifi  eine  regelmäßige  breifeitige  *P9ramibe  *>on 
50 CT  Oberfläche,  wenn  jebe  ber  brei  ©eitenfonten  8'  lang  ifi? 

210)  ©efret  in  »ufg.  208  bie  Dberfläd&e  =  O  unb  bie 
£öl)e  =  h  unb  leitet  für  bie  ©eite  ber  Safte  einen  allgemeinen 
$tu$brucf  i)tt\ 

211)  Die  ©eite  ber  quabratiföen  33aft*  einer  fenfreefcten 
ijtyramibe  ifi  =  s,  bie  Oberfläche  =  O  $  welken  2lu8brutf  er* 
Ijält  man  für  bie  £%  be*  ÄörperS? 

212)  Die  a#t  Äanten  einer  tnerfetttgen  s4tyramibe  finb  gleW} 
lang}  wie  groß  ift  lebe,  wenn  bie  Oberfläche  =  O  ifi? 
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213)  3n  »ortyergefyenber  Aufgabe  fei  0  —  68/3  D'>  n>ie 
groß  ifi  jebe  flante? 

214)  3)ie  £)berfltä<j)e  einer  regelmäßigen  ttierfeitigen  5{fyramibe 
belogt  512,310',  bte  Seite  ber  SBaftS  fommt  b,er  #&lfte  ber 
Sfrbtjt  be6  flörperS  gfeid);  wie  grop  finb  biefe  2)imenfionen? 

|2I5)  2>ie  Dberftödje  einer  regulären  brerfeitigen  *(fyramibe 
betragt  343,3  a',  bie  J&öfee  eine«  Seitenbreietfd  übertrifft  tim 
Seite  ber  93afi6  um  10' ;  wie  grof*  ifi  a)  bie  Seite  ber  Stoffe, 
b)  eine  Seitenfante? 

216)  2)ie  Seitenfante  unb  bie  Saftefeite  einer  regelmäßigen 
»ierfeitigen  *4tyramibe  fcon  336D'  Oberfläche  »erhalten  fiel)  ju 
einanber  wie  5  :  6;  wie  gro§  finb  jene  Tanten? 

217)  Sine  reguläre  fcierfeitige  *Jtyramibe  t>at  eine  Dberftödje 
um  410,13  D',  bie  Seile  ber93aft$  wfyfdt  ft<f)  gur  Seitenfant* 
tt)ie  4  :  11 5  wie  grop  ifi  bie  Seite  ber  @runbfläd)e? 

218)  3wei  fyomofoge  flauten  jweier  äljnlicfcen  *ßtyramiben 
finb  =  43/*'  unb  l1/*',  bie  DberfW^e  ber  erjiern  beträgt 
162 D' 5  ttie  groß  ifi  bie  ber  feiern? 

219)  Die  Oberflächen  jweier  &l)nlid>en  ^tyramiben  finb  O 
unb  0'$    eine  Äante  ber  erfiem  iß  ==  k;  wie  grofj  ifi  bie« 
gleidjliegenbe  Äante  ber  anbern  *ßtyramibe? 

220)  3)ie  Oberflächen  jweier  äfynlidjen  ^^ramiben  bifferiren 
um  135  D',  jwei  homologe  flauten  finb  =4  V2' unb  l1/?' 5  n>ic 
grofl  ifi  bie  Dberftödje  einer  feben  *ltyramibe? 

221)  3wei  fyomoJoge  flauten  jweier  unlieben  ?Jtyramiben  bif* 
feriren  um  2',  bie  Dberfla^en  beibir  betragen  144  □'  uub 
121 G' 5  wie  grof*  finb  jene  flanten? 

b)  Ueber  ben  Äubtfin&att.     . 

222)  (Sine  fed)$feitige  s4tyramibe  bat  eine  ©wnbfMcfye  wn 
2$Q',  26Q"  Sn^alt  .unb  eine  £tye  »on.8',5"}   wie  grof. 
iß  beren  flubifin^alt?        . 

223)  8öfet  aufgäbe  220  na$  bem  2)u<rt*cimalfö|ienie !  . 

224)  3Me  ,©eite  ber  ©rmtbflÄdje  einer  wgefnräfjigen  t>ier# 
fettigen  $$mmtbe  mißt  2'  3",  bie  £6tye  be*  Xixym  8'  7"f 
wie  jpp  ifi  ber  Äubifinfyalt? 
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225)  SBie  groß  iß  ber  ffubiffnfyalt  einer  regelmäßigen  fed)$* 
fettigen  *ß9ramtbe  t>on  18'  #öf>e,  wenn  bte  ©eitc  ber  »afte  5' 
lang  iß? 

226)  Seßimmet  ben  Jfubifinljalt  ber  in  2lufg.  206  gegebenen 
?Jtyramibe ! 

227)  Die  Seite  ber  ©runbßädfoe  einer  regelmäßigen  ttier* 
feitigen  iß^ramibe  iß  s  375',  eine  ©eitenfante  =  154/5'j  ttte 
groß  iß  beren  Äubffinfyalt?  / 

228)  ©ere^net  ben  Äubifinljatt  ber  in  5Hufg.  202  gegebenen 
$9ramibt! 

229)  «Selben  2to$bru<f  erfyält  man  für  ben  Äubifinljalt  ber 
?Jtyramibe  in  Slufg.  203? 

230)  2Bie  groß  iß  ber  ifubifinfyalt  einer  regelmäßigen  bret* 
feitigen  *ß9ramibe,  wenn  ber  Umfang  ber  ®runbßä$e  =  8,4' 
unb  iebe  ©eitenfante  =  8,2'  iß? 

231)  SBeldjen  tfubffinfjalt  l)at  bie  5[tyramibe  ber  2lufg.l99? 

232)  Seßimmet  ben  #ubifinl)alt  einer  breifettigen  $|fyramibe, 
t>on  weiter  iebe  tfante  6'  lang  iß! 

233)  Die  <Sätt  ber  33aß$  einer  regelmäßigen  fedjSfeittgen 
^P^ramibe  iß  =  a,  eine  ©eitenfante  =  b ;  man  foll  einen  au* 
gemeinen  2lu$bru<f  für  beren  5hibiffnl)alt  ableiten. 

234)  (Sine  8,4'  l>o^e  ?Jtyramibe  l)at  jur  ®runbßäd)e  ein 
Dretedf,  bejfen  brei  ©eiten  2,4',  4'  unb  3,2'  lang  ftnb;  n>te 
groß  iß  tyr  Äubifinfjalt? 

235)  Die  Dberßäc^e  einer  regelmäßigen  t>ietfeitigen  !|tyraraibe 
beträgt  56,25 o',  bie  ©eite  ber  ®runbßäd)e  mißt  2,5' j  n>ie 
groß  iß  ber  Äubifintyalt  berfelben? 

236)  Die  Dberßäcfce  einer  regelmäßigen  fcierfeitigen  $4fyra> 
mibe  beträgt  1176  O',  bie  $tye  iß  =  14' 5  toie  groß  iß  beren 
Äubifintyalt? 

+237)  SBeldjen  #ubi«nf>alt  tyatte  eine  regelmäßige  breifeitige 
s4tyramibe,  wenn  bie  Dberßä^e  25  O'  betrug  unb  iebe  ©eiten* 
fante  «'  lang  nutr? 

288)  Die  flaute  ber  ®nmbßad)e  einer  regelmäßigen  *ier* 
feitigen  $9ramibe  iß  ==  a,  bie  Dberßäctye  ===  O ;  welken  8ltt6* 
brutf  erhält  man  für  ben  Äubifinfyatt  biefe«  Äörper*? 


Digitized 


by  Google 


Aufgaben  über  bie  ©ewdjnimg  ber  jßtyramibe.  23 

239)  9Bie  tyocfc  ijl  tint  '4tyramibe  von  598c'  3nl»alt,  wenn 
bie  ®runbfläc&e  48 '/4D'  gwf  ift? 

240)  3Bie  groß  iß  bie  Seite  ber  ©runbfläc&e  einer  regele 
mäßigen  vierfeitigen  ^ijramibe  von  12' ^e  unb  768c'3nl)alt? 

241)  5)er  Äubifinfyalt  einer  regelmäßigen  5Jtyramibe  mit 
quabratifcfcer  Sajid  beträgt  58c'  900c"  unb  bie  $tyt  9'  5"; 
n>ie  groß  iß  eine  Seite  ber  Orunbfla^e? 

242)  Sine  regelmäßige  breifeitige  *|fyramibe  von  415l7/250^ 
Snljalt  iji  41/»'  *M>5  wie  groß  if*  eine  Seite  ber  Sajid? 

243)  2>er  JtubifinOalt  einer  regelmäßigen  vierfeitigen  $tyta* 
mibe  iß  =  7,775°',  bie  Seitenfante  beträgt  bad  Dreifache  ber 
Sajidfeite;  meiere  SBertfye  fyaben  biefe  2)imenjionen? 

244)  3ebe  Seitenfante  einer  regelmäßigen  fe$dfeitigen  ^V- 
ramibe  von  96c'  3nl>alt  ift  boppelt  fo  lang  ald  bie  Seite  ber 
Sajid;  wie  groß  jinb  biefe  5)imenjionen? 

245)  3)te  Äanten  einer  regelmäßigen  vierfeitigen  ^ramibe 
fhtb  alle  gleich  lang;  wie  groß  ift  iebe  berfelben,  wenn  ber 
Äubifin^alt  bed  Äörperd  1,885°'  beträgt? 

246)  gine  regelmäßige  vierfettige  ^ramibe  l)at  18,432e' 
3nl)alt,  ifyre  $öl)e  beträgt  bad  4fa$e  ber  Sajidfeite;  n>ie  groß 
jinb  £öl)e  unb  Safidfette  biefed  Jtörperd? 

°247)  3)ie  Seite  ber  Sajid  einer  regelmäßigen  vierfeitigen 
5tyramibe  wirb  von  ber  £öl)e  um  15'  übertroffen;  tt>ie  groß 
jinb  beibe,  wenn  ber  ffubifin&alt  66,429«'  beträgt? 

248)  3)er  Äubifinfyalt  einer  regelmäßtgen  vierfeitigen  Jßtyra* 
mibe  beträgt  283,464°',  eine  Seitenfante  beträgt  bad  4fa$e  ber 
Äante  ber  Sajid;  wie  groß  iji  lefctere? 

249)  SRan  foB  eine  gerabe  ^^ramtbe  burd)  einen  jur  ©runb* 
fläche  parallelen  Schnitt  in  jtvei  gleiche  Steile  teilen ;  in  mU 
d)er  Entfernung  von  ber  Spifce  muß  bie  S$nittebene  burdjgelegt 
Rieben,  wnn  bie  $M)e  ber  ^^ramibe  *=  h,ijl?         # 

•£äOs)  Sine  gcrabe  ^ramibt  mit  quabratiföer  Sajid  fofl 
mfy  eine  jur  ©ronbfW#e  parallele  Ebene  fcalbirt  mtit».  3fl 
weiter  Entfernung  von  ber  Spifce  muß  man  bie  Ebene  bwrd)* 
tyjtfi,  *ww  bie  Seite  ber  Sajid  =  2'  unb  eine  ©eitenfante 
«*  6'  ift?  a)  unmittelbar,  b)  ald  «nwenbung  bed  für  8ufg.  249 
erhaltenen  Sludbrodd, 
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251)  2)er  Äubifinljalt  einer  «ßipramibe  betragt  592,704", 
eine  Xante  iß  8,3'  lang;  wie  groß  iß  ber  Xubifinbalt  einer 
antern  tiefer  äfjnUdjen  *Jfyramibc,  wenn  bie  homologe  Xante 
eine  «finge  von  2,7'  l>at? 

252)  Die  Xubiffntyafte  gtoeier  4f>nlid>en  *)fyramiben  ßnb 
54,872c/  unb  5,832«',  eine  Xante  ber  erßern  mißt  34/5'5  «* 
groß  iß  bie  entfrrec^enbe  Xante  ber  anbern  ^tyramibe? 

253)  Wart  fyat  von  einer  regelmäßigen  vierteiligen  ^fyramibe 
ein  SRobetf  gefertigt,  von  »eifern  bie  8aß*feite  =  a  urib  eine 
©eitenfante  =  b  tfk  5  n>ie  groß  tvirb  ber  Äubifmfjatt  ber  bar* 
nad)  auftjufülpenben  ^ramibe,  ivenn  bie  £ol)e  berfelben  =  h 
»erben  fofl? 

254)  <£*  fei  in  »ufg.  253  a  =■  8",  b  =  18"  unb  h 
s=  24'.  »ton  foH  ben  Xubifinljalt  a)  unmittelbar,  b)  nad)  ber 
erhaltenen  $ormel  beregnen.    ' 

255)  3wi  homologe  Xanten  g»eier  ttynUcfyen  ^tyramiben 
bifferiren  um  1,1',  tyre  Xubifin&alte  betragen  19,683c'  unb 
4,096c'}  tvie  groß  ftnb  jene  Xanttn* 

c)  Ueber  ba$  ®ett>t$t. 

256)  9Be(d)e*  ®en>i^t  f)at  eine  regelmäßige  vierfeitige  $4tyra* 
mibe,  tt>enn  ba$  fr.  ®etv.  ber  SWaffe  =  2,5,  eine  ©eite  ber 
Saß*  =  7<  unb  bie  £öl)e  =  12'  iß? 

257)  3u  ben  größten  ©ebiuben  auf  ber  @rbe  gehören  bie 
Sffyramiben  von  @%e  in  Slegwten.  Unter  i&nen  beßnbet  ß$ 
eine  (bie  ^tyramibe  be*  Qfytopt),  »efdje  an  ber  rec&ttvmfligen 
®runbßad)e  eine  Seite  von  775'  (=  716  par.  guß)  f>at  unb 
beren  fenfredjtt  $tye  507'  (=  468  pat.  guß)  beträgt  ^  n>ie 
groß  iß  ba*  (Bewiest  berfelben,  tvenn  ba*  fr.  ®eu>.  ber  SRaffe, 
au*  tt)eldj|er  ße  befielt ,  =  2,7  iß? 

258)  (Sin  ®rabßein  von  ®ranit  bttbet  eine  regelmäßige  vier* 
fettige  ^fyramibe.  88fe  groß  iß  beffen  ®etvi<$t,  »enn  bie  ©eite 
ber  ©runbßa^e  «&  3'  unb  eine  ©eifcnfante  =  8'  iß?  (fr. 
®en>.  be$  ®rani»  =  2,7.) 

259)  «ine  ^fyramibe,-  beren  ®runfcßi^e  einOuabrat  Wfbet, 
toiegt  483/5  ff;  »ie  \)oi)  iß  biefelbe,  »eim  ba«  fr.  ®etv.  7,2 
betragt? 
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200)  Söfft  »ufg.  256.  a)  nad>  preufüfc^em,  b)  na*  ba^eri^ 
föem  unb  c)  nadj  wftrtemberg.  Staß*  unb  ©ewi<$t*fofteme ! 

261)  9ta*  bein  pr«ußifc&en  3Jtoß*  unb  ©ewfdjtffefteme 
wiegt  eine  regelmäßige  breffetttge  SJtyramibe  250  ff;  wie  groß  ift 
eine  Seite  ber  ©affd,  wenn  ber  ffötper  27  3oH  tyo$  ift  unb 
b«6  fp;  ®ew.  ber  Stoffe  2,8  betragt? 

262)  SBie  fyodj  muß  eine  ttierfeftfge  ?(tyramfbe  mit  quabra* 
tifefcer  »äffe  von  lVi'  ©tue  gemalt  »erben,  bamit  ffe  200  ff 
wiegt,  wenn  ba*  fp.  ®ew.  =  2,5  ift? 

°263)  (Sine  fenfredjte  fjtyramibe,  beren  #öl>e  um  4'  größer 
ift  als  bie  diagonale  ber  quabratifetyen  ©runbffactye  ,  wiegt 
405  ff;  wie  t)oc|)  ift  bie  ^ramibe,  wenn  ba*  fp.  ©ewidjt  ber 
Waffe  =  3  ifi? 

264)  @$  foU  eine  fenfredjte  SPtyramtbe  mit  quabratiföer  93affe 
au*  Äupfer  gegoffen  werben,  meldje  3951  ff  wiegt  unb  bei 
Weldjer  alle  Äanten  gleich  lang  flnb;  wie  groß  muffen  biefe 
gemacht  werben?  (fp.  ©ew.  =  8,78.) 

265)  3wei  Sl)nlidf)e  gußeiferne  *ß9ramiben  wiegen  IV4  unb 
333/4  Str.,  bie  eine  ift  um  5'  ^er  al*  bie  anbere;  wie  tyo$ 
ifi  lebe? 

B.   6ered)ttung  Jet  abgekürzten  pgramifce. 

a)  Ueber  einige  allgemeine  93eftimmungen. 

266)  Der  3nf)alt  ber  großem  ©runbpA^e  einer  abgeformten 
5ßv^mibe  iji  =  G,  eine  Seite  berfelben  =  S;  wie  groß  ift 
ber  3nl)alt  ber  anbem  ©runbffödje,  wenn  bie  homologe  Seite 
=  s  ift? 

267)  2)ie  $bf)t  einer  »oBftanbigen  $t;ramibe  ift  =  H,  in 
einer  Entfernung  =  h'  von  ber  Spifce  wirb  burd>  fte  eine  jur 
Stoffe  parallele  @bene  gelegt;  t&it  groß  wirb  ber  3nt)a(t  ber 
S>ttK&fcfcmti6fWc&e,  wenn  ber  ber  ©runbftäifce  =  G  ift? 

268)  ®ie  beiben  ©runbftödjen  einer  abgetönten  ^^ramibt 
ffrtb  G  unb  g,  tint  Seite  bet  erftetn  ift*» 'S;  wie  groß  ift  bie 
entfottdjenbc  Seite  ber  anbem  ©runbfffofce? 

260)  !£««&  eine  fe^feitige  $i;ramibe,  beten  ©runbfMcfce 
5,2©  O'  3»Wt  unb  eine  2,5'  lange  Seite  ^at,  wirb  eine  jur 
9ajfe  parallele  @bene  gelegt,  fo  baß  bie  Seite  bei  S$nÜ tjWdfre, 
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wek&e  ber  gegebenen  Seite  ber  ®mnbftä#e  entfpridjt,  1,5'  lang 
wirb,:  wie  groß  wirb  ber  Snfcalt  ber  @(fynittftä4)e? 

270)  (Sine  regelmäßige  fecl)dfeitigei)fyramibe  von  12,4'  $if)t 
§at  eine  ©runbfläclje  von  2,56'  langer  Seite.  parallel  ju  bie* 
fer  gtäd^e  foll  eine  (gbene  burc^  ben  Jtörper  gelegt  werben,  fo 
baß  bie  2>urci)f<J)nitt*fläc&e  0,6'  ©eite  erfcält.  3n  welker  dm* 
ferming  von  ber  Saft*  muß  biefe  (Sbene  burc&gelegt  werben? 

271)  Die  Seite  ber  großem  cörunbflftc&e  einer  abgefaßten 
*ßi;ramibe  ifl  =  S,  bie  fyomologe  ber  f (einem  =x  s,  bie  ^cfye 
ber  volljiänbigen  ^^ramibe  mac  =  H  j  n>ic  groß  ifl  a)  bie  £ö&e 
ber  Srgänjung&ptyramibe,  b)  bie  ber  abgefaßten  *{tyratnibe? 

272)  iDurd)  eine  ^ramibe  würbe  m  einer  Entfernung  = 
18,6'  von  ber  ®runbfl&dl)e  eine  ju  biefer  parallele  Gbene  gelegt; 
wie  1)0$  war  bie  *ltyramibe,  wenn  eine  ©eite  ber  Sajfo  =  6,25' 
unb  bie  fyomologe  ber  ©^nittp^e  ~  2,5'  ifi? 

273)  3)ie  ©eite  ber  Sajid  einer  tegelmäßigen  breifeitigen 
«ß^ramibe  von  15,6'  $öl)e  mißt  5,8'$  8,2'  von  ber  ®runb* 
flnct>e  entfernt  wirb  ber  tförper  parallel  ju  biefer  burd>  eine  (Sbene 
gefdjnitten.    Sßie  groß  ifl  ber  3nl;alt  ber  $urd;f$nitt*ftt$e? 

274)  fDie  3nfyatte  ber  beiben  (Srunbflädjen  einer  abgefaßten 
$tyramibe  jinb  G  unb  g,  bie  Jpöfye  =  h;  welken  Sludbrutf 
erfyäft  man  für  bie  §6l)e  ber  voflftänbtgen  ^ramibe? 

275)  Die  beiben  ©runbflädjett  einer  abgefaßten  ^ramtbe 
ftnb  G  unb  g,  but$  bie  SRitte  ber  §ölje  wirb  eine  ju  biefen 
ftlädjen  parallele  (Sbene  gelegt ;  welken  Snljalt  erfydlt  bie  5>urty 
f^nittep^e? 

276)  Söfct  Slufg.  275  für  G  =  7,29  D',  g  =  3,24D' 
a)  unmittelbar,  b)  nad)  ber  erhaltenen  gormel! 

b)  Ueber  bie  Dfcerflä($t. 

277)  2)ie  $tyt  einer  ©ettenfIÄ$e  einer  nfetttgen  afcge* 
faßten  regelmäßigen  $$rtmitoe  iffc  =  b,  bie  ©eite«  bar  beiben 
©mnbftäcfcen  ftnb  S  m\>  s  j  wie  groß  ift  btr  3n$alt  be*  äRantetö? 

278)  ÜKan  fott  ben  3fot>alt  bt*  SRantel*  toter  abgefaßten 
regelmäßigen  fe(fj*feitigen  *Jfyramibe  beregnen ,  wenn  bie  ©eiten 
ber  ©runbfläcfcen  3'  8"  unb  V  4"  lang  ftnb  imb  bie.  $ölje 
fintr  ©eitenftä^e  8'  5"  mißt, 
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279)  SBte  groß  ift  bte  ganje  DberfW$e  einer  abgefaßten 
regelmäßigen  oierfeitigen  s4tyramtbe,  wenn  bie  Seite  be$  großem 
Duabrat*  =  8'  6",  bie  bed  fleinem  =  5'  5"  unb  bte  £öl)e 
einer  ©eitenflä<$e  =  15'  4"  i#? 

280)  9Be($en  8lu*brutf  er^&tt  man  für  bte  Oberfläche  einer 
abgetönten  regelmäßigen  t>ierfetttgen  *Jtyramibe,  wenn  man  bte 
©eite  be$  großem  OuabraW  mit  S,  bte  be$  Keinem  mit  s  unb 
bie  £%  ber  SJtyramibe  mit  h  begegnet? 

281)  8Bie  groß  ip  bie  ©berjläd&e  einer  abgetönten  reget 
mäßigen  ttierfeitigen  *ßtyramibe  von  5,2'  $fflje,  weint  bie  Seifen 
ber  jtpei  ©runbftödjjen  6,4'  unb  4,8'  lang  finb?  a)  unmittelbar 
unb  b)  nad)  ber  für  2lufg.  280  erhaltenen  gormel. 

282)  SBeldje  §6l»e  f>at  eine  abgeformte  quabratiföe  ^ramibe 
*on  163  □'  Dberflä^e,  wenn  bie  ©eiten  ber  @runbfW<l»en  5' 
unb  3'  lang  finb?  a)  unmittelbar;  b)  au«  berjför  280  erhaltenen 
Sormel. 

283)  5>ie  ®t\ttn  ber  ®runbftä#en  unb  bie  Jpofye  einer 
Seitenfläche  einer  abgetönten  regelmäßigen  fecfysfeitigen  ^^ramibe 
t>on  274, 455a'  Oberfläche  vergalten  fid)  tote  1  :  3  •  8;  wie 
groß  ftnb  biefe  ©tücfe? 

f  284)  S)ie  Oberfläche  einer  abgetönten  regulären  breifeitigen 
!Jtyramibe  *on  5,4'  £ö^e  beträgt  52, 78  D' 5  bie  ©eite  ber  einen 
®runbfläc&e  ifi  2,4'  lang;  wie  groß  ff*  bie  ber  anbern? 

f285)  3)ie  Oberfläche  einer  abgetönten  *ßtyramibe  mit  quabra* 
tifefcer  »afi*  beträgt  351,9  a'/  bie  £öl)e  be6  Jtdrper*  mißt  10'; 
Wie  groß  finb  bie  ©eiten  beiber  Ouabrate,  wenn  jte  um  3' 
bifferiren? 

c)  Ueber  ben  tfubifinfyalt. 

286)  !Dte  beiben  ©rtmbflädjen  einer  abgetönten  $9^amibe 
finb  G  unb  g,  bie  £ctye  ber  wUßänbigm  SJtyramtbe  war  =  H 
unb  bie  ber  (SrgAnjungftttyramtbe  =  h' ;  wie  groß  ifl  ber  Äubif* 
m^aXt  ber  abgetönten  SJfyramibe? 

287)  SBelcfcen  JtubifmljaK  fyat  eine  abgetönte  regelmäßige 
aierfeitige  $9ramibe  von  21'  4>öfye,  wenn  bie  #öl)e  ber  (Srgän* 
8Utrg$p9*aniibe  =  7,8'  unb  bie  ©ette  ber  ©afi$  mm  4,8'  ifi? 

288)  <$foe  *Jtyraroibe,  bereu  $ofye»H  iß,  wirb  von  einer 
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(fbene  parallel  gur  ©runbfl4<$e  geftynitten ;  wie  grojj  ifi  ber 
3nl)alt  ber  £ur<$f$nitt$fi&d)e,  wenn  ber  3nfyalt  ber  Safte  =  G 
unb  ber  Jhtbiftnfyalt  ber  abgefaßten  qtyramibe  =  k  ifi? 

289)  Sejeicfynet  man  bie  3nl)alte  ber  betten  ®runbfWd)en 
einer  abgefaßten  *|3i;ramibe  mit  G  linb  g,  imb  beren  £JI>e  mit 

h,  fo  ifl  ber  ffubifinljalt  =  3  (G  +■  g  +  /Gg) 

itittt  biefe  gormel  l)er! 

290)  Die  beiben  OrunbfWdjen  einer  abgefilmten  ^tyramibe 
betragen  16  D'  unb  25  o',  bie  fenf  rechte  Entfernung  beiber  iß 
aa  9';  wie  gro§  iß  ber  Äubifinljalt  biefer  sßyramibe? 

291)  9Han  fennt  *>on  einer  abgefaßten  9tyramibe  ben  3nfcah 
ber  grofern  Omnbftöcbe  =  16 □',  ben  ber  Heinern  =  9Q; 
unb  bie  £of)e  ber  ^tyramibe  =  8'  7";  wie  grojji  ifl  berÄubif* 
in&alt  berfelben? 

292)  2Bie  grofj  ift  ber  flubifinfyaft  eines  trierfeitigen  tyxamU 
balifcfyen  93aumfiamme3 ,  welker  an  ber  großem  ©runbjl&c&e  3' 
2"  breit  unb  2'  4"  bitf ,  an  ber  «einem  aber  2'  8"  breit  unb 
2'  bi(f  iji  unb  eine  Sänge  *>on  31'  5"  fcat? 

293)  @in  26  $uf?  langer  Saumflamm  ifl  na<$  einer  toter* 
feitigen  abgejiumpften  *ltyramibe  behauen,  beren  @runbfiäd)en 
-5Red)te(fe  bifben.  2ln  bem  einen  gnbe  ifl  er  2,2'  1)0*  unb  1,5' 
bitf,  an  bem  anbern  1,4'  fyod)  unb  0,95'  bitf;  wie  grojj  ifi  ber 
tfubifinfyalt  unb  wa3  fofiet  ber  Stamm,  w^nn  ber  5?ubiffujj  mit 
54  fr.  bejaht  wirb? 

294)  äBetc^en  allgemeinen  3lu6brucf  erhalt  man  filr  ben 
Äubifinbalt  einer  abgefaßten  regelmäßigen  aierfeitigen  5|fyranube, 
wenn  man  bie  Seiten  ber  quabratifd)en  ©runbfWctyen  mit  S  unb 
s  unb  bie  £öl)e  bee  JtotyerS  mit  h  bßeicfcnet? 

295)  Die  Seiten  ber  ©rnnbfWtyn  einer  abgefaßten  fyqta* 
mibe  mit  quabratifc&er  »afte  flnb  16"  unb  8'';  bie  $öbe  bettÄgt 
84";  man  fofl  ben  Äubfffofyait  be*  ädtyer«  beregnen. 

296)  TOan  foU  einen  10  'ftufj  l^en  3)amm  mit  redjtetfiger 
©tunbfW^e  aufführen,  unb  ba«  baju  nötige  SRaterial  aud 
einem  nal)e  gelegenen  ©runbfifid  abtragen.  Sie  trief  JDuabrat* 
rutfyen  biefe*  ®runbfiii<fe$  muffen  angefauft  werben,  wenn 
nur  ?l/4Üujj  tief  bie  dybe  abgetragen  werben  baif  unb  bit 
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größere  33ajte  be$  Dammes  200  9iurf)ert  lang,   14  guf  breit 
unb  bie  Heinere  185  SRutljen  lang,  8  guß  breit  wtrben  foH?    " 

297)  2Bel$en  Jfubtfinfyalt  l)at  eine  abgcfiirjtc  *lfyramibe, 
wenn  bie  Seiten  ber  quabratifd^n  ©runbftäcfyen  4'  unb  2lj2' 
lang  ftnb  unb  jebe  ber  [Riefen  Äanten  6'  mißt? 

298)  2Bie  m'el  3Raa$  fa#t  ein  33ef)älter,  ber  bie  gorm  einer 
abgefaßten  regulären  fcierfeitigen  *ßtyramibe  wn  3  guß  Siefe 
fyat,  wenn  bie  Diagonalen  ber  beiben  Ouabrate  15  guß  unb 
12  guß  lang  fmb?  (18  Waa*  =  lc/.) 

299)  SBefc&en  tfubifmfyalt  fyat  ein  Dbelisf,  ber  aus  einem 
würfelförmigen  guß  *on  6y2  guß  Seite,  einer  abgefaßten  qua* 
bratifdjen  *ßt;ramibe,  bereit  Settenfanten  48  guß  unb  beren 
Saftefeiten  5  guß  unb  4V2  guß  lang  ftnb  unb  aus  einer  barauf 
jtfctnben  *P9ramtbe  &on  IV4  guß  §öl)e  befielt? 

300)  2Beld>en  allgemeinen  2lu6brucf  erhalt  man  für  ben 
Jhtbifinfyalt  einer  abgefaßten  regelmäßigen  breifeitigen  $ßi;ramibe,' 
wenn  man  beren  £öl)e  mit  h  unb  bie  Seiten  ber  beiben  Drei* 
etfe  mit  S  unb  s  bejeid&net? 

301)  Die  Sn^alte  ber  beiben  ©runbftäcfjen  einer  abgefaßten 
^tyramibe  von  548c'  3nl)alt  betragen  64 Q'  unb  5674Q';  wie 
1)ö<$  ift  biefelbe? 

302)  Der  Äubifmfyalt  einer  abgefaßten  regelmäßigen  fcier* 
feitigen  Sßtyramibe  beträgt  21,546c',  bie  Seiten  ber  ©runbfläctyen 
jtnb  2,7'  unb  1,8' ;  welche  £ot)e  fyat  ber  tförper? 

303)  Die  Seite  ber  größern  ©runbfläc^e  einer  abgefaßten 
quabratifctyen  ^ß^raraibc  ifi  =  S,  bie  ber  fleinern  =  s,  unb  bie 
Jpöfye  be$  ÄörperS  =  h ;  in  welcher  (Entfernung  t>on  ber  großem 
©runbflädje  wirb  eine  ju  biefer  parallel  burcfygelegte  Sbene  ben 
Äorper  ^albiren? 

304)  g$  (ei  in  wrl)ergef)enber  Slufgabe  S  =  12',  s  ==  8' 
unb  h  =  18'$  mm  foH  biefelbe  löfen:  a)  unmittelbar,  b)  als 
Slnwenbung  be«  für  2lufg.  303  gefunbenen  SluSbrucW. 

305)  50lan  fyat  burdfo  bie  fflWtte  ber  $<$e  einer  ^tyramibe 
eine  jur  ©runbfläcfje  parallele  (Sbene  gelegt  unb  fo  eine  abge* 
fußte  SJtyramibe  erhalten,  beren  3nf»alt  um  1,645 c'  Heiner  ifi, 
als  ber  ber  wOjiänbigen  5  toit  groß  war  ber  Snfyalt  ber  erlern? 
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f306)  (Sine  abgeffirjte  regelmäßige  «ierfeitige  *|tyramibe  *on 
15,6'  £ötx  f)at  einen  Äubifin&alt  =  353,392«' }  nrie  groß  iß 
bie  Seite  ber  gräßern  Saft«,  wenn  bie  ber  fleinern  3,4'  mißt? 

f307)  Sejeic&net  m  Slufg.  306  bie  £ol>e  mit  h,  ben  £ubif< 
Inhalt  mit  k  unb  bie  gegebene  Seite  mit  S  unb  leitet  für  bie 
Seite  ber  anbern  Safte  einen  allgemeinen  SluSbrud  l)er! 

f308)  SBeldjen  allgemeinen  2lu3bru<f  erhalt  man  überhaupt 
für  ben  3nt)alt  ber  großem  Orunbfladje  einer  abgefürjten  s4tyw* 
mibe,  n>enn  man  ben  Snfyalt  ber  Keinem  mit  g,  bie  £öl)e  mit 
h  unb  ben  Äubifinfyalt  bed  Äörper*  mit  k  bejeidjnet? 

f309)  Seitet  einen  SluSbrucf  für  ben  3nl)alt  ber  fleinern  Safte 
einer  abgefürjten  ^tyramibe  fyer,  wenn  ber  #ubifinl)alt  mit  k, 
bie  #öl)e  mit  h  unb  ber  3nf)alt  ber  großem  Safte  mit  G  be* 
jeicfynet  werben! 

|310)  2)er  Äubifinljalt  einer  abgefürjten  ^^ramibe  »on  12' 
#öl)e  betragt  916",  ber  3nl)alt  ber  einen  ©runbflüc&e  ifi  = 
25q/;  n>ie  groß  ifi  bie  anbere  Safte? 

f311)  (Sine  abgefürjte  regelmäßige  breifeitige  ^ramibe,  *>on 
welker  bie  Seite  ber  untern  ©runbflädje  um  2'  großer  ifi  als 
bie  ber  obem,  Ijat  einen  Äubifinljalt  tton  42,434c'  unb  eine 
£öfye  =  6';  tt)ie  groß  ftnb  bie  Seiten  ber  beiben  2)reiede? 

312)  Die  Orunbftödjen  einer  abgefürjten  Sjfyraraibe,  beren 
£ölje  =  h  ifi,  ftnb  G  unb  g ;  man  foH  parallel  mit  biefen  ein 

an  ber  großem  Safte  liegenbeS  Stücf  abfdjneiben,   ba$  —  be* 

gangen  Stbtptx$  ifi.  3n  weiter  (Sntfernung  t>on  ber  grJfjern 
®runbftäcfce  muß  bie  (Sbene  burd&gelegt  werben  unb  tote  groß 
Wirb  ber  Sntyatt  ber  Dur^f^nittefläc^? 

313)  @6  fei  in  oorljergeljenber  Aufgabe  G  =  6,250'/  g 
—  4n',  h  =  4',  n  =  2  unb  m  =  5;  man  foß  biefelbe 
für  biefen  gaU  Wfen. 

d)  Ueber  ba$  ®ewDi$t. 

314)  Sin  eiferneS  Oetoi^t  l)at  bie  gorm  einer  abgefürjten 
regelmäßigen  fedfosfeitigen  *Jtyramtbe;  toie  fc|wer  ifi  baSfelbe, 
wenn  bie  Seite  ber  großem  Safte  =  8",  bie  ber  Keinem  = 
6"  unb  bie  £ö^e  =  5"  ifi?  (fp.  ®tto.  »  7,2.) 
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315)  (?in  Äorper  *on  Offen  l>at  bie  ©efalt  einer  abgefaßten 
regelmäßigen  fecfyfcfettigen  ^fyrantibe.  2)ie  ©ette  ber  untern 
©runbftactye  mißt  1,4',  bie  ber  obem  0,8'  unb  jebe  ber  fcfyiefen 
©ettenfanten  ifi  2,5'  lang;  wie  groß  ifl  ba$  ©ewiefet  biefe* 
JforperS,  ba$  fp.  ®ew.  ju  7,2  geregnet? 

316)  (Sine  abgefürgte  regelmäßige  $43i;ramibc  mit  quabratifd&er 
Safts  wiegt  153,9  ff;  wie  groß  ifl  bie  Seite  ber  großem 
©runbfläcfye,  wenn  bie  ber  Heinern  =  0,4'  unb  bie  £Ölje  ber 
*P9ramibe  =  1,5'  gemejfen  würben  unb  ba$  fp.  ®ew.  ber 
SRaffe  7,5  beträgt? 

317)  2)a$  ®ewicf)t  einer  abgefaßten  quabratifcfyen  s4fyramibe 
beträgt  170,28  ff,  bie  £öl>e  ie*  Äorper*  .mißt  1,2'  unb  bie 
Seiten  ber  ®runbfi4c$en  finb  0,8'  unb  0,5'  lang;  wie  groß  ifl 
bejfen  fp.  ®ewid)t,  wenn  lc'  SBajfer  66  ff  wiegt? 

°3I8)  Die  #ö!je  einer  abgefaßten  jregulären  fcierfeitigen  tyyxa* 
mibe  iji  um  3'  größer  als  bie  Seite  ber  großem  unb  um  4' 
größer  als  bie  ber  Heinern  ®runbftacfye$  wie  groß  finb  bief* 
©tötfe,  wenn  ba$  ®ewicl)t  be6  ßörper*  bei  einem  fp.  ®ewid)t 
wn  2,8  glei$  5745,6  ff  iji? 

319)  93on  jwei  äfynlicfyen  abftefüqten  ^tyramiben,  bie  5832  ff 
unb  729  ff  wiegen,  ifl  bie  eine  um  4,6'  fyofyer  al*  bie  anbere; 
wie  fyod)  ifl  Jebe? 

'§  6*    Aufgaben  über  bie  Steectytmtg  be$  regulären 
ScttaeberS* 

a)  Ueber  bie  Oberfläche. 

320)  !Die  Äante  eine*  regulären  Setraeber*  ifl  2,5'  langj 
wie  groß  ift  beffen  Oberfläche? 

521)  SBelci)en  aflgemeinen  8lu3brucf  erhält  man  für  bie  Ober* 
fl&d^e  etiued  regulären  Setroeber«,  wenn  man  bie  Äantenlänge 
beweiben  mit  s  bejeidjnet? 

322)  5)ie  Oberfläche  eine*  regelmäßigen  Setraeberd  fofrägt 
3,897  a'}  wte  groß  ifl  eine  Äante  beafilben? 

.  323)  geitet  einen  allgemeinen  8u*bnuf  für  bie  Oberfläche 
eine*  regulären  Setraeber*  ^er,  beffen  £ol>e  =  h  ifl! 

324)  (Sin  regelmäßige«  Setraeber  ifl  43/4'  1)0$ }  man  foÄ 
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bie  Oberftöd)e  be«felben  a)  unmittelbar,  b)  n«$  ber  für  Shifg. 
323  erhaltenen  Formel  beflimmen. 

325)  2)ie  Äajtte  eine«  regulären  Setraeber«  ifi  um  1,4' 
größer  al«  beffen  £öl)e ;  wie  grof.  tfi  a)  bie  Äante,  b)  bie  Ober* 
fläche  biefe«  Äorper«? 

•  326)  3n>ei  9?efce  gweier  Setraeber,  beren  Seiten  um  1,8' 
bifferiren,  l)aben  jufammen  einen  3nl)a(t  *>on  17,320';  n>ie  grof 
ftnb  Seite  unb  Oberfläche  biefer  Setraeber? 

b)  Ueber  ben  Äubifinfyalf  unb  ba«  OewidM. 

327)  33ejei<$net  man  bie  Äante  eine«  regelmäßigen  Setrae* 
ber«  mit  s,  [o  tf*  ber  Äubifmfyalt  =  jgO.  «eitet  biefe  $or* 
mel  fyerl 

328)  Sie  Äante  eine«  regulären  Setraeber«  ift  3,6'  lang; 
man  foß  beffen  Äubifinbaft  a)  unmittelbar,  b)  unter  Slnwenbung 
ber  für  327  gegebenen  gormel  bejtimmen. 

329)  ÜKan  foK  bie  Dberflädje  eine«  regulären  Setraeber* 
beregnen,  bejftn  Äubifinljalt  7,£424c/  beträgt, 

330)  5)ie  £öl)e  eine«  regulären  Setraebtr«  beträgt  5,6' j 
wie  grof  ff*  beffen  Äubifinljalt? 

331)  33e$eicfonet  man  bie  Sfrtyt  eine«  regulären  Setraeber« 
mit  h,  fo  erhält  man  welken  allgemeinen  2lu«bru<f  für  beffen 
Äubifinfalt? 

332)  3)ie  Summe  ber  $ bl)t  unb  Äante  eine«  regelmäßigen 
Xetraeber«  beträgt  24';  wie  groß  ifl  a)  bie  Äante,  b)  berÄubif* 
intyalt? 

f333)  Die  Summe  ber  3nl)afte  jweier  regulärer  $etraeber  ifl 
=  4, 12475 c',  bie  Summe  jweier  Äanten  »  5';  wie  grof  ift 
bie  Äante  eine«  leben? 

334)  (Sin  reguläre«  Setraeber  \>on  SRarmor  (fi>.  ®m.  = 
2,8)  wiegt  3848,8  ff;  wie  lang  ifi  eme  Äante  be«fe(ben? 

°335)  3wei  reguläre  Setraeber  wiegen  jufammen  144 !/3  ff, 
il)te  Äanten  bifferiren  um  0,6';  wie  grof  Pub  biefe,  wenn  ba« 
fl).  ®ew.  =  3  iji? 
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$  7,    Aufgaben  Aber  Mc  gta*$irattg  bei  reguläre* 
Ofaeber** 

a)  lieber  bie  Oberfläche. 

336)  »ie  groß  tft  bie  Oberfläche  eine«  regulären  Oftaeber«, 
beffen  Äante  1,6'  lang  ifl? 

337)  2)ie  Äante  eine«  regulären  Dftaeber«  fei  =  s ;  welken 
2lu«brucf  erljält  man  für  beffen  Oberfläche? 

338)  2)ie  Oberfläche  eine«  regelmäßigen  Dftaeber«  beträgt 
21,65  0'$  ttfe  groß  ifl  bie  tfante  be«felben? 

339)  5)ie  Entfernung  gweier  einanber  btametral  gegenüber« 
liegenber  (gefpunfte  eine«  regulären  Dftaeber«  beträgt  6  guß; 
wie  groß  ifl  beffen  Dberflädje? 

b)  lieber  ben  itubifintyalt. 

340)  2Bie  groß  iß  ber  Äubifin^aft  eine«  regulären  Oftaeber«, 
beffen  Äante  1,5'  lang  ifl? 

341)  »ejeicfynet  man  bie  Sänge  ber  Äante  eine«  regelmäßigen 
Dftaeber«  mit  s,  fo  erhält  man  welken  allgemeinen  &u«bru<f 
für  ben  Äubifinljalt  be«felben? 

342)  3Bie  groß  ifl  bie  Äante  eine«  regulären  .Oftaeber«  t>on 
12,728«'  3n^alt? 

343)  2>ie  Äante  eine«  regulären  Oftaeber«  ifl  0,6'  lang; 
n>ie  gro£  ifl  bie  Xante  eine«  anbern  t>on  12fa$em  Stielt? 

344)  5Wac^t  man  bie  Äante  eine«  regelmäßigen  Oftaeber« 
um  einen  guß  größer,  fo  wirb  ber  Äubifintyalt  um  1 7,442 •' 
größer;  wie  groß  ifl  bie  Äante  unb  ber  Snfyalt  im  erflen 
gaUe? 

§♦  8,  Aufgaben  übe*  bie  SBeredmuug  be*  regulären  ©obe* 

faeberS* 

345)  95ejeic|>net  man  bie  Äante  tinti  35obefaeber«  mit  s, 
fo  wirb  a)  beffen  Oberfläche  =  i5«»J/^±-|£5  unb  b)  beffen 

Äubifin^alt  =  j  (15  +  7  y~S).    2eitet  biefe  Slu«brficfe  l)er! 

346)  3Ran  fott  bie  Dberfläc&e  unb  ben  Äubifinfalt  eine« 
regulären  $>obefaeber«  *>on  5"  langer  Äante  berechnen. 
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347)   »eredjnet  He  tonte  unb  ben  3nl)alt  cined  regulären 
2)obefaeber*  von  516Q'  Oberfläche! 

348)  ÜKan  fott  bic  Äante  unb  bie  Dberfläd)e  eined  regulären 
SDobtfaeber*  beregnen,  beffen  Äubifinfyalt  13,241 c'  betragt. 

§  9,    Aufgaben  übet  bte  Seredbnung  be*  regulären  <gf o- 

faebettf* 

349)  Die  Äante  eine*  regulären  3fofaeber$  tfi  4,6'  lang; 
wie  groß  ifi  bie  Oberfläche  beSfelben? 

350)  2)ie  Oberfläche  eine*  regelmäßigen  3fofaeber*  gu  be* 
ßfmmen,  beffen  Äantenlänge  =  s  ifi. 

351)  2Bie  groß  ifi  bie  Äante  eine*  regulären  3fofaeber$  t>on 
19,49g'  Cberflädje? 

352)  Sejetcfynet  man  bie  Äante  efne*  regulären  3fofaeber* 
mit  s,  fo  wirb  ber  Äubifinf)alt  =  ~  (3  +  f5) 

leitet  biefen  Sluebrud  f)er ! 

353)  Der  Äubifinfyalt  eine*  regelmäßigen  3fofaeber*  beträgt 
471,24°' 5  wie  groß  ifi  beffen  Äante? 

354)  Die  Summe  ber  Oberflächen  jweier  regulären  Sfofaeber 
ifi  =  47,3a',  bie  Summe  H)rer  Äubiffnfyatte  =  19,635c'j 
wie  groß  ftnb  bie  Äanten  biefer  Äörper? 

§  10.    aufgaben  Aber  ba«  fc&ief  abgerittene  breifetttge 

$*i6ma* 

355)  SBejeic^net  man  bie  brei  parallelen  Äanten  tint*  fdjief 
abgerittenen  breifeitigen  $ßri$ma  mit  k,  k',  k",  unb  ben 
3nl)alt  beS  2>ur$fcfynitt$breie(f  $ ,  welches  burcl)  eine  ju  biefen 
Äanten  fenfrec^te  Sbene  gebilbet  wirb,  mit  d,  fo  ifi  ber  Äubff* 

in^alt  be*  $ri*ma  =  d  (k  +  kg  +  k"). 
2eitet  biefen  2lu*bru<f  !)er! 

356)  SMe  brei  parallelen  Äanten  eine*  fcfyief  abgerittenen 
breifeitigen  $ri$ma  ftnb  5',  7'  unb  3,9'  (angj  ber  3nf)alt  be$ 
fenfredjten  S)urd)fcl)nitt$breiecf$  beträgt  16 Q';  wie  groß  ifi  ber 
Äubifin^alt  be$  ÄörperS? 

357)  8egt  man  burd)  bie  brei  parallelen  Äanten  eine*  fdjief 
abgefd&nittenen  breifeitigen  ißriama,  welche  12,4',  15,6'  unb  11' 


Digitized 


by  Google 


Aufgaben  über  bie  ©erecfcming  ber  runben  Stbtptx.  35 

lang  ftnb,  eine  ju  tiefen  fenfredjte  (Sbene,  fo  ift  ber  Durd^fc&nitt 
tin  gleicfyfeitigeS  2)reiecf  son  7,2'  Umfang;  wie  groß  iji  ber 
Äubif in^alt  be$  ^riSma? 

358)  Die  brei  parallelen  Tanten  eines  fcfyief  abgefundenen 
breifeitigen  ^rtSma  fmb  653/4'/  58'  unb  6OV4'  fong;  Me  brei 
©eiten  be6  fenf regten  35ur$fd&nitt$breie<f$  betragen  25 %'', 
42  !/2  unb  34'.    SBie  groß  ifi  ber  Äubifinfyalt  be$  Äörper*? 

359)  SBie  groß  iji  ber  3nfyalt  be*  fenfrecfyten  35urdjfd;nitt^ 
bretetfä  eine«  fd^>tef  abgerittenen  breifeitigen  $ri$ma  &on 
2813/16c/  3n§alt,  wenn  beffen  parallele  ©eitenfanten  83/4',  74/5' 
unb  6V2'  lang  ftnb? 

360)  3)er  $ubifinf)alt  eine«  fcfyief  abgefdjnittenen  breifeitigen 
$ri$ma  betragt  100, 8 c/,  ber  3ntyalt  bee  fenf  regten  S)urc§f4)nitt3* 
breieds  ifi  =  8,4  □'  unb  bie  brei  parallelen  Tanten  »erhalten 
ftc&  tt>te  7  :  9  :  14;  wie  groß  ftnb  biefe? 

361)  (Sine  ber  brei  parallelen  Tanten  eine«  fcfyief  abgefcfynit* 
tenen  breifeitigen  $)3ri$ma  ifi  um  6"  unb  bie  jtoeite  um  1'  2" 
größer  al$  bie  brüte;  bie  brei  Seiten  be$  fenfredjten  S)urdiK 
fdjnittSbreiecfa  ftnb  33/4',  .21/*'  unb  3'  lang,  unb  ber  ffubif* 
infyalt  beS  *ßrt$ma  betrigt  18,9C'.  SBie  groß  flnb  bie  brei  pa* 
rallelen  Äanten? 


Slbfctmitt  hl 

Aufgaben  über  bie  äieredjnung  ber  runben  Äörpe?, 


§  11t.  2lufgaben  übet  bie  »etetfcmmg  be«  ©plinbetr«. 

A.  Utredjnung  fet$  ©allen  Cglinhtr*. 

a)'Ueber  bie  Dberfl&ctyc. 

362)  2>er  Umfang  eine«  S^linber«  beträgt  5,42'  unb  bie 
#öfye  8,4';  mie  groß  ift  bie  frumtöe  Dberflädje  (ber  SKantel)? 

363)  SBie  groß  ift  fcer  üWantet  unb  bie  ganje  D6erfi&d)e 
eine*  (StylinberS  t>on  18'  Jjjölje  unb  2,5'  Surdjmeffer?*) 


•)  Söenn  nic^t  attfbrücflicfy  für  n  in  ber  Aufgabe  ein  befümmter  SBertlj 
angegeben  ift,  fo  fyat  man  bafür  immer  3,14  in  (Äedjnung  ju  bringen. 
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364)  dine  tvaljenförmfge  ©Aule  fyat  eine  §<tye  von  22'  unb 
einen  £albmeffer  von  l4/5';  wie  grofj  tß  bie  fromme  DberfWdje 
berfelben? 

365)  SBie  groß  ifi  ber  SKantel  unb  bie  gange  DberfWcfr 
eine«  Otylinber*  von  872'  #öl)e,  tvenn  ber  §albmeffer  ber  Safte 

l3/4'  lang  'ifi?  (für*  =  y). 

366)  3)er  Umfang  einer  c^linberformigen  ®&ule  von  18' 
#tye  beträgt  7,85' ;  tva*  fofiet  ber  Stnflricfy  be*  SWantel*,  tvenn 
ber  Duabratfufj  mit  2  fr.  btiafyt  wirb,  unb  tvie  groß  iß  bie 
ganje  Dberfläd&e  ber  ©aule? 

367)  SRan  fofl  verriebene  ctylinberförmige  Abflußrohren  von 
6V2"  $urd&meffer  verfertigen;  wie  viel  Duabratfuf?  SIe$  ftnb 
baju  erforberfofc,  wenn  bie  9Wljren  jufammen  eine  Sänge  von 
185'  erhalten  foDen? 

368)  Um  wie  viel  ifl  bie  ganje  Dberftöd&e  eine*  (^linber* 
großer  al*  bie  be*  gröfjtmögfidjjen  barau*  ju  verfertigenben  qua* 
bratifctyen  jparalleleptyeb«,  tvenn  ber  3)ur<$meffer  be*  (Stylinber* 

=s  2,8'  unb  bie  £ol)e  =  24'  ifl?  (n  =  y) 

36»)  3)er  Sn^alt  be«  ÜRantel*  eine*  (S^mber*  von  21/,' 
Dirfe  betragt  196,35  a';  *vcl#e  £öl)e  tyat  ber  Äorper? 
(n  =  3,1416). 

370)  2)er  SRantel  eine*  S^inber*  von  12V  %tyt  Ijat 

827,0'  Snljalt;  welken  5)urd)meffer  f)at  ber  Jtorper?  (^=y) 

f371)  SBie  grojj  ifl  ber  2)urd&meffer  eine«  Stylinber*  von  14' 
#öl)e,  tvenn  bie  gange  Dberftöilje  11967/80a'  beträgt? 

372)  £er  Umfang  eine*  ©ptinber*,  beffen  Dberflädje  ir7*/4G' 
mift,  ifl  glei$  ber  £ö!j>e  be*fetben,  tvie  groß  ifl  ber  JDurcfc 
meffer? 

373)  S)ie  Sänge  einer  äBalje  von  127,62750'  ObetftÄ^e 
ifi  fe$«mal  fo  groj*  al*  ber  S)urc$meffer ;  tt>te  grof  finb  biefe 
2)ünenflonen?  (n  —  3,1416). 

f374)  5)ie  £ölje  eine*  ©jlinber*  übertrifft  beffen  Umfang 
um  20,44'  $ufj;  tvie  groß  finb  beibe,  tvenn  bie  gange  Ober* 
fläc&e  439,6a'  betragt? 
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f375)  3)ie  Dberfiäc&e  eine*  S^inber«  beträgt  39,25  q'} 
wirb  aber  ber  Durctymeffer  um  4"  unb  bie  Jjjöfye  um  5'  großer 
angenommen,  fo  beträgt  bie  £)berfläd)e  gerabe  ba«  Doppelte. 
SBetöje«  waren  im  erjien  gaUe  bie  Dimenftonen  be«  Gtylinber«? 

376)  Die  Oberflächen  jweier  äfynlidjen  (S^linber  flnb 
17,64a''  unb  30,25  a',  ber  Umfang  be«  einen  beträgt  8,4' 5 
wie  groji  ifi  ber  be«  anbern? 

377)  ßux  Verfertigung  jweier  äfynlicfyen  ctylinberförmigen 
©efäfle  brauchte  man  24Q'  SBIc^j  wie  t>iel33led)  war  gujebem 
©efaße  erforberlicfy,  wenn  btefe  2,5'  unb  1,4'  fyod)  flnb? 

378)  Söton  fott  au«  20l/4a'  unb  12 '/4a'  93Icc^  jwei  ä&n* 
lid)e  ctylinberformige  33el)älter  ofyne  Decfel  verfertigen,  beren 
Sfrtytn  um  1  Swf*  bifferiren;  wie  weit  unb  fyocty  wirb  jiebeö  bie* 
fer  ©efäpe? 

b)  Ueber  ben  ßubifinfyalt. 

379)  Der  3nl)alt  ber  ©ajt«  eine*  (tylfatber*  wn  18'  J&ö^e 
beträgt  9a'>  wie  grojj  ißt  fein  tfubifin&alt? 

380)  äBfe  grop  tji  ber  flubifinfalt  eine«  12'  ^en  Stylin* 
ber«,  bejfen  #albmejfer  1%'  lang  ift? 

381)  Der  £albmejfet  eine«  %linber«  ifi  21/*'  lang,  bie 
£öfye  beträgt  124/5^  n>ic  grop  iji  bie  Oefammtoberfiäclje  unb 
ber  tfubifinfjalt? 

382)  Der  Umfang  einer  48'  työtyen  ©äule  beträgt  14,13'; 
Wie  grojj  iji  ber  Äubifinfyalt  berfelben? 

383)  Der  Umfang  eine*  S^Iinber«  beträgt  26,69',  bie  %tyt 
beweiben  15,4';  wie  grof  ifi  ber  Äubtfinljalt  be«  Äärper«? 

384)  3Ran  foll  au«  einem  quabratif$en  Sßarattelepipeb,  bejfen 
©runbflädje  2,4  gup  ©ette  fyat  unb  ba«  35'  fyöd)  ifi,  ben  gröjit* 

(22\ 
n  ~  T/ 

385)  SBfe  grofi  war  ber  Äubifinljalt  ber  grbmaffe ,  welche 
beim  Stoßen  eine«  artefifdjen  Srunnen«  t>on  580'  $fefe  unb 

1,4'  SBefte  f>erau«geföafft  würbe?  (n  =  y) 

386)  äBeicfjen  altgemeinen  2lu«brucf  erhält  man  für  ben 
ÄUbifinfyalt  eine«  ßtylinber«,  wenn  man  beffen  Umfang  mit  f 
pb  beffen  $<tye  mit  b  bejeityiet? 
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387)  2Ba$  fofiet  ein  runber,  überall  gleich  bidfer  ©aumfiamm 
son  24'/2'  Sänge,  wenn  ber  £albmeffer  l3/4'  betragt  unb  ber 

ffubiffuf  mit  12  fr.  begabt  wirb?  (n  =  ??) 

388)  8lu6  einem  runben,  überall  l4/«-'  bicfen  Stamm  *on 
26'  Sänge  foU  ein  SBalfen  mit  recfytecfigem  Duerfcfynitt  gefdjlagen 
werben,  beffen  eine  Seite  10"fatigwirb;  wiegrofnfiber^oljabfall? 

389)  Hin  überall  gleich  bider  SJaumjiamm  §at  einen  Um* 
fang  *on  8,4'  unb  eine  Sänge  t>on  35';  was  fofiet  berfelbe, 
wenn  ber  Äubtffujj  gu  12  fr.  berechnet  wirb? 

390)  SBie  siel  bab.  Wlaat  faßt  ein  c^lmberförmige*  ©efäf 
<oon  1,8'  Sffieite  unb  3'  £öfye?  (1*'  =  18  ÜRaa«.) 

/  391)  ©in  paraßeleptpebifc^er  Srog  t>on  8'  Sänge,  3  V  Sreite 
unb  4'  Siefe  (im  Sitten)  ift  mit  Sßajfer  gefüllt;  wie  »iel  3M 
muß  man  mit  einem  etyltnberförmigen  (Befäfje  &on  3/5'  2)urcfc 
meffer  unb  l1/»'  ^Eiefc  fcfyopfen,  um  benfelben  gu  entleeren,  wenn 
ba$  Oefäf  immer  gefüllt  wirb? 

392)  gür  einen  c^linberformigen  Saumflamm  *on  36'  Sänge 
unb  4'  Dirfe  würben  150  fl.  42* fr.  bejaht;  wie  treuer  fam 
ein  Äubiffuf  ? 

393)  SBie  t>iel  babif^e  3»aa6  SBaffer  liefert  eine  geuerforifre, 
bie  jwei  Stiefel  tyat,  beren  lebet  im  Sitten  4"  weit  tfl,  in 
30  Minuten  unauSgefefcter  $l)ätigfeit,  wenn  bie  §ubW^e  be* 
ÄolbenS  in  jebem  Stiefel  8"  beträgt  unb  ber  flotben  in  icber 
SRinute  25 mal  auf  unb  ab  gefyt? 

394)  35er  Sntyalt  *m*  69linber6  beträgt  942°',  fein  &alb* 
meffer  ift  33/4'  lang ;  wie  fcod)  ift  berfelbe? 

395)  SBie  gro(j  iji  ber  -5)urcljmeffer  unb  ber  Umfang  eine* 
32'  langen  etylinberf  finnigen  2Jaumftamme3 ,  beffen  Äubifm^alt 

353V4C/  beträgt?   (n  =  y) 

396)  SBie  groß  iji  ber  Durdjmeffer  unb  t*r  Umfang  eine« 
14,8'  fyofyen  Gtylinbere,  wenn  beffen  Äubifinfjatt  540,2 c'  betragt? 

397)  3n  ein.c$linberfprtaige$  (§ef#  ;*on  9"  S&ifc  wirb 
mit  einem  anbern  Wn  3"  gleite  unb  8"  §tyt  SBaffer  geköpft} 
bie  ju  welcher  §6fte  wirb  erfiere«  gefußt  fein,  uaetybem  man 
6mal  geköpft  $atte?' 
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398)  (Sin  etylinberfirmiger  33e$er,  »eW)er  *ine  bat.  SRaa« 
faffen  unb  1,4'  fyod)  »erben  foll,  nmf  welche  aBerte  fyabeh? 

399)  SBie  viel  0uabratfu$  ©fed)  jinb  jur  «BerfcrHgut^g  einer 
etylinberförmigen  Äanne  erforberlid),  »eldje  10  bab.  %Raa&  faffen 
unb  2*/»'  &od>  werben  fofl? 

400)  g«  foö  ein  ©efler  verfertigt  »erben,  »eW)e«  1  ftufi 
S)urd)meffer  fyat;  »ie  1)0$  muß  man  ba«felbe  machen?  (1  ©eff. 
=  10  ÜReßl.,  18  9Repl.  =  1<"). 

401)  (Sin  oben  offene«  ©efap  von  S3tec^  fotf  2  bab.  9Raa« 
faffen  unb  6"  1)0$  »erben  $  »ie  grof*  wirb  ber  99obenl)albmeffer 
unb  »ie  viel  33fed|)  ifl  jur  Verfertigung  erforberli^? 

402)  3n  ein  ®efa£,  »el$e«  bie  gorm  eine«  S^Iinber«  i)at 
unb  l2/5'  »eit  ifl,  »erben  27  bab.  ÜWaa«  Gaffer  flegoffen;  »ie 
fyodj  ifl:  ber  SBafferfoiegel  über  bem  93oben? 

403)  3n  einem  ®ef4f,  ba«  5"  SBeite  Ijat,  befinben  ft<f> 
44/2  9Jtaa«  SBaffer;  »ie  »eit  ifi  ber  SBafferfoiegel  vom  »oben 
entfernt,  nad)bem  man  in  ba«fe(be  einen  eifernen  Sßfirfel  von 
2C//  3nl)att  gelegt  fyat? 

404)  3)er  Snfyalt  be«  ÜRantefö  eine«  Stylinber«  fei  =  M, 
bie  £öf>e  =  h;  »eichen  2lu«bru<f  erlitt  man  für  ben  Jtubif* 
inljatt? 

405)  SBenn  man  bie  Dberftödje  eine«  Gtylinber«  mit  O,  unb 
beffen  5>urc&meffer  mit  d  begegnet,  fo  erhalt  man  »elcfye  gor* 
mel  für  ben  Äubifinljalt? 

406)  Der  9tabiu«  eine«  Stylinber«  von  gleicher  #6fye  unb 
2)idfc  fei  =  t)  »el$e  2lu«brü<fe  erfyäft  man  fflr  bie  Dberftöe&e 
unb  ben  Jtubifinfyalt  be«felben? 

407)  2Bte  grof  »ar  ber  Umfang  eine«  33aumffamme«  von 
28'  Sänge,  mnn  barau«  ein  gleich  langer  varaflefeptyebiftyer 
Satten  genauen  »urbe  von  1'  2"  J)ol)er  unb  9"  fd)ma(er  Stmtt, 
»elc^e  ^uftleicf)  Seinen  be«  runben  Ctuerfcfcnitt«  bilbeten;  »ie  v(it( 

(22\ 
71  —  y) 

406)  Cin.:c#li^femigtf  ®cfä£  foU  14  bab:  »toa« SMffer 
faffett  'unk  beffen  3)ur^meffer  $fy  jur^tye  vergalten  »ie  3:7; 
wie  (jrof  »erben  beibe? 
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409)  3>en  ÄuWKn^alt  eine«  Siplinber«  *>on  gleitet  2>t<f*  ttnb 
$öf)e  in  ber  ©berftödje  O  be«felben  au«jubrü(fen. 

410)  SRan  fott  ben  ffubifinfyalt  eine«  Stylinber«  im  Umfange 
P  unb  ber  DberfWc&e  O  beweiben  au«brücfen. 

°411)  SBie  gro£  tfi  ber  3)ur$meffer  unb  bie  §dfce  eint« 
(fylinber«,  beffen  tfubifin&alt  =  25,12c'  unb  beffen  Dberffödje 
=  56,52a'  beträgt? 

412)  Der  ffubifint)aft  eine«  Gfylinber»  fei  «  K,  bie  #6fye 
=  h;  wie  grof  if*  feine  Dberfladje? 

413)  3)er  3nI><iÜ  be$  SKantei«  eine*  S^Iinber«  fei  =  M, 
ber  Äubüintyalt  =  K;  welche  2lu«brütfe  erhält  man  für  4ben 
2>urcl)meffer  unb  bie  $of)t  be$felben? 

414)  5)er  Äubifinljalt  eine«  gleidjfeitigen  ©t;linber«  fei  =r  K; 
mlfyt  2lu«brücfe  erhalt  man  für  ben  2>urc&meffer  ober  bie  §o^e 
unb  bie  Oberfläche? 

415)  »u«  18,84a'  93lcc^  foli  ein  c^inberfJrmige«  ®efaß 
mit  S)edel  gefertigt  werben,  beffen  $iefe  gleid)  ber  SBeite  tfät; 
Wie  viel  SRaa«  fapt  ba«felbe?  (18  9Raa«  =  lc'). 

|416)  2)ie  £ö&e  eine«  <Si;linber«  von  69,08  a'  OberfW^e 
mißt  10';  wie  groß  iji  ber  Äubifinfyalt  be«felben? 

f4l7)  2)ie  CberfW^e  eine«  S^inber«,  beffen  §M»e  =x  h 
iji,  fei  =  O  j  welche  gormein  erhält  man  fftr  ben  5)urdjmejfer 
unb  ben  tfubiftnfyait  be«  Äörper«? 

°418)  Die  fttyt  eine«  Gylinber«  von  103l/8c'  3nl)ait  über* 

trifft  ben  Umfang  um  13  l/7'  anhänge;  wie  grop  ift  ber  Durcty* 

/  22\ 

meffer  unb  bie  £of)e?  \n  =  y  1 

419)  3tt>et  dl>n(icf)e  ctylinberförmige  ©ef&fje  faffen  gufammen 
4C/  SBaffer,  ba«  eine  ift  1,2',  ba«  anbere  1,5*  t)o#$  wie  viel 
Äubiffuf  faßt  jebe«  biefer  Oefdfe? 

420)  3**i  ^nli^e  ©ef&fle  faffen  729°"  unb  1,728°' 
äßaffer,  ba«  eine  ifl  um  5"  tiefer  al«  ba«  anbere  5  Wie  tfef  tf* 
iebe«  berfelben? 

c)  Utber  ba«  ®ewid&t. 

421)  «Stet  9Rftn**rffttile  i)at  einen  Umfang  »on  7,536'  unb 
eine  &6fye  tn>n  16';  wie  grojj  ift  im  ®ewi$t  berfttben?  <ft). 
<g>ew,  =  3). 
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422)  ®el$ee  ©ewiefct  ftat  ein  9Räf>Iflem  t>on  4'  $urd)* 
meffer,  wenn  feine  £ö$e  91/,"  betrAgt  ?  (fp.  ©e».  =  2,8). 

423)  es  foK  ein  eiferneä  ©en>id^t  von  ber  gorm  eine* 
Gtytinbert  flegoffen  werben,  welche*  100  ff  wiegt;  wie  fyod> 
wirb  baSfefbe  gemalt  werben  muffen,  wenn  ber  5)urcfymeffer 
6"  betragen  foli?  (fp.  ®ew.  =  7,2). 

424)  <g$  foHen  runbc  eifenftöbe  gefctymiebet  werben,  von 
welken  jebcr  laufenbe  gujj  %  ff  wiegt;  wie  bitf  möffen  biefe 
gemalt  werben?  (fp.  ©ew.  =  7,8). 

425)  @in  bleierner  (S^linber  t>on  2,8'  84nge  wiegt  3  (Str.  ; 
wie  bicf  ifi  berfelbe?  (fp.  ©ew.  =  11,3). 

426)  Um  bie  innere  Seite  einer  ®la*röl)re  ju  meffen,  fyat 
man  in  biefelbe  V2  Sot^  Ouerfftlber  gebraut  unb  gefunben,  ba{j 
bieftf  barin  einen  6"  5'"  langen  ßfylinber  bilbete;  wie  grojj 
war  ber  innere  3>ur$meffer  ber  9Wtyre?  (fp.  ©ew.  =»  13,6). 

427)  «Wan  foß  au*  15  Str.  eifen  3  SBafgen  gießen,  »on 
wetzen  lebe  372'  lang  wirb;  beren  ©ewicfcte  ftdj  aber  wie  2  : 
2!/2  :  3  fcerfyalten;  wie  groß  muffen  bie  3)ur<$meffer  gemalt 

(22\ 
fp.  ©ew.  =  7,2;   n  =  yj. 

428)  @6  fofl  eine  fupferne  SÖalge  gegoffen  werben,  bie 
20  Str;  wiegt  unb  beren  Sänge  ba$  5fa$e  be$  25ur$mejfer$ 
beträgt;  wie  groß  muß  man  lefctem  machen  ?  (fp.  ©ew.  =  8,8). 

429)  3n  einem  ©efäß  üon  8"  SBeite  befinbet  fty  ffiaffer. 
3n  baSfelbe  würbe  tin  SBürfel  von  Äupfer  gelegt,  ber  genau 
30,4  ff  wog;  um  wie  viel  ifl  fyterburcfo  ba*  SBaffer  im  ©ef&ß 
gediegen?  (fp.  ©ew.  =  8,8). 

"430)  @me  gußeiferne  SBalje,  beren  Dberftöcfce  17,27  a' 
beträgt,  wiegt  1526  ff  j  wie  lang  unb  bicf  iß  biefelbe?  (fp.  ©ew. 
=  7,2). 

431)  3n  einem  tyiinberförmtgen  ©efÄß  von  6"  äSefte  be* 
ftnbet  fö  SBaffer.  3Ran  braute  unter  biefe*  tintn  e#inber 
von  Äupfef,  ber  giriere  Diefe  unb  JQ&fy  fftok,  wobmet)  bat 
SBaffer  um  4"  flieg;  wie  groß  waren  bie  ÜXtnmfionen  unb  ba* 
©ewidjt  biefe«  e^finber*? 

432)  3wei  fupferne  SBaljen  wn  gleicher  $orm  wiegen  jiv 


Digitized 


by  Google 


42  a&fönitt  III.    ©ere^mmg  ber  timben  Äfaper. 

fammen  4000  ff,  itfre  2>ur$meffer  meffen  4"  unb  5*/*";  mit 

lang   iß  febe  bfcfer  ^SBBaljen?   (fr.  ®en>.  =  8,85  n  =  y). 

433)  ^nm  äljnlidje  gußetfetnc  SBaljen,  beren  fp.  @en>.  = 
7,2  ifi,  tt>tcflcn  10  Str.  unb  33%  Gtr.,  bic  eine  ift  um  1  $uß 
langer  al«  bie  anbete,  nrie  lang  unb  bief  ifi  jebe  berfelben? 

B.    ßeredjnung  fre*  tjatjUn  CgUttirtr*, 

434)  SBfe  groß  ff»  ber  tfubifintyalt  eine«  $o$feit  S^lmber« 
fcon  18'  #ö&e,  wenn  ber,  äußere  2)ur$meffer  =  12"  unb  bie 
SBette  im  Sitten  =  6."  ifi? 

435)  @ine  SBrunnenleitung,  au«  bleiernen  Körten  beftefycnb, 
l)at  eine  Sänge  aon  4564  ftuß.  2)er  äußere  2>uui>meffer  ber 
»tyren  beträgt  2*/2  3oH  unb  bie  äBeite  ber  Deffnung  2"  2'"; 
ttne  treuer  fommt  biefe  Seitung  ju  fielen,  wenn  ba«  Sßfunb  93lei 
ju  10  tfreujer  beregnet  n>irb?  (fi>.  @en>.  =  11,4). 

436)  SBie  groß  ifi  "ber  Äubifintyalt  einer  12  guß  langen 
eifernen  SRöfyre,  n>enn  beren  Umfang  3'  1"  4'"  beträgt  unb  bie 
(Sifenbttfe  2%"  mißt? 

437)  2>ie  Sleibicfe  einer  JRo^renleitung  »on  188  Str.  18  & 
©enridjt   beträgt  2"',    bie  SBeite  ber  Deffnung  ifi  =  1,6"} 

(22\ 
fp.  @en>.  =  11 5  n  =  yj. 

438)  2)er  ffubifinljalt  eine«  fyotjlen  S^linber*  ifi  =  K, 
feine  Sänge  =  L,  ber  größere  £albmeffer  =  E;  wie  groß  ifi 
ber  JÄabiu«  be«  l)of)len  SRaume«? 

C.    *ewd)nuttg  &**  fd)ief  abflefdjttittetiett  CslUfrtf*. 

439)  Die  größte  £ötye  eine«  fenfree&ten  fc&ief  abflefd&nittenen 
Stylinber«  ifi  =  H,  bie  fleinfie  =  h,  ber  2>urt&meffer  =  d} 
tt>ie  groß  ifi  a)  bie  SWaräelflädjej  b)  ber  Äubifin&alt? 

440)  3>i*  größte  Seite  eine«  fenf regten  fetyief  abgefdprittenen 
%Iinber*  mißt  18'  6",  bie  «einfie  14'  8",  ber  2>ur<&meffcr 
ifi.  2'  8"  lang;  une  groß  ifi  ber  «tontet  unb  ber  Äubttutytft? 


/  22\ 
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441)  (Sin  fenfredjter  ßtylinber  wirb  unter  einem  SBinfel  t>on 
45°  gur  2lre  gefd&nitten,  fo  bap  b:,e  Sd)nittftöd)e  in  einet  £öl)e 
t>on  8'  bie  2lre  trifft  5  n>ie  grof  wirb  ber  Äubffinljalt  be$  grdf  ern 
Gtylinbertljeite,  tt>enn  ber  Durdjmejfer  2'  beträgt? 

442)  gm  fenfrecfcter  S^linber  ifi  8'  tyocft  unb  1'  büf.  Da*on 
tt>irb  fdjtef  gegen  bie  ©runbftödje  ein  Stütf  abgefönitten,  beffen 
größte  Seite  gleidj  ber  §6^e  be6  (£tyltaber$  bleibt,  beffen  Heinfle 
Seite  aber  um  8"  Heiner  iji  at«  jene;  toit  grop  ffnb  bie  3n* 
l)alte  beiber  Steile? 

443)  (gin  8"  bidfer  fenfredjter  Gtylinber  tt>irb  unter  einem 
SBinfel  t>on  30°  jur  Safie  gefcfynitten;  bie  ffirjefie  Seite  wirb 
l)ierburdj  472'  fang;  n>ie  groß  ift  ber  3nl)alt  biefeS  (StyKnber* 
rf)eila? 

444)  3Beld)en  Durctymeffer  t)at  ein  jtyfef  abgerittener  S^ 
linber  t>on  2,772c'  3nf)alt,  wenn  bie  größte  Seite  8'  unb  bie 

Heinfle  6,4'  lang  iji?  (*  =  y). 

§  12,  Sfafgafrett  äfret  bie  »ew#mmg  be*  ÄegeK* 

A.  fieredjnung  Ire«  «aUficurtrigett  ftegel*.. 

a)  Ueber  bie  Dberflftdje. 

445)  Der  Umfang  ber  ©runbflädje  eined  Äegel*  iji  = 
15%',  bie  Seite  mipt  12V?  *>'*  8r°P  *f*  ber  3n^lt  (*'««• 
9Wantel6? 

446)  Der  £albmeffer  ber  ©runbfl&d&e  eine*  flegefö  fei  =  r, 
beffen  Seite  =  s;  welken  2lu*bru<f  erfydlt  man  für  bie  Ober* 
ftädje  beefelben? 

447)  Der  £albmeffer  ber  SSaft«  eine«  Äegel*  betragt  3"  4'", 
bie  Seite  ifi  1'  4"  lang;  nne  grof  iji  berSnfyalt  ber  frummen 
unb  ber  ganzen  Oberfläche? 

448)  Sie  groß  ifi  bie  Dberflddje  eine«  tfegel*,  wenn  ber 
9t(ibiu$  ber  ©runbflad);.  2V2  $up  mipt  unb  bie  Seite'  8,6' 
lang  iji?  ; 

449)  Der  Umfang  ber  ©runbflflc&e  ein*ö  ftegel«  mißt  12,56', 
bie  Seite  ifi  7,5'  lang;  wie  groß  iji  beffen  JD6trft&$el  . 

450)  Der  Durcfcweffer  b«  $aji$  eine*  fogett  ifi  XO*/,  8uf 
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fang,  eine  Seite  mißt  18  $ußj  wie  groß  t|l  btc  Oberfia^e? 


(-  -  ¥)• 


451)  2)ic  Seite  etne"6  gleichzeitigen  Äege(|  fef  =  sj  nrte 
groß  ffi  beffen  DberfWd&e* 

452)  9Ran  foU  ben  3nf)alt  be«  SWantel«  unb  bie  ganae 
Oberflöd^e  eined  16  $uß  l)oIjen  Äegel«  beregnen,  wenn  ber 
5)urdj)meffer  ber  ©runbftäcfce  6'  lang  fjt. 

453)  3n  ein  9te#tecf  t>on  ber  2änge  =  a  unb  ber  »reite 
j=  b  iji  über  biefe  ba«  größtmögliche  gleic&fdjenfltge  SDretetf  ge* 
getc&net.  SBenn  man  nun  betbe  glasen  um  bie  Qbty  be« 
gleicfyfcfyenfligen  5)retecf«  bi«  in  tfyre  anfängliche  Sage  brefyt,  fo 
wirb  ein  Splinber  unb  ein  Äegel  erjeugt}  wie  vergalten  jty 
beren  Oberflächen? 

454)  Seitet  eine  gormel  fftr  bie  Oberfläche  eine«  Äegel«  fyer, 
Wenn  ber  §albmeffer  ber  Saffe  =  r  unb  bie  #öl)e  be«  Äegel« 
=  h  iji? 

455)  2)er  Umfang  ber  »aft«  eine«  Äegel«  &on  8,4'  #e&e 
beträgt  7,854';  wie  groß  ifl  beffen  Oberfläche?  (n  =  3,1416). 

456)  3)ie  Oberfläche  eine«  Äegel«  in  ber  Orunbßäc&e  g  unb 
ber  #öl)e  h  au«jubrftcfen. 

457)  3)ie  #öf)e  eine«  Äegel«  tfl  =  h,  bie  Seite  =  sj 
tote  groß  iji  beffen  Oberfläc&e? 

458)  3)er  Umfang  ber  Orunbflädje  eine«  Äegel«  mißt  13,2', 
ber  Snfyalt  be«  Hantel«  beträgt  99  Q';  wie  groß  ifl  a)  bie 

(22\ 
71  =  Tr 

459)  £er  3n#ilt  be«  üKantel«  eine«  Äegel«  bett&gt 
427,04  D',  bie  Seife  17';  wie  groß  ip  a)  ber  2>ur$meffer  ber 
»afl«,  b)  bie  #öl)e? 

f460)  3)ie  SRantelpÄc^e  eine«  $gel«  »on  7,5'  §ölje  tyt 
106,76Q'  3nl)alt;  wie  groß  ifi  a)  bie  Seite,  b)  ber  3>urcfc 
meffer  ber  Orunbfläc&e? 

f461)  <Die  Dberflä^e  eine«  Äegel«; fef  =  0,  bie  Seite 
=  s;  welchen  2lu«t>rucf  erhält  man  a)  für  ben  $u?<$meffer  ber 
QfiuitfUtye-,  bj!  föt  bfe  $ö$e  bt«  Äegel«? 
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_f462)  «Rennet  ben  2>ur#meffer  ber  »afi*  unb  bie  £öfye 
eine*  Regele  t>on  474'  langer  Seite,  wenn  bie  Oberfläche 
39V4Q'  Sntyatt  l)at  a)  unmittelbar,  b)  nad)  ber  förSlufg.461 
erhaltenen  gormel. 

463)  SRan  fofl  einen  2tu*brud  für  ben  Stabiu*  ber  ©runb* 
ftö$e  eine«  ßegel*  herleiten,  beffen  Oberfläche  =  O  unb  Qtyt 
=  h  ijl. 

464)  3)ie  DberfWd&e  etned  Äegel*  »on  11 74'  £öf>e  foO 
35374 Q'  »erben )  wie  groß  muß  man  ben  §aibmeffer  ber 
©runbftö^e  nehmen? 

465)  SBelc^en  Durd&meffer  Ijat  bie  93aff*  eine*  gleidjfeittgen 
Äegel*,  beffen  Oberfläche  =  O  ifl? 

466)  SDie  Oberftöd&e  eine*  flegel*  tfi  =  O ;  wie  groß  ifi 
beffen  $tyt,  wenn  biefe  gleicfy  bem  S)urd&meffer  ber  93aji*  ijl? 

|467)  Die  Seite  eine*  flegel*  *on  58,960'  Oberfläd&e 
iff  um  9,2'  größer  al*  ber  2)urd>meffer  ber  33aff*;  wie  groß  ifl 

(22\ 
*r  =  yj. 

|468)  5)er  Umfang  ber  »äff*  eine*  ßegel*  wirb  *on  ber 
Seite  um  7,44'  übertreffen;  wie  groß  ifl  ber  2)urd)meffer  ber 
©runbftödK,  wenn  bie  Oberfläche  138,16a'  betragt? 

f469)  2)ie  Oberfläche  eine*  tfegel*  betragt  75,36  □',  bie 
Seite  iff  um  6'  größer  al*  ber  2>urd)meffer5  wie  groß  ffnb 
beibe? 

°476)  2)ie  Summe  ber  §ö&e  unb  be*  Durdfomeffer*  eine* 
tfegel*  betragt  3,8',  bie  Oberfläche  tyat  7,04Q'  3n^alt;  wie 
groß  tfi   a)  bie  $bty,   b)  ber  3)ur*meffer  ber  ©runbffä^e? 


<•  -  ?)• 


471)  2)ie  Oberftöcfce  eine*  Äegel*  fd  =t=  O,  ber  iDurc^meffer 
ber  Stoff*  t>erl)afte  ffcfy  jur  £öl)e  wie  m  :  n;  welche  »u*brütfe 
erhalt  man  für  biefe  5>imenffoneh? 

|472)  SBirb  ber  Dur^meffer  unb  bie  Seite  eine*  Jtegel* 
*oti  13,3450'  Oberfläche  um  1  $uß  größer  genommen,  fo  erhält 
ber  neue  Äegel  eine  Oberfläche  t>on  31,4 □'  5  wie  groß  war  ber 
5>ur$meffer  unb  bie  Seite  im  erflen  galle?  (n  =  3,14). 
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b)  Heber  ben  St ubifinfyalt. 

473)  2)ie  ©runbfläc&e  eine*  8'  fco&en  Äegel*  bat  6q'  3n* 
fyalt;  wie  groß  ifi  ber  flubifinfyalt  be*felben? 

474)  SBte  groß  ifi  ber  Jtubifinfyalt  eine«  5  guß  tyotyen 
Äegel*,  wenn  ber  3)urcbmef[cr  ber  ®runbflad)c  3  guß  lang  ifi? 

475)  3>er  £albmeffer  ber  Orunbftädje  eine*  2'  4"  l>oJ)en 
fftgel*  mißt  4";  wie  groß  ifi  ber  Äubifintyalt? 

476)  SBie  groß  ifi  bie  DberflÄ^e  unb  ber  JtuMHnftaft  eine* 
6'  fyofyen  Regele,  wenn  ber  £albmeffer  ber  OrunbfWdje  Vfa' 
lang  iß? 

477)  ein  Raufen  Sanb  tyat  bie  (Befialt  eine*  Regele.  2Bie 
t>iel  Äubiffuß  enthalt  berfelbe,  wenn  ber  Umfang  auf  bem  ©oben 
47,1/  betrigt  unb  eine  Sinie  »om  Umfang  naef)  ber  Spi&e  ge* 
meffen  25'  lang  ifi? 

478)  ©in  e^linber  t>on  2,8'  3>icfe  ifi  7'  tyo#;  wie  »iel 
beträgt  ber  Slbfatt,  wenn  man  barau*  ben  größtmöglichen  Jtegel 

^erfiellt?  (n  =  y). 

479)  3)er  Umfang  ber  ©runbftöcfce  eine*  Äegel*  betragt 
6,28' ,  bie  Seite  ifi  5,4'  fang;  wie  groß  ifi  ber  ffubifmfyalt? 

480)  SBie  groß  ifi  ber  Äubtfinfyalt  eine*  Äegel*,  wenn  ber 
Umfang  ber  Saft*  2,512'  betrögt  unb  eine  Seite  2'  lang  ifi? 

481)  SBie  groß  ifi  ber  3nfyalt  eine*  Jfegel*  fcon  7,5'  langer 
Seite,  wenn  ber  Umfang  ber  Safi*  12,56'  mißt? 

482)  2>er  2>urcfcmeffer  ber  ©runbftöctye  eine*  Äegel*  ift 
10,5',    bie   Seite   18'  lang;    wie   groß  ifi  ber  ffubifinfyalt? 


(-  -  ¥)• 


483)  <&in  recfctwinflige*  Dreiecf,  beffen  flauten  1,8'  unb 
1,35'  lang  finb,  würbe  um  bie  größere  Rafyttt  al*  Slre  gebrefytj 
wie  groß  ifi  a)  bie  Dberftödje,  b)  ber  Äubifinfyalt  be*  tyierburety 
etjeugten  Äegel*? 

484)  SBenn  man  aber  bie  Jßrefyung  in  »orfyergefyenber  »uf* 
gäbe  fo  vornimmt,  baß  bie  #typotenufe  gut  2lxe  wirb,  fo  entfielt 
ein  DoppeKegel.  Seftimmt  a)  bie  Oberfläche,  b)  ben  3nl)alt 
beefelbenJ 
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485)  Sffiefdjen  ffubifinfyalt  fyat  ein  5?eget,  wenn  bic  in  eine 
(Sbene  ausgebreitete  3WanteIfläcl)e  be«fefben  einen  ©eftor  »on 
120°  unb  15"  langem  §albmeffer  bittet? 

486)  5Der  flubifintyalt  eine«  ffegel«  beträgt  397,3632 c',  bie 
£6I)e  12' j  wie  groß  ifi  ber  §albmeffer  ber  @runbftäd)e? 

487)  S)er  2)urd)meffer  ber  ©runbflädje  eine«  ffegel«  mißt 
6'  4",  fein  Äubifin^alt  beträgt  160°'  768c";  wie  $o$  ff»  ber 
Äegel? 

488)  (Sin  fegeiförmiger  SBetjalter  (Srityer)  foU  10  bab. 
SRaa«  faffen  unb  17i  Suß  tief  werben;  welche  SMmenftonen 
erhält  ba«  SRefc  ljier$u?  (18  WaaS  =  lc'). 

489)  ein  fegeiförmiger  Sric&ter  foU  4  5Waa«  faffen.  2Bie 
groß  muß  bie  ©eite  werben,  wenn  bie  SBeite  8"  betragen  fofl? 

490)  Wian  i)at  einen  tfeder  t>on  24'  Siefe,  27'  »reite  unb 
42,39'  Sänge  gegraben  unb  bie  Srbe  auf  einen  Raufen  gewor* 
fen,  woburd)  ein  tfegef  entfianb,  beffen  Umfang  am  ©oben 
169,56'  betrug;  wie  fyodj  war  tiefet  Raufen? 

491)  2)ie  Oberfläche  eine«  Äegel«  fei  =  O,  ber  £atbmeffer 
ber  Saft*  =  r;  welken  8lu«brucf  erhält  man  für  beffen  tfubif* 
inljait? 

492)  3)er  2)urc$meffer  eine«  tfegel«  *on  439,6  □'  Ober* 
fläche  mißt  8';  wie  groß  ifi  fein  Äubifinfyalt? 

493)  man  foO  ben  Äubifin^alt  eine«  ff egei«  irr  bem  Sntyalt 
be«  9RanteI«  =  M  unb  ber  Orunbftödje  =  g  au«brüden. 

494)  2)ie  Oberfläche  eine«  ffeget«  fei  =  O,  bie  SötanteU 
flädje  =  M;  weldjen  2lu«brucf  erhält  man  für  ben  Äubifinljalt 
tiefe«  Äegel«? 

495)  Die  ©runbfläc^e  eine«  redjtwinHigen  ffegel«  l)at  einen 
3)ur^meffer  =  dj  wie  groß  ifi  a)  bie  Dberflädje,  b)  ber  Äubif* 
in^alt  be«felben? 

496)  Slu«  einem  ©tücf  SfecJ),  ba«  einen  ffrei«quabranten 
\>on  1,4'  #albmeffer  bilbet,  foU  ein  Srictyter  verfertigt  werben; 

Wie  siel  bab.  9Haa«  wirb  biefer  faffen?  (n  =  y). 

497)  SBie  groß  ifi  bie  Oberfläche  unb  ber  Äubifinfyalt  eine« 
Äegel«,  beffen  ©eite  gleid)  bem  Durc^meffer  ber  S3afi«  =  a  ifi? 
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498)  @*  foll  ein  tegelformiger  Xrifyer  verfertigt  werben, 
bcffen  größte  Sßeite  glei$  ber  Seite  ifi  unb  ber  genau  27  bab. 
3Raa«  faßt;  welche  S)imenftonen  erhalt  ba*  9tefr  #ergu? 

489)  5B8ie  veralten  fi$  bie  nad)  Sfofg.  463  erjeugten  Äör* 
per  bem  3n1)alte  nad)? 

500)  2)er  2)ur$meffer  ber  ®runbfW#e  eine*  Äegel*  tfl  = 
d,  bte  Jßöl)e  ■  hj  man  foO  barau*  etn  recfctedfiged  parallel' 
eptpeb  verfertigen,  beffen  SBrette  =  b  unb  beffen  2)icfe  =  a  ifi. 
3n  welker  Entfernung  von  ber  ©pifce  muß  bie  jur  ©runbjtödje 
parallele  @bene  burcfygelegt  werben,  bamit  bie  @den  be$  VßaxaU 
lelepipebS  in  ben  Umfang  be$  Durctyfd&nittäfreifea  fallen,  unb 
wie  groß  ifi  ber  Äubifinfyalt  be6  abjufcfyneibenben  Regele? 

501)  @in  Äegel  beffen  OrunbfWcfee  einen  9tabiu*  von  2%' 
Sänge  $at  unb  beffen  ®titt  6'/,'  lang  ifi,  foll  parallel  gur 
33afi$  Ijalbirt  werben;  wie  ljod&  wirb  ber  an  festerer  (iegenbe 
Sfyeil,  unb  wie  groß  ifi  ber  #albmeffer  beS  ®#nittfreife$  ? 

502)  ©efcet  bie  £ö&e  eine*  Äegel«  =  h,  ben  9tabiu$  ber 
@runbP$e  =  r  unb  leitet  für  Slufg.  501  allgemeine  8lu& 
brücfe  fyerl 

503)  3Ran  foll  burci)  einen  Äegel,  beffen  §öl)e  =  h  ifi, 
eine  gur  ©äffe  parallele   (gbene   legen,    fo   baß  ber  an  ber 

©pifce  Hegenbe  SEfyeil  —  be*  gangen  Äegete  wirb ;    in  welker 

Entfernung  von  ber  ©pifce  muß  man  bie  ebene  burdjlegen? 

504)  SRan  foll  ben  Äubifin^alt  eine«  gleic&feitigen  Äegel* 
in  beffen  £>6erfW<f)e  O  auSbrütfen. 

|505)  Die  Summe  ber  anhalte  gweier  Äegel  A  unb  B 
betrftflt  22,765°'.  Äegel  A  ifi  V  unb  B  6'  ^o#,  ber  3)ur^ 
meffer  ber  93aft$  be$  erfiern  ifi  um  1  guß  größer  al*  ber  be* 
anbern}  wie  groß  ifi  ber  Äubifinljalt  eine*  leben? 

506)  3)ie  2)ur$meffer  ber  ®runbftöd)en  gweier  fi^nli^en 
Äegel  finb  1,5'  unb  2'  lang,  ber  Äubifinfyalt  be$  erfiern  beträgt 
13,5  c'j  wie  groß  ifi  ber  beä  anbern? 

507)  <SA;t  3ntyalte  gweier  a&nlic&en  Äegef  finb  34c/  unb 
272 c/,  bie$ö&e  be*  erlern  mißt  8'j  wie  groß  ifi  bie£tyebed 
anbern? 
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508)  Sin  gläferner  £rt#ter  faßt  24  bat.  9Raa«,  berfelbe  iß 
jur  £ftlfte  ber  $ötye  gefüllt;  mie  t>iel  glüfßgfeit  beßnbet  ßcft 
barin? 

509)  3wef  Nßlity  Jtegel  »erhalten  ftd?  bcm  Statte  na$ 
wie  a  :  b,  bic  $öl)e  be«  erftern  iß  um  d  größer  al«  bie  be« 
anbem;  tt>tc  groß  ßnb  biefe  Jpöfycn? 

c)  Ueber  ba«  ©cwi^t.  , 

510)  Der  £albmeffer  ber  ®runbfläd?e  eine«  Äegel«  mißt 
1  guß,  bie  Seite  be«fclben  iß  2,6'  lang;  wie  ferner  iß  ber* 
felbe,  wenn  ba«  fpec.  ®ew.  =  3,5  iß  unb  lc/  SBaffer  44,3  ff 
wiegt? 

511)  ein  eiferner  tfegel  *on  100  ff  ®ewid)t  $at  eine  Saß« 
*on  0,4'  ßalbmeffer;  wie  tjocfc  iß  er?  (fpec.  ®ew.  =  7,2). 

512)  ein  itegel  fcon  Tupfer  wiegt  50  ff  unb  iß  0,5'  1)0$ ; 
Wie  groß  iß  ber  $albmejfer  ber  93aß«?  (fp.  ©ew.  =8,78). 

513)  ein  Äegel  beffen  Seite  gleicfc  bem  2>urcfcmejfer  iß,  foH4 
300  ff  wiegen,  wie  groß  muß  bie  ®titt  werben,  wenn  ba« 
fpec.  ®ew.  =  3,5  iß? 

514)  ein  Doppelfegel  abcd  (gig.  1),  beffen  fpec.  ®ew. 
=  11  iß,  wiegt  89,53  ff,  bie  ent* 

8iö"  U      ^n\         fernung  ac  iß  =  1,6';  wie  groß  iß 
ber  2>urd>meffer  bd?      v 


515)  3wei  Jtegel  follen  bie  gleite  ®runbß&cfye  som  5)ur^ 
meffer  d  Ijaben  unb  jufammen  P  ff  wiegen,  tyre  #6f>en  foOen 
ßtf)  galten  wie  m  :  n,  wie  groß  müjfen  biefe  gemalt  wer* 
ben,  wenn  ba«  fpec.  ®cw.  ber  «Waffe  =  p  iß  unb  lc'  SBafftr 
w  ff  wiegt? 

d)  Ueber  ben  fd)iefen  Äegel. 

516)  8egt  man  burcfy  bie  Slc^fc  eine«  Riefen  Äegel«  mit  frei«* 
formiger  Saß«  eine  ebene,  fo  iß  ber  Schnitt  ein  ftfcfoWäjenf* 
lige«  redjtwinllige«  Dreted,  beffett  größte  ©eite  ..10*  lang  iß; 
wie  groß  ift  ber  5tubifint>alt  biefe«  Äegel«? 

€pt$,  «nfga&en.  II.  4 
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517)  Der  Durc^meffet  ber  freisformigen  ©afld  eine«  [Riefen 
ffegefc  tjl  4'  lang;  btc  grJßte  Seite  beefel&en  mißt  12'  unb 
bie  fürjejie  10' ;  nrie  groß  tjl  fein  ff ubifinljalt  ? 

518)  Die  Slc^fe  eine*  Riefen  tfegel*  von  15'  ^>öf>e  mißt 
17';  wie  groß  iji  bet  ifttbifinijalt  beSfelben,   wenn  We  gt#te 

Seite  18'  fang  iji?  (n  =  y). 

B.    ©tredjnuug  )e$  abjjtkürjtctt  fiegtU. 
a)  Ueber  bie  Oberflä^e. 

519)  Der  Durdjmejfer  ber  Heinern  ©runbfläcfye  eines  abge* 
fürjten  Äegelä  fei  =  d,  bie  Seite  =  s  unb  bie  §ölje  =  h; 
n>ie  groß  ifi  ber  Durc&mejfer  D  ber  größern  Safte? 

520)  Der  Umfang  ber  großem  ©rimbfl&jdje  eineö  abgeformten 
Äegelö  von  10  guß  £6fye  beträgt  100,48  guß,  bie  Seite  mißt 
13  guß  j  tt>ie  groß  iji  ber  Umfang  ber  Hehlern  ©runbfläcfye  ? 
(jt  =  3,14). 

521)  Die  Umfange  ber  jwef  @runbflad)tn  eine«  abgeformten 
flegel«  feien  P  unb  p,  bie  Sänge  ber  Seite  =  s;  weisen 
Sluäbrucf  erhalt  man  für  ben  3nt)alt  ber  SKantelfläc&e  ? 

522)  SQBie  groß  ifi  ber  3nf)alt  be$  Mantels  eine*  abgefaßten 
ÄegelS,  wenn  bie  Umfange  ber  beiben  ©runbfläcfyen  683/4  guß 
unb  185 V2  guß  betragen  unb  bie  Seite  23 </5  guß  lang  iji? 

523)  Die  Durd&mejfer  ber  beiben  Orunbfläcfyen  eine*  abge* 
furzten  Tegels  betragen  5  guß  unb  4  guß,  bie  Seite  iji  8  guß 
lang;  toie  groß  iji  ber  3nt)aU  be$  SRantetö  unb  bie  ganje 
Oberfläche? 

524)  SRed&net  bie  Oberfläche  eines  abgefurgten  Xtqtlt  »on 
12  guß  langer  Seite,  wenn  bie  Umfange  ber  jwei  itreife  25,12' 
unb  15,7'  betragen. 

525)  Sejeicfynet  man  bie  Labien  ber  beiben  ©runbflddjen 
eine«  abgeformten  Äegefö  mit  R  unb  r,  unb  bie  Seite  mit  s, 
fo  erfyalt  mm  twldje  ftttjnel  für  bie  Oberfläche  beäfelben? 

526)  Die  Stobien  fcer  pvri  SBegrenjungSfreife  eine«  abge* 
fürjjten  Jfeg«d  futb  12,5'  unb  6'  lang,  bie  Seife  mißt  36'; 
tt>ie  groß  iji  bie  Sfonttl*  unt>  bie  Ofarflßcfye? 
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527)  2Bte  groß  iji  fcte  DberjWtfye  eine«  abgeförjten  Äegel« 
t>on  2,4'  #ot)e,  wenn  t>ie  Durfyneffer  ber  beiben  ©runbjIMjen 
6'  unb  4'  lang  flrib? 

528)  Der  3nf)alts  be«  3Wantel«  eine«  abgefürjten  ffegel«  be* 
tragt  124672o',  bte  Umfftnge  ber  betten  ©runbjWdjen  ftnb  40'/,' 
unb  283//s  wie  groß  ifi  bie  Seite  be«  Äegel«? 

529)  Die  Labien  ber  ©runbftödjen  eine«  abgefürjten  itegel« 
ftnb  1,25'  unb  0,6'  lang,  bie  SWantelftödje  beträgt  29,0450'; 
wie  groß  iji  a)  bie  Seite,  b)  bte  #öf)e  be«  Äegel«? 

530)  Die  CberjMdje  eine«  ffegel«  beträgt  96,7120'/  bie 
Durcfcmejfer  ber  ©tunbfl&c^en  finb  6'  unb  2'  lang;  wie  groß 
ift  a)  bie  Seite,  b)  bie  $tye  be«  Jtegel«? 

531)  Die  Labien  ber  gwei  ©runbjiacfyen  eine«  abgelten 
flegel«  feien  B  unb  r,  feine  Db'erflädje  =  O;  man  foll  eine 
formet  für  bie  Seite  be«  Äegel«  l»erfeiten. 

532)  Suchet  i>ie  Seite  in  Slufg.  530  na$  ber  für  8lufg. 
531  erhaltenen  gormel! 

533)  9Han  foll  ben  Durcfymeffer  ber  Keinem  ©runbflftifye  in 
bera  ber  großem  =  D,  ber  Seite  =  s  unb  ber  Dberftöcfye  = 
O  au«brüden. 

f534)  Die  Oberfläche  eine«  abgetönten  Äegel«  betr&gt 
43,96  a',  bie  Mantelfläche  30,615  g'  unb  bie  Seite  mißt  3,9'; 
wie  groß  ftnb  bie  §albmeffer  ber  beiben  ©runbfläcfyen  ? 

535)  Die  SRantelftädje  eine«  abgeformten  ßegel«  l)at  44  o', 
bie  Labien  ber  beiben  ©runbflädjen  bifferiren  um  3'  unb  bie 

Seite  iji  4'  lang;  wie  groß  ftnb  bie  Labien?  {n  =  ~). 

536)  Die  Durd&meffer  ber  beiben  ©runbpäc^en  unb  bie 
Seite  eine«  abgetönten  tfegel«  t>erl)alten  ftd)  ju  einanber  wie 
5:3:4,  bie  DberP^e  beträgt  307,720' 5  toit  groß  ftnb 
jene  Dimenjionen? 

t537)  Die  DberfW^e  tim^  abgetönten  tfegel«  twn  5' 
langer  Seite  betrögt. 3974o',  bie  Summe  ter  Dun$meffer  4>er 
beiben  ©runbftöc&en  iji  ==  4' ;  wie  groß  tji  ietxr  terfdfcen? 

538)  Die  SRabien  ber  beiben  ©runfcfWc&en  unb  bie  §öbe 
eine«  abgeformten  ßegel«  t>on  633,8  a'  Dberflfafye  t>e^alten  jW) 
ju  einanber  wie  2  :  7  :  12  j  wie  grof  fhtb  biefe  DrtmenfUmcn? 
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f539)  (Sin  abgetönter  ffegel  fat  194,ß8a'  DberfWd&e,  bie 
Summe  ber  Labien  bcr  Orunbflädjen  beträgt  6'  unb  bie  Seite 
iß  um  3'  großer  als  ber  £albmeffer  ber  großem  Safte;  wie 
groß  jfab  biefe  ©iftcfe? 

b)  Ueber  ben  ihibifinfyalt. 

540)  SSejeidjnet  man  btc  SJabien  ber  beiben  ©tunbftöcfyen 
eine*  abgefürjten  flegele  mit  E  unb  r,  unb  beffen  §öl)e  mit  h, 

fo  ifi  ber  Jtub.  3nty.  =  ^  (R2  +  R.r  +  r*). 

o 

Seite!  biefe  gormel  tjer! 

541)  3)ie  £albmeffer  ber  beiben  ©runbftddjen  eine«  abge* 
fügten  ÄegelS  jtnb  6'  unb  5',  bie  fcnf rechte  Entfernung  ber* 
felben  betr&gt  9';  man  foll  ben  ifubifintyalt  biefe«  tfegel* 
a)  unmittelbar,  b)  nadj  ber  in  Slufg.  540  gegebenen  Formel 
beregnen. 

542)  Sin  30'  langer  SBaumjiamm  ifi  an  bem  einen  (Snbe 
3'  unb  an  bem  anbern  2,6'  bitf;  tt)ie  groß  iß  beffen  Äubifr 
in&alt? 

543)  3Kan  foll  ben  Äubifinfyalt  eine*  abgetönten  Äegete 
t>on  5,7'  §öl)e  beregnen,  wenn  bte  §albmefler  ber  beiben  Jf reife 
1,4'  unb  0,8'  lang  fmb. 

544)  ©in  runber  53aumfiamm  §at  an  bem  untern  Steile 
einen  Umfang  tton  12,56'  unb  an  bem  obern  @nbe  einen  folgen 
tton  9,42',  feine  Sänge  betragt  33' 5  wie  groß  ifl  ber  Äubif* 
infyalt,  unb  wa$  foßet  biefer  Stamm,  wenn  für  ben  Äubiffuß 
24  Äreujer  bejaht  werben? 

545)  ®in  fleffel  if»  oben  3'  4"  unb  am  »oben  2'  8"  weit 
unb  2'  4"  tief;  wie  »iel  3Raa«  SBaffer  faßt  berfelbe,  wenn 
18  3Raad  einen  Äubiffuß  geben  ? 

546)  (Sin  fupferner  iteffel  t>on  3'  Siefe  l»at  bie  $orm  eine* 
abgetönten  Äegeld  unb  ifl  oben  3,4'  unb  unten  2,6'  weit;  wie 
siel  Äupferbled)  war  baju  erforberlidj  (ben  5)erfel  nufyt  mitge* 
rennet),  unb  wie  *iel  Äubiffdjufy  SBaffer  faßt  ber  Äeffel? 

.  547)  SRittelfi  eine«  SWeßbanbeS  würben  bie  Umfinge  eine« 
.20,4'  fangen  «aumftammee  an  ben  beiben  (Snben  =  7,85'  unb 
6,28'  gefunben;  \v^it  groß  ift  a)  ber  Äubifin|att,  b)  xoa&  fojiet 
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biefer  Stamm,    wenn   ber  Äubtffup  ju   30  Äreujer  geregnet 
wirb  ? 

548)  ^lu$  einem  36'  fyoljen  93aumftamme,  welker  an  bem 
einen  Snbe  3'  8"  unb  an  bem  anbem  2'  6"  bief  ifi,  fpll  ber 
größtmögliche  (Stylinber  gefdjlagen  werben  j  n>ie  t>iel  beträgt  ber 
£ofaabfall? 

549)  (Sin  12'^oljer  ^oljblotf  l)at  bie  $orm  eine*  abgefürj*. 
tm  ÄegelS;  an  bem  einen  @nbe  mißt  ber  Umfang  11',  an  bem 
anbem  V  8!/2".  Wan  fotl  barau*  ein  *ßaraHelepipeb  uon  glei* 
djer  £öl)e  fcj)lagen,  welches  ba$  in  bie  Heinere  33affö  befdjrie* 
bene  Duabrat  jur  ©runbfläcfye  \j<xi\  wie  groß  ifi  ber  äbfafl? 

550)  Die  Labien  ber  ©runbftöc&en  eineä  abgefürjten  Äegels 
jtnb  3,4'  unb  1,4'  lang,  bie  Seite  mißt  5,2',  wie  groß  ift  ber 
Jhibifinljalt? 

551)  3Beld)en  allgemeinen  SluSbrucf  erfyält  man  für  ben  ffu* 
bifinfyalt  etneä  abgeEür^ten  ffegel«,  wenn  bie  Stabien  ber  beiben 
©runbffödjen  mit  K  unb  r,  unb  bie  Seite  mit  s  bejeidjnet 
werben? 

552)  Die  Umfange  ber  gwei  ©runbftäcften  eine«  abgefaßten 
Äegel*  ftnb  7,85'  unb  6,28',  bie  Seite  mißt  5'$  wie  groß  ifi 
ber  Äubifinfyalt? 

553)  Durd)  bie  9Witte  ber  18'  langen  #öfye  eines  abgefiirj« 
ten  5EegeI$  würbe  parallel  ju  ben  ©runbfWctyen  eine  ©bette  ge* 
legt;  wie  groß  ifi  ber  Snfyalt  eines  ieben  ber  jwei  Steife, 
wenn  bie  Durd&meffer  an  ben  beiben  (Snben  8'  unb  6'  lang 
waren? 

554)  Die  #öl)e  eine*  abgefürjten  ffegel*  ifi  =  h,  bie  3ia* 
bien  ber  Beiben  ©runbflacfyen  finb  B  unb  r;  wie  groß  werben 
bie  3nl)alte  ber  brei  Steile,  in  welche  biefer  Jtörper  burd)  jwet 
bie  £öl)$  in  brei  gleiche  Steile  tfyrilenbe  unb  gu  ben  93afen 
parallele  (Sbenen  geseilt  wirb? 

555)  Sefcet  in  »orf)ergel>enber  Aufgabe  h  =  9',  R  =  8' 
unb  r  =  2'  unb  löfet  biefelbe  a)  unmittelbar,  b)  na<f)  ben 
bort  erhaltenen  gormein? 

556)  Sin  ©ef&ß,  ba$  bie  gorm  eine*  abgefürjten  Äegel* 
&at,   faßt  957,7C"  Sßaffer,  oben  ifi  e«  8"  unb  unten  10"' 
weit}  Wie  tief  ifi  baefelbe? 
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f557)  Der  Äubifmfyalt  eine*  abgefürgten  Äegel*  betrögt 
1186,92*',  bte  £öl>e  ifi  =  18';  wie  groß  ifl  ber  SRabiu*  ber 
einen  Stoffe,  wenn  ber  #albmeffer  ber  anbern  6'  mißt? 

558)  Der  Jfubifinfyalt  eine«  6'  fyofyen  abgcfürjten  Äegel* 
beträgt  50fi/  632%°",  ber  Umfang  ber  «einem  ®runbftö*e 
mißt  V  8"  5'" 5  tt>ie  groß  <ft  ber  Umfang  ber  anbern  33aft*? 

559)  35er  tfubtfinfyalt  eine«  abgewürgten  Äegel*  fei  =  k, 
bte  §öfye  =  h  unb  ber  §albmejfer  ber  großem  Saft*  =  K; 
wie  groß  ifl  ber  Stabiud  ber  Heinern  OrunbfWcfye? 

560)  Seftimmet  ben  fRabiu*  K  ber  großem  53aft«  eine*  ab* 
gefügten  Äegel*,  wenn  ber  3nf)alt  =  k,  bie  £öl)e  =  h  unb 
ber  §albmefter  ber  Meinern  ©runbftödje  =  r  ifH 

561)  Der  Jpalbmeffer  ber  größern  ®runbftäd)e  eine*  abge* 
fürgten  ffegel*  fei  =  R,  ber  ber  Keinem  =  r  unb  bie  §öfye 
=  h,  man  foH  benfelben  burcl)  einen  gu  ben  Safen  parallelen 
Schnitt  in  gwei  gleite  Steile  feilen;  in  meinem  2lb|ianb  son 
ber  großem  ©runbflädje  muß  ber  Schnitt  burcfygelegt  werben, 
unb  wie  groß  wirb  ber  £albmeffer  be*  Durd)fd)nitt*freife*? 

562)  «ebmet  in  »ortyergetyenber  Aufgabe  R  =  3',  r  =  V 
unb  h  =  4'  unb  löfet  biefelbe  a)  unmittelbar,  b)  na$  ber  er* 
fyaltenen  gormel. 

f563)  (Sin  abgeffirgter  Äegel  tton  14'  $öl)e  tyat  einen  Äubif* 
infyalt  fcon  924c/,  bie  Summe  ber  JRabien  ber  beiben  ®runb* 

fl&c&en  betrögt  9';  wie  groß  ftnb  biefe?  (a  —  y). 

|564)  gin  ®ef&ß  von  ber  gorm  eine*  abgefürgten  Äegel* 
fofl  4643/4c"  fajfen  unb  oben  2"  weiter  »erben  at*  unten  \  wie 
groß  muß  man  bie  beiben  Durc&meffer  nehmen,  ba  bie  £öfye 
12"  betragen  foH? 

565)  Die  Labien  ber  beiben  ®runbftädjen  unb  bie  £öl)e 
eine*  abgelegten  Äegel*  *on  14c/  915c"  3ntyalt  walten  ftd) 
gu  einanber  wie  2  :  3  :  6$  wie  groß  jinb  biefe  Dimenfionen? 

"566)  gin  abgefurgter  flegel  fat  615,44"  3n6aft,  bie  §öl)e 
ifi  um  2'  großer  at*  ber  Durdjmeffer  ber  größern  ©afid,  unb 
biefer  fibertrifft  ben  9tabiu*  ber  Heinern  ®runbfl«<$e  um  7'j 
wie  groß  jinb  biefe  ©tütfe? 
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o)  Ueber  ba$  ©erntet. 

567)  SßeldjeS  ©ewidjt  bat  ein  abgefürjter  tfegel  »on  ©anb* 
ftein,  wenn  bie  §ölje  18'  unb  bie  Umfange  ber  beiben  ©runb* 
fläzen  47,1'  unb  15,7'  betragen?  (fp.  ®ew.  =  2,5). 

569)  6in  gußeiferned  ©ewidpt,  ba$  bte  gorm  etne*  afcgt* 
furjten  JtegelS  l)at,  wiegt  90,35  ff,  bte  2)urd>meffer  ber  teiben 
Safen  ftnb  8"  unb  6"  lang;  wie  Qoty  ift  ba*  ©ewidpt?  (fp* 
@ew.  =  7,2). 

569)  (Sin  ©efäß  tyat  bie  gorm  eines  abgefürjten  Äegel*  unb 
wiegt  4  ff,  bie  obere  SSJeite  beträgt  12",  bie  untere  10"  unb 
bie  Siefe  24".  DaSfelbe  wirb  ju  3j4  ber  Siefe  mit  SBaffer 
gefuQt ;  wie  siel  wiegt  ba$  ©efdf  faramt  SBaffer? 

570)  Sin  ©cfaf  f)at  bie  gorm  eines  abgefürjten  Äegel*  unb 
ifi  12"  tief,  oben  6"  unb  unten  10"  weit.  2>a*felbc  würbe 
bie  gur  SKitte  ber  £iefe  mit  SBajfer  gefüllt  ynb  bann  ein  Äorper 
ber  6  ff  wog,  in  baäfelbe  ganj  eingetaucht;  wie  groß  war  bat 
fp.  ©ewicfyt  biefed  Äorper*,  wenn  ba6  SBaffer  beim  eintauchen 
um  1"  fiieg? 

571)  (Sin  ffegel  t>on  $oIj,  bcffeii  fp.  ©ewiefct  =  0,6  iji, 
fcfywimmt  ttertifal  im  SBaffer,  baß  bie  ©pifee  über  ben  SBaffer* 
fpiegel  fyerttörragt.  Der  3)urcbmejfer  ber  33aft$  mißt  2'  unb  bie 
£öfye  3'j  bte  ju  welker  ©teile  auf  bem  SRantel  gemeffen,  ftnft 
ber  Körper  ein? 

572)  Sin  ©ewiefct  tton  ber  gorm  eines  abgefürjten  Äegele 
Wiegt  100  ff  unb  iji  oben  6"  unb  unten  8"  bief,  man  fofl  ein 
btefem  äljnJicfjeS  ©ewicfyt  verfertigen,  t>a£  nur  12ljz  ff  fcfywer 
ift ;  welche  2)imenfionen  muß  biefeä  ©ewicfyt  erhalten,  wenn  ba$ 
fp.  ©ew.  ber  9»affc  =  8  ifi? 

§♦  13«   Aufgaben  über  bie  S3eredmmtg  be*  Angel  unb  ber 
Ättgett^eile, 

A.    8ered)nung  tat  gattjen  ftugel. 

a)  Ueber  bte  Oberfläche. 

573)  SBie  groß  ift  bte  Oberfläche  einer  Äugel,  wenn  ber 
#albmeffer  jnißt; 
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a)  4'?  d)  6'  7"  5'"? 

b)  2,8'?  e)  4Vimet? 

c)  372"?  f)  3met-  5d-m-  2cm? 

574)  2BeW)e  Oberfläche  l)at  eine  Äugel  für  ben  Durdjmeffet 
a)  3'  8"}  b)  43/4'?  (n  =  3,1416.) 

575)  Der  Umfang  beS  größten  Äreife*  einer  Äugel  mift 
9,42';  xoit  groß  tfi  bie  Oberfläche  berfelben? 

576)  Steinet  bie  Oberfläche  einer  Äugel  wn  2'  8"  langem 

22 

Durc&meffer  für  ^  «=-=-. » 

577)  SBfe  grof  ifi  bfe  ganje  Oberflädje  einer  Jpalbfugel  *on 
1,4'  Durfyneffer?  (n  =  y). 

578)  ffiie  groß  ifi  bie  Oberfläche  ber  örbe,  wenn  ber  $alb* 
meffer  859,3  geograp^tfd^e  9J?eiIen  beträgt? 

579)  Die  ®eite  eine«  regulären  Setraeber*  ifi  =  sj  n>ie 
grof  ifi  a)  bie  Oberfläche  ber  umgefd&riebenen ,  b)  bie  ber 
eingetriebenen  Äugel? 

580)  Um  tt>ie  t>iel  bifferiren  bie  Oberflächen  einer  Äugel  unb 
be$  eingetriebenen  $etraeber$,  tt>enn  ber  Durd)tneffer  ber  erflern 
V  lang  ifi? 

58!)  SBie  grof  ifi  bie  Oberfläche  einer  um  einen  SBärfel 
*on  3C'  375 c"  Snljalt  betriebenen  Äugel? 

582)  Die  Äante  eine«  DftaeberS  fei  =  sj    n>ie  grof   tp 

a)  bie  Oberfläche  ber  eingetriebenen,  b)  bie  ber  uragefefcrie* 
benen  Äugel? 

583)  2Bie  grof  ifi  bie  Oberfläche  einer  Äugel,  wldfoe  a)  um, 

b)  in  ein  3fofaeber  betrieben  ifi,  beffen  Äante  =  s  fei? 

584)  Die  Seite  eine*  regulären  Dobefaeber«  ifi  =  s;  man 
foB  bie  Oberfläche  a)  ber  umgefd)rf ebenen,  b)  bet  eingefdjriebe* 
nen  Äugel  befiimmen. 

585)  SBfe  grof  ifi  ber  Durdjmeffer  einer  Äugel,  beren  Ober* 
fläcfce  beträgt: 

a)  12,56a'?  c)  78V, □'? 

b)  15,7Q'?  d)  153,86Dmet? 

586). SBie  grof  muf  man  ben  $a(bmejfer  einer  Äugel  nelj* 
men,  bamit  fie  biefelbe  Oberfläche  erhält  tote  jn?ei  anbete  Äugeln 
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jufammen,  *on  benen  bfc  eine  einen  £albmef[er  &on  4,5'  unb 
bie  anbere  einen  größten  Umfang  t>on  15,7'  fyat? 

587)  SBie  groß  iji  bie  Seite  beS  in  eine  Äugel  t>on  1173/«Q' 
Oberfläche  bcfdjriebenen  regelmäßigen  $etracber$? 

588)  Die  Oberfläche  einer  Äuget  beträgt  6,16  D';  wie  groß 
if»  ber  Äubifinljalt  bc$  eingetriebenen  SSBürfefe?  (jt  =  y). 

589)  SBelcfyen  Äubifinfyalt  Ijat  ba$  um  eine  Äugel  tton 
31,4 G'  Oberfläche  betriebene  Oftaebe*? 

590)  Der  Durdjmeffer  einer  Äuget  ifi  um  2,14'  Heiner 
al$  ber  Umfang  be$  größten  ÄreifeS;  wie  groß  finb  beibe  unb 
bie  Oberfläche? 

f591)  Die  Summe  ber  Oberflächen  gweier  Äugeln  beträgt 
78,5  O',  bie  Labien  berfelben  bifferiren  um  5";  wie  groß  ifi 
bie  Oberfläche  einer  jeben? 

592)  Die  Oberfläche  einer  Äugel  iji  um  a  größer  ald  ber 
3nl)alt  be$  größten  Äreife6;  wie  groß  ifi  a)  ber  Durcfymeffer, 
b)  bie  Oberfläche  biefer  Äugel? 

f593)  Die  Summe  ber  Durd^rnfffer  jweier  Äugeln  ifi=S, 
bie  ifjrer  Oberflächen  =  O  j  wie  groß  ifi  ber  Durdjmeffer  einer 
leben? 

594)  Stimmt  man  ben  £albmeffer  einer  Äugel  um  5"  grö* 
ßer,  fo  beträgt  bie  Oberfläche  15,70'  ntefyr;  wie  groß  waren 
anfänglich  ber  £afbmeffer  unb  bie  Oberfläche? 

f595)  ©in  Sßürfel  unb  eine  Äugel  fyaben  bie  gleiche  Ober* 
ftäctye,  ber  Durcfymeffer  ber  Äugel  ifi  um  8"  größer  al$  bie 
6eite  bed  2Bürfel$;  wie  groß  ftnb  biefe  Dimenftonen? 

b)  Ueber  ben  Äubifinfjalt. 

596)  ffiie  groß  ifi  ber  Äubtfinf)alt  einer  Äugel  für  ben 
£albmeffer : 

a)  =  2,4'?  d)  =  0,26'? 

b) .s  0,45'?  e)  =  2'  5"  4'"? 

c)  =  2,25"?  f)  =  l,42met? 

597)  2Bie  groß  iji  ber  Äubifinljalt  ber  (Sifenmaffc  einer 
^oljlfugel,  wenn  ber  gange  Durcbmeffer  1'  2"  lang  ifi  unb  bie 
@ifenbicfe  2"  beträgt? 
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598)  9ßfe  groß  ff»  bie  £>berflä*e  unb  ber  ftuMfinfyalt  einer 
Äugel,  meiere  burd)  bie  Umbrefyung  eines  #albfretfe$  um  beffen 
Durcjjmeffer  von  33/4'  gange  entfianbeu  ift?  (n  ~  3,1416.) 

599)  Der  Umfang  be$  größten  ifreifeS  einer  tfugel  betrögt 
1,413';  wie  groß  ifi  ber  Äubifinljalt  berfelben? 

600)  Die  Oberfläche  einer  Auge!  betragt  6a'  28a"}  tt>ie 
groß  ift  ber  ÄuWf Inhalt  berfelben? 

601)  Den  Äubifin&alt  einer  Äugel  in  ber  Dberfläcfce  O  ber« 
felben  auSjubrücfen ! 

602)  Den  jfubifinfjatt  einej  Äuge!  von  221,76  a'  ©&er* 
fläche  nad)  ber  für  2lufg.  601  erhaltenen  gormel  ju  befiimmen. 


>  -  t2): 


603)  5Bie  groß  ift  ber  Äubifinfyalt  unferer  (Srbe,  wenn  ber 
Durdjmejfer  1718,6  geogr.  teilen  lang  ift? 

604)  Der  3nfyaft  be$  größten  ffreifeä  einer  Äugel  beträgt 
78'/,D"5  «>te  groß  ift  ber  Äubifinbalt  berfelben? 

605)  2Bie  vergalten  ftd)  bie  3nl>alte  eine*  SBürfel*  unb 
einer  Äugtl  ju  einanber,  wenn  beibe  iförper  bie  gleiche  Ober* 
fläd&e  ttabm? 

606)  2Bie  viel  bab.  Waa$  faßt  ein  fyalbfugelformiger  tfeffel, 
wenn  ber  Durctjmejfer  im  Sichten  4'  betragt  unb  18  Wiaat  lc/ 
geben? 

607)  Sine  Äuget  tjat  einen  Durdjmeffer  =  a;   in  welkem 
JBer^ältniß  flefyt  ftc  mit  4  anbern,   beren  Durdjmeffer  boppelt, 

brei*,  vier*  unb  nmal  fo  groß  finb? 

608)  Die  Diagonale  eine*  2öürfel$  mißt  12"  ;  tx>tc  groß  ifi 
ber  ffubifintjalt  ber  bie  Seitenflächen  berüftrenben  Jtugtl? 

609)  Der  £albmeffer  tiner  Äugel  ifi  5"  lang;  wie  viel  ifi 
tl)r  Snfyalt  großer  als  ber  be$  eingefebriebenen  regulären  $etra« 
eberS?  (n  —  3,1416.) 

610)  2lu$  einer  Jfugel  von  3,14  a'  £>&erflfid)e  wirb  ba$ 
eingefcfyriebene  reguläre  Dftaeber  verfertigt;  wie  viel  beträgt  ber 
Abfall? 

611)  SBie  groß  ifi  ber  Unterfcfeieb  einer  ihigel  unb  be$  ctn# 
0efd)riebenen  Sfofatberö  von  8"  langer  ftcmttl 
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612)  «Wart  foK  ben  Un4erf#ieb  ber  3nl>alte  eine«  $obefa* 
eberä  unb  ber  urofdjriefrenen  fuget  befltmmen,  wenn  ber  §alb* 
meffer  ber  (entern  1'  fang  ift. 

613)  Um  wie  siel  ifl  ber  Äubifinfyalt  eine«  gfeidjfeitigen 
ÄegelS  tjon  2'  langer  Seite  größer  a(4  ber  3nl)att  einer  Äiifjel, 
welche  fo  in  ben  ffegel  betrieben  ift,  baß  fte  bie  ÜRawtel*  nnb 
©runbfl&dje  beruht? 

614)  Sine  ffugel  ff*  fo  in  einen  12"  tyoljen  fenf  regten  ffegel 
blieben,  baß  fie  b(e  93aft$  unb  bie  SKantetflädje  berührt;  nnc 
groß  ifl  ber  ffubifinfyalt  eines  ieben  biefer  Äörper,  wenn  ber 
3)urd;meffer  ber  ffugel  6"  beträgt? 

615)  ©efefcreibt  man  um  einen  jtrete  ein  Duabrat  unb  ein 
gleicbfeitigeä  £)reiecf  tt)ie  in  gig.  2 
unb  benft  ftdr>  biefe  brei  glädjen  um 
bte  ÜRittellinie  ab  gebrefyt,  fo  entfielt 
eine  Äugcl,  m  Stylinber  unb  ein  ffegel ; 

a)  in  welkem  93erl)Mtniß  fielen  bie 
SJtaueljiÄc&f  be$  (Stytinbera,  bie  be8 
ÄegelS     unb     bie     5?ugeloberfläd)e? 

b)  wie  »erbauen  fiefy  bie  Oberflächen? 
c)  wie  statten  fic^  bie  ffubifinfyalte  biefer  tförper? 

616)  beantwortet  bie  in  9Iufg.  615  geseilten  gragen  für 
Ria.  3.  ben  $att'   baß  bad  Duabrat  wie  bort  um  ben 

'    *  Ärete  befcfyrieben  ift,   bad  2>reiecf  aber  auf  bie 

in  gig.  3  bargefteüte  ffieifc  angenommen  wirb. 


617)  S)te  Labien  jweier  Äugeln  bijferiren  um  1',  ifyre  Dber> 
fläzen  um  62,8  0'}  toit  groß  ifi  ber  ffubifinljalt  einer* ieben 
biefer  gwet  flugein? 

618)  SBte  groß  ifi  bet  5)urd)ffleffer  einer  ffugel  bereu  Äubif* 
ittyaU  beträgt: 
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a)  904*/25"?  d)  24c'  416«»/25c"? 

b)  113,04°"?  e)  3,05208 «"*•? 

c)  381l/2c/?  f)  14,13^? 

619)  2Bel$en  Durdjmeffer  fyat  ber  9Ronb,  ba  er  ungefähr 
50mal  Heiner  ijl  als  unfere  (Srbe,  welche  einen  £atbmeffer  von 
859,3  geogr.  Weilen  «finge  f>at? 

620)  9Öie  groß  muß  ber  Durcfymeffer  eine*  fyalbfugelförmigen 
Äcffefd  gemacht  werben,  wenn  berfelbe  eine  bab.  £)f)m  faffen 
fott?  (1  O&m  =  100  Waat)  18  üRaa*  =  lc/). 

621)  (Sin  SBürfel  unb  eine  Äuget  Gaben  ben  gleichen  Äubif* 
infyalt;  tt>ie  vergalten  fid)  bie  £>berftöd)en  biefer  Äörper? 

622)  Die  Durd)mef[er  breier  Äugeln  finb  d,  d'  unb  d"; 
ttrie  groß  tfi  ber  Durdjmeffer  einer  Äugel,  beren  3nfyalt  gleich 
ber  Summe  ber  3nt)alte  jener  brei  ift? 

623)  3lu$  jn>ei  eifernen  Äugeln  t>on  6"  unb  12"  Durcfc 
raejfer  wirb  eine  Äugel  gegoffen;  wie  groß  tt>irb  beren  Jpalbmeffer? 

624)  Der  Äubifintyalt  einer  Äugel  betragt  4C/  851 c";  n>ie 

(22\ 
n  ~  T/' 

625)  3Bie  groß  muß  ber  £albmeffer  einer  Äugel  gemalt 
werben,  bamit  biefe  benfelben  3nl)alt  fyat,  wie' ein  Setraeber 
*>on  4'  £6l)e? 

626)  Die  3nl)alte  jweier  Äugeln  vergalten  fiel)  n>ie  m  :  n, 
ber  Durdfjmeffer  ber  erpern  Äugel  ijl  =  D;  wie  groß  iß  ber 
ber  anbern? 

627)  2Bfe  tterfyalten  fteft  bie  Oberflächen  gweier  Äugeln,  beren 
3nl)alte  ftdj  tt>ie  m  :  n  galten  ? 

628)  SBie  »erhalten  jid)  bie  3nf)alte  I  unb  i  jweier  Äugeln, 
beren  OberflAdjen  jicfy  wie  m  :  n  »erhalten? 

f629)  Die  Summe  ber  Snfyalte  jweier  Äugeln  betragt  lc' 
172c",  bie  tyrer  Labien  10";  tolt  groß  ijl  ber  Durfyneffer 
unb  ber  3nl)alt  einer  jeben? 

630)  Die  DberfWdfjen  gweter  Äugeln  bifferiren  um  16,94a', 
tyre  3nf)aUe  »erhalten  jtdf)  wie  216  :  125 ;  wie  groß  flnb  bie 

(22\ 
71  ~  T/' 
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f631)  SBirb  bcr  £albmeffer  einer  Äuget  um  3"  großer  an* 
genommen,  fo  wirb  ber  jfrtbifinfyalt  um  2C/  148c"  größer;  wie 
groß  tft  bet  3)urd)mejfer  im  erften  $aH? 

632)  3)ie  Dberftäcfce  einer  £oWfugel  beträgt  6,28a',  ber 
Äubifmialt  be*  ^o^len  föaume*  904,32c";  wie  fiarf  ift  bie 
SBanb? 

f633)  2>er  Äubifintjalt  einer  #of)lfugel  beträgt  9,944c/,  bie 
2)urd)mejfer  berfelben  unb  be$  l)ol)len  9iaume$  btfferiren  um  1'; 
ttrie  groß  finb  biefe? 

c)  Ueber  ba*  ®ew>td^t. 

634)  SBie  siel  wiegt  eine  Sleifugel  von  1,4'  !£urcfymeffer  ? 
(fp*  ©ew.  =  11,3). 

635)  SBie  groß  ifi  ba*  ©ewiefct  einer  eifernen  tfugel,  bereu 
größter  Ärei$  einen  Umfang  von  7,85'  fyat? 

636)  Der  Äußere  Durcfymeffer  einer  eifernen  $of>Ifugel  betragt 
1,4',  ber  $albmejfer  be$  Ijoljlen  SiaumeS  0,6';  wie  viel  wiegt 
biefelbe? 

637)  gine  ©laSfugel  Ijat  einen  äußeren  Durcfymeffer  von  2' 
Sänge,  bie  ©laäbitfe  beträgt  3"' \  wie  viel  wiegt  biefe,  wenn 
fte  mit  SBaffer  gefüllt  jji?  (fp.  ©ew.  be$  ©lafe*  =  2,5). 

638)  SBir  groß  ijt  ber  IDurcfymejfer  einer  48pfönbigen  Äugel 
von  (Sifen?  (fp.  ©ew.  =  7,2). 

639)  2lu$  einer  ffugel  von  »lei,  weldje  316  */2  ff  wiegt, 
foDen  Heinere  für  eintn  93üd)fenlauf  von  5  Sinten  äBeite  gegoffen 
werben;  wie  viel  folcfcer  Äugeln  werben  erhalten?  (fp.  ©ew. 
be$  S3tei  ==  11,44).    . 

640)  Sine  mafftve  Äugel  von  aWeffmg  wiegt  2«/a  ff;  wie 
groß  ifi  ber  $albmejfer  berfelben?  (fp.  ©ew.  =  8,44). 

641)  SBie  viel  »leifugeln  von  3  Sinien  Durcfcmeffer  gelten 
auf  1  ff?  (fp.  ©ew.  11,38). 

642)  2)er  2)urd>mejjer  be*,  Ijoljlen  SRaumes  einer  gußeifernen 
£otylfugel  beträgt  1,6';  ba$  @ewuf)t  772,29  ff;  wie  bi<f  iji 
bie  Sifenmaffe?  (fp.  ®ew.  =  7). 

643)  tylan  foD  au$  einer  Segirung  beren  fpec,  ©ew.  =  8 
iji,  eine  $ofylfugel  von  50  ff  ©ewietyt  verfertigen ;  wie  bief  wirb 
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biefelbe  gemacht  werben  muffen,  fea  ber  $>urcfymeffer  ber  ganjen 
jfugel  nur  8"  lang  werben  barf? 

644)  3wet  Äugeln  wiegen  jufammen  28231 3/4  ff,  ba$  free. 
®ew.  ber  einen  ift  =  4,  baä  ber  anbern  =  5  ttnb  ber  §alb* 
meffer  ber  erftem  ifi  boppelt  fo  groß  al$  ber  ber  anbern,  wie 
groß  ifi  a)  ber  $)urd)mejfer,  b)  bat  ®ewidjt  einer  jeben? 

645)  SEBie  groß  ifi  ber  äußere  §aü>meffer  einer  £el)lfugel 
von  37,388  ff  ®ewi$t,  wenn  baS  fpec.  ®ew.  7  betragt  unb 
ber  £>urd)meffer  ber  #öt)lung  3"  mißt? 

646)  Sine  Äuge!  von  200  ff  ®ewi<$t  befielt  au*  einer 
gegirung  jweicr  Metalle  A  unb  B  unb  l)at  einen  3)urd)mcffer 
von  10"  S&nge;  wie  viel  von  iebem  SKetaU  ifi  barin,  wenn 
ba$  fpec.  ®ew.  von  A  =  7  unb  tat  t)on  B  =  8  ifi? 

647)  SJlan  foll  ba*  fpec.  ®ew.  einer  tfugel  befiimmen, 
welche  203,48  ff  wiegt,  wenn  ber  £albmeffer  5"  lang  ift? 

648)  2lu$  4  eifemen  Äugeln  beren  2)urdjmeffer  2",  3", 
4"  unb  5"  lang  jinb,  foKen  3  anbere  gegoffen  werben,  beren 
©ewicfyte  ftd)  wie  1  :  8  :  27  vergalten:  wie  groß  werben  bie 
Durcfymeffer  berfelbcn  gemadjt  werben  muffen?  (fp.®ew.  =  7,2). 

649)  SWan  foll  aus  einem  SBürfcl  von  33lei,  beffen  Äante 
5"  lang  ifi,  Schrote  verfertigen,  von  welken  100  ©turf  auf 
ein  ?otl)  gefyen;  wie  viel  folcber  er^Ält  man,  wenn  ba3  fpec. 
®ew.  =  11  ifi  unb  ber  Slbgang  6%  beträgt,  unb  wie  groß  ifi 
ber  2>urd)tnefter  biefer  ©Arote? 

660)  @me  £oljlfugel  von  Tupfer  foO  im  SBaffer  föweton 
(b.  I).  glticfye*  ®ewidjt  mit  bem  3Baffcr  f)aben);  welche  5£>irfc 
muß  ba$  Tupfer  erhalten,  wenn  ber  Durc&meffer  2  guß  bc* 
tragen  foll?  (fp.  ®ew.  =  8,8). 

651)  (Sine  mit  SBajfer  gefällte  £oblfugel  wiegt  998  ff ;  wie 
buf  ifi  bie  SBanb,  wenn  b*r  2)ur$imjfet  ber  ganjen  ffugcl  2' 
mißt  unb  ba*  fpec.  ®ew.  ber  klaffe  =  8  ifi? 

B.    »eredjnunj  tat  ftngeltyetle. 
1)  Seredjnung  ber  Jfugel^aube. 

652)  2Bie  groß  ifi  ber  3nfyalt  ber  fp^rtfeben  glac&e  (§aube) 
eine«  Jf ugelfef tor$ ,  wenn  ber  £albmejfer  ber  ihtgel  4,5'  fang 
ifi  unb  bie  #ötye  ber  £aube  2'  mißt? 
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653)  (Sine  tfugel  würbe  bur#  eine  Sbene  gefdjnüttn,  fo 
baß  ber  2)urcfyfcf)nitt$frfi6  0,8'  £albmeffer  rjattej  wie  groß  i(i 
ber  3nf)alt  ber  fleinem  barüber  liegenben  §aube,  wenn  ter 
(Surcfcmeffer  ber  Äugel  3,2'  beträgt? 

654)  ©e&e  in  ttorf)ergel)enber  Slufgabe  ben  9tabiu$  beringet 
=  K  unb  ben  be$  2)urd)fcfynitt$f reifet  =  r  unb  leite  für  ben 
3nt)alt  ber  £aube  einen  allgemeinen  2lu$brucf  i>er ! 

655)  Söfet  Slufg.  653  nadf)  ber  für  «ufg.  654  erhaltenen 
gormel. 

656)  3n  einem  Slbjianbe'  =  a  aom  SKittefyunft  einer  Äugel 
würbe  burefy  biefe  eine  Sbene  gelegt;  wie  groß  ifi  ber  3nMt 
ber  barüber  liegenben  $a\ibt,  mm  ber  9iabiu$  be«  2)urcfc 
fdjnittSfreife*  =  r  ifi? 

657)  Sefcet  in  ttorljergefyenber  Aufgabe  a  =  1,5'  unb  r  = 
3,6'  unb  beregnet  bte  Heinere  £aube  1)  unmittelbar;  2)  naefc 
ber  bafür  erhaltenen  gorinel. 

658)  SBie  groß  ifi  ber  £albmeffer  einer  Jfugel,  wenn  bte  ju 
einer  £6f)e  son  1,4'  &ef)drige  £aube  21,98  D'  Sn&alt  fyat? 

«59)  SineÄugel  l)at  2,6' §albmeffer;  in  welker  Entfernung 
\>on  bem  SWittelpunft  muß  man  eine  ebene  burd)  biefelbe  legen, 
um  eine^aube  wn  26,13a'  3nf)alt  ju  erhalten,  unb  wie  groß 
wirb  ber  Stabiu*  be$  2)ur^f(^itittefreifee? 

f660)  3)ie  Dberfiädje  einer  £aube  betrdgt  9,61a',  i^re 
£<tye  wirb  von  bem  Durdjmejfer  be*  SegrenjungSfreife*  um 
2,1'  übertroffen;  wie  groß  ftnb  biefe  SMroenftonen  un*  bei  £alfc* 
meffer  ber  jugetjörigen  ffugel? 

661)  <£urc&  eine  Äugel  würbe  eine  i&btnt  gelegt;  fo  baß 
bie  Entfernung  berfelbcn  wm  SRittelpuntt  gleich  bem  Jpalbmeffer 
be$  £urd)fct)nitt$f reifet  würbe,  wie  groß  war  biefer,  vqenn  feie 
§aube  14,710'  Snrjalt  ^atte? 

662)  <£er  Sn^alt  einer  %mU  Jbeträgi  18,84  a',  »ie  &fyt 
berfelben  ifi  um  2'  Heiner  als  ber  $aibmeftcr  ber  ffugeij  wie 
groß  ftnb  biefe.  <Stü<fe  unb  ber  9tabiu$  be$  $urd)fc&nitt$f  reife*  ? 

663)  $er  JDurcfcmejftr  be$  tJegtenjuugefretfe*  einer  ,#aubc 
wji.  104/5  a'*  Sulfit  ifi  eben  fo  #»ß  »ie  fcer  &afomeffer  ber 
jugefyörigen  Äugel;  wie  groß  (inb  beibe? 
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2)  93eredjnun$  beS  Jtugelfeftor*. 

664)  2Bie  grofj  tfl  bie  ganje  ©berffödje  eine«  tfugelfeftor*, 
tt>enn  ber  £albmeffer  ber  Äugel  =  2,6'  unb  bie  £öl)e  ber  jit* 
gehörigen  £aube  =  1,6'  fjl? 

665)  ©efeet  in  sorfyergeljenber  Slufgabe  ben  Jpalbmeffer  ber 
#ugel  =  R  unb  bie  §ol)e  ber  £aube  =  h  unb  leitet  für  btc 
Oberfläche  beS  ©eftorS  einen  allgemeinen  8lu$brucf  l)er? 

666)  Süßere  gormel  erl)Ält  man  für  bie  Oberfläche  beS 
ÄugelfeftorS,  welker  ber  in  Slufg.  654  gegebenen  £aube  ent* 
[priest? 

667)  ©efcet  in  sorl)ergel)enber  2lufga*e  R  =  1,4',  r  =  8" 
unb  beregnet  bie  Dberflädje  be$  ©eftor*  a)  unmittelbar,  b)  na$ 
ber  erhaltenen  gormel! 

668)  3)er  93egrenjung$frei$  einer  £aube  foat  einen  2>urcfc 
meffer  son  8",  bie  £öl)e  ber  £aube  mift  2";  wie  groß  tft  bie 
Dberflßdje  be$  entfprecfyenben  #ugelfeftor$? 

669)  2>ie  Oberfläche  eine«  tfugelfeftor*  betrdgt  28,56  a', 
ber  3nfyalt  ber  jngefyorigen  £aube  11,3040'/  wie  flwf*  ift  ber 
JDurdjmeffer  ber  Äugel? 

670)  äßie  groß  ifi  ber  Äubifinfyalt  be*  SeftorS,  welker  ber 
in  Slufg.  652  gegebenen  £aube  entfpricfyt? 

671)  3)er  £albmeffer  einer  Äugel  ifi  =  R,  ber  Stabiu*  bed 
3)egrenjung#freife6  einer  £aube  berfelben  =  r;  welchen  SluS* 
brurf  erhält  man  für  ben  Äubifin^alt  be*  ber  £aubc  entfpre  d>en* 
ben  ©eftor*? 

672)  3n  *orl)ergef)enber  Slufgabe  fei  R  =  1,3',  r  =  1,2'; 
man  foll  ben  Äubifinljalt  be$  ©eftorS  a)  unmittelbar,  b)  na$ 
ber  bafüt  erhaltenen  gormel  beftimraen. 

673)  (Sine  gormel  für  ben  tfubiftnljalt  bed  ber  £aube  in 
«ufg.  656  entferec&enben  ©eftor*  Zuleiten. 

674)  ©efcet  in  fcorfyergefyenber  Aufgabe  a  =  2,4',  r  =  1' 
unb  löfet  biefelbe  1)  unmittelbar,  2)  nad)  ber  erhaltenen  gormel. 

675)  Die  Oberfläche  einer  Äugel  beträgt  50,24  O'  5  welchen 
ÄubifinljaH  fyat  ein  ©eftor  berfelben,  »enn  beften  £aube  1  gujj 
£ötye  tyat? 
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626)  Der  ÄubiRnfalt  eine«  Seftor«  iji  =  K,  ber  Swty 
tneffer  bet  Äugel  =  D ;  wie  groß  ifl  bie  £öl)e  ber  #aube  be« 
Seftor«? 

677)  SBeldje  %b\)t  fyat  bie  #aube  eine«  Äugelfeftor«  t>on 
848 c"  3nl)alt,   wenn  bet  Jpalbmeffer  ber  Äugel  9"  lang  ifi? 

678)  SWan  fott  ben  Durdjmeffer  einer  Äuget  befifmmen, 
wenn  ber  Äubifinljalt  eine«  ©eltort  berfclben  7,85 c/  beträgt 
unb  bie  biefem  entfpredjenbe  #aube  6"  £öl)e  tyat. 

679)  Der  Äubifm&alt  einer  Äugel  betragt  1149, 763c',  ber 
eine«  Seftor«  berfelben  44,222c'$  wie  groß  ifl  ber  ^albmeffer 
be«  Segren jung«freife«  ber  entfprectyenben  £aube? 

3)  93ered)nung  be«  Äugelfegment«. 

680)  2Bie  groß  tfi  bie  ganje  Dberftödje  eine«  Segment«  &on 
5"  #6Ije,  wenn  ber  £albmeffer  ber  Äugel  1  $uß  lang  ifi? 

681)  3)er  £albmejfer  eine«  Segrenjungdfreffe«  eine«  Seg* 
ment«  ifi  =  r,  ber  ber  Äugel  =  R;  wie  groß  ifi  bie  ganje 
Dberftödje  be«  Segment«? 

682)  2)ie  #öfye  eine«  Segment«  ifl  =  1,8',  ber  S)urcfc 
meffer  be«  Segrenjung«freife«  =  4,8';  wie  groß  ifi  bie  ganje 
DberfWc&e  be«  Segment«? 

683)  SBie  groß  ifl  bie  ganje  Oberfläche  unb  ber  Äubifinfalt 
eine«  Segment«  t>on  0,9'  §bt)tf  wenn  ber  ^albmeffer  be«  S3e* 
grtnjung«freife«  =  1,2'  ifi? 

684)  Sefcet  in  \>orI)ergel)enber  Aufgabe  bie  £öl)e  =  h  unb 
ben  §albmeffer  be«  33egrenjung«freife«  =  r  unb  leitet  für  bie 
Dberftädje  unb  ben  Äubifinljalt  allgemeine  3lu«brücfe  l)er! 

685)  SBenbet  bie  für  8ufg.  684  erhaltenen  gormeln  gur 
ii\\xv%  ber  Slufg.  683  an! 

686)  2)er  #albmeffer  einer  Äugel  fei  =  R,  bie  ($tye  eine« 
Segment«  berfelben  =  h;  welche  gormel  erhält  man  für  ben 
Äubifinljalt  biefe«  Segment«? 

687)  SBie  groß  ifl  ber  Äubifinljalt  eine«  Segment«,  wenn  ber 
2>ur$tneffer  ber  Äugel  3'  unb  bie  #öf>e  be«  Segment«  6"  mißt? 

688)  Sine  Äugel  »on  2%'  2>ur$meffer  wirb  butd>  eine 
ebene  in  2  Steile  geseilt}  wie  groß  ftnb  bie  3nljalte  biefer 

CWft,  «ufflÄ^f«.  n.  5 
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Steile,   wenn   ber  #atbmeffer  b**  $ur$f$mtt*freife*    1  $uf 
mißt? 

689)  <£er  föabiu*  einer  Kugel  iß  =  R,  ein  Segment  ber* 
felben  iß  von  einem  Krei*  begrenjt,  beffen  Jjyalbraejjer  =  r  iß; 
tt)ie  groß  ff*  ber  Snfyalt  tiefet  Segment*? 

600)  Söfet  «ufg.  688  aud)  nadj  ber  für  8lufg.  689  erfcal* 
tenen  fjormel! 

691)  (Sine  Kugel  wirb  in  einem  äbßanbe  =  a  vom  STOittel* 
punfte  von  einer  (Sbene  bur#f$nitten,  ber  £atbmeffer  be*  Durcty* 
fd>nitt*freife*  ifi  =  rj  wie  groß  iß  ber  3nf)alt  be*  Segmente? 

692)  9Jef)met  in  vorfyergebenber  Slufgabe  a  =  6",  r  =  4" 
unb  benimmt  ben  Kubifinfyalt  be*  Segment*  1)  unmittelbar, 
2)  nad)  ber  erhaltenen  Formel. 

693)  2)er  3nf)aU  eine«  Segment«  beträgt  7,235 c/,  feine 
#öf)e  1,2';  wie  groß  iß  ber  £afbmeffer  ber  zugehörigen  Kugel? 

694)  S)ie  £öl)e  eine*  Kugelfegment*  von  6,28c/  Sntyalt  iß 
gleicb  bem  £albmeffer  be*  33egrenaung*freife* ;  wie  grof  ßnb 
biefe  Dimenßonen? 

695)  9Ran  (oll  ein  ©efäß  von  ber  gorm  eine*  itugelfegment* 
verfertigen,  ba*  einen  Kubtffuß  SBaffer  faßt  unb  bejfen  $iefe 
gleich  bem  vierten  $l)eil  ber  größten  SBeite  iß;  wie  tief  unb  weit 
muß  ba*felbe  gemacht  werben,  unb  wie  groß  iß  ber  Jpatbmeffer 
ber  jugeljörigen  Kugel? 

°696)  3Bie  groß  muß  ber  Durdjmejfer  einer  Kugel  von£olj 
gemalt  werben,  bamit  ße  im  SBaffer  fo  fcfywimmt,  baß  no# 
8"  über  ben  Sßafferfpiegel  hervorragen,  wenn  ba*  fpec.  ©ew. 
be*  £ol$e*  =  0,6  iß? 

°697)  SBBic  tief  ßnft  eine  ^öljerne  Kugel  von  2'  SHtrty 
mejfer  im  SBaffer  ein,  wenn  ba*  fpec.  ©ewi<I)t  be*  #olje*  = 
0,7  iß? 

4)  33ere<$nung  be*  Kugelgfirtel*  unb  ber 
förperlic&en  3«>we. 

698)  5)ie  #öl)e  einer  förperlkfjen  Kugeljone  beträgt  1,5'; 
wie  «roß  iß  ber  Snfyalt  ber  fpfyärifdjen  gtöd&e  (©ftrtel)  unb  ber 
Kubifinfyalt   ber   förperli^en  3^ne,    wenn    ber  $albmejfer  ber 
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Äuget  2,4'  ml$t  unb  ber  Slbjianb  ber  großem  Saft«  *om  5Rittel* 
punft  ber  Äugel  =  0,4'  ifi? 

699)  3n  wrtyergefyenber  Aufgabe  fei  bie  5>icfe  ber  förper* 
lidjen  ßont  =  d,  ber  £albmeffer  ber  Äuget  =  B,  unb  bie 
Sntfernung  ber  größern  ©runbftdcbe  t>om  Äugelmittelpunft  =  a$ 
man  fott  für  ben  Sntyalt  be$  ©ürtel*  unb  ben  Äubifint)aft  ber 
3one  allgemeine  8lu$brütfe  herleiten. 

700)  Dturdj  eine  Äuget,  bereu  2>urd)meffer  3'  mißt,  tt)urbe 
in  einer  Entfernung  &on  5"  t>om  SRittelpunft  eine  Sbene  gelegt*, 
n>ic  groß  ifi  ber  3nf)alt  ber  jwifcijen  bem  2)urct)fcljnitt$frei6  unb 
bem  bamit  parallel  gefyenben  größten  Äreife  tiegenben  förperlicfyen 
3one? 

701)  2>rü<fet  bie  für  Slufg.  699  erhaltene  formet  für  ben  in 
Slufg.  700  gegebenen  $aU  au$  unb  wenbet  fic  bann  jur  Söfung 
biefer  Aufgabe  an! 

702)  (Der  Surdjmejfer  einer  Äuget  mißt  4',  5"  unb  1'  5" 
son  ber  Cberftädje  entfernt  würben  jtoei  parallele  Sbenen  burdj 
bie  Äuget  gelegt;  «rie  groß  ifi  ber  Äubifinfyalt  ber  gn>tfd^en  ben 
Sbenen  Hegenben  förperlicfjen  3one? 

703)  8"  unb  1,8'  »oh  einem  fünfte  ber  Dberfl&^e  einer 
Äuget  entfernt,  werben  jtoci  parallele  ebenen  burefy  biefe  gelegt ; 
tt>ie  groß  tft  ber  Äubifinfjalt  ber  jwifc^en  beiben  liegenben  för> 
perlicfcen  3<>ne,  n>enn  ber  $albmeffer  ber  Äuget  2,4'  lang  ifi? 

704)  Sejeicfynet  in  t>orl>ergebenber  Aufgabe  bie  beiben  @nt* 
fernungen  toon  ber  Dberftödje  mit  H  unb  h  unb  ben  £albmeffer 
ber  Äuget  mit  R  unb  leitet  für  ben  Äubifinljalt  ber  3one  einen 
allgemeinen  2lu«brucf  fcer  I 

705)  SQSenbet  bie  für  «ufg.  704  erhaltene  formet  jur  Söfung 
ber  Slufg.  703  an. 

706)  Der  9tabiu$  einer  Äugel  iji  2,4'  lang,  jtoei  burdj 
biefelbe,  auf  einer  Seite  be$  5Rittelpun!t«,  gelegte  parallele 
ebenen  fdjneiben  fte  nac^  Äreifen  beren  2)ur<$meffcr  4'  unb  2' 
meffen;  tote  groß  ifi  bie  gange  Oberfläche  ber  jtoifdjen  ben 
ebenen  liegenben  förperticfyen  Soxit  unb  ber  Äubifinfyalt  ber* 
felben? 

707)  £>ie  Statten  ber  jtoei  93egrenjung6freife  einer  förper* 

5* 
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Hdfjen  ßont  fhtb  2'  unb  3',  bie  fttyt  ber  3one  =  2'j  »te 
groß  ift  ber  Äubifinfyalt  berfelben? 

708)  Die  2)itfe  einer  förperlic&en  3one  fei  =  d,  bic  JRabien 
ber  95egrenjung$freife  =  r  unb  r' ;  wie  groß  iji  ber  Äubifinfyalt 
ber  3<>ne? 

709)  ©efcet  in  vorfyergefyenber  Aufgabe  d.=  P/4'/  v  =  1' 
unb  r'  =  IV2'/  «nb  fuc^et  ben  itubifinfyalt  a)  unmittelbar, 

(22\ 
*  ~  T/' 

710)  2)er  tfubifintyalt  einer  Äugeljone  betragt  6C',  ber  #alb* 
meffer  be$  einen  93egrenjung$freife$  ifi  =  2',  unb  bie  $tyt 
ber  3<w*  =  3/s'>  tob  fltof  ifi  ber  9Jabiu*  be$  anbern  93e* 
grenjungSf  reifet? 

711)  2)ic  beiben  S3egrengung6f reife  einer  förderlichen  3^ne 
von  1,8'  5)icfe  unb  17,183°'  3nf)alt  bifferiren  um  1  guß;  tt>ie 
groß  jhtb  beibe? 

712)  2)er  Äubifinbalt  einer  förderlichen  3oue  betr&gt  4C' 
974c",  ber  9tabhi0  ber  Äugel  tfl  1'  5"  lang,  unb  bie  5Dtrfc 
ber  3<>ne  mißt  9";  wie  groß  ifi  bie  Entfernung  ber  größern 
©runbftöd&e  vom  üKittelpunfte  ber  Äugel? 
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2lbf<bnitt  I. 

Aufgaben   über  ba8  ffltyexmafy ,    ba8  ®eh>td)t  unb  ben 
Äubifinljalt  bcr  Jt&tyet  im  ungemeinen. 


§.  1.  Aufgaben  übet  Stebuftio»  »etftbiebenet  £fr$etmafe. 

1)  a)  9000«".  b)  125546"".  c)  30047«". 
d)  8040«",            e)  427005°".  0  302108°". 

2)  a)  5184«";  b)  43546«";  c)  1320200«"}  d)  8668«". 
8)  a)  48000000"'";    b)  37548000""';    c)  6024376""'; 

d)  884000«'";        e)  7364«"' ;  f)  8005007"'". 

4)  a)  20480256"'";     b)  8965484"'" ;     c)  128917""'. 

5)  a)  48,547"'.       g)  0,084"'.  n)  0,04700525"'. 

b)  6,074«'.  h)  0,0088«'.  o)  43,074008"'. 

c)  37,524816«'.     i)  0,019048«'.      p)  7,009008«'. 
k)  7,015«-m- 
1)  8,012015"'. 

m)  0,000427«'. 

6)  a) 768 "'832"".  g)  5""  768"'".  n)  802"-"m-  500"mm- 

b)  405"'  85«".      h)  465«dm-  o)  500«'  720«". 

c)  125"'  7"".        i)  24"'  600"".  p)  8»'  30""  640"'". 

d)  48«-m-720»-d'n-    k)  7«'48«"320«'".  q)  4«'  30«". 

e)  400«' 800«".     1)850«'".  r)  5«-m-  724"-dm-  30"-"m- 

f)  86"°  45"'.        m)  3"'  600"'".  s)  7"-m-  86«-dm-  50««"1- 

7)  a)  945«"  3733VJ25«'";  b)  1512«"}  c)  675«". 

8)  a)  33373""}  b)  750"". 

9)  a)  2,592 «*•  5  b)  5,05764«m-;  c)  19,332142128"m- 

10)  a)  2,411448"-m-;    b)  0,796087"-m-;    c)  0,235 7345cin- 

11)  a)  18000"'}  b)  2850«'}  c)  48«', 


d)  4,716« 

e)  0,97875«'. 

f)  6,084594«'. 


q)  0,016047"»- 
r)  50,0000045«'. 
s)  468,0090076«'. 
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12)  a)43,17393680';  b)  7,654953°'. 

13)  a)   170°'  344"'  485°'"  5     b)    148°'   1327«%0°"; 

c)  195°'  596«"  985°"'. 

14)  a)  25  «it. ;  b)  1  §eftolit.  25  Sit. 

15)  a)  828  WaaS  =  8  D$m  2  ©töfc.  8  Wim*-,  b)  153 
SHaa«;  c)  2,2545  «JRaa«;  d)  12  «Dtoa«;  e)  666l/3  SRaa«. 

16)  a)  1)  60bab.3R.,  2)  63,5982  öfter.  3».,  3)  78%  pr.O. 

b)  1)  144  *    *    ,  2)  152,63568  *     *  ,  3)  188,64  * 

17)  a)  27,°'}   b)  3,8°';   c)  42,45°'. 

18)  a)  6'/,  bat.  °';  b)  2,37486°';   0)  16,221«'; 
d)  797,517«' ;      e)  106,9  bat).  «'. 

19)  255". 

20)  @r  Ijat  1055  «Watt.  7  ©efi.  fcrudjt. 

$,  2.  Aufgabe«  tili«;  ba*  ©en>i$t  nnb  bctt  Ättbifitt&att  bei: 
ätopes  überhaupt 

21)  a)  2592  ff;  b)  827  ff  17%  Sotb  5  0)  1  ff  28%„  8ot$. 

d)  379  ff  11%  Sotbj  e)  81  ff;  f)  393  ff  12%5  Soty. 

22)  a)  1,5«';  b)  V  ober  625«";  0)  43,2«'. 

23)  28050  preuf.  ff  ober  255  Str.  (ä  110  ff). 
24)-6'fcfyt.  «'  ob«  5,52468  bab.  «'. 

25)  a)  32327,64864  preu$.  ff;  b)  60480  Äifoar.; 

c)  27000  baör.  ff. 

26)  ®mm  =  92  Str.  17%  ff. 

27)  ©etoiebt  =  73  Gtr.  29*%0  ff. 

28)  @e»ia)t  =  8921,2  preuß.  ff. 

29)  ©etotcfct  ber  qtyramibe  =  1113  Grr.  75  ff. 

30)  ©ewfdjt  be«  «Stamme«  =  39  Str.  20%  ff. 
ai)  @etti#t  =  3216°/50  ff. 

32)  @ew>ia)t  ber  SW^re  =t  1009,8  preuf .  ff. 

33)  ffubifittfytlt  =  4°'. 

34)  Ätt&ffmljalt  =  4,3  wärtemb.  «'. 

35)  tfubifinbalt  =  526«". 

36)  tfubifin^ält  =s  6°"  283*'". 


Digitized 


by  Google 


tat  @rt»i<$t  unb  btn  ÄuMfln$<ilt  bet  Äfoptr  fl&trijaujrt.  73 

37)  @et»fd&t  =  53%  ff. 

38)  ©wic&t  =  629  ff  =  6  Gtr.  29  ff. 

39)  ffubtfin&aa  =■  6,8206  bab.  •'. 

40)  @»ec.  ©ewic&t  =  7,2. 

«)  ©ewWjt  ber  gegtruna  =  4671  ff. 

42)  ©enndjt  be»  3fonö  ■>  39,42  ff. 

43)  SSotumen  »on  A  =  */,«',  aSolumen  »on  B  =  J/4«'. 

44)  a)  ©ewidjt  b<«  5tu»f«r*  =  1  ff  20,5...  «otlj, 

*    3fon«     ==  1  ff  17,8...  goty; 
b)  3nfcalt  bt«  Tupfer«  =  0,003458°', 

*  *    3inn« ,   ==  0,00395«'. 

45)  SBotumen  »on  A  =  V~^'%'^ 

p(s— s') 

u       P— p.s..k 

p(8'— 8) 

46)  a)  3nfait  be*  ©tabe«  =  0,01843«', 
b)  ®et»t$t  *        »       =  7,74281  ff. 

47)  3nftalt  »on  A  =  F(*'=^ 

S.p(8' — 8) 

.        .    B  -    f(S-8) 

S.p(8'-8) 

48>  a)  Sn^att  bt«  ffutfert  =  IVj", 

*  *    3mn*     =  2/3«'j 

-    b)  @f»»t<$t  be«  Äu»fer6  =  633,6  ff, 

*  *    3fon«     =  262,8  ff. 

49)  ©»et.  ©et».  =  8  K  + 

k 

50)  a)  @ttt>.  be«  ©Übet«  =  0,4526  ff  =  14,4832  8otl), 

*  <■■    ©olbt«  —  0,6724  ff  =  21,5168    * 
b)  3n!)fllt  bt*  ©ilbert~=  798«" 

*  *    ©olbe*=  648«" 
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74  8bf$nitt  II.    $ert$nun<)  ber  erfigcn  Äetyet. 

«bfc^nttt  IL 

Stufgaben  über  bie  SBeredjnuna.  ber  edtgen  Stbxpa. 


$.  3,  Aufgaben  übet  bie  &tre$tnrag  bei  yriötna. 

a)  Ueber  bit  Dberfl&<be. 

51)  Dberflätbe  =  52 y,D'. 

52)  DberfW<be  =  277,8215  D'. 

53)  £>berjl*<be  =  245750'. 

54)  qjreid  be$  «njfricb«  =  17  p.  6  fr. 
Dberjtfobe  =  539,30515  p' 

55)  OberflÄdjr  =  133,92  ö'- 

56)  3nbdt  ber  »ajt«  =  1274D'. 

57)  £*b<  =  25'. 

58)  »ajfofeite  =  3',  £tye  =  15'. 

59)  Seiten  ber  ®ranbfto<be  =  3'  «nb  4»/,',  $M)e  =  22'/,'. 

60)  Seite  ber  93afl6  =  6'.  _^ 

61)  Seite  ber  **  =  ~^^+^ 
mt  «  jMV2|0  +  2g) 

62)  diagonale  ber  San«  =  3,896',  $tye  =  23,896'. 

63)  2>ie  eine  Seite  =  4',  bie  anbere  ==  6'  unb  bie  Jpölj« 
30'. 

64)  5)ie  $ol)e  be«  einen  =  5met-,  bie  beS  anbern  =  10m,t- 

b)  Ueber  ben  Äubifinbalt. 

65)  Äubifinbalt  =  63,936*°'. 

66)  ffubffinljait  =  107008«" ~=  61"/„«'. 

67)  Äubifinijalt  =  1968«'. 

68)  <g«  finb  5160°'  au6gnbeben. 

69)  ©et  Stamm  fofiet  88  £. 

70)  1131  ftttyren. 

71)  3nftalt  =  a.b,c. 
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aufgaben  über  Sie  Stn^nung  be<  0ri<ma.  75 

72)  Der  Stamm  liefert  3*/8  JMafter. 

73)  232,3  gurren. 

74)  2Ran  Ijat  750  arbeitet  anjufteaen. 

75)  DberjW^e  =5  792  □';  $rei«  be$  «nffricfc«  =  26  fl. 
24  fr. ;  «Pret«  ber  Stuffö^runfl  =  57  fl.  36  fr.. 

76)  2>er  »elfter  fafit  1701  Wlaai. 

77)  2»an  brauet  10111  33a<ffteine  unb  biefe  foffen  202  fl. 
13  fr. 

78)  2foja#  ber  »adfleine  =  17472  ©tßcf;   ffrei«  biefer 
=  349»/„  fl. 

79)  ffubifin&alt  =  7880«'. 

80)  3n  3  Stonben  36  Sturnten. 

81)  453  «JMter  6  ©efier. 

82)  7231,68  Webern  =  72  ÜWalt.  3  ©ftr.  1,68  «ff. 

83)  9M>  20  ©tunben  9  «Win.  52 «%7  ®ef. 

84)  Äubifinljalt  =  35,073«'. 

85)  £ubifinf)alt  =  67,34016  * 

86)  Äubifinijalt  =  214,272«'. 

87)  Äubifin&alt  =  17,01". 

88)  ffubifinljalt  =  3,24 «'. 

89)  Äubffin&alt  =  173,4858«'. 

90)  Äubifinfalt  =  57,728«'. 

91)  Äubifinljalt  =  421,93325«'. 

92)  £ö$e  ==  17«/,'. 

93)  £>ie  ©eile  wirb  =  2,39'.  ' 

94)  93afl*feite  =  28"  875'". 

95)  Sänge  ber  Staun  =  72'. 

96)  2)itfe  ber  SRauer  =  2'. 

97)  Sie  ®röfe  be«  erforberlü&en  »lec&«  =  2,38080'. 

98)  Sie  Sänge  =  12»/2'. 

99)  «ange  =  »reite  =  5',  bie  $tyt  =  *»/,'. 

100)  Äubifin^ait  =  1120«'. 

101)  Jfubifin^aU  =  192«'. 
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76  afcfönttt  II.    ®tvt$nung  ber  ertigm  Xet^tx. 

102)  5>ie  ©eiten  jfob:  3',  4,5'  unb  10,5';  ber  Äubifinljaft 
betragt  141,75"'. 

103)  Dberftö^e  =  432o'. 

104)  OberfW4>e  =  134,8  o'. 

105)  »reite  =  3';  2)üfe  =  l'/j'.  , 

106)  $ie  Seiten  jhtb  4*/2'  unb  672'  lang. 

107)  3nWt  ber  £öbfong  =  (l-2d)(b— 2d)(h-d). 

>  3    

109)  «Änge  =  ml/JL,  »rette  =  nl/JL,  §öbe  = 
f  mnp  T   mnp 

pl££.      • 

F  map 

109)  2>a«  eine  ®efä0  fa#t  2,67,  ba6  anbere  6,33  «Wao«. 


110)  ffante  =  ay  m* 

111)  2>ie  3nf>alte  betragen  1344«'  unb  4536". 

112)  Die  homologen  ffanten  meffen  8'  unb  6'. 

c)  lieber  ba«  ©ettnefet. 
.  113)  ®en>ic^t  =  783,513  ff  ==  783  ff  16%  8otb. 

114)  ©ewify  be«  »adjtetn«  =  10  ff  26%  Sotl). 

115)  @e»Uf>t  ber  ©ifenflange  =  43,02028  ff. 

116)  ©ewicbt  ber  Suft  =  1300,8  ff. 

117)  ©ewtcfct  =  1571,47  ff. 

118)  Suftbrurf  =  28274,4  ff  ober  no^eju  282 J/4  ©r. 

119)  ©ewidjt  bet  Stabe  =  529,1495  ff;  Sßrei*  berfelben 
=  79  p.  22  fr. 

120)  ©ewfty  be«  ^riema  =  26,33637  ff. 

121)  $rei«  ber  Stabe  73  fl.  47  fr. 

122)  @ewi$t  be*  Stamme*  =  3994  ff. 

123)  @e»i#t  be«  $ri«ma  =  2268  ff. 

124)  ©ewWjt  ber  Säule  =  28876,246  ff. 

125)  Seite  bet  ©runbfl&(&e  =  0,08'  =  «'". 

126)  Seite  ber  ©ajfe  =  1,98', 
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SlufgaBtn  fii«  bie  9crt$nung  be«  SBütftl«.  77 

127)  Seite  bei  ©runbfW$e  =*  0,25';  §tyt  =  6'. 

128)  ©eiten  =  0,083'  unb  0,043'. 

129)  Seite  ber  Orunbflacfce  =  0,364'. 
130)- $a«  sßaraaeiejnpeb  jinft  1,95'  tief  ein. 

131)  Siefe  be«  (Sinjinfen«  =  2'  6". 

132)  Siefe  be*  Ginjfafen«  =  0,379'}  2tajat>l  ber  »atfftrine 
=  222  @tü<f. 

133)  ©ewity  ber  «Stabe  =  34,992  £  unb  4,374  £. 

134)  Äonten  =  1'  5"  unb  1'  2". 

135)  ®en>i$t  be«  §olje«  =  2073,6  £,  ®e»i$t  be«  9Re* 
tatl«  =  3240  ff. 

136)  gange  =  3,6152' ;  »reite  =  1,205' 5  §af>e  =  0,964'. 

$.  4.    Stafgabea  ober  bie  »erecfrnung  be«  SBürfeU. 

a)  Heber  DberflAcfye  unb  Äubifinljait. 

137)  a)  Oberjl.  =-216a'5        flfubifin$.  =  216«'. 

b)  *  =  201,84  □';  *      =195,112«'. 

c)  *  =40,56D';  '-       =17,576«'. 

d)  *  =  426,3894  a' >      '       =599,077107«'. 

e)  *  «1,215a'}  *       =0,091125«'. 

f)  *  =12,26940'}  *       =2,924207«'. 

138)  a)  06erp.'=  25,9584Q';  ffubifin^.  =  8,998912«'. 
b)  *  =  525696  D'"  =  25a'  50D"  96a"'} 

JtubiRnljalt  =  25934336«'"  =  8«'  1184«"  512«'". 

139)  DberjWcfee  =  6  »2 ;  Äubifinljalt  =  a3. 

140)  Oberfl.  =  56,9184  amet-;  Ä*bifin&.  «=  29,218112«-»«t- 

141)  sßrei«  be«  $fofWc&«  =  12  p.  2  fr.,  tfubifinfalt  = 
614  V8«'. 

.  142)  Dberflaty  =  73»/,  O' 5  Äubifintxüt  =  427/8«'. 

143)  2>ifferena  ber  Dberftö^en  =  275,625  a'. 

<    Sn&aUe        =  337,640625«'. 

144)  tfubifintyalt  =  48,228544«'. 

145)  Äubtfin^alt  =  47«'  1383«"  1440«'". 

146)  Oberfläty  =  17,28  a';  Äubifinljalt  =*  4,88736«'. 
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78  Sftfönitt  II.    Smdjnung  ber  ecügen  Äätpa. 

147)  £>betfla<$e  =  72Q';  ÄuMHtfyilt  =  41,569". 

148)  Dberfta^e  ==  2D*;  tfubifinMt  =  ^-f3. 

149)  a)  Äonte  =  21';'      Äubifin^  =  9261  •'. 

b)  *     =  2,8';  *        =  21,952°'. 

c)  »     =  7,38';  *        =  401,947272«='. 

d)  *     =  4,05met-j        *        =  66,430125  «•«"*• 

150)  Äubifinfatt  =  ^J/j. 

151)  2)iaflona(e  =  6,062';  ffubifinljalt  =  42,875«'. 

152)  tfubifin^alt  =  0,512«'. 

153)  ffubifin&alt  =  37«'  64c". 

154)  512  SBflrfel. 

155)  9,216  Waa*. 

156)  Äubif taljalt  be«  einen  =  8C/,   be«  anbern  =  125 c'. 

157)  Äubifin&alt  =  (^f)*  ««*  (^r)* 

158)  3m  erjien  gaße  tjt  bet  Snljalt  =  15S/8C',  «m  jweiten 
=  64«'. 

159)  3n^alte  =  8C/  unb  15,625". 


160)  Äante  be«  einen  =  1/»(k+}/0  38ki)/    Ne   *• 

mUm  _  v,(k_|/^l!)-. 

161)  Äubifintyalt  =  20,391167". 

162)  *ufiiHn$alt  =  [|Cl  +  r3)]3  =  2,54889.d*. 

163)  Äubifinljaft  =  [|(— l+r3)]J=0,049027896.S3. 

164)  Umflef^r. :  eingefcfcr.  ==  4  :  f  2. 
165) 

a)  Seite  =  IVa'.     d)  ®eite  ==  5,08'.       g)  Seite  =  0,7005'. 

b)  *    ==  31/*.      e)      *    =  6'  3".        h)      *    =  2,9«"t 

c)  *    =6,29'.    f)     *    =0,84988'.  i)     *    =  2,49«MU 
166)  Seite-=  -1076,9'"  =  7'  5"  8»/1(,'". 
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167)  ©eitt  =  1,77'. 

168)  ffmtte  =  1,133'. 

169)  Um  1,595'  gröfer. 

170)  Seite  =  0,605'  j  Stielt  bef  erforberli<$en  »le#«  = 
1,8301  D'. 

171)  DberjWty  =  6^C2. 

172)  diagonale  =  4,8497'. 

173)  ÜJiagonaie  =*  focr~B. 

174)  3)ie  Seiten  finb :  0,5' ;  1';  1,5'  unb  2'. 

175)  anfangH^e  Seite  =  4'. 

176)  ffanten  =  6'  unb  4',  alfo  bie  DberflA$en  ■»  216  g' 
unb  96  D'. 

b)  Uebet  ba«  @en>i($t. 

177)  ©ewicljt  be«  2Bürfefo  =  22 ^  Str.  78 '/8  ff. 

178)  ©ewidjt  =  2515  ff. 

179)  ©ewufr  =  1166%  ff. 

180)  5,023  SBürfei. 

181)  ©ereilt  be6  ©anjen  =  86,0436  ff. 

182)  Seite  =  0,801'. 

183)  Seite  =  0,773' =  9"  3*>/m"'. 

184)  Spec.  @etof$t  =  7,5. 

-  185)  Seite  =  2,5';  diagonale  =  4,33'. 

186)  Seite  =  0,57'  j  ©ereilt  =  73,4832  ff. 

187)  Seite  eine«  {eben  =  2". 

188)  Seite  =  0,41'.  - 

189)  2)itfe  ber  Sßanb  =  0,01'. 

190)  Siefe  be«  Sinfinfen«  =  l3/4'. 

191)  Siefe  be«  einten*  x=  0,5209'. 

192)  146  2BürfeI. 

193)  £{e  Seiten  finb :  '/2',  1',  1'  unb  2'. 

194)  Seiten  =  1,5'  unb  1,75'. 

195)  ffante  =  2'. 
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89  SU>f$nitt  IL    SBmrfmuttfl  ber  tcfigen  Mxptx. 

$.  5.    SlttfgaBett  äftet  bie  Sere$mtn&  Nr  $9sanriN. 
A.    ätredjmtttß  »er  ooUfüroJtaeit  fjgiranrtttt. 
a)  lieber  bie  Oberfläche. 
196)  Oberfläche  =  46 '/4D'. 
107)  Oberfläche  =  23,98708  □'. 

198)  $er  2lnflricf>  foflet  6  fl.  11  lr. 

199)  Oberfläche  =  12,067434  Q'. 

200)  Oberfläche  =  27,712  D'. 

201)  Dberflä*e  =  242,76  D'. 

202)  Oberfläche  =  55,65103  O'- 

203)  Oberfläche  =  |[a^3  +  3^ (4b*-a*)J. 

204)  OberflÄc^e  ==  138,24  Q'. 

205)  Oberfläche  =  160,389  D'. 

208)  Oberfläche  *=  a[»  +  ^"(IK^ä^J. 

207)  $öb,e  ber  ^rrnnibe  =  9,92'. 

208)  ©eite  ber  ©runbfläc&e  =  4'. 

209)  Die  §öb,e  ift  entweber  —  7,77'  obtr  =  2,29'. 

SBHt  lägt  fidj  biefrt  $»wt(rcfu(tat  «Flöwn? 

210)  ©eite  ber  93aft«  = 

?KüS  °  2W2P)K2"^+2h2) 

211)  #tye  ber  ^fyramibe  =  2s}/(o  (O— 2a*)) 

212)  Äante  =  J/fq-pg 

213)  3tbe  Stantt  ift  =  5'. 

214)  ©eite  ber  »äffe  =t  10' 5  $tyt  b«  $fyrarail>e  =»  20'. 

215)  a)  Seite  ber  ©afte  =  20';  b)  jebt  ©eitenfairtt  = 
20,6155'. 

216)  Seite  ber  »äffe  =  12';  ©eitetrtante  =  10'. 

217)  ©eite  ber  ©runbfläcfre  =>  8'. 

218)  Oberfläche  m,  18D'. 
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I/O' 

219)  ©lei^Iieflenbe  ff  ante  =  kJ/q 

220)  ©berfl.  be«  einen  =  1157/8a',  Me  be«  anbern  == 

221)  S»ie  ffanten  pnb  =  24'  unb  22'. 

b)  Ueber  ben  StubitinfyaU. 

222)  ffubifin&att  =  71,57". 

223)  ffubifin^alt  =  70«"  111573"'. 

224)  ÄubiKn^olt  =  15°'  341«". 

225)  Äubifrofalt  =  389,7»'.         . 

226)  ffubifinl)alt  =  ^ 

227)  tfubiffnfalt  ==  53,3504". 

228)  ffuMftn&att  =  19,032324«. 

229)  Äubifinfatt  =  XlVW— a2) 

230)  Äubiftafalt  =  9,093936". 

231)  ffubtfinbalt  =  1,82214". 

232)  Äubfflnljalt  «=  25,455204". 

3a2i/- 

233)  Äubifinljalt  =  -2-l/3(b2— a2) 

234)  ffubifinfalt  =  10,752". 

235)  ffubiftn^alt  =  20,66875". 

236)  ffubtfm&alt  =  2058". 

237)  Stubitintyüt  =  4,29868". 

238)  Äubfftnljatt  =■  f  J/0(0— 2a2) 

239)  £tye  ber  «Jfyramfbe  =  37,18'. 

240)  ©rite  ber  ©runbfladje  13,85'. 

241)  ©rite  ber  ®ranbfWd>e  =  4,312'. 

242)  ©eite  ber  Safie  =  8". 

243)  ©eite  ber  »äffe  =  2'  j  £6lje  ber  5|fyram.  =  5,8309'. 

244)  3ebe  ©eite  ber  ©runbfl.  =  4';  iebe  ©eitenlante  =  8'. 

«S|rt>,  ftufgatat.  n.  6 
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82         -         «bfönitt  II.  Sm^nmfl  bet  eefifttn  -ftötp«. 

245)  3ebe  Äante  *=  2'. 

246)  8a|lefeite  =  2,4' 5  &tye  =  9,6'. 

247)  Seite  bet  Soft«  =  3,3';  £tye  18,3'. 

248)  Seite  bet  Saite' =  6'. 

249)  Entfernung  »on  bei  S»ifce  ==  .^f  4. 

250)  Slbftanb  »on  ber  Söifce  =  4,6279'. 

251)  Äubifin^alt  =  157,464«". 

252)  Äante  =  1,8'. 

a*fa»  2a2h} 

253)  ftuMH»**  =  -7—^  *=  3(2b,_a2) 

254)  Äubifin^aÜ  =  1009,9726"'. 

255)  2>ie  Äanten  ftnb  1'  6"  unb  2'  7"  lang. 

c)  lieber  ba«  ©en>f<H 

256)  ®et»i$t  ber  $ß»ramibe  ='  264  (Str.  60  £. 

257)  ®ew>i$t  =»  147995201 V*  Str. 

258)  ©ewic&t  beö  ©rabftein«  =  3373  £  21  Sott). 

259)  #ölje  ber  «ßöramibe  =  2,34'. 

260)  a)  32340  »reu$.  £;  b)  21707  ba»r.  £;  c)  24598 
»ürtemb.  £*. 

261)  Seite  ber  Safte  =  1,343'  ober  1'  4"  1'". 

262)  §öl)e  ber  *ß»ramibe  =  1,975'. 

263)  §ofye  ber  ^»ramibe  =  5,63'. 

264)  3ebe  Äante  =  3,28'. 

265)  2>ie  eine  fft  21//,  bie  anbere  71/»'  I)oa). 

B.  Aeredpmng  *et  abgeküßten  flstamifct. 
a)  lieber  einige  allgemeine  Seftimtnungen. 

266)  3nfalt  ber  ®runbflac|e  ==  ^f 

Gh'1 

267)  Sntyalt  ber  <Dura)fa)nitt«jIa^e  «■  -^p- 

268)  2)ie  entferea)enbe  Seite  =  s/^ 
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aufga&cn  äbtt  tu  SJewdmung  ber  ffatmübt.  $3 

269)  Sn^att  ber  ©djnfttjiadK  =  1,9044  a'. 

270)  Entfernung  »on  ber  33aftS  =  9,494'. 

Hb 

271)  a)  #öt)e  ber  (grgdnautigSjtyranitbe  =  -t4- 

b)      *      *    abgefüttert  ^ramibe  =  §^~i 

272)  $öt»e  ber  «p^romtbe  ==  31'. 
273),3n^alt  ber  2)urcl)fdjiutteflä$e  =  3,2776  Q'. 

274)  §Ö&e  ber  »odfranbigen  ^tamitt  =  JST°L 

275)  Stielt  ber  2>u«|f$nitt6fla$e  =  lU(Q  +  g+fy"Q4) 

276)  3n^alt  ber  ©$nittftö<$e  =  5,0625  a'. 

,b)  Ueber  bte  Pberftädje. 

277)  3nl)alt  be«  «Kantete  =  ^(S+s) 
.    278)  3n1?alt  beS  Kautel«  =  158,1  a'. 

279)  DberjW^e  =,  538,49  a'.  

280)  Oberfläche  =«=  S2+s2+(S+e)/^  (S— s)2+4h'| 

281).  Dber^e  ^  181,824  a'. 

282)  £öbe  beö  Äörper«  =  8'. 

283)  Die  Seiten  ber  ®runbfla$en  gnb  1,5'  unb  4,5',  bte 
%bl)t  =  12'. 

284)  ©eite  ber  anbem  ®runbfW#e  =  1,6826'. 

285)  $)ie  Seiten  Unb  5'  unb  8'  long. 

c)  Uebtr  ben  Äubiftnljatt. 

286)  Äubifmljalt  =  VsCG.H-g.h). 

287)  tfubifinfolt  =s  216,79"'. 

288)  3nl)alt  itt  <Scbjtfttffö$e  =  i^"[GH  (GH— 3k)*] 

290)  Äubifinljalt  =  183«'. 

291)  ffubifintyalt  =  107,8«'.    - 

292)  JTubifinljalt  =  208,215". 

293)  Äubtfint)flft   =  58,24 «'  5    $ret«   be«  Stamme«   = 
52  fl.  40  fr. 

6* 
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84  »BfönfH  n.    ©«e^nung  btt  cdigra  JWtfc«. 

294)  ffubiffn&alt  ==  |(S*+sH-S.s) 

295)  Äubifinljaltv=  3,584". 

296)  935,6564  Ouabtattutyen. 

297)  Äubifinfait  =  63«'  484V8C". 
296)  3)er  »eiltet  faßt  4941  SWaa«. 

299)  ffubifinfaU  =  1364,352«". 

300)  ffubifinljalt  = 

(S*+s*+S.s)^  =  0,14433h(S4+82+S.8) 

301)  §tyt  .bet  *ß9iamiot  =  9,12'. 

302)  £tye  be«  Stitipttt  =  4,2'. 

303)  Entfernung.  =  ^(  S-l/§!±^!\ 

304)  3n  einer  Entfernung  wn  7,245'. 

305)  3n$alt  bet  abgefaßten  «p^tamibe  =  12,515c'. 

306)  ©eite  bet  gtöfetn  »afl«  =  6'. 

307)  ©eite  bet  anbetn  $ajfe  =  -|+l/3A    §!\ 

308)  3n^alt  bet  gtö|5etn  ®tunbfM#e  = 

6  k— gh— /3gh(4k— gh) 

2h  

anm  »,  •         m  ß*         6k— G.h-/3Gh  (4k— G.h) 

309)  Älemete  Saite  = , 

310)  3n^alt  bet  Saft«  =  144  a'. 

311)  Die  Seiten  bet  ©runbflac&en  flnb  3'  unb  5'  lang. 

312)  Snljalt  bet  ©^nittpd^e  = 

Entfernung  biefet  ton  bet  grient  ©tunbflaa)e  = 

^^[rG-^GrG-BcGrG-grg))] 

313)  3n^alt  bet  ©$nittflac&e  =  5,407  Q'j  Hbftanb  biefet 
»on  bet  »ajl«  =  1,4'. 
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d)  lieber  ba«  ®ewid>t. 

314)  ©ewicfct  =  217  ff  5  «otb. 

315)  ®ew>ity  =  30  Gtr.  31  ff. 

316)  ©rite  ber  aröpern  ©runbfW^e  =  6". 

317)  ©per.  ®ew.  =  5. 

318)  Seite  ber  großem  »äffe  =  3',  bie  ber  fiemern  =  2' 
unb  bie  #ölje  =  6'. 

319)  $tyt  =  4,6'  unb  9,2'. 

§.  6,    aufgaben  über  bie  Seregnung  be«  regulären 
SerraeberS. 

a)  lieber  bie  Dberflädje. 

320)  Oberfläche  =*  10,8250'. 

321)  Dberfiaa)e  =  6^3, 

322)  ffante  =  1,5'. 

323)  Dberfla<$e  =  ^£-^3. 

324)  DberjWcbe  =  58,617375  a'. 

325)  Oberfläche  =  100,805  D'. 

326)  Sei  bem  einen :  Seite  =  1,1469'  unb  Oberfläche  = 
2,2782  D'j  &ei  bem  anbern:  Seite  =  2,9469'  unb  Oberflädje 
=  15,0417  Q'. 

b)  Ueber  ben  Äubifinljalt  unb  ba«  ®en>icbj, 

328)  Äubifint)att  =  5,498409«'. 

329)  Oberfläche  =  27,712  a'- 

330)  ffubifint)alt  =  38,020864«". 

331)  Äubifintjatt  =  ^"3. 

332)  Äante  =  13,22';  Äubiflnbalt  =  272,285°'. 

333)  2)ie  Äante  beö  einen  ift  2',  bie  be«  anbern  3'  fang. 

334)  Äante  =  6'. 

335)  Sie  Äante  be«  einen  =  1,2'}  bie  be«  anbern  =?  1,8'. 
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§.  7.    Sfttfgabeit  nbtt  He  SJetedbnung  t>ed  regulären 
Cftaeberä. 

a)  lieber  bf c  Dberfl&#e. 

336)  Oberfläche  =  8,86784  D'- 

337)  Oberfläche  =  2s2K"3. 

338)  Äante  =  2,5'. 

339)  DberflÄcfce  =  62,352  D'. 

b)  lieber  ben  Äubifin&alt. 

340)  ÄubiKnfcatt  =  1,590975«'. 

341)  ÄubiHnt)aIt  =  y^2' 

342)  Äante  =  3'. 

343)  Äante  =  1,37'. 

344)  Äante  =  3',  Äubifmt)alt  =  12,7278". 

§,  8.  Aufgaben  übet  Me  SJetedmurig  be«  regulären  £>obes 

laebert. 

346)  Dberftöd&e  =  5,16  D' 5   Äubifmbalt  =  0,957875". 

347)  Äante  =  5';  Äubifint)alt  =  957,875«'. 

'    349)  Äante  =  1,2';  Dberflaaje  =  29,7216a'. 

§♦  9.    aufgaben  übet:  He  Sereänung  beS  regulären  3fo> 

faeberS, 

349)  Dberflaa>  =  183,2456  a'- 

350)  Dberpc&e  =  5s2^3. 
•351)  Äante  =  1,5'. 

353)  Äante  =  6'. 

354)  2)ie  Äanten  ftnb  1'  unb  2'  lang. 

§.  10.    aufgaben  übet:  baö  ftffef  abgefebntttene  bretfeinge 

$rMtua. 

356)  Äubtf in^alt  ==  84,8«'. 

357)  Äubtrmt)alt  =  32,42304«'. 

358)  Äubilintyalt  =  26588«'. 


Digitized 


by  Google 


Hufgalxii  übt*  bie  Skre^nung  beä  GtylJnbtr*.  87 

359)  3nbalt  be«  Durdtfdpitte  =  3'/,a'. 

3öO)  2)ie  parallelen  Tanten  jlnb:  8,4';  10,8'  unb  16,8'. 

361)  Die  parallelen  Tanten  flnb:  5';  5,6'  »nb  6,2'. 


Slufflaben  übet  bte  aBetedjnung  bei  runben  Ä&npet. 


§.  11,  aufgaben  über  Me  ätaedjuung  bei  ©plinbet*. 

A.  «twdjtrang  »<$  »»Ucn  Cgliubtr«. 

a)  Ueber  bie  ©berfla(fte. 

362)  SRantel  =  45,528  Q'. 

363)  Mantel  ==  141,3a';  Oberfläche  =  151,11250'. 

364)  Ärurame  Dberftadje  =  248,688  a'. 

365)  URantel  =  93«/,  D' 5  ©berflae&e  =  112*/4a'. 

366)  $rei«  bed  «nftricfe«  =  4  fl.  42  fr. ;  DberfWdje  = 
151  n'  11 '/«a"- 

367)  377,585  a'  8le<$. 

368)  Um  25,61  a'  grdfec. 

369)  #ol)e  be«  Gplinber«  ==  25'. 

370)  Durcfcmeffer  =  2,1'. 

371)  2>ur$meffer  =  2»/2'.    - 

372)  2)ur<f>meffer  =  5'. 

373)  $ur<$meffer  =  2'/»';  £tye  =  15'. 

374)  Umfang  =  12,56';  $öl>e  =  33'. 

375)  (Sntweber:  §albmeffer  =  0,65'  unb$ö|)e  =  8,96', 

ober:         >         =  0,37'     »      .     =  16,52'. 

376)  Umfang  =  11'. 

377)  18,27  0'  «nb  5,73  a'  »N>. 

378)  2)a«  eine  wirb  4,5'  !)«><«.  unb  1,32'  weit,   ba6  anbere 
3,5'  l)ocb  unb  1,026'  weit. 
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b)  Ueber  b«ti  £nbtfinl>alt. 

379)  ffubifin&alt  =  162". 

380)  ffltWßifyift  ==  84,78«'. 

381)  DbtrjW^e  =  240,21  D'j  ÄttbHm&aft  =  251,2«'. 

382)  Äubifmfcüt  =  763,02«'. 

383)  Äubifinl)alt  =  873,43025«'. 

384)  äbfall  =  43,2«'. 

385)  Äubffinfaft  =  893,2«'. 

386)  Äubifta^oU  =  ^ 

387)  «ßrti*  =  47  fl.  93/«  fr. 

388)  ^oljabfaO  =  27,2168«'. 

389)  $er  Stamm  fofltt  39  fl.  17  fr. 

390)  137,3436  ÜRaa«. 

391)  264mal. 

392)  20  ffreuger  (naljeju). 

393)  2712,96  2Raa«.' 

394)  £tye  =  21 V3'. 

395)  Dut4>mefftr  =  3,748 ;  Umfang  =  11,779'. 

396)  Dut^meff«  =  6,818'}  Umfang  =  21,408'. 

397)  §ölje  be«  SEBafferflanbe«  =  5"  3,3'". 

398)  SBeitt  =  2"  2,2'". 

399)  4,3042  p'  S3l«$. 

400)  #ef>e  be«  Sefler«  =  7.". 

401)  £albmeffer  =  0,242',  bad  nötige  3Med>  =  1,7049Q'. 

402)  Entfernung  be«  SBafferfeiegel«  »om  ©oben  =  0,974'. 

403)  Slbflanb  be«  Safferfpfegel«  =  1,284'. 

404)  ÄubfKnWt  =  ^ 

405)  Äubifinljaft  =  ^20— nd2) 

O 

406)  Dbtrflat&e  =  6nr2;  Äubtfin^alt  =  2*r». 

407)  Umfang  =  ±%';  £oljabfa8  =  19,26«'. 
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408)  SJur^meffet  =  7'/,"  5  £öty  =  1'  7»/,". 

409)  ÄuMRnWt  =  §|/^ 

410)  tfubifittfatt  =  SL(2«0— P*) 

Oll 

411)  5>uK&meffer  =  2'  unb  bie  §tyt  =  8',  ober  2)ttw|)* 
meffer  =  4,74'  »nb  bie  £ö$e  =  1,42'. 

412)  Duette  =  2^  +  /^Kh) 

413)  S)urcf>meffer  =  ^}  ftty  »  ^ 

414)  2>ur<$meffer  =  $tye  =  J/I?}  Dbnfl&^e  = 

415)  113,04  SWaa«. 

416)  *uftffbtyrft  =  31,4«'.        

417)  2)urd)raeffer  =  -h  +  l/(?2  +  h*) 

flubifinljaft  =  =Lh»  +  O— V»  (20 + «h2)l 

418)  3)urc&meffer  =  2*/«'?  £tye  =  21'. 

419)  Da«  eine  1,354«',  ba«  anbere  2,€46e'. 

420)  2>a«  eine  i|l  l1/,',  ba*  anbete  2'  tief. 

c)  Ueber  ba«  ®en>i^t. 

421)  ©ewfc&t  ber  «Warmorfaule  =  117'/s  6tr. 

422)  ®ew>i$t  be«  DfAtyftein«  =  1804,1184  S>. 

423)  £tye  =  9"  1"', 

424)  2)itfe  ber  Stöbe  *=  3,88'". 

425)  SDurc&meffer  =  4,72". 

428)  2>er  innere  5>ut(&meffer  =  0,64'". 

427)  0,6116',  0,6838'  unb  0,749'  ton«. 

428)  2)urd&meffer  >  1,023'. 

429)  Um  0,127'. 
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430)  Surdjmeffer  =  1',  «änge  =  5',  ober  au*:  3)ur^ 
raejfet  =  3,1622',  Sänge  =  0,5'. 

431)  2>ur#m.  =  £öf>e  =  0,524';  ®e».  =  53,7166  £. 

432)  2)ie  eine  SBalje  ifl  1,86',  bie  anbere  2,557'  fang. 

433)  Sanae  =  2'  unb  3',  bie  enrforecfjenbe  2>itfe  =  1,279' 
unb  1,919'. 

B.    «mdfiittttg  »es  MUtt  CgUttJe«;. 

434)  Äubifinfalt  =fc  15,2604°'.  ' 

435)  2>ie  Äojten  ber  Seitung  betragen  =  5183  fl. 

436)  tfubifint>a(t  ber  (Sifemnaffe  =  7"  65«"'. 

437)  «tage  ber  Leitung  =  2800',  ^ 

438)  «Rabiu«  be«  ljol)len  «Räume«  =  1/(r2_^.) 

C.    «eredjnttttg  *e*  fd)ief  abgefdjwtttenen  CgltiOct*. 

439)  a)  «Mantel  =  ™l(5^) 

b)  JtuMHnftalt  =  ^(H+h) 

44Ö)  Äubifin^att  =  102,872"; 

441)  Äubifin&att  =  25,12«'. 

442)  2>ie  Spalte  ber  Steile  ftnb:  314«"  unb  5,966°'. 

443)  ÄubifinJjaU  biefe«  %W*  =  2,378»'. 

444)  2>ur$meffer  =  7". 

$  12»  Stefgafot  übet  bie  »ece^ttttttg  be*  ÄegeW. 

A.  «ew^rama,  Je*  »«Uflänbigen  Hegel*. 

a)  Ueber  bie  Dberfla^e. 

445)  Sn^alt  be«  «iRantet«  =  96,875  D'  =  967/8D'. 

446)  Dberftödje  =  jir(r  +  s) 

447)  3nbdt  be«  «Kantet«  =  1,4946  D' 5    ©berfladje  = 
1,8576  D'- 

449)  DberfWcbe  =  87 D'  13«/, D". 
449)  ©berjlac&e  =  59  a'  66  Q". 
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450)  Dberffitye  =  383%  a'. 

451)  Dberfläc&e  =  ^! 

452)  2Xantet=  153,3462a'?  O&erfWc&e  =  181,6062a'. 

453)  Oberfläche  be«  Äegef«:  Oberfläche  beö  Ctylinber«  = 
b+f"(4a2+b2)  :  2(2a+b). 

454)  Oberfläche  =  m/rf^lfHFj) 

.  455)  Oberfläc&e  =  38,2568  a'- 

456)  Oberfläc&e  =  g+Vg(g+;ih2) 

457)  Oberfläc&e  =  ^(s2— h*+s^(s5=£5)) 

458)  Seite  =  15'j  £fflje  =  14,85'. 

459)  a)  S>ur$meffer  =  16';  b)  %tyt  =  15'. 

460)  a)  Seite  =  8'  5" ;  b)  Durc&meffer  =  8'. 

461)  a)  Surc&mefTer  =  —s+l/^Üi? 

b)  $tyt  =  I/bX«b  +  /^82+40))-20 
'  2*r 

462)  2>ur$»ieffer  =s  4' 5  We.=:33/4'. 

464)  §albmeffer  6'. 

465)  ©urcljmefier  =  al/I* 

f   3ae 

466)  £ö$e  =  2>urc$meffer  =  l/~T0~~  = 

467)  iDurc&meffer  =  2,8'  j  £ölje  =  11,91'. 

468)  2>ur$mejfer  ber  SSafi«  =  4'. 

469)  2>ur$meffer  =  4'j  Seite  =  10y. 

470)  a)  £ö^e  =  2'  4"  5  b)  $ur$roeffer  =  1'  4". 
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471,  M-H  =  jA"(-=  +f  CM' 

** = Ks-ä-f + r  gm 

472)  3)ur<&mefftt  =  l'j  Seite  =  8'. 

b)  Hefter  best  Äubifin&aft. 
47S)  ffubifinfatt  =  16«'. 

474)  Äubffin^alt  =  11«'  775«". 

475)  ffubfflnfalt  =  0,40192«'. 

476)  Äubifhfyrft  =  14,13«'. 

477)  1403,58«'  @anb. 

478)  SlbfaH  =  28,7466". 

479)  Äubifinljalt  =  5,547333". 
490)  Äubifin^alt  =  328«"  67VS"". 

481)  ffubifin^att  =  30,26123". 

482)  Äubifintyatt  =  497,140875«'. 

483)  a)   DberfWcfce  =  15,2604  Q' ;    b)  ftubitral>«ft  = 
3,43359". 

484)  a)  DbetfiÄ^e  «•  10,6822  o'  5   b)  ffubifinfyrft  = 
2,746872«'. 

485)  ÄubiKn^alt  =  1,11". 

486)  £albmeffet  bet  ®runbflft$e  =  5,62'. 

487)  $olje  be«  ffeflel«  =  15'., 

488)  Sogen  be«  »e&feftote  =  3'  7"  3'",  bet  jugeljöttße 
»abfu«  =  1'  6"  lJ/iu'"5  Sentriewinfel  =  132»  33'  41". 

489)  Seite  =  1,385'. 

490)  §tyt  be«  Raufen«  =  36'. 

491)  ÄubKin&alt  =  |^0(0— 2ot2) 

492)  Äubftmfatt  =  514,8«'. 

493)  Äubifin&alt  =  fl/(M+g)(M-J) 
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494),  Äubifinljalt  -  i/^MO-MyM-O) 

495)  Äubtfinfalt  =  ^ 

496)  3,13  gRaa*. 

497)  DberjWAie  =  ^5  Äubtfinfalt  =  ^O- 

498)  Stabfo*  be«  »efre«  =  1,8776' ;  Gentiiewtofel  =  180". 

499)  tyttaber  :  ffegel  =  3:1. 

500)  dntftrnung  =  Jj'V+b2) 

tfubtfm&alt  te»  Slbfönit»  =  j^j(a2+b2)^(a*+b2) 

501)  £tye  be*  Steile*  =  1,2384';  §a(bmeffer  be*  edjnüte* 
•  1,984'. 

502)  §tyt  =  |(2— f"4) ;  SRabro*  be*  <5<$nÜte*  =  |^"4. 
508)  ßntfetnunß  »on  ber  ©pifce  =  hf- 

504)  JtubifinfaU  <*  jT° 

505)  Äubifin^alt  »o«  A  =  16,485«',  btr  »on  B  =  6,28«'. 

506)  Äubifintyalt  be*  anbern  ,s=  32 c'. 

507)  $tye  be*  anbern  =  16'. 

508)  3  SRaa*. 

toft>  dY*a, 

509)  2He  fifyen  jinb:   »       »  -  unb  , 

fa-yHb  fa-fO) 

c)  Ueber  ba«  ©ennc&t. 

510)  Öett)i^t  =  389,4856  ff. 

511)  $tye  =  1,535'. 

512)  £albmeffer  bei  Safi*  =  4,48". 
518)  imr^meffer  =  Seite  =  1,91'. 

514)  2>ur$meffer  bd  =  0,6'  =  6". 

515)  2>,e  «*»  finb:  „wpd2(m4.n)  «nb  ffWpd,(m+n) 
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516)  Äubifinfaft  =  92,51°'. 

517)  Äubifinfalt  =  39,2165«". 

518)  ÄubiKnfalt  =  59,142".     . 

B.    £ctt4nuttg  Je*  abgekürzten  ftejele. 
a)  Ueber  bie  £>6erfla$e. 

519)  2>ur#mejfer  D  =*  d  +  2/(s2— hl). 

520)  Umfang  ber  «einen  ©runbp^e  -»  48,3145'. 

521)  üRantelfWdje  =  ^±E.s     - 

522)  3^aa  bed  SRantel«  =  2949,3  □'. 

523)  SRantel  =  113,04  Q'j  ©berfiadje  =  145,225  D'. 

524)  Dberffafy  =  314,785  D'. 

525)  Oberfläche  =  4R2+rJ+(B+r)s) 

526)  SRantel  =  2091,24  Q',  Oberfläche  =  2694,905  O'- 

527)  ©berfWcfce  *•  81,64  a'. 

528)  Seite  be*  Äegel«  =  36'. 

529)  a)  Seite  =  5';  b)  £tye  =  4,957'. 

530)  a)  Seite  =  5,2';  b)  #tye  =  4,8'. 

531)  Seite  =  ^^> 

532)  Seite  =  5,2'. 

533)  3>ur$meffer  *»  -b+J/^+^-D*— 2Ds) 

534)  2>ie  Jpalbtneffer  finb  2'  unb  0,5'  lang. 

535)  Labien  =  5'  unb  2'. 

536)  ©röferer  Surcfenieffer  =  10';  Rein.  2>urcf>m.  =  6'; 
Seite  =  8'. 

537)  2>er  eine  =  3',  ber  anbere  =  1'. 

538)  S)er  größere  £albnt.  =  7',  ber  Heinere  =  2'  «nb 
bie  Seite  =  13'. 

530)  3>er  größere  $al*m.  =  4',  ber  Hein.  =  2'  unb  bie 
Seite  «=  7'. 
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b)  Ueber  ben  Äubtfintyalj, 

541)  tfubiftnfalt  =  857,22 «'. 

542)  ihtbtftn^aU  =  184 «'  946«". 

543)  Äubifin^alt  =  22,19352«'. 

544)  Äubifinl).= 319,495«'}  sßiei«b.©tamme«c=127flL47fr. 

545)  S)er  Äeffel  fa^t  3269/10  2Raa«. 

546)  SWan  brauet  33,8115  D'  $le$  unb  ber  Ätffel  fa#t 
384  g»aa8. 

547)  a)  Äubtfinljalt  =  81,4045«';  $ni«  =  40  fl.  42  fr. 

548)  SJbfaÜ"  =  101,736«'. 

549)  2lbfaö  =  48,06"'. 

550)  «ubifmf)att  •»  91,83872«', 

551)  jtubifinfyät  =  |(R*+r2+Rr)^(BJ-(R-r)') 

552)  Äubifm^alt  =  19,924°'. 

553)  Äubifmfyalt  be8  an  ber  «einem  93a|ie  Hegenben  3$<Ue* 
=  299,085«',  ber  be«  anbern  =  397,995«'. 

554)  Die  Sn^olte  ber  3,  Steile  jtnb,  t>on  ber  großem  93afi6 
an  geregnet ,  nadj  ber  SRettje : 

^(19K2+.r2+7ß.r)  5      ^(7(R2+r*)+13R.r)  unb 
<>  j|\R*+19r2+7ß.r) 

555)  3>ie  Sn&alte  flnb:  464,72«';  238,64°'  unb  87,92«'. 

556)  $iefe  =  V  5". 

557)  $atbmeffer  ber  anbern  83ajfc  —  3'. 
55Q)  Umfang  =  12,56'. 

560)  »afeiu*  R  =*  — I+l/(^— — ) 

561)  £albmeffer  be«  3>urä)fönittsfreife$  =  I/R3+r3 

Entfernung  beöfetben  wn  ber  Safi«  =  J^-(R—  l/R3+ril 
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562)  fcolbmeffer  =  2,41'$  gntfernung  =  1,18'. 

563)  K  5=  6',  r  =  3'. 

564)  D  =  8",  d  =  6". 

565)  «Die  Kabien  fbib:  1,5'  unb  1';  bie  $tye  =  3'. 

566)  «Die  9tobien  =  5'  unb  3'}  bie  £«>e  =»  12'. 

c)  Utber  bae  ©erntet. 

567)  @en>i$t  =  206651V4  £• 

568)  $Jfte  =  6". 

569)  ©enrity  =  92,3195  £. 

570)  ©pec.  ®ett>i$t  =  2,3. 

571)  0,832'  tief  von  ber  gröjjem  8afl«  au«  auf  betn  fRantel 
gemeffen. 

572)  3>ie  Labien  müjfen  2"  unb  1'/,",  bie  $öl>e  2,98" 
lang  gemalt  werben. 

$.  13,    aufgaben  übet  bie  »eretfunng  ber  Äugel  unb  bet 
Äugelr6eüe. 

A.    ftetedpmttg  »et  ganzen  Angel. 

a)  Ueber  bie  D6erflad)e. 

573)  «Die  D&erflac&e  wirb: 

für  a)  =  200,96  Q'.  für  d)  =  572,265 D'. 

„    b)  =  98,4704 Q'.  „    e)  =  254,34  Qmrt-     . 

„    c)  =  1,5386  Q'.  „    f)  =  155,623424  Q"«- 

574)  a)  Dberjlaty  =  45,3647a'  5  b)  =  70,88235 Q'. 

575)  ©berfUtye  =  28,26  a'. 

576)  DberfWcfc  =  24,64a'. 

577)  Dberftöcfce  =  4,62  a'. 

578)  Dbetfl.  bef  <£rbe  =  9274259,9  Guabratmeiien. 

579)  a)  Dberfl.  ber  umgeför.  Äugel  =  ^»rs2 $  b)  ber  ein* 
geför.  =  gjw2. 

58»)  SMfferenj  =  7,942a'. 
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581)  Oberfläche  =  21,1937  a'. 

582)  a)  Dberfl.  ber  umfäriebenen  Äuflel  =  2*rs2;    b)  ber 

2 

eingefcfjnebenen  =  ö^s2. 

TIS2 

583)  a)  Oberfläche  ber  umft^riebenen  Äugel  =  -5-(5+j/5) 
=  ll,3605.s2. 

b)  ©berfl.  b.  eingefrtr.  Äugel  =  ^  (7+3^5)  =  7, 174.s2. 

584)  a)  Dberfl.  b.  umf$r.ffugel=^(9+3,/5)=24,662.s*. 

b)  DberfJ.  b.  eingebt.  ff.  =^(25+iy5)=15,573rs*. 

585)  Der  iDurfyneffer  ifl: 

für  a)  =  2'.  ffir  c)  =  5'. 

„    b)  =  2,236'.  ,    d)  =  7»«- 

586)  £albtneffer  =  5,14'. 

587)  ©ttte  =  5'. 

588)  ffubifinfatt  be«  SBftrfel«  =  0,527997". 

589)  ©eite  =  3,872'. 

590)  S)urc$meffer  =  1';     Umfang  =  3,14'  j    Obtrjia^e 
=  3,14  Q'. 

591)  Dberjl.btt  einen  =28,26  D',  ber  anbern= 113,04  □'. 

592)  a)  2)ur$tneffer=2j/jL.  b)  Dberfla#e  =  ^. 

593)  Die  2>ur#meffer  ftnb:   2+§\/ /(^^)  unb 

594)  §albmeffer  =  1'}  Oberfläche  =  12,56  □'. 

595)  Seite  be«  SBürfel« = 2,09'  5  2>ur$m. b.  ffugel =2,89'. 

6)  lieber  ben  ffubifinfyalt. 

596)  Der  ffubifinfyalt  wirb  : 

ffir  a)  =  57,87648«'.  für  d)  =  73,58485°'. 
„    b)  =  381,51c".  „    e)  =  68,607174«'. 

„    c)  =  47,688c".  „    f)  =  11,987632«-««- 
«l>l|,  aufgaben  n.  7 
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597)  jtubiffntatt  =  636«"  374'«"". 

598)  Gberfl.  =  44,17875  p '•,  Äubi«n^att= 27,611718". 

599)  5tubifmf>att  =  Me"  688«'". 

600)  tfubtfmtyalr  =  1,47998«'. 

601)  Äubifin^alt  =  g^. 

602)  Äubifm&alt  »  310,464«'. 

603)  Äubifinl)att  ber  @tbe  =  2656457181,37  Äubifmeilen. 

604)  Äubifin^oit  =  523V30//. 

605)  SBürfel:  Äuget  ==  rc/6  :  V51-. 

606)  5>e»  tfeffel  faßt  301,43  SRoae. 

607)  2>te  Äugeln  »erhalten  fic^  wie  1  :  8  :  27  :  64  :  n5. 

608)  Äubifinl>aÖ  =  41,568«". 

609)  Um  459,4C"  größer. 

610)  SlbfoU  =  357«", 

611)  Unterbiet  =  0,7208«'. 

612)  Unterföieb  =  1,40908«'. 

613)  Um  1,0071«'  größer. 

614)  Äubtfintyalt  be«  Äeget«  =  225,798«". 

615)  a)  3m  SnfyUtnfß  »ort  2  :  3  :  2. 
b)  *  o  *  6  :  9  :  4. 
o)    *            *  »6:9:4. 

616)  a)  wie  2  :  j/5  :  2. 

b)  wie  6  :  1+2/5  :  4. 

c)  wie  3:1:2. 

,    617)  Äubinfml)aU  ber  großem  Äugel  =  113,04«',  ber  ber 

«einem  =  33,493«'. 

v     618)  2)tr  <£>«r#meffer  if» ; 

für  »)  =  12'.  für  d)  =  3,6'. 

,   b)  =  6".  «    e)  =  1,8-* 

,   c)  =  9'.  *   f)  =  0,8«* 

619)  2)ur^meffer  be«  SWonbea  ==  466,5  «edlen. 

620)  S>ur$>neffer  ==  2'  7"  6'". 

621)  $He  6  :  ^36«  ober  =  fen2  :  n. 
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,    622)  Durc&raeffer  =  f-(d3+d'Hd"3). 

623)  §albmeffer  =  0,62'  =  6'  2". 

624)  Ober^äc^e  ==.  13,86  D'. 

625)  £atbraeffer  =  1,49'. 

626)  $ur$meffer  ber  anbern  tfugel  =  D\T-, 

627)  2Bie  f"m2  :  y~n\ 

628)  äBie  mf"m  :  nfn. 

629)  Sei  ber  einen  fjl  ber  5)urd)tneffer  =  1'  2"  unb  ber 
3n^alt  =  904,3«",  bei  ber  anbem  tji  ber  $urdjmeffer  =»  8" 
itnb  ber  3nbdt  —  267,9e". 

630)  2>ie  iDurdjmeffer  frob  4'  2"  unb  3'  5"  lang. 

631)  Durtyneffer  =  1'  2". 

632)  SBanbftärfe  =  4". 

633)  Die  >S)ur#raeffer  fint>  3'  unb  2'  laiig. 

c)  lieber  bo«  @en>ici)t. 

634)  ©ettic&t  ber  Äugel  =  876,263  ff. 

635)  ©ewic&t  =  31  (Str.  79 »/,  ff. 

636)  ©ewity  =  206,727  ff. 

637)  ©ewujit  =  255/694  ff. 

638)  2>ur#meffer  ==  6"  V". 

639)  «(Ron  ertjalt  7832  Heinere  Äuadn. 

640)  $albmeffer  =  1"  %0'". 

641)  460  »leifugetn. 

642)  2>i(fe  ber  Sifenmaffe  =  2". 

643)  £itfe  ber  ^Kugel  =  \%'". 

644)  a)  Die  2>ur$meffer  =  3'  unb  6'}  b)  bie  ©etoidjte 
=  3815  ff  unb  24416,64  ff. 

645)  §a(bmeffer  ==  3". 

646)  SSon  A  =  182,56  ff ,  »Ort  B  =  17,44  ff. 

647)  ©pec.  ®ewi<f)t  =  7,2. 

648)  Die  Durfynefter  pnb:  0,1839'}  0,3678' j  0,5517'. 
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649)  223344  ©tfirf;  3>urcljmeffer  eine«  Äornö  ==  1"'. 

650)  SBnnbbtde  =  7,*9'". 

651)  Dicft  ber  2Öcmb  =2". 

B.    ßeredjmmg  *tt  ftugeltljciU. 

1)  Seredjnung  ber  Äugelljaube. 

652)  Sn^olt  ber  £mibe  =  56,52  a'. 

653)  3nt)alt  ber  #<utbe  =  2,16  o'. 

654)  £<mbe  =  2jiR  (r  -  ^(ß2— r2)^, 

655)  §aube  =  2,16  ö'. 

656)  £aube  =  2rc(  a2  +  rJ  —  a^(a2+r2)). 

657)  Jpaube  =  77,3136  ö'. 

658)  £albmeffer  =  2«/,'. 

659)  Slbjlanb    ber   «Sd&mttftöcfye   »om  üRittelpunfte  =  1 ' ; 
«Rabiu«  be8  ©d)iutt'3  =  2,4'. 

660)  §5lje  ber  £aube  =  9" ;  2)urdjmeffer  bee  SSegrenjung«* 
fteife«  =  3' 5  #albmeffer  ber  flugel  =  1'  7".     . 

661)  ^albmeffer  be«  SmrcfyfcJmttteS  =  2'. 

662)  §albmeffer  ber  Äugel  =  3';  $tyt  ber  §aube  =  1'. 

663)  3eber  =  11,14'. 

2)  SJerecfcnung  be«  tfugelfef  torö. 

664)  Oberfläche  be«  6eftot*  =  45, 7184  q'. 

665)  Oberfläche  =  nR  (2h  +  ^  h(2R— h)). 

666)  Oberfläche  =  rcR  [r+2(R-^(R^_r2)]. 

667)  Oberfläche  =  5,72447  a'. 
669)  Oberfläche  =  1,256  q'. 

669)  Surcfcineffer  ber  Äugel  =  3'. 

670)  ftuMHitfeatt  =  84,78«'. 

671)  J?ubtfin$alt==^(R-^(R*-r2)). 
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672)  flubifmfalt  =  2,830186°'. 

673)  JtuMfiityift  =  ^[(a»+r')(^V+r1)  — a)]. 

674)  Äubifin^alt  =  2,830186«'. 

675)  Äubiftnf)alt  =  8,37333«'. 

676)  £6&e  bet  #aube  =  ^. 

677)  £olje  =  5". 

678)  2>ur#meffer  =  5'. 

679)  £albmeffer  =  2,5'. 

3)  93ered)nunfl  be«  ÄucjelfegmenteS. 

680)  Obetftäcfce  =  5,495a'. 

681)  Oberfläche  =  rc[r*+2R(R— |T(Rl— r»))]. 

682)  überfiele  =  46,3464 o'. 

683)  Oberfläche  =  11,5866  D' 5  tfubtfin&aU  ==  2,41623«'. 

Till 

684)  Oberfläche  =  <h*+2r')  5  Äublfinf).  =  -g-(h'+3r2). 

685)  Oberfläche  =  11,5866  Q'j  ff  ubifin^.  =  2,41623«'. 

686)  Äubirmfalt  be«  ©egment*  =  -g-  (3R— h). 

687)  Äubifin^alt  =  1,46952°'. 

688)  3Me  3n^.  betber  Steile  ffob  0,850416°'  unb  7,326664«'. 

689)  Äubifin^alt  =  |[2R3-(2RH*5)f (Ra-*2)]- 

690)  ©te^e  «Rr.  688. 

691)  ftubKfnftall  =  j[2(a*+r*)^V+?)~a(2a*+3r*)] 

692)  ftuMKnfcft  =  0,031341«'. 

693)  £albmeffer  ber  Äucjel  =  2', 

694)  £albmeffer  =  $tyt  =  1,442'. 

695)  3){efe=  5,28"}  SBeite  =  1,056';  2)ur<$m,  =■  1,32'. 

696)  S>ur#meffer  =  1,848'. 

697)  Slefe  be*  Smjinfro*  =  1,27'. 
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4)  ©eredjnung  ttt  tfugelflflrtel«  unb  ber  fSrper* 
litten  3»ne. 

698)  6p^dr.  gtÄc$e=22,608  D'  j  f5rperl.  3one= 20,0175«'. 

699)  ©firtel  =  2tiRA;   Jtubiflnfyift  ber  3one  = 

ndhi2— a*— ad— jl. 

700)  ffubifin&alt  ber  3<>ne  =  3,4016". 

701)  Stubimah  =  «dfR*-yY 

702)  JhfbfflnQalt  —  9,158333«'. 

703)  Jhibffbi^alt  =  14,0254«". 

704)  Äubifinfalt  <-  *[r(H*— h')-3^=^]. 

705)  ©fefee  9«r.  703. 

706)  OberfUfte  =  28,5865  a';  *uMHn&.  =  7,0454«'. 

707)  tfubifinbalt  =  45,006«'. 

706)  JtuMfinfyilt  =  ^[8(r»+r")+d»]. 

709)  jfubirmbalt  =  11,7447«'. 
716)  Stabtu«  be«  anbern  95egrenauttg6frtife*  =  1,499'  ob« 
naljeju  =  1,5'. 

71J)  SJit  Labien  ftnb:  1'  unb  2'. 

712)  (Entfernung  ber  grJfern  ©runbfl.  »om  SRittelp.  =  2". 
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3(ttJ><tttg* 

I.  Safet  ber  fywififdjen  ©eloidjte  einig«  ß6t|>tt. 
1.  Sefte  Äötpct. 


{Benennung  t>er  flörper. 


6*eeififöe* 
©ewi$t. 


Benennung  fcer  ltdtyer. 


®*eciflfdje* 
®ewi$t. 


Styorntyolj,  trocfen.  . 
Styfelbaumljolj ,  trocfen 

»afalt 

93aufieine,  im  SJhttel . 
SBirnbaumljolj,  trocfen 
*Mei,  gepreßt  .  .  . 
©udjenljolj ,  trocfen  . 
Qtdjenljolj ,    (Sommer* 

ridje,  trocfen  .  . 
dtc^en^olj,  (Steineibe, 

trocfen      .... 

(Si* 

(Sifen,  gefdpmebet  .    . 

—  aegoffen .    .    . 

—  ©tabeifen  .  . 
(ilfenbein  .... 
@rbe*),feflgefhm*ft,frifdj 

—  i        trocfen 
®la$,  grüne«    .    .    . 

—  ©piegelgla«  .  . 
®olb,  gedämmert  .    . 

— .      gesoffen .    .    . 

®ranit 

®W« 

Äaßftetn,  bietet  .  . 
Äiefel,  gemeiner     .     . 

Äorfyolj 

Äretbe     

Tupfer,  gejammert 


0,6& 
0,75 
2,86 
2,50 
0fT3 
11,38 
0,73 

0,65 

0,70 

0,91 

7,78 

7,20 

7,84 

1,82 

2,06 

•      1,93 

2,81 

2,3—2,5 

19,36 

19,25 

2,54—3 

1,87—2,96 

2,70 

2,60 

0,24 

2,30 

9,00 


•tapfer,  jjegoffen     .    . 

—  J&ratyt  .    .     . 
fcinbenljjolj,  trocfen 

9Rarmor 

3Befffng 

9hiftöaumljolj,    trocfen 
$awelbaum&ob,   bgl. 
statin     .... 
Ctuan     .... 
£tueaftlber,  gefroren 
{Rojifaftomeljolg,  trocfen 
{Rottanne    .    .    . 
©anb    '  .    .    .    . 
©anbfietn     .    .    . 
©Über,  gedämmert 

—  gegoffen     . 
©taljl,  ungehärtet  . 

—  gekartet 

—  ©ußflalji  . 
©teinfoble  .  .  . 
Ufote  (ütufler),  trocfen 
ffiatjen  .... 
3Beibe,  ©aal*,  .  . 
Siegel,  gebrannter  . 
3inl,  gedämmert    . 

—  gegoffen    .    . 
Sinn,  getoal§t  .    . 

—  gegoffen   .    . 
Sucfer,  weifer  .    . 


8,78 

8,87 

0,55 
2,7  —  2,83 

8,44 

0,66 

0,40 
21,45 

2,65 
15,61 

0,55 

0,48' 
1,4—1,7 
2,0—2,7 
10,51 
10,47 

7,83 

7,81 

7,92 
1,2-1,5 

0,56 

1,34 

0,53 
1,4-2,2 

7,86 

7,21 

7,47 

7,29 

1,61 


•)  $ie  mittlere  2>i$tigffett  unfere*  Qrbförper*  ift  5,48  mal  großer  al* 
bie  brt  ©affer«. 
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2*  Swtfbat  fltöfftge  Slfopa. 


Benennung  ber  Äörper. 


©eroidjt. 


©enennung  ber  Äörper. 


@*>eeiftföe* 
®croid>t. 


Mfoftol,  abfofoter 
Bter   .     .    . 
SWeertoaffet    . 

Del,  33aum*, 

—  Sein*,  . 

—  3Ro^n^ 

—  9tub*,  . 


0,792 
1,034 
1,027 
1,041 
0,920 
0,940 
0,929 
0,914 


Del,  Serpentin*, 
Quecfftlber  .  . 
©äure,  (Efftg*,  conc 


Salpeter*, 
—     <Sd)tt>efek, 
2Bem  .... 
SBaffer,  cfyemifdj  rein 


conc. 


0,79—0,87 
13,597 
1,079 
1,192 
1,522 
1,850 

0,9—1,05 
1,000 


3,  ®aäfMge  fiötper  unfc  Kampfe, 


Qenemiuna  ter  ßörvcr. 

©Cö>id)t. 

Benennung  ber  tförper. 

@*ttiftfd}t« 

atmof^ärif^e  fiuft*) 

tylox 

Äoljlenffiure  .... 
QuecffHberbantyf    .    . 

1,000 
2,440 
1,524 

6,976 

©auerftoff     .... 

®ti<f  jtoff 

©afferbampf      .    .    . 
©afferftoff    .... 

1,103 
0,976 
0,623 
0,068 

*)  £te  atmcfytjärifcfye 

guft  tfl  770  mal  leidster  al«  befttttirte«  ©äffet. 
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93orliegenbe8  ©änbdjcn  entölt  für  je  Slnbeutungen  jw  ben 
SKufföfungen  fämmtlicfyer  geometrifdjen  aSeredjnunggaufgaben, 
toeldje  fcon  Unterzeichnetem  in  jtoei  feilen  erfdjienen  ftnb, 
ünb  fyat  öorjüglicfc  bie  SSejiimmung  bem  Sewenben,  toeldjet 
tiefe  SCufgabenfammlung  beim  ©elbfhmterrfcfyte  benufctA  in 
jtoeifefyaften  gällen  befyilflidj  ju  fem* 

9ßon  ber  9tufBfung  einer  Aufgabe  tourbe  immer  nur 
fo  fciel  mitgeteilt,  als'  eben  gcfdjefyen  burfte,  oljne  ber 
eignen  ®ei#e8tfyÄtigfeit  beä  ©tubirenben  $u  fdjaben*  35iefe8 
glaubte  idj  am  befien  baburcfy  $u  erreichen ,  ba§  ify  j[ebem 
3lbfd)nitte  bie  Set)rfä$e  fcoranfleflte,  über  toeldje  barin  9luf* 
gaben  .  enthalten  ftnb,  um  bann  auf  biefe  »ertoeifen  ju 
fönnen.  ^Qterburc^  tourbe  nod)  ber  toeitere  JBortljeil  erhielt, 
bafi  biefe  9lufgabenfammlung  neben  jebem  Seljrbucfye  über 
©cometrte  gebraust  Serben  fann,  unb  ba£  ba8  aSotumen 
be8  33udj>e8  ein  mögltdjfl  fleineS  tourbe ♦ 

Sluffaflenb  mag  e3  erfdjeinen,  bafi  td)  nicfyt,  tote  ba8^ 
getoitynlidj  gefdjieljt,  bie  SRefultate  ben  9tnbeutungen ,  fon* 
bern  ben  Aufgaben  felbfi,  beigefügt  Ijabe.  3«  biefer  £ren* 
nung  fceranlafiten  midj  aber  jtoei  Orünbe.  (SrfienS  foflte 
burfy  biefe  Slnorbnung  bie  SKnfdjaffung  ber  Aufgaben  nebfi 
ben  3tefultaten  erleichtert  toerben,  ba,  meiner  Slnficfyt  nad), 
oljne    ledere  eine  2liifgabenfammlung  äjten  3>t>etf  nW 
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by  Google 
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erfüllt;  benn  für  ben  fiefyrer  fyaben  fte  ben  Sfcufccn  &ebeu* 
tenber  3riterft>arni$  unb  ber  eifrige  ©cfyüler  n>ttb/  ütbem 
er  ftcfc  befirebt  ju  beut  angegebenen  9lefultate  ju  gelangen, 
ftcfy  immer  mehr  uub  mefyr  gertigfeit  in  mattiematifcben 
Operationen  erwerben  nnb  fo  julefct  mit  ben  geometrtfcben 
SQBabrfjeiten  unb  bereft  3tmoenbung  ganj  vertraut  n>erben. 

3tt)eiten8  gefcfcafy  \>k  Trennung  ber  5ln beutungen  unb 
JÄefultate  audj,  um  bie  3lufgabenfammlung  für  ben  ®e* 
bxanä)  beim  ©etbfijiubium  möglich  itoecfmäfjig  eitijuridjten, 
©adjverfiänbige  derben  mit  mir  ber  Slnftdjt  fein,  baft  burdj 
93erfd;meljung  ber  Mefultate  unb  Slnbeutungen  ber  3to«f 
ntd^t  in  fo  tveit  erreicht  Sorben  märe,  al8  bei  ber  getroffe* 
neu  9luorbnung;  benu  eine  befaunte  £(jatfadje  ifi,  ba§ 
ber  Sernenbe  bei  2tuf(öfung  einer  vorgelegten  Stufgabe  jtoar 
bad  erfie 3RaI  gern  feine  eigenen  Ärdfte  verfugt,  bann  ba8 
gefunbene  töefultat  mit  bem  gegebenen  vergleicht,  aber  nun, 
tt>enn  beibe  nicfyt  übereinftimmen ,  Ui  einer  unmittelbaren 
3lufeinanberfoIge  ber  9tnbeutung  unb  be8  JRefultateS  leicht 
verleitet  toirb,  jene  mit  feinem  eigenen  ^ßrobufte  ju  ver* 
gleiten,  ofyne  auf«  %eue  feine  Ärdfte  änjufhengen. 

GarUrutye,  im  3uni  1855. 

Carl  Sjrtfc. 
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23)  2>ie  Sänge  ber  Sinie  b  fei  =  x  m  f,  tt>. 

24)  ©erfahre  naefy  ben  t>orl)ergel)enben  Slnbeutungen. 

l* 
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4  $Bfd?nttt  I.    Aufgaben  über  gerabe  hinten  unb  SBinfel  im  allgemeinen. 

§♦  2*  Aufgaben  übet  mnttl 

25)  imb  26)  jtnb  leicht  naefy  ben  bei  ben  Aufgaben  angege* 
benen  Slnmerfungen  *  unb  **  gu  lofen* 

27)  Da  90°  ©eragef.  =100°  6entefv  fo  geliebt  bie  Slufl. 
burefy  einfache  3n>eifafcred5nung*  ©ntbält  ber  SBinfel  aud)  Wfc 
nuten,  fo  wrwanbfe  für  beibe  ©tyjieme  ben  regten  unb  bot  ge* 
gebenen  SBinfel  in  fofdje*    $ür  b)  erhalt  man  3.  83. : 

5400'  ®er.=  10000'  6entJ    _10000.2442 
(40o42'=)  2442'    *    =    x  *    jX~     "54ÖÖ~  tt#'#*" 

Slnmerf.    Bürger  and):  IV  <&tx.  =  50'  (5ent.  je.  jc. 

£at  ein  SBinfel  nod)  ©efunben,  fo  brütfe  man  biefen  unb  ben 
regten  SBinfel  barin  au$*    gür  e)  folgt  2»  35*: 
324000"  ©er*  ==  1000000"  Gent 
211000//  ©er*  =        x  *      u.  f.  to. 

»nmerf.    Äürger:  81"  @er.  =  250"  (Settt.  ic.  jc. 

28)  SJergl.  bieSlnbeut*  gur  t>orf)ergel)enben  Aufgabe«  @rf$etnt 
ba$  Siefultat  in  SJtinuten  ober  ©efunben,  fo  wrroanble  man  biefe 
in  ©rabe  u«  f.  f. 

29)  »bbire  beibe  SBertbe! 

30)  unb  31)  2)er  Somplementttrinfel  ergänzt  ben  gegebenen 
SBinfel  ju  einem  R  2^. 

32)  3)er  ©upplementttrinfel  ergdnjt  ben  gegebenen  SBinfel  ju  2R. 

33)  9tod)  ben  SetjrfÄfcen :  9febenn>infel  betragen  jufammen  2R 
unb  ©cfyeitetonnfel  ftnb  einanber  gleich 

34)  9lati)  ben  ©äfcen  Aber  ©egenttinfel,  3Be$feln>mfel  u.  f,  xo. 

37)  5)er  eine  SBinfel  t)abe  x°,  fo  t)at  ber  anbete  fflr  a)  2x°, 
für  b)  3x°,  für  c)  4x°  u,f*n>.  Ooergl,  »nbeut*  20  u.  f.). 

38)  SJejximme  burd?  ©ubtraftion  bie  Summe  ber  beiben  gleiten 
SBinfel  für  jeben  ber  gegebenen  gätle  unb  r)ierau$  burety  §albi* 
rung  bte  ©röfe  eine*  berfelbem 

39)  SkrgU  bie  Slnbeut*  38. 

41)  unb  42)  SJergt*  bie  »nbeuh  31t  2i,  22  u*  f. 
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Surfet  im  Sfteieti  überhaupt. 

5(bfcbnttt  IL 

Slufgafcen  üfcet  bte  SBinfei  in  etfigen  gigurcn* 


SeljrfÄfce* 

1)  $)er  Slufjemmnfel  eine«  $)reiecf«  ifl  gleid)  ber  Summe  ber  Beiben  innern 
gegeniiberftegenben  2Binfel\ 

2)  3)te  Summe  ber  brti  SöinfeJ  eine«  JDreietf«  Betragt  immer  2R. 

3)  2)ie  jtoei  an  bei  ungleichen  (Seite  eine«  gleichen  fügen  2)reiecf«  iw 
genben  SBinfei  ftnb  einanber  gleid). 

4)  $)ie  Summe  ber  Umfang«torinfel  eine«  ©ielecf«  beträgt  immer  bügelt 
fo  »ieU  CRedjte  al«  ba«  Sßitltä  Seiten  l)at  toeniger  4  üledjten. 

5)  3>ie  Summe  ber  Slufjentoinfel  eine«  tBielecf«  Beträgt  immer  4K. 

6)  3n  jebem  $aral(efogramm  ftnb  bie  gegenüBerfiegenben  Seiten  unb  SBinfei 
einanber  gletdj. 

§♦  3.    SBinfei  im  Sfteietf  überhaupt« 

43)  unb  44)  SBergl*  Sc^rf.  1. 

45)  unb  46)  3W>e  bie  Summe  ber  betten  gegebenen  SBinfei 
(nad)  8el»rf*  2)  »on  2K  ab* 

47)  33enufce  Sefcrf.  2  unb  ben  ©afc,  baß  9tebenttrinfel  ju* 
fatnmen  2R  betragen* 

48)  2}.  b  =  2}.  c  fei  =  x,  fo  ijl  ^1  a  =  2x;  alfo  nad) 
8el)rf*  2 :  2x  +  x  +  x  =  2ß  u*  f.  tt>. 

49)  a)  x  +  3x  +  4x  =  2K.  §ierau$  folgt  x  =  22V20} 
alfo  jinb  bie  SBinfei:  221/,0,  3.22V2°  unb  4*227,0. 

2iei)niid)  ifi  bei  b)  unb  c)  ju  »erfahren. 

50)  Vereine  innere^  fei=x,  foijiberanbere=x  +  28°36'; 
alfo  nad)  Sc^rf.  1 :  2x  +  28»  36'  =  124»  48'  u.  f*  n>* 

51)  Waä)  8el)rf*  2  (t>ergi.  SInbeut*  50)* 

52)  SXe  jttei  SBinfei  feien  x  unb  y ;  bilbe  jtoei  ®leid)ungen, 
befttmme  barau*  x  unb  y  unb  bann  nad)  8el)rf.  2  ben  brüten 
SBinfei. 

§t  4*    SBinfei  im  gletdjfdjenfUgen  DreiecE- 

53)  €ud)e  nad)  8el)rf.  2  bie  ©umme  ber  gn>ei  an  ber  un> 
gleiten  Seite  liegenben  SBinfei  unb  bann  nad)  2el)rf.  3  jeben 
einzelnen  berfeiben* 
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Ö  Slbfdmitt  IL    Aufgaben  tibtt  bie  äQinftt  in  ecfigen  gtguten. 

54)  Senufte  8ef)rf.  3  unb  bann  ?ef)rf.  2. 

55)  Sudje  ben  SRebentoinfel  be$  Slufienroinfete  0>ergl.  Sin* 
beut.  33)  unb  »erfahre  bann  wie  bei  53. 

56)  SRecbne  ben  -Kebemoinfel  be$  3Iu# enw'nfelä  unb  t>erfa^rc 
bann  n>ie  bei  Slufg.  54. 

57)  Seßimme  juerß  ben  anliegenben  Shifjemoinfel,  fo  iß  jeber 
ber  jn>ei  anbern  bie  fyalbe  (Srgänjung  beSfelben  gu  4R;  ober: 

SRedjne  nad)  Slufg.  53  bie  äßmfel  an  ber  ungleichen  Seite 
unb  IjierauS  bie  anliegenben  Slufjenroinfel  (nad)  Slnbeut.  33). 

58)  Drittle  bie  2  an  ber  ungleichen  Seite  liegenben  SBinfel  in 
bem  SBinfel  am  Scheitel  au$,  unb  wenbe  bann  Sc^rf*  2  an. 

59)  (Sin  SBinfel  an  ber  ungleichen  Seite  fei  =  x,  fo  iß 
ber  am  Sdjeitel  =  6x,  alfo  6x  +  2x  =  2K  (nadjSefyrf.  2)  ic.  tc, 

60)  gin  SBinfel  an  ber  ungleichen  Seite  wirb  (nadj  Sefyrf. 
2  unb  3)  =  2R  —  114"  u.  f.  n>. 

§«  5.    Sittlei  im  tec&ttoinfltgen  ©wie** 

61)  Die  Summe  ber  beiben  fpifcen  SBinfel  eine*  redjtttrinf* 
(igen  Dreiette  iß  nad)  Sc^rf.  2  =  einem  {Rekten. 

62)  5Rad)  8ef)rf.  3  unb  Slnbeut.  61. 

63)  IBergl.  bie  Slnbeut.  61  unb  49. 

64)  Der  eine  SBinfel  fei  x,  fo  iß  beranbere=x  +  18°24', 
alfo  nad)  Slnbeut.  61 :  x  +  x  +  18°  24'  ==  90°  u.  f.  tt>. 

65)  3ß  ber  Heinere  2$-  =  x,  fo  iß  ber  anbere  x  +  12°48' 
u.  f.  n>.  nad)  64. 

§♦  6.    SBtufel  im  Sieted  unb  »tele*. 

66)  Die  Sßinfel  im  SBieretf  betragen  jufamtoen  4R. 

67)  a)  'SBenbe  2el)rf.  5  an.  —  b)  «Redjne  ben  anliegenben 
SBinfel  unb  l)ierau*  nad)  66  bie  Summe  ber  3  anbern. 

68)  SBergl.  bie  Slnbeut.  49  unb  66. 

69)  »ergl.  Se^rf.  6  unb  Slnbeut.  66. 

70)  Die  imi  an  einer  Seite  tim&  Parallelogramm*  liegen* 
ben  SBinfel  betragen  naefy  Sefyrf.  4  unb  6  jitfaromt«  2R 
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©infel  im  ©ieretf  unb  ffiteletf.  7 

71)  ®?an  credit  na*  ?ef)rfafc  4  für  a)  bie  Summe 

=  2.5R  -  4R  ==  6R. 
Slefenli*  ftnb  bie  föefuftate  ber  übrigen  aufgaben  ju  befiimmen. 

72)  unb  74)  Sudje  n>ie  in  71  juerfi  bie  Summe  aller  Um* 
fang$n>infef  unb  f)ierau$  bie  ®rö#e  eine*  einzelnen. 

73)  unb  75)  £a  bie  2lujknn>infet  eine«  regelmäßigen  SBteledte 
einanber  gleich  jinb,  fo  töfit  ft#  nad)  Sc^rf.  5  jeber  eingehe  leidet 
befiimmen. 

76)  a)  Sejeicftnet  man  bie  Stojatyl  ber  Seiten  mit  n,  fo  ifl 

nad>  ^el>rf.  4  2nR~~4R=144°,  unb*)ierau$2nR--144n=4R, 

°bet  n  =  2rSü  =  10- 

9luf  gleite  SBeife  »erben  bie  übrigen  SRefultate  bejh'mmt. 

77)  Eergl.  2ef)rf.  5  unb  anbeut.  73. 

78)  Sergl.  bie  Slnbeut.  ju  »ufg.  76. 

79)  5Ra$  Se^rf.  5  (4R  =  400°). 


2(bf*mtt  IU. 

Aufgaben  ükr  bte  ©eredwung  ber  ecftgen  gtguren,  kt>eld^e 

oljne  9lnh>enbung  beä  ipöt^agorfitfc^en  SefyrfafceS  geldft 

»erben  ffinnem 


8  e  t>  r  f  4  $  e. 

1)  $et  Sn^att  eine«  jeben  fpatattefogramm«  ifk  gleich  bem  Sftobufte  au* 
©runbfinte  unb  $&fy. 

2)  Parallelogramme,  forote  JDreietfe  *on  gleicher  @runbttnte  »ermatten  fl<$ 
feie  üjre  «gäljen,  unb  umgelegt. 

3)  £er  3nljalt  eine«  Ctuabrat«  ift  gleich  ber  feiten  $otenj  einer  6dtt 
be«fel6en. 

4)  2>er  Sntyalt  eine*  2>reie<f«  ijl  glei$  bem  falben  tfrobufte  au«  ®runb* 
linie  unb  #tyt. 

5)  5>ie  diagonale  eine«  Parallelogramm«  tyeilt  ba«felbe  in  jtoei  congruenet 
$reiecfe. 

6)  Sn  iebem  Parallelogramm  Ijalbiren  fid>  bie  diagonalen  gegenfeitig  unb 
im  Ctuabrat  unb  in  ber  {Raute  flehen  fit  aujjerbem  fenfre^t  auf  eütanbtr. 
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8      «bfd&nitt  III.    Slufgaben  über  bie  SBere<$nung  ber  etftgen  Figuren. 

7)  $>er  3n§ate  eint«  SJaraHeUrapeje«  fft  gleich  ber  Ijalben  ©umme  ber 
gmei  parallelen  ©etten  mulh>lieirt  mit  intern  fenfrecfcten  96ftanbe. 

8)  S>er  3nl}alt  eint«  SBiered«  tfi  gtetdE»  btm  $robufte  au«  einer  diagonale 
unb  ber  falben  Summe  bet  jmei  von  ben  gegenubertiegenben  (Snbpunften 
auf  ffe  gefällten  f$ee>enbifel. 

§.  7.    Sfofga&ett  n&et  baS  gfladjentnaf  im  2lBgemetaen. 

80)  big  85)  Stod)  bem  2>ecimalfbflem  fft  1D'  =  100  o" 
k  IOOd"',  fem«  fct  1  bab.  SWorgen  =  4  «Btertcl  &  100 o° 
a  100 n'.  —  »a^|  bem  5)uobecimalfo|eem  i|l  In'  =  144 o" 
a  144  Q'"  u.  f.  ». 

86)  unb  87)  2)a  100  bab.  Duabr.'8uf==9jQuabr.*2Reter, 
fo  ergeben  jid)  bie  9tefultate  bura>  einfache  3roeifa&redjmungen. 

88)  unb  89)  a)  144 Q"  jmölftl).  =  100D"  äebnrtjeilig ; 
b)  1728 D'"  JW>ölft$eüig  =  lOOOO"'  jeweilig. 

90)  bie  93)  erforbrm  nur  einfache  aritfymet.  Operationen. 

§.  8.    Aufgaben  über  ba*  fcecfttecf. 

94)  2)ie  «uflöf.  gefdjiebt  nad)  8el>rf.  1. 

95)  3>i»ibire  mit  bem  Sntyalt  einer  platte  (8ebjrf.  1)  in  ben 
3nb,alt  be«  ju  belegenben  »obene. 

96)  »efiimme  nacb,  8eb,rf.  1  roie  viel  Duabr.*8ufl  ber  ©oben 
bee  ©aalee  betragt  unb  redme  Ijieraue  bie  Soften. 

97)  »ergl.  anbeut.  95. 

98)  »ergt.  SInbeut.  96. 

99)  3iel)e  ben  SnJjatt  ber  beiben  SBege  von  bem  3nl>att  be« 
©arten«  ab;  beru<ffia)tige  aber  bie,  beiben  SBegen  jufommenbe, 
3)ura)freujung«Paa)e. 

100)  ge  finb  awei  9led)tedfe  »on  41/,'  Sänge  unb  23/«'  »rette, 
jwei  oon  3»/4'  «finge  unb  23/«'  »reite  unb  ein  »ec&tetf  uon 
4»/2'  SAnge  unb  81/*'  »reite  ju  beklagen. 

101)  »ergl.  anbeut.  99. 

102)  3f*  nad)  »or&erg.  Anbeut,  ju  töfen. 

103)  bi«  105)  9tod)  8el)rf.  1  erhalt  man  bei  gegebenem  3n« 
balte  eine«  SßaraMogramme  bie  eine  $imenfton,  wenn  man  mit 
ber  anbern  in  ben  3nljalt  bibibirt. 
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Aufgaben  üBcr  fca*  {Äed&tetf.  0 

106)  2)foibirt  man  mit  bem  greife  einer  Duabratrutfye  in 
btc  gange  Summe,  fo  finbet  man  ben  Snfyalt  be$  9ltfer$  in  Duabr.* 
9hitl)en.    9Serfal)re  bann  na*  2inbeut*  103. 

107)  Su*e  na*  ?el)rf.  1  ben  Snfyalt  be«;  erften  9te*tecf« 
unb  bann  na*  103  bie  Sreite  be$  (entern. 

108)  33e$ei*net  man  bie  £%  mit  x,  fo  tfl  bie  ©runblinie 
=  2x  unb  ber  Umfang  =  6x$  alfo  6x  =  24,54.  93ejlimme 
IjierauS  bie  §öl)e  x,  bann  bie  ©runblinie  unb  cnblic^  «ac^  8ef>r^ 
fafc  1  ben  3nJ)att. 

109)  «erfahre  äfjnli*  tt>k  bei  108. 

110)  2)ie  beiben  anliegenben  Seiten  feien  x  unb  y,  fo  er* 
geben  ft*  bie  @lei*ungen: 

I.    x  +  y  =  8,2.  IL    x  —  y  =  1,4. 

Seftimme  fyierau*  x  unb  y  unb  bann  na*  Seljrf.  1  ben  3nf)alt. 

111)  33ejei*net  man  eine  Seite  mit  x,  fo  ijl  bie  anbete 
=  x  +  6,  alfo  x  +  x  +  6=48,6.    Su*e  fyierau*  x  u.f.m. 

112)  2)ie  ©reite  fei  =  x,  <fo  iji  bie  Singe  *■  x  +  3,2; 
folglich  na*  Sefyrf.  1: 

x  (x  +  3,2)  =  46,44  ober : 
x2  +  3,2x  =  46,44  u.  f.  tt>. 

113)  Sejeic^net  man  bie  ©runblinie  mit  x,  fo  ijl  bie  $öl)e 

x+13 —  2x       13— x    e  t  r,-       A  o  t  r   i 
=  --r-^ =  —2—>  folflh*  na*  Se^rf.  1: 

x(13-x)=5s2()88 

ÜRan  erhält  fyierau*  x  =  5,8'  ober  =  7,2' }  für  ben  erjien 
8üertf>  n>irb  bie  §öl)e  =  3,6'  unb  für  lefctern  =  2,9'.  SSeibc 
Slefultate  entfpre*en  ber  Sebingung,  benn  in  beiben  gällen  wirb 
ber  3nf»a(t  =  20,88  D'. 

114)  3ji  bie  §öf)e  be*  Heinern  9le*tetf3  =  x,  fo  mu£  ft* 
na*  «e^rfafr  2  galten:  45,15  :  30,10  =;  x  +  4,8  :  x. 
Sejiimme  ^ieraue  bie  Sfrtytn  Mb  bann  na*  anbeut.  103  bie 
©runblinie. 

§*  9.    Stufgaben  über  ba«  Cluabrat 

115)  «erfahre  na*  ?el>rf.  3. 

116)  Su*e  ben  3nl)alt  be$  ©arten*  na*  Sfetyrf.  3  unb  tyttr* 
au$s  ben  Sßrete  bedfelben. 
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10     9fl>fd>nitt  III.    aufgaben  über  bte  SBerecfcmmg  ber  eiligen  gtguten. 

117)  SBergl.  bie  Slnbeut.  gu  Slufg.  95. 

118)  «Befiimme  bie  Seite  unb  heraus  nadj  Se^rf.  3  ben  3nf)alt. 

119)  SRad?  Sebrf.  3  n>trb  btc  Seite  gefunben,  wenn  man  au$ 
bem  3nl)alte  bie  Duabratwur^e!  jfety. 

120)  ffierroanble  bte  Slngabe  in  £Utabr**3oH,   jie&e  barauS 
bte  Ouabratwurjel,  fo  ftnbet  man  bte  Seite  in  3ofl  u,  f.  n>* 

121)  a)  aaSte  f^lU  :  ^361  u.  f.  n>. 

122)  3tet)e  nacfy  Slnbeut.  119  bie  Duabratrourjel  au*  ber 
Summe  ber  3nl)alfe  ber  brei  Duabrate. 

123)  Sefiimme  nad)  Sefjrf.  1  ben  3nfyalt  bed  »entert*  unb 
verfahre  bann  nacfy  Slnbeut.  119. 

124)  a)  Seite  =  f~2a2  u.  f.  n>. 

125)  aSergl.  Slnbeut.  119. 

126)  Dfoibtre  mit  bem  5ßrei$  einer  Ctuabtatrutfye  in  ben  be« 
ganjen  5ßla$ed,  um  ben  Snfyalt  ju  erhalten  k. 

127)  Sergl.  SlnbeM.  123. 

128)  5)ie  Seiten  ber  Duabrate  feien  x  unb  y,  fo  erhält 
man  folgenbe  jtoei  ©lefdjungen : 

I.    x2  —  y2  =  80 
II.    (x  +  3)2  —  (y  +  3)2  =  .104. 
Subtratjire  I.  t>on  II.  nadjbem  biefe  georbnet  ijl,   bejiimme  au* 
ber  neuen  ©letc^ung  ben  SBertf)  &on  x  unb  fubjittuire  biefen  in  I. 

129)  Se$t  man  bie  Seite  be$  einen  DuabratS  =  x,  fo  tfk 
biebe$anbern=x  +  12;  folglid):  (x  +  12)2— x2=240u.f.u>. 

130)  Sinb  bie  Seiten  berDuabrate  xunby,  fo  erfyältman: 

I.    x2  +  y2  =  900 
IL   x2  —  y2  =;  252. 
Slbbire  beibe  ©leidjungen  u.  f.  tt>. 

131)  Die  Seite  be$  Heinern  Duabrat*  fet  =  x,   fo  iji  bie 
be$  anbern  =  3x;  alfo:  x2  +  9x2  =  160  u*  f.  tt>. 

132)  ffiergl.  129. 

133)  9Sergl.  130. 

§♦  10.    Aufgaben  übet  bie  fcfciefainfltgen  «Parallelogramme- 

134)  bis  136)  löfe  na*  8el)tf.  1. 

137)  bi*  140)  9Sergl.  bie  Slnbeut.  ju  103. 
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Bufgafan  übet  ba«  SDteietf.  11 

141)  Steine  ben  3nl)alt  be$  *ßarallelogramm$  unb  fyierau* 
nad)  anbeut.  119  bie  Seite  beä  Duabrat*. 

142)  93ergl.  bic  anbeut.  96. 

143)  SBejeicJmet  man  bie  #6I)e  mit  x,  fo  folgt  nad)  Sefyrf,  1 
bte  Oleicbung :  (x  +  8)  x  =  384  ober  x2  +  8x  =  384.  @nt* 
uritfle  l)ierau6  x  u.  f.  n>.       ' 

144)  unb  145)  löfe  nacb  Sefyrf-  2.  (93ergl.  bie  Slnbeut,  114.) 

§♦  IL    Aufgaben  übet  ba*  Dreien 

146)  bte  149)  »erfahre  nad)  ?ef)rf.  4. 

150)  33cjeid)net  man  bie  Orunblinie  mit  G,  bie  £öl)e  mit 

P     TT 

H  unb,  ben  Snfyalt  mit  J,  fo  ifi  nadj  fie^rf.  4 :  ~ —   =   J, 

2J 
ajfo  G  =  jt  u.  f,  tt>* 

151)  2lu*  «nbeut.  150  folgt  H  =  ^. 

154)  unb  155)  S3crgl.  bie  8cl>rf.  5  unb  6. 

156)  Steine  ben  3nl»alt  bed  Duabrat*  nad)  Sefyrf.  3  unb 
bann  nad)  Slnbeut.  151  bie  £öl)e  be$  !Dreietf$, 

157)  SRadj  Se^rf.  4  fucfye  ben  3nl)alt  für  ieben  ber  jtt>ei  ftaüe. 

158)  5Bergl.  bie  anbeut,  ju  151. 

159)  2)te  ©runblmie  fei  =  x,   fo  ifi  bic  &6J)e  2l/2x; 

alfo  na$  Sefjrf.  4:  2*/2x  .  |  =  67,2.    Sefiimme  l)ierau$  bie 

Orunblime  x  u*  f.  to. 

160)  «Die  $tye  fei  =  x,  fo  ifi  bie  ©runblime  =  x  + 16; 
folglich  x  +  x  +  16  =  80;  worauf  x  =32,  alfo  bieOrunb* 
linie  =  48  u*  f.  n>* 

161)  2)ie@runblimefei=sx,  fo  erhält  man folgenbe®leid)ung: 

(x  +  6)(x  +  8)       x(x  +  2)  _ 

2 2 =  48  U*  f.  tt>* 

162)  Die  ©runblime  fei  =  x,  fo  ift  bie  £ölje  =  x  +  8, 
unb  man  erhält  bie  ®(ei*ung:  x  (x*  8)*fe  44,02  p'  u.  f-tt>* 
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12     Äbfdjmtt  III.    aufgaben  über  bie  9ere$nimg  ber  etfigen  gi guten. 


103)  »ejeic&net  man  bte  Sänge  ber  Orunblinie  mit  x,  fo  ifi 
2 


3x 
btc  $öf)e  =  -^  .    9?ad)  ber  Sebtnguttfl  ifi  bemnacfc 


üX    «    X  -  -.  üX  . 

T    •2=10-  t  "•*•'*' 

$.  12.    Sfofeaoe«  «ber  bat  tyataMttam, 

164)  6i*  166)  (oft  na*  8e^rf.  7. 
167)  a)  3>er  fenfre*te  Slbftonb  fei  =  x,  fo  ifi  na*  8et>rf.  7 
(6,4  +^8,2)  x  _  39  42  u   f   w>  _    3,e^nUd)  flef(Wt  b{e 

Sluflöfung  für  b. 

168j  Silbe  na*  «efyrf.  7,  wie  in  167,  eine  @lei*ung  unb 
entwidle  hieraus  bie  $araHe(feite.    ' 

169)  ©efce  bie  falbe  Summe  bei  jwei  parallelen  Seiten  (b.  i. 
bie  SRittellinle)  =  x,  fo  folgt:  25,4 ,  x  =  510,54  u.  f.  nv 

170)  2>ie  eine  ^araUelfeite  fei  =  x,     fo  ifi  bie  anbere 
=  x  +  8  u.  f.  n>.  na*  Se^rf,  7. 

171)  2>fe  beiben  parallelen  Seiten  flnb  jufammen  =  64'. 

fiit      30  4. 

SRan  erhalt  bemna*:  3nfalt  =         ^  972'8Q'- 

172)  2>ie  $tyt  fei  =  2x,  fo  folgt  na*  Sefyrfafc  7: 

(Sxj^ 2x  =  127008  n   f<  ^ 

173)  SJerfafyre  dfynHdj  wie  in  ber  t>ortierge^enben  Aufgabe. 

174)  Die  Heinere  ber  jtt>et  '-ßarattetfeiten  fei  =  x,  [o  ifi  bie 
anbere  =  x  +  6  unb  bie  £öl)c  =  x  —  8,4.     Jpierau*  folgt 

naä)  «e&tf.  7  bie  ©feidjunfl;  (2x  +  6)2(x — 8/4)  =757,12D', 

ober  x2  —  5,4x  ==  782,32  u*  f.  tt>. 

175)  SSerfatjre  äfynlid)  wie  in  twrfyergefytnber  Aufgabe* 

§.  13.    aufgaben  übet  ba«  Zwpts  unb  bie  unregelmäßigen 

Sielede* 

176)  «Berfafyre  nad?  Sel>rf*  8*    gür  a  tji  g.  53*  ber  3n^alt 
«    2 +  24  u*  f.  n>* 
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177)  ?ht$  2r^rf.  8  folgt: 

2)tagonale  =  gg-+'  104  u*  ^  ** 

178)  Sefce  biefen  $etyenbifei  =  x  unb  bilbe  nacfy  «etyrf,  8 
eine  Oletdjung, 

179)  £>er  eine  ^Ser^cnbtfel  feix,  fo  iji  ber  anbere  =  x  +  6 
unb  man  erhalt  naefy  Sel^rf.  8 :  (x  +  3)  25  =  275  u-  f*  tt>* 

180)  S)er  Heinere  *ßerpenbifel  fei  =  3x,  fo  ift: 

3x  *  5x  ♦  6x  =  69,36  D°  (8e$tf.  8)  u.  f.  »• 

181)  3ebe  ber  3  Sinien  fei  =  xuj,  n>*  nad)  2e(jrf*  8* 

182)  ©e^eic^net  man  bte  diagonale  mit  x,  fo  jinb  bie  beiben 
^efyenbifel  =  x  —  10  unb  x  —  22  unb  man  erhält  nad) 
Se^rf.  8 :  (x  —  16)  x  =  2436  u.  f.  tt>. 

Slnmerf.  3fl  ber  Heinere  £61jenperpenbifel  =  x,  fo  t(l  ber  anb'ere 
=  x '+  12  unb  bie  diagonale  =  x  +  22,  folglidS> : 

(x  +  6)  (x  +  22)  ==  2436Q'  u.  f.  m. 

183)  3)er  Heinere  Jpöfyenpetyenbifel  fei  =  x,  fo  iji  ber  anbere 
=  x  +  4  unb  bie  {Diagonale  =  2x  —  2,  9Wan  ereilt  fyier* 
nad>  bie  Oleidjung-  (x  +  2)  (2x  —  2)  =  164  +  x  (x  +  4) 
ober:  x2  —  2x  =  168.  —  ©ejiimme  fyierau«  x  u*  f.  tt>. 

184)  unb  185)  9?ectme  ben  3nf)alt  eine«  jefcen  2)reie<f$  mit 
§ülfe  be$  Sefyrf,  4,  fo  iji  bie  Summe  aller  3nl)alte  =  bem  3n* 
fyalte  be*  aSteletfS* 


Slbfdmttt  IV. 

Stufgakn  üUx  bte  SBrred&nung  ber  eeftgen  giguten  afö  9ln* 

toenbung  be8  ^tfjagorätfcfyen  £et;rfafee8  unb  ber  batauS 

abgeleiteten  ©ftje. 


8  e  \)  x  f  d  fr  e* 

1)  5)a«  Cluabrat  über  ber  J&wotenufe  eine«  re<$iTOinfligen  £retedte  {fl 
gld$  ber  Summe  ber  Ouabrate  über  ben  beiben  Äa%ten. 

2)  3n  Jebem  2)reietf  t(l  ba«  Ctuabrat  einer  <&t\tt,  bte  einem  firtfcen  SBtnfel 
gegenüberliegt,  glet<$  ber  ©umme  ber  Cluabrate  ber  jtoei  anbern  ©titen, 
weniger  bem  bügelten  CRe$tecf  gebtlbet  au«  einer  biefer    leiten  unb 


Digitized 


by  Google 


14  flbfd&nitt  IV.    Aufgaben  über  bte  Veredlung  ber  ecfigen  gigurcn  je. 

bemjenigen  bur$  bie  gugeljörige  J&öfye  gebilbeten  Bbfdjnitte,  tt>eld>er  nidjt 
an  bei  elften  Seite  liegt. 
3)  3n  iebem  ftumpftoinfligen  ©rtfecf  ift  ba«  Ctuabrai  ber  «Seite ,  toefo&e 
bem  ftumpfen  ®infet  gegenüberliegt,  glei$  ber  Summe  ber  Buabrare 
ber  jtoei  anbern  Seiten,  metyr  bem  bereiten  Otea>tecf  gcfctlbet  au«  einer 
biefer  Seiten  unb  ber  Verlängerung  berfelben  Mi  jur  zugehörigen  £olje. 

§*  14.    Aufgaben  übet  ba*  redrtfemfiige  ©wie*. 

186)  3ji  bte  £wotenufe  =  x,  fo  folgt  nad)  Sc^rf.  1  für 
a)  x2  =  48 ?  +  642  =  6400,  alfo  x  «*  ^6400  =  80'. 
Sbenfo  werben  bte  übrigen  Aufgaben  gelöfl. 

187)  2Btc  in  florfyergeljenber  Slufgabe  tft:  x2=m2+n2  ic.tc. 

188)  a)  Waü)  8ef)rf*  1  ifl,  wenn  man  bte  Rafyttt  mit  x 
bejeidjnet:      1082  +  x*  =  1352,  alfo 

x2  =  1352  —  1082  u*  f.  tt>- 
2luf  äljnlidje  SBetfe  erl)&lt  man  bie  9tefultate  für  bte  übrigen 
Aufgaben* 

189)  SRacfc  Slnbeut.  188  wirb  x2  =  a2  —  b2  w.  k, 

190)  2)fe  fybty  bilbet  bte  ßafyttt  im  redjtttnnfligen  53Dreic<f 
(»ergl-  188). 

19!)  unfc  192)  ®ud>e  juerfi  bte  anbere  i?atf)ete  (ttergl.  188) 
unb  bann  ben  3nl)alt* 

193)  Sejitmme  juerfl  bie  anbere  Stafyttt  (t>ergl.  150  unb  151) 
unb  bann  nad)  Se^rf*  1  bie  £ty}>otenufe* 

194)  5)ie  Heinere  ßatljete  fei  =  x,  fo  ift  bie  anbere  =3xj 
folglich  nad)  ?ef)rf.  1 :  x2  +  (3x)2  =  202  u*  f,  to. 

195)  5)te£atl)ete  fei=x,  fo  ift  bie#9potenufe=x  +  6,4; 
folg«*:  x2  +  12,8*  =  (x  +  6,4)2  (Se^rf.  1)  u,  f.  xo. 

196)  S)ie  5tatl>eten  feien  x  unb  x  +  5,3,  fo  ifl: 

x2  +  (x  +  5,3)2  =  26,52  u*  f.  tt>. 

197)  2)ie  Heinere  tfatfyete  fei  =  x,  fo  iji  bie  anbere  =x  +  7,2 
unb  bie  #9potenufe  =  x  +  14,4  5  alfo  nad)  Sefyrf.  1  : 

x2  +  (x  +  7,2)2  =  (x  +  14,4)2  u.  f.  tt>. 

198)  3ji  bie  Heinere  Äatfyete  =  x,  fo  ifi  bie  anbere  «*x  +  8 
unb  bie  £$>otettufe  =  1,4  (2x  +  8)*  —  Silbe  !)ierau$  nad) 
Setyrf*  1  eine  ®lefd)ung  u*  f.  n>. 
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Aufgaben  übet  ba*  redjttomftfae  $>reie<f.  15 

199)  Sefce  btc  eine  Äatfyete  =  x,  brücfe  bie  anbern  Seiten 
biertn  au$,  tote  bte3  in  t>od)*rgel)enbeit  Slufgabtn  gejeigt  würbe, 
bilbe  naefy  ?ef)rf*  1  eine  ®lei(fcung  unb  benimmt  fykraud  bte 
feftlenben  Stütfe* 

200)  Die  Summe  beiber  «atmeten  betragt  no<$  35',  ifi  bie 
eine  alfo  =  x,  fo  tjt  bie  anbere  =  35  —  x  u.  f.  w, 

201)  (Srfte  Sluflofung*    aSejetd^net  man  bte  eine  tfatt)ete 

mit  x,  fo  iji  bie  anbere  = Coergl  anbeut.  151 

unb  152).  93ilbe  hieraus  eine  ®lei<tyung  u.  f*  n>.  SJtan  erhält 
eine  ©leicfcung  t>om  vierten  @rab,  welche  jtd)  iebod)  als  quabra* 
Hfdje  auflofen  läßt,  tnbem  man  x2  =  y  fefct. 

3n>eite  Sluflöfung*  Sefct  man  bte Äatfyeten  =■  x unb y, 
fo  erhält  man  bie  jwei  ®leid)ungen : 

L    5_lI  =  311,9046  (Slbfö,  HI.  8cl>rf.  4). 

IL    x2  +  y2  =  36,5*. 
Subfiituirt  man  ben  SBertl)  t>on  y  aud  I.  in  IL,  fo  ergibt  jidj 
biefelbe  Oleidjung,  wie  bei  ber  erfien  Sluflöfung. 

202)  (Srfte  Slu'flöfung,  Sefct  man  bie  eine  tfatfyete  =  x, 
fo  tfi  bie  anbere=x  +  62  unb  e$  ergibt  ftd)  folgenbe  ©leicfyung: 

— —  2 =  23064,  woraus  x,  alfo  aud)  bie  anbern  Seiten 

benimmt  werben  fonnen. 

3*weite2luflöfung*  Sejeic^net  man  bie  tint  Äat&ete  mit 
x,  bie  anbere  mit  y,  fo  folgt: 

L    x  -  y  =  62 
IL    xy  =  46128* 

ergebt  man  I  in'*  Ctuabrat  unb  jäfylt  II  .4  ju,  fo  ergibt  jW> 
x2  +  2xy  +  y2  =*=  188356,  ober  wenn  auf  beiben  Seiten  bie 
Duabratwurgel  ausgesogen  wirb : 

EUx  +  y  =  434 

I  +  III  gibt  2x  ±=  496 

x  =  248,  alfo 
y  =  186  u/f,  W. 
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16  Stöfönitt  IV.    Slufgci&en  über  bte  2Bert$mmg  ber  edigen  giguren  ic. 

203)  3fi  bic  eine  Jtat&ete  =  x,  fo  erljÄft  man  bie  ©leirtung: 
x2  +  (259  -  x)2  =  (296  —  x)2  ober 

x2  +  74x  =  20535  tu  f,  to. 

204)  Sejeid&net  man  bie  eine  tfatljete  mit  x,  fo  ijl  bie  anbete 
=  s  —  x  unb  bie  ^potenufe  =  x  +  d;  folglich 

(x  +  d)2  =  x2  +  (s  -  x)2;  woraus 

x  =  d  +  s  —  ^(2d2  +  2ds)  j  alfo  ifi  bie 
anbere  ifatfyete  =  s  —  x  =  -  d  +  y  (2d2  +  2ds)  unb  ber 

Sntyrft  =  X(8^"X)  =  %  [d  +  s        p2dqT2ds)] 
[-  d  +  f  (2d*  +  2ds)]  =  V2[(2d+s)/^(cl+8y2d^(d+8)3d]. 

205)  Die  eine  Statljttt  fei  =  x,  fo  ifi  bie  anbere  =  s  —  x 
unb  bie£t;pot.  =  S  —  x,  folglich :  (S  —  x)2  =  (s  —  x)2  +  x2 
unb  ijitxaM  x  =  s  —  S  +  ^(2~S2  —  2Ss).    2)emna*  wirb 

ber3nf>alt=  ^l5>  —  i/?  fes -S)+(2S--s)^2S(S-8)l 

§♦  15«    Slufftaben  übet  ba*  gletc&föenflige  $trie& 

206)  3)ie  gur  ungleichen  ©eite  gehörige  £öfye  t>atbtrt  biefe, 
alfo  bilben  bie  £%,  ber  ©ctyenfel  unb  bie  fyalbe  ©runblinte  ein 
redjtn>inflige6  Dreietf*  Sejiimme  hierin  bie  lefctere  (nad)  Se^rf*  1) 
unb  bann  ben  3nl»aft  be$  Dreietfe  nacfy  Slbfcj)*  m.  2el)rf.  4* 

207)  »qetcfmet  man  bie  f)a(be  ©runblinie  mit  x,  fc  ifi 
x  =  ^(S^rp)/  aifo  ber  3ntyalt  =  hr(s2— h2). 

208)  Sejlimme  bie  £öf)e  be*  £>reie<f$  unb  bann  ben  Sntyalt. 
(SSergl.  Slnbeut.  206.) 

x  209)  Die  %ity  ff*  =  |/(fl2_(gyV   alfo  ber  S^alt 

210)  2>fe  ©runblinie  iß  no$  9'  lang.  SSttfaljw  nun  na$ 
208  unt>  209. 
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:    211)  3P  bie  ©nmblinie  =  x,  ,fo  ifl  über  ®<6enfei 

40,48— x      .....     /40,48— x\*     /x\»     -.mo,     r- 
=  -^-g >    fWflf«*:  V-^ — )—y  =10,12* tt.f.»^ 

212)  Seber  @<&enfel  ifl  =  15,7'.  »erfahre  nun  na*  btr 
anbeut,  gu  208. 

213)  «Die  ©runblinfe  fei  =  x,  fo  ifl  bie  $tye  =  2-20'28 
(wtfll.  anbeut.  151),  fbfgH*: 

d)2  +  (~r)'  =  6'5*  0bw  x*  ~  169xi  =  —  6580,4544. 
6efct  man  x*  =  y,  fo  entfielt  eine  quabratifä)e  @(eid)ung;  be* 
fHmme  barin  y  unb  ljierau«  x  =  f"y. 

214)  2>ie  ©runblinie  ijt  =  — gf^508  (vcref.flbib.160); 
ber  @d)enfel  ifl  nun  leidet  nad)  bem  W*ag.  Seljrf.  ju  befümmen. 

215)  gange  be«  ©cbenfef*  (na*  anbeut.  150)  =  2,|ff2. 
SBfrb  nun  bie  ungleiche  Seite  mit  x  bejefd)net,  fo  ijt  bie  juge* 
Gorige  £tye  (na*  anbeut..  151)  =  VH88.  Sflbenaä)  bem 

Wtljag.  geljrfafce  eine  ©leidumg  u.  f.  w. 

»nmerf.  SÄan  fönnte  auä)  bit  ungtetdje  ©eite  mit  x  unb  bie^uge« 
^Jtige  ,$ä&>  mit  y  bejdd)nm,  bann  2  @lei$ungen  bilbtn  n.  f.  tt>. 

216)  S)ie  ©runblinie  fei  =  x,  fo  ifl  ber  @*enfel  =  18,7— x, 
atfo:  (18,7  —  x)1  =  (|)2  +  6,8*  (Sefrf.  1).  .»efHmme 
i)i«au«  x  unb  bann  ben  Snljatt. 

217)  ©er  ©d)enfel  fei  =  x,  fo  ifl  bie  $$t)t  «*  22,5— x, 
unb  x*  =»  (^)2  +  (22,5  -  x>*  u.  f.  tt>. 

218)  Sefre  bi?  £ö&e  =  x,  fo  ifl  bie  ©runbf.  =x  +  16,2, 
alfo  nad)  bem  wt&ag.  Sefcrf.  x*  +  (x  +  16,2)2  ==  40,5»  u.  f.». 

2»)  3p  bie  £ofce  =  x,  fo  ifl  bie  ©runbl.  =  54 -x  unb 
ber  @ä)enlel  =  48,6  —  x;  folgti*:       l  .  / 
/54_xv* 


<W 


(48,6  —  x)*  u.  f.  tt>. 
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18  TOftyittt  IV.  ttafgatot  übet  bit  SmAntntg  btr  t*§«n  gigtirm  «. 

220)  3ji  bie  eint  tfatbett  =  x,  fo  ifi  auc^  bit  anbtre  =  x, 
otfo  x2  +  x2  =*  M2  iu  f.  »• 

221)  $ie  §bj>otemtft  iß  =  ber  bo^elten  #tye  =  8,4'. 
fBerfafre  nun  wie  bei  220. 

222)  3ft  eint tfatljete  =x,  ,fo ift bie #w>otenufe *  15,8 — 2x j 
alfo  (15,8  —  2x)2  =  x2  +  x2  u.  f.  tt>. 

223)  3ft  bie  ffatbete  =  x,  fo  folgt:  j  =  270,0488 

(»bfdjn.  III.  Sefyrf.  4).    SJtfiimmt  Ijitrau«  x  wtö  batm  bie  ^ 
potenufe  nad)  Seljrj.  1. 

224)  ®u$e  Wie  bei  222  bie  $9potenufe,  fo  ift  bie  $öpe 
Ijalb  fo  fltof . 

225)  SBergt.  bie  anbeut,  ju  223  unb  221. 

226)  Sine  ffatfcete  fei  =  x,  fo  ift  bie.$fl>otenufe=x+15; 
alfo  x»  +  x2  =  (x  +  15)*  u.  f.  ». 

227)  2>ie  $tyt  fti  =  x,  fo  ift  bit  ffatyttt  =  7,17  —  x 
unb  bit  gtywtraufe  =  2x;  aifo  2(7,17  — x)2=(2x)2  u.f.w. 

§.  1%,   Snfgatett  übet  fco*  gleitffritfge  £>trfc& 

226)  unb  229)  ©trenne  bie  #fl)t  nad>  btra  Wtyag.  «tljif. 
ou«  btm  S)rtied,  tvelt^e  bitft  mit  btr  einen  @eite  unb  mit  btt 
$&tftt  btr  anbttn  Stitt  biibtt,  unb  bann  btn  Sn^oit  (t>ttg(.  230). 

230)  Segeignet  h  bit  §tyt,  fo  ift  bitft  = 

h  .  8  __  8       8    _  B«      . 

"2 2  '2r3-4"r3- 

281)  3nH*  =  ^  T3  u.  f.  ». 

232)  SKtSeittfti— x,  fofoiat:  «'—(f)*  =  8,5»  u.  f.  tt. 

233)  3ft  bit  6titt  =  x,  fo  foiflt: 
(jy  =  h2  ob«  x  =  yV3;  alfo  btr  3n$au 

h.x        h«    Ä„ 


x 


s 
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aufgabt«  fite  ba«  gttitbftitige  unb  iM({ef4f«tfg*  Qrttaf. 
234)  3nbaft 


19 


2  42 

x-rs «.  f. ». 


235)  »a«  230  fol«»:  5,00548  =  ^7*3-,    beftimme   au« 

tiefer  ®lei«una,  bie  Seite  s  unb  bann  bie  §öl)e. 

236)  (grfte  Sluftöfung.    2>ie  Seite  fei  =  x,  fo  ift  bie 

$M>e  =  x  -  4,  fo(fl(i«  x»  =  (|)*  +  (x  -  4)«,  »ber 
x*  —  32x  =  —  64  u.  f.  tt). 

3»eite  «ufföfunfl.    2>er  3n$altift  =  x(*~4)<  aber 

na«  230  au«  =  ^  O,   <#>  x(x^"4)  =  jO«.  f.  ». 

237)  5>ie  Seite  fei  =  x,  fo  ift  bie  §tyt  au  29,85  —  x. 
Skrfalpc  nun  alprii«  n>ie  bei  »or&ergel>enber  Aufgabe. 

238)  Die  #6l)e  ifl  na«  anbeut.  230  ==  J/*3  (n>enn  s  bie 

Seite  bejeWjnet);  fofeli«  »erijMt  fi«  Seite  :  $olje  =  s  :  |  f*3 
ober  s=  1  :  0,866025. 

239)  5>er  nfa«e  Snljalt  betragt  na«  230  ^-O»  fofflW« 

ift  *V3  =  ^O  ober  x  =*  syM-  , 

240)  SBitb  MpUi«  »ie  »orljera..  Aufgabe  ge((ß. 

$.  17.    ftafgaben  «ber  b*4  ttttgieiftfettige  »reit*. 

241)  Die  $ö$t  wirb  =  r(65l-39«),    alfo  ber  3i«att 

RR 

=  yr(652,— 392)  «•  f-  »• 

242)  9te«nt  in  bem  re«t»infligro  ©reierf  ade  föfg.  1)  bie 
Äatt^te  cd  unb   bann  au«  od 
unb  ab  ben3n!jattna«abf«n.3 
2el)rf.  4. 
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20   ^l&fönttt.  IV.   SfofgaBcn  iiBer  Me  SBeted^nttng  bet  ecügen  fttfluren  **• 

243)  93ejiimme  juerß  in  bem  retfctnmtfligen  A  acd  (gig.  1) 
btc  Äatyete  ad  unb  bann  im  A  bcd  bie  Jtattyete  bd,  fo  ifl 

ab  =  bd  -  ad  unb  ber  3n^alt  =  ^-^  u.  f.  tt>. 

244)  9tod&  Sefyrf.  2  iji,  n>enn  man  ben  an  bcr  Seite  3,2 
Iiegenben »bfd&n.  mit x  begegnet :  2,52= 3,2*  +4,82— 2 . 4,8  . x, 
Seßimme  fyieraud  x  unb  frcuw  ben  anbem  $bf$nitt  =»4,8  —  x. 

245)  SSerfatyre  n>ie  bei  »ortyerg.  Aufgabe  nad)  Se^rf*  2. 

246)  Stfcfrne  na<$  anbeut.  244  einen  Slbfcjjmtt  einer  ber  brei 
Seiten,  fo  benimmt  biefer  unb  bie  anliegenbe  Seite  mit  ber  ^ötje, 
tt>eldje  ben  Slbfönitt  bttbet,  ein  recj)ttt>inflige$  Dreiecf.  SJeßimme 
hierin  nad)  bem  ptytfyag.  2ef)rfafce  biefe  §öt)e  unb  bann  ben  3n* 
^alt  be*  S>retecf«. 

247)  SÖeobac^tet  man  bei  ber  2luflöfung  ben  in  fcorfyergeljen* 
ber  anbeut,  gejeigten  @ang,  fo  erhält  man  (§ig.  2) : 

«ig.  2.  : 

8tl>rf.2  if%  ober:  a2=b2+c»— 2o.x, 

unb  ljurau«  x  ==  ö -. 

©ubjHtutrt  man  bteftn  SGBertl)  in  obigen 
8lu«bru(f  för  J,  fo  folgt: 


j-j^.fa^)-]. 


SBenn  man  nun  bie  Differeng  ber  beiben  Ouabrate  unter  bem 
SBurjeljeictyen  in  ba*  3te#te<f  gebilbet  aud  ber  Summe  unb  bem 
Unterfcfciebe  ber  Seiten  biefer  Ouabrate  jtrlegt,  fo  erlitt  man: 

J  =  */4  l/(2bc+b2+c2  — a2)  (2bc— b2— c2  +  a2)    ober 
J  =  t,A  |/((b+c)2~a2))  ((a2-Cb— c)2) 
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9tofaaben  ühtx  ba*  imglei^feittge  $*<**<!.  g| 

3crtfgt  man  abermafc  biefe  jtoei  ftaftoren,  beren  Jcber  au*  ber 
$ifferenj  gtoeier  Duabrate  bejiefyt,  in  Summt  mal  Untersteh  ber 
Seiten  biefer  Duabrate,  fo  folgt: 

J  =  V4  J/(b  +  c  +  a)(b  +  c— a)(a  +  b  — c)  (a— b  +  c) 

Sefct  man  nun  b+fc+a  b.  i.  bie  Summt  ber  3  Seiten  =  S, 
fo  iji  b  +  c  —  a  =  b  +  c  +  a  —  2a  =  S  —  2a, 
a  +  b  —  c  =  S  —  2c  unb  a  —  b  +  c  =  S  —  2b,  unb 
obige  gormel  seroanbelt  fkfc  batyer  in:  . 

J  =  Vj|/s(S~2a)(S-2c)(S— 2b),  ober  wenn  man 
4  al$  16  unter  ba$  ©urjclgeicfyen  bringt: 

j=n(f-o(i-)(i-ch 

248)  Se*e  in  247  für  £  =  10-2+1f +  17  =  20^' 
alfo  J  =  f 20,4. 10,2. 6,8. 3,4  u.  f.  w. 

249) £  LM*±j^±M M. "f.  ».   ; 

250)  Sejiimme  nac&  247  ben  '3nl)alt  be*  gelbe«  unb  barau« 
bie  erforberlicfye  SKenge  Söaijen. 

251)  »ad)  247. 

252)  unb  253)  Stedjne  nad)  bem  Jtytfyag.  Sefyrfafce  leben  ber 
gtoei  auf  ber  britten  Seite  gebilbeten  Slbfctynitte,  barauS  bie  britte 
Seite  unb  bann  ben  Stttyalt  be«  3)reie<fe. 

254)  2)er  an  50,8  fiegenbe  »bfömtt  ber  ©runbtittit  ift  « 
Y(50,82  —  SÖffi)  =  40,64,  alfo  ber  anbere,  tt>enn  x  Me 
britte  Seite  begegnet,  =  x  +  25,4  —  40,64  =  x  —  15;24j 
bemnfcd)  iji  x2  =  30,482  +  (x ■  -+  15,24)',  toorau*  xbefifmrat 
»erben  fann  tu  f;  tb. 


*)  SDur<$  Bntoenbung  biefer  gönnet  laffen  fEd^  oft  toeitfäuflge  Ofatymut' 
gen  umgeben  unb-ba  in  ber  gclge  tyäuflg  banmf  benoiefen  toirb,  fo  liebem 
§tnbirenben  anjutatljen,  btefelbe  bem  ®eb*<$tntffe  tw>|I  ein§ö*>rÄgen. 
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JB    tttfötiitt  IV.  Utif^abtit  tote  W»  ©m$im»ß  tot  «Kgeti  giguten  ic. 

255)  (Srfre  üuf(6fung.    Sie  gut  £tye  3'  geistige  Seite 
fei  =»  x,  unb  bie  anbete  =  y,  fo  iji: 

I.    -«-  =  -i  ober  x  =  2y* 

U.    82==*x2  +  y2  — 2x  ^(y2  —  9)  (na*  «e^rf.  2). 

©efrt  man  ben  8Bcr$  t>on  x  au«  I  in  U,  fo  folgt: 
4        496     _  4096 

y4~T"y  =--9- 

404  9  91  1 

3Birb  y2=z  gefefrt,  fo  fmbet  num  z  =  ^<p-  ober*=  -jp 

alfo  y  =  J/^4!?-  --  6,7'...  ober  =  j/9-^  =  3,16'...  unt 
x  =  6,7  .  2  =  13,4'  ober  =  3,16  .  2  =  6,32'  u.  f.  ». 
dtvtit«  SlufMfung.    Seftt  man  wieber  2  =  27,  fo  wirb 

mber8ormetbefSlufg.247  |  =  '^y-  =  4+|,    unb    ba 

ber  Snlja»  be«  3)r«ie<f*  au$  =  -^  =  3y  ift,   fo  erholt  man 
bie  Oleufning: 

*-K<?+«)ff-'X*+D(«-Ö 

unb  Ijierau«  toieber  bie  obige  @(ei$ung: 

496    ,  4096       . 

y*  —  x  y      — f~  *•  f*  *• 

256)  SBergl.  »ortyerg.  Slnbeutung. 

257)  SefteStuflofunfl.  @inb  bie  ju  ben$ö&en  10',  14' 

unb  12'  gehörigen  Seiten  *er  Steige  nadj  x,  y  unb  z,  fo  ifl 

5x  5x 

y  =  —  unb  z  =  -g-,  alfo  in  ber  gwmet  ber  Aufgabe  947. 

|  =H  x.    £<,  bei  3n&att  aber,  au#  =^  ™  5x~$'  i* 

«x^dtt  man  bie  (Biegung: 

l/iÖ7i^IÖ7l         \  /107x      5x\  /107x      5i\  .. 

1/I07x     23x      47x      37x  x2  \/.a„nßnn 

5x  *   K"8T  *  14   '  Ü  ■    84"  "  7Ö56F  427%79 
unb  ijierau*  k  *»  17,05'*     2>ie  übrigen  Seiten,    fo  tote   bei 
3ntyalt$itfMi*fft  Ittyt  ju  teftönnw«, 
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V'  |/(?f  -  -)• 


aufgaben  oft«  ta*  un#tei4$titt0t  $*ri*<f.  fg 

3tt>ei*e  Sluflofung.    »a$  «el>rfafr  2  ifi 

y2  =  x2  +  z2  —  2z  ^(x2  —  144) 

7y  7y 

ober  wenn  man  für  z  =  -^  unb  für  x'  =  -^-  fefct : 

7    —     25    +    36 

2>urcf)  SRebuftion  folgt  tyerau*  4279679y2  »  685040000,  alfo 

y  «  ^148,38  =  12,1'  u.  f.  tt>. 

258)  Die  gu  20'  #ö&e  gehörige  Seite  fei  =  x,  fo  iji  bie 
anbere  =  24  —  x,  unb  man  erljält  bafyer  nad)  Slbfd&n.  III. 
«eferf.  4  bie  Steigung:  (24  —  x)  8  —  10  x  u.  f.  «>. 

259)  <Die  gur  #öl)e  12'  gehörige  Seite  fei  x,  fo  iji  ber  an 
20'  liegenbe  «bfönitt  =|^(202  —  122)  =  16',  alfo  ber  anbere 
==  x  —  16  unb  (40  —  x)2  =  122  +  (x  —  16)* ,  toorau« 
x  unb  bann-  ber  3n^alt  leW^t  ju  befümmtn  #nb. 

260)  3)ie  eine  Seite  fei  x,  ft  üjt  Me  ankere  x  +  2,5,  alfo 
x2  —  4,52  =  (x  +  2,5)2  —  82*  Sefiimme  tyierau*  x  unb 
tann  ben  Sntyalt, .  entweber  bürg  ttuffndfjung  ber  #öfye,  ober 
bürg  äntoenbutfg  ber  gormel  in  Slufg.  247* 

261)  Sie  britte  Seite  fei  x,  fo  ifi  in  247  |  —  *1/(^*X? 

fubfiituire  biefc«  unb  fefce  bann  ben  3Bujr$elau3brurf  *=  t*m  ge* 
gebenen  Spalte,  fo  laßt  jtg  fyierau*  x  entnncfeln, 

262)  Sefct  bie  Seiten  »  2x,  Äx  utrt>  4x  unb  bflbt  nag 
247  eine  Oleigung,  fo  ergibt  $g  barau*  lasSO;  foigKg  #nb 
bie  Seiten  100',  150'  unb  200'. 

263)  $ie  $tyen  feien- Jx,  3x  unb  4x,  Me  juge^rigen  Sei* 
ten  nag  ber  Steige  v,  z  unb  y ;  fo  ifi 

3x.z        aAA     ,  600  4W)      .        900 

— —  =  900  ober  z  «  —     y  =  -£-  un%v=  — 

2         ,  x  x  x 

9tog  Slttffl.  247  erfy&ft  man  fcemnag  bfc  (Steigung: 

900  _  1/950      350     500      50  u    f-.  ^ 

r    x    '    x    '  x    •  x 
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24    W&fönttt  IV.   «ufga&en  übet  feie  IBetetyrnng  Set  ewigen  giguren  ic. 

§♦  18,    aufgaben  uhtt  bie  ^Parallelogramme* 

264)  3P  bie  Seite  =  x,  fo  ff»  x2  +  x2  =  8,52  tt.  f.  tt>. 
Slnmetfung.  Dtyte  9lntoenbung  M  Wtyag.  fce^rfafre«  fann  biefe  Sfofg. 

au$  babur<$  getö fi  "toetben ,  baf  man  gutrfi,  wie  für  Sfafg.  155,  ben  Snljalt- 
unb  baraue  bann  bie  @eite  be«  CUtabtai*  befhmmt. 

265)  gtec&ne  bie  Seite  C^ttflt.  119)  unb  tyierau«  toie  in  »or* 
tyergel).  Slufg.  bie  Diagonale. 

Änmerfung.    Um  biefe  Aufgabe  ofyie  Slntoenbung  be«  ptytyag.  £e$t* 

y* 
fafre«  ju  löfen,  fei  bie  diagonale  =  y,  fo  ifl  ~   =  302,58  u.  f.  to. 

266)  Die  Seite  fei  =  x,  fo  iji  bie  Diagonale  =  x  +  8; 
folglich:  x2  +  x2  =  (x  +  8)2  ober  x2  -  16x  =  64  u.f.u>. 

267)  3ft  bie  Sette=x,_  fo  ip  bie  Diagonale  =  100  — xj 
folglich  2x2  =  (100  —  x)2  ober  x2  +  200x  =  10000  u.  f.tt>. 

268)  Die  Diagonale  fei  =  x,  fo  iji  bie  Seite  = 

48  +  x    ......    ^/1Q  ,  x\2  k      ~       96  2304 

— -.^-i  folglich  x2= 2  ^12 +  |j  oberx2—  yx=  -y-  k. 

260)  Wan  frnbet  bie  Diagonale  na$  bem  ttytyag.  «e&rfafce 
u.  f.  xo.         ' 

fc70)  Suctye  bie  ©runblinie  nac^  bem  Wtyag.  Setyrf*  unb  bann 
ben  Sntyalt. 

271)  9ted)ne  bie  anbere  Seite  na$  bem  Mtyag.  fie^rf.  unb 
bann  ben  3n$alt. 

272)  unb  273)  »ejlimme  bie  anbere  Seite  (wgL  108)  unb 
tyierau*  bie  Diagonale  al*  #i)j>otenufe* 

274)  Sinb  bie  jtoei  Seiten  x  unb  y,.  fo  erhält  man: 
L    x2  +  y2  =  77,52 
IL    xy  =  2883. 

2883 
Subjütuirtmanau*II,x=  — -  in  L,  fo  erhält  man  eine  ®UU 

djung  »om  4.  ®rabe,  bie  ffc&al*  quabratifc&e  auflöfentoftu*f.tt* 
(»ergl.  9lx.  255). 

»nmerfung.  5Die  STufTöfung  ber  gtoei  ®leid>ungen  fann  au$  auf  fs>V 
genbe  SBeife  gcftfeljen.  3»an  multtyfirire  II.  mit  2  unb  gä^le  bie  neue  @lei* 
dfmng  juerfl  gu  L  unb  bann  jie^e  man  fie  ba&on  ab,  fo  folgt : 
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«ufeft&fit  über  bfe  ^araflelogramme.  2S 

x«  +  2iy  +  y*  =  11772,25 
unb  xa  —  2xy  +  y*  sbb  240,25  ober 

x  +  y  =  108,5  unb 
x—  y  =  15,5.     • 

£ierau«    2x  =  124,  x  e=  62  u.  f.  to. 

Sluf  btefe  ffieffe  toirb  alfo  bie  SlufWfung  einer  quabrat.  Öleid^ung  um? 
gangen. 

275)  2)ie  £tye  fei  =  3x,  fo  ifi  bie  Orunblmie  =  4x$ 
folg«*  9x*  +  16x2  =  192  u.  f.  tt>. 

276)  9Hanerr)A(t  (|x)  (|)  =  9,72,    xooxaM  x  =  7,2} 

3  7  2 

alfo  bie  £ötye  =  g  ;  7,2  unb  bie  ©runbl*  =  -k-  u*  f.  »♦ 

277)  3P  bie  ©runblinie  =  x  unb  bie  £öf>e  =  y,  fo  ertyftlt 
man  bie  jtoei  ©leicfyungen: 

I.     x  +  y  =  65,1 
II.    x  —  y  =  9,3* 
93efiimme  fyierau*  x  unb  y,  bann  bie  diagonale  tia^  bem 
Wtyag.  8et)rfafce  u.  f.  n>. 

278)  (Sine Seite  fei  =  x,  fo  ijl  bie  anliegenbe=^- x; 
folglich  x2  +  (0,675  —  x)2  =  3,782  u.  f.  tt>- 

279)  3ji  bie  eine  Seite =x,  foifl  bieanliegenbe=^  —  x; 

folglich  (-5 x  \  x  =  2945  V3.    Sejiimme  rjierauS  bie  jtt>et 

Seiten  unb  bann  bie  diagonale* 

280)  Die  jtpeite  Seite  fei  =  x,  fo  ift  bie  diagonale  = 
56,8  —  x;  alfo:  xz  +  28,42  =  (56,8  —  x)2  u*  f.  tt>. 

281)  SMe  Diagonale  fei  =  x,  fo  erhalt  man  bie-@leid&ung : 
x2  =  (152  —  x)2  +  (171  —  x)2  u*  f.  tt>." 

282)  3teftt  man  bie  Heinere  Diagonale,   fo  entfielen  jtoei 
gleic&feitige  Dreiecfe,  benn  jcber  SBinfel  fyat  60°  j  alfo.  ijl  na$ 

Slufg*  230  ber  Sn^alt  =  2  '  j^-'lA  u,  f.  n>. 

283)  3iet)t  man  bie  £5r)e  x,  fo  entj}el)t  eiij  ^eidftfd&enflige* 
t  e$m>infl.  2)retecf .  66  toirb alfoW  =*=3,922 unb *=£,771 ' «♦  f.  n>. 


Digitized 


by  Google 


M    »fanttt  IV.  «ufjflk»  a«*«  bkakraftnung  t«  «ftgen  gifatra  «. 

284)  Sergl.  bte  tlnbeui.  gu  «lufg.  282  unb  233. 

285)  gr|le  «uflöf.  »etra^tt  ben  9Mjombu«  a(6  au«  2 
gieicfcföenfl.  S)reie<!en  bejie&enb  unb  »«gl.  behalt  anbeut.  209. 

3  weite  Huflöf.    SBenbe  jur  Sereefcnung  ber  $4lfte  be« 
JRIjombu«  bit  in  Slufg.  247  gegebene  gormel  an  unb  fe&e  bort 
S        20  +  20  +  30       „_ 
2 2 =  35< 

286)  9tad?  «bfänitt  HI.  gefrtf.  6  folgt  bte  Seite  = 

^(y)'+(iM)-iaiM„uafM,= 

2^(24,52  +  18,62)  u.  f.  »♦ 

287)  Srfle  »uflßf*  gftOe  &om  (gnbfcunfte  ber  diagonale 
an*  bte  §6t}c,  rechne  einen  ber  gebübeten  Slbfönitte  (t>ergCSeI)r* 
fafc  2  unb  3)  unb  fyietauä  unb  aus  ber  ©ehe  bte  ^)ct)c  u-f-tt>. 

3n>eite  »uflöf*  $efWmme  wie  für  »ufg,  285  ben  3n&alt 
unb  fyierau*  unb  au«  ber  einen  Seite  bie  $%. 

288)  STOan/fmbet  ben  an  ber  diagonale  (iegenben  Slbfönitt 
ber  Seite  =  ^(602  —  482)  =  36',  folglid)  ifi  ber  anbere, 
tt>enn  Me  Seite  =  x  gefefct  wirb,  »  x  —  36  unb 

x»  «  482  +  (x  —  86)2  u*  f.  »♦ 

289)  3{l  bte  Seite  ~=  *  unb  fefrt  num  in  ber  &>rmel  ber 

Slufg.  247  für  ^  =  36^lx  =  AS  +  x,  f0  er#Wt  m*  bie 

©leic&ung ;  864  =  2^  (x  +  18)  (x  —  18)  .18  .  1*  ober 
24  =  y  (x2  -  182)  u*  f.  tt>, 

290)  Su#e  naej)  anbeut.  289  eine  Seite  unb  $erau$  unb 
au6  bem  Snbafte  bie  £öbe. 

291)  3f*  eine  diagonale  =  x,  fo  ifi  ber  3nl)alt  ria<f)  5lufg. 

209  =  2  ♦  |J/(4  .  152—  x2).    SRO»  et^rt  bafcrr  bie  <&lti* 

*ung  :  100  —  1 1/(900  —  x2)  oberx*- 900x*=  40000  u*f.tt>- 

292)  «rfte  äuflöf*  3#  bie  eine  diagonale  =  x,  fo  tf) 
bie  anbere  =  455  —  x,    alfo  na$  Slbfdjnitt  III.  »efjrfafr  6: 
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ttofgftfcfft  Met  bie  $*vaMo$tamt*t.  27 

3 weite  81  u f l ö f *  ©e*t  man  n>iebtt  bie  eine  «Diagonale 
=  x,  fo  ifl  bet  3i*att  =  (455  —  x)x.     »a*  »ufg.  209  tft 

biefrt  au*  =*=,  -^-1/C4 .  162,5« _* x?).    »übe  fyietau*  eine  ©lei* 

*ung  tt.  f.  *»♦ 

283)  «t#e  Sluf  Uf.  8egei*net  man  Die  diagonale  mit  x, 
fo  erlitt  man  (na*  Äufg.  209)  folgenbe  ®lei*ung: 

565,68  =  2  .  1 1/(4  (50  —  x)2  —  x2)  u#  f,  »• 

3*eitt  «ufldf«    3#  bie  eine  diagonale  =  x,  fo  if*  bie 

565,68      ,f   ,KA      _      /x\  ,  /565,68V2 
anbete  =  -^— ,  alfo  (50-x)2  =  y  +|— ^—  J    u.  f.  m. 

294)  »erfahre  na*  «ufo  247. 

295)  ®u*t  aud  bem  Umfangt  bie  anbete  Seite  unb  bann 
na*  247  ben  3n^alt. 

296)  2)ie  falben  diagonalen  bitben  mit  bet  gegebenen  Seite 
ein  2)teie<f  ba&  V4  bet  9lf)omboibe  ifh  SJefiimme  nun  fyietna* 
•untet  2to#enbu!ty  bet  Slufg«  547  *en  3nl)alt  bet  gigur."  2>ie 
fe^lenbe  @eite  llftt  tf*  tortm  entt&etoet  au*  bem  batübet  liegen* 
ben  Dteiecf  untet  Slnwnbung  bet  SUtfg.  247,  ober  au*  na* 
bem  wtyag.  Setytfafre  bereden,  inbem  man  juetfl  au6  bet  Seite 
40  unb  bem  Sn&alte  bie  §6t)t  bet  Styomboibe  fu*t. 

297)  St  fit  «ufl4f.  2)k  gut  £6&e  8'  gütige  Seite  fei 
=  v  unb  bie  anbete  =  z,  bet  an  bet  Diagonale  liegenbe  8lb* 
f*n(tt  auf  t  frt  «=  x  unb  auf  z  =  y,  fr  ifl:  x2  =  100  --64 

alfo  x  =  6',  unb  y  =  8,6602'.    getnet  ifi  v  =  |z  unb 
z2  =*=  100  +  (v  —  6)2  obet 

z*  ==  100  +  g-z*  -  yz,  alfo 

,    .    160  6400    ■         M        „.._,      . 

z2  +  «■»»««-)  twrattdz  — 8,057'  u.f.tt). 

.  3»«fte  ftufW.    3>ec.  3W)aU  $  =*=  5z  urfc  ha  v=jjz, 
au$  nadj  247  = 

.«F(5.  +  0(S-r00+n00-Ä0 

Silbe  tyfetau*  ehte  ©W*ung  u,  f.  tt). 
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28    Sfofönitt  IV.  Jtofatibm  über  bie  Jöetetfmtmg  ber  «figen  gtguten  sc. 

298)  (Srfle  Sluftöf*  33ejck$net  man  bie  gur  £öl>e  gärige 
Seite  mit  x,  fo  erhält  man  m$  247  bie  ®leid)ung: 


-  72 


-*W.  3  MG- *>)€+») 


xt-.il>  i)ierau« :  x* - 5216x2  =  —  4000000*  ©efct  man  x2=  z, 
fo  ergeben  fty  bafür  bie  äöerfye  4281,8  unb  934,2;  a(fö  für 
x— 65,4  ober  30, 5.  3)er  3nl)alt  tji  fyiemaci)  enttt>eber=2196Q' 
et  er  =  4708,8  Q'. 

3n>eite  Sluftof.  Diefe  Aufgabe  Wft  fic&  au$  otyne  Sln> 
tvenbung  ber  gormel  in  247  lofen.  @rrid)tet  man  namltö)  eine 
<E  entrechte  *>om  3)ur(|)fc^nitt6^unft  beiber  ^Diagonalen  auf  x,  fo 
nUftefyen  barauf  jn>ei  2rt>fd)nitte ,  welche  leidet  au«  ben  falben 
Diagonalen  unb  jenem  5ßerpehbife[= 36  nad)  bem  ptytfyag.  Se^rf» 
ßefunben  »erben  Wnnen.  SSeibe  2l6fcf>nittc  gufammen  geben  bie 
Seite  unb  ber  Snfyalt  ift  nun  lei#t  ju  ftnben. 

299)  3ft  eine  ©eite  =  x,  fo  erl&lt  man  nad)  Slufg.  247: 

»-*W«+3(»-3G+,iG-«)*« 

x*  —  180x2  =  —  7684  u,  f.  to. 

x  =  10,56  ober  8,343$  alfo  bie  $tytn  = 

300)  (SrfteSluflöf.  3)iefe^efei  =x  unb  bie  guge^örige 
Seite  =  y*  üitty  man  »om  (Snbpunfte  ber  diagonale  aus  bie 
Sjotyt,  fo  eniftefyt  ein  rec^tn>mft.  5)reiecf,  au6  tt>el<ftem  ftd)  ber 
cm  y  Uegenbe  2lbfd)nitt  beregnen  läßt.  äu$  ber  £öl)e  unb  biefem 
Sibfcfynitte  ergibt  ft^  jwn  leidet  y,  upb  f)ierau$  unb  aus  bem 
;mj)alte  =  12  .  10  bie  £%  x. 

3mettc  «Tuftöf.    9tod>  247  folgt: 
V20  =  2  J/(l8  + 1)  (l8-|)  (|  +  6)  (|  -  6) 

ob«  y4  -  1440y*  =  —  2M224 
»oraue  y  =  35,2'  obet  =  14',  alfo 

»»  _  8,409'  *,  =  ™  -  8,57'. 
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3fafg«btfr  übet  ba«  <ßarefteltrape$.  *  9% 

3»])  Stfle  Sluflöf.  Die  ©rite  60  bftbet  mit  ben  falbe* 
Diagonalen  ein  Dreiecf,  beffen  Snfalt  %  ber  9Hjomboibe  if* 
tt>orau$  fiety  leicht  bie  §fl&e  bejtimmen  täjjt. 

3weite  »uflöf*  gälte  vom  Durd&fcfaitt6l)unft  ber  Diag»<* 
naten  einen  ^ßerperibifel  auf  bie  Seite  60',  reifae  einen  ber  g»;* 
bilbeten  Slbfcfaitte  nad)  Sc^rf.  2  unb  I)jerau6  nact)  Sefyrf.  1  b(** 
*ßerpenbifel,  fo  ift  biefer  =  ber  falben  £öfa* 

Dritte  21  uff öf.  SBenbe  bie  gormel  ber  2lufg.247  an  u^ 
ben  3nfa(t  gu  bestaunen  unb  beregne  barauS  bte  £öfa. 

302)^  Den  Snfalt  ftnbct  man  afalicfy,  wie.  in  »orfarge« 
Aufgabe*  2luS  bem  3nfalte  fann  bann  bie  £6fa  unb  feterat 
bie  fetjlenbe  Seite  bejiimmt  werben* 

303)  3f*  bie  eine  Diagonale  =  x,   fo  falte  man  *on  be 
©nbpunfte  berfelben  einen  $etyenbifel  auf  bfr  gegenüberliegen .; 
Seite  ober  beren  SBerlangerung*    Diefer  $ßerfeenbifel  iji  nun  au 
bem  3nfalte  unb  ber  Seite,  unb  barauS  ber  Slbfc&nitt  ber  lefrfc* 
leidet  ju  beregnen,  fo  bap  julefct  bie  Diagonale  x  al$  $ty>*tenu;' 
im  redjjtwinft*  Dreiecf  erfcfyeint, 

Slnmetf.  9U$nti$  toie  9ufg.  300  formte  auef)  bie  »otlicgenbe  naä)  l" 
gotmel  ber  Stafg.  247  getöfl  toerben. 

304)  9?edf)ne  au*  bem  Snfalte  unb  ben  beiben  £öfan  bie  ^ 
gehörigen  Seiten  (nad)  2lnbeut.  103)  unb  bann  wie  bei  »orfarg 
Aufgabe  bie  Diagonale* 

305)  Die  Diagonale  fei  =  12x,  fo  finb  bie  Seiten  ==  7& 
unb  6x  u.  f.  w*  wie  bei  262* 

$*  19*    aufgaben  übet  ba*  ^atatteltra^ej* 

306)  unb  307)  3iefa  (gig,  3)  von  c  au*  einen  s4&erpenbifcu 

S*9-  3.  auf  ad,  fo  entfielt  ein  red&twftf' 

Dreiecf,  au$  bem  biefe  Senfredjr 
=  ab  nadj  bem  Wtyag.  Seljrfati 
unb  fomit  aud>  ber  Snfaft  \>o-\. 
ab  cd  ji$  beregnen  läßt' (aergL 
in.  III.  Se^rf*  7). 
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$0    ftbftnitt  IV.   Sufgabest  übet  bie  Sere^ntutg  bet  edigen  gigurrn  ic. 
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306)  gaöt  man  von  c  au«  (gig.3)  auf  ad  einen  $erpenbifet, 
fo  entfielt  ein  tyxlbrt  g(ei$feitige«  2>rrie<f,  woran«  (Ufa  na$ 
bem  ptytljag.  Sel>rfa&  leidet  beredjnrt  werben  fann  u.  f.  w. 

309)  gäUt  man  (gig.  4)  von  d  uub  c  auä  «jjerpenbifel  auf 
8*0-  4.  ab,  fo  entftebt,  weil  <$. 

adf  =  30°  (»ergl.  9n* 
beut.  61),  an  s  ein  fjalbe* 
gleic&feitige«  2)teierf  adf, 

alfo  ift  af  =  ^  unb  ba 

**  au#  ^C  beg  =  45°,  fo 
wirb  an  b  ein  gfeidjfdjenfl.  recbtwinfl.  3)reied  gbc  gebilbet,  unb 
>e«  ift  fomit  gb  =  gc  =  df.    9hm  ift  aber  bie  £o>e 

df=J/[ad'-(^)2]  =  103,9', 

unb  ab  =  af  +  de  +  gb  (=  384,70,  alfo  ber  3n$aft 
teW)i  ju  beftimmen. 

310)  errietet  man  (gig.  4)  df  unb  cg  J_  ab,  fo  wirb 

af  =  ^-  unb  df=cg=gbx«8  l/(ada  —  af 2)  (»etgl,  Sfo* 

beut  309) ;  alfo  fg  =  de  =  ab  —  (af  +  gb)  u.  f.  W. 
Sil)  3ft  ad  (gig.4)  bie  gegebene  WidWarollele,  fo  beregne 

man  juerfr  ben  Sbftanb  af,  tyierau«  ben  gb,  bann  bc  unb 

enblf*  ben  3ntyalt. 

.     312)  diebe  von  d  (gig.  5)  au«  mit  cb  eine  «Parallele  dh, 
8i«.  5.  fo   $  biefe  =  cb,    alfo   na$ 

«efaf.2  ad*=dh*+ah*— 2ahih. 
Sudje  frierau«  fh  (=49,930,' 
bann  df  =  f  (dh*  -  fh») 
(=51,8730  unbenblM&  berSn* 

.  tyalt  be«  Sßaralleltrapeje«. 

a        f       ^r  o 

«um  et  f.    »ton  ttnnte  aud)  mittel^  «uffl.  247  ben3n$att  M  A  «dh 
unb  Zittau«  bie  $ä$e  df  (»etfll.  anbeut.  151)  Timmen. 
313)  ßie^e  (gig.  5)  dh  #  cb,  fo  ift: 

..  adJ  =  dh*  +  ah2  —  2  .  ah  .  fh,  alfo 

d2  +  (a-b)2-c.2/folgli*,b« 


f  h  = 


2(a-b) 
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«ufgaben  0*<r  ba*  ftaraHeltapq.  $| 

df  =  ^(dh2  _  fh2),  ber 

*  ">»-  -  *4-bKF-  (^i^2)1]  *- 

3ntall=|^±-gjJ/[(2d"(.-b))'  -  (d>+<— b)=-c>)!] 
unb  Ijierau«  bur#  SRebuftion: 

3erlea,t  man  nun  bie  aXfferenj  ber  JQuabrate  ber  jtoei  gaftoren 
unter  bem  SBurjefaeftben  in  bie  Summe  mal  Unterfdtfeb  ber  Seiten 
biefer  JQuabrate,  fo  folgt: 

J  =  2~(7^5)f  (H-c+d-b)(a+d-b-c)(b+d+o-aXa+o-d-b) 

315)  SSera!.  313. 

316)  gane  von  a  (Big.  6)  au«  eine  Senfrec&te  am  auf  cd, 

8*8-  6:  rea)ne  bann  ben  2lofä)n.  md 

(»ergl.  8cr)rf.  2  u.  3),  tyier* 
^    \  au8  unb  au«  ad  bie  §tyt 

am  unt»  enblf$  ben  3nl>alt 
ber  gtö#e. 


Slnmetf.  »Jan  Wnnte  aud)  nadj  «ufg.  247  ben  3n$alt  be»  A  ade 
»ab  ^erau«  unb  au«  bet  «nmblmit  de  bie  juse^n*  $%  am  naA  Sin* 
beut.  151  6«ed)*en.  _ 

.317)  Sejrimme  nao)  Slufg.  247  ober  unmittelbar  ben3n&alt 
be*  A  abc  (#g.  6)  unb  tyierau*  («nbeut.  151)  bie  ju  ab 
fiebrige  §öl)e  am  (=48').    33eaei<&ntt  bann  xbie  ^araHelfeik 
de,  f»  i|i  ad=  120  —  x,  alfo  na<$  «e&rf.  3 
ac2  =  de2  +  ad2  +  2dc  .  md,   ot»er 

802 =x2  +  (120  -  x)2+2x/"~((120-x)2-482). 
$tfHmme  aud  biefer  <9W(|una  ben  Sßert^  von  x  u.  f.  ». 
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32    Slbfönitt  IV.  »ufea&en  üb«  Me  »tttdjnung.  b«  «figen  Sigunn  >c. 

318)  ©u$e  in   bem  redjtwinfl.  $>reietf  fbd  (gig.  7)  Die 

Äattyete  fb,  bann  bieffa* 
tljete  af  in  bem  rcc^t». 
Aadf,  foiflab=af+fb. 
21uf  at)tilid)c  SBeife  be* 
fttwime  man  in  ben  redjt». 
«Dreietfen  fdb  unb  cbg 
bie  Äatbrten  fb  unb  gb, 

fo  fft  de  =  fb  —  px  «nb  ber  3nljalt  be^aralleitrapeje«  if* 
nun  ief#t  ju  beret&nen.     .  « 

319)  2>ie  £ö&e  df  (gig,  7)  fei  =  x,  fo'ijt  — ^   x=20, 

olfo  x  =  4  (»ergl.  Slbfän.  IH.  Sebrf.  7)/  «efitmme  nun  in 
bem  redjtttinH.  A  adf  ben  »bftanb  af  (=3')  unb  in  A  fdb 
bie  diagonale  db  (=  5').  S)ie  Diagonale  ac  ftnbet  man  au« 
bem  recbtwnnH.  A  aeg,  worin  ag=af+dcift. 

320)  <5u$e  (gig.  7)  juerft  ag  =  ^(ac*— cg2).  2>abie* 
fer  Slbftanb  =  24'  ==  ab  wirb,  fo  fallt  cb  mit  og  jufammen 
unb  ba«  $araHeltrapej  l)at  bei  b  einen  regten  gBtnfet.  gerner 
tft-af^ag— dc=9';  alfo  ad  =  ^(df*+af*)  =  20,1'. 

321)  ab  (gig.  7)  fei  bie  befannte  «ßaraHelfeite,  fo  if*  bf= 
K(db2  +  bf*)  unb  af  =  ab  —  fb.  2)ie  Seite  ad  fu$e  au« 
bem  re$ttt>inll.  5)reierfe  adf  unb  ag  au«  bem  A  aeg,  bann 
iji  de  =  ag  —  af  unb  gb=ab— ag,  alfo  bc=  ^"(cg2+gb*) 
benimmt. 

322)  ©eflimme  au«  bem  3n^alte  be«  A  abd  (gig.  7)  bie 

§ö&e  *e«  SParaHeltraFeje«,  bann  af  =  ^(ad2  — df2),  fo  ift 

de      es? 
dc=ag  —  af-    ©ud>e  nun  ben  Snljalt  be«  A  dcb  =  — ^-§- 

unb  abbire  biefen  gu  bem  Snfyafte  be6  A  adb. 

323)  3iel)e  (ftiß,  5)  dh  #  cb,  fo  ifi  ali='ab  —  de;  fuefre 
nun  nadj  Se^rf.  2  benäbfönitt  fh  unb  bann  in  bem  tee$ttt>inf(. 
A  dfh  bie  $tyt  df. 

»ntnerf.  Watt  farnt  aud)  na<$  bet  gorwel  ber  Slufg.  313  ben  3n$alt 
bei  $a*aMftape$e«  unb  $tetau*  bte  $flje  beffel&en  beregnen. 
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Stoffen  übtv  tat  $raj>e$.  38 

'  324)  »acfc  8bf<*n.  III.  2e^rf,  7  'ijl  ber3n$aft  be**ParaffeU 
trapeje*  (gig*  7) 

=  |f(ab+dc)  =  ^f(ag+f b)=  |f(r(ac^cg^)+^  (db2-  df')) 

u*  f*  tt). 

325)  3n  gig.  7  if*  de  =  fb  +  ag  —  ab  = 
^(db2  — df2)  +  ^(ac2  —  cg2)  —  ab  u*  f*  tt>. 

326)  »ejtfmme  au«  bem  re$tu>mH*  ©reieef  adf  bie  Äattyete 

Sifl.  8.  af  unb  au*  A  egb  bte 

gb,  foijidc=ab-(af+gb), 
SÖejeicfynet  man  nun  bie 
Seite  de  mit  x  unb  brürft 
barin  bie  Seite  ab  au«,  fo 
fann  man  barauö  unb  au* 

-5* — — — ^ ^  j,cm  gegebenen  Snfyalte  eine 

(Steigung  bitten  unb  fo  bie  unbekannten  Stude  befiimmem 

§♦  20.    Aufgaben  ühn  bat  Xrapeg* 

327)  Steine  bie  2&nge  ber  5)iagotiaIe  bd  am*  bem  re$tn>* 
Dreiecf  abd,  bann  ben3nl)alt  biefe*  SDreiectt  unb  au«  ben  btei 
Seiten  naä)  247  ben  be$  A  bde  u.  f.  tt>. 

328)  »ejiimme  bie  Slbfc&nitte  af  unb  fc  u*  f.  tt>. 

329)  »efyte  nac^  247  bie  3nt)alte  beiber  2)reietfe  u.  f.  xo. 

330)  Steine  ben  3nfalt  be«  $reiecfd,  beffen  3  Seiten  gege* 
ben  jinb,  beflimme  fyierauä  ben  3nfyatt  be$  anbem  2>reiedd  unb 
batauä  bie  unbefannte  .Seite  (t>ergl.  Anbeute  261). 

331)  3i^t  man  bie  bie  Snbpunfte  ber  jtt>ei  gleiten  Seiten 
Mrbinbenbe  diagonale,  fo  entfielt  ein  gleicfyfeitige*  unb  ein 
gleic&föenflige«  teefctroinfl.  Dreied  u.  f.  »♦ 

$♦  21.    aufgaben  über  bie  unregelmäßigen  Sieleäe* 

332)  3iel)t  man  bie  Diagonale  ac  unb  fc,  fo  entfielen 
jroei  recfctnrinfl.  Dreiecfe  abc  unb  fdc  unb  ein  2>reiedt  afc. 
8u$  ben  gtt>ei  etfieren  laffcn  ftd)  bie  no#  fe^Ienben  2  Seiten  be* 
lefctem  afe  ^potenufen  beregnen  u.  f.  n>. 

©pifc,  Knbentunaen.  L  3 
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84  «Bföniti  V.    auf0aben  über  bie  ffiütfet  im  Ärtife. 

388)  S>tetaf  afb  ifl  flleü&feittfl.  Steine  bc,  bann  Me 
Diagonale  bd,  fo  laffen  fidE>  bie  3n^altc  ber  3  iDreietfe,  au6 
fctntn  bie  8M$e  befielt,  leicht  beregnen. 


Aufgaben  üfcet  Me  SBtnfel  im  Äreife* 


«  e  J)  t  f  4  fr  f 

1)  £>er  tytxiptyxittoinUl  ift  $atb  fo  groß  tote  ber  mit  i^m  auf  gleidjera 
Sogen  fieftenbe  (Sentrietoinfet;  ober: 

ber  ^eti^^enetorafel  Ijat  bie  $a(fte  M  Sogen*  jum  3Raf,  teeret 
§t»if$en  feinen  $$enfe(n  liegt. 

2)  ©er  SßtnfeJ,  *el<$er  btir$  gtoei  fi$  fdjineibenbe  ©eljnen  gebtfbet  nnrb, 
Ijat  bie  tyalbe  @umme  ber  jtoei  Sogen  jum  SWaß ,  toelcfce  gtotfd^en  feinen 
€>$enfeln  unb  beten  Verlängerungen  liegen. 

3)  £er  SBinfcl,  toef$er  von  §toei  fld^  außerhalb  eine*  äreife*  fd^neibenben 
©efanten  gebübet  toirb,  $at  bie  tyalbe  SMffereng  ber  gtoei  Sogen  §um 
SRaf,  bie  j»if$en  feinen  ©efrenfcfo  liegen. 

4)  £er  Don  einer  ©e^ne  unb  einer  Tangente  gebiibete  2BinW  (Serityrung*« 
»tnfei)  Ijwrt  ben  falben  Sogen  jumJRaf,  teeldjer  gtoifnjen  feinen  <S#en* 
feto  liegt. 

§♦  22* 

834)  %a*  Setf.  1  =  129°  W  34"  u   f  ^ 

335)  3)er6enttie.4:l)dta)  360:8=45°,  b)  400:8=^50°. 
»ecfcne  fyierau*  naä)  8el>rf.  1  ben  *ßerfpljerie^. 

336)  «eijnH*  wie  335. 

8S7)  »4  8.W  8  =  WW^  +  WW^  „.  f.  „. 

838)  $U  at»e*  SBoflen  tjabtn  72»  unb  40"  u.f.tt.(8t&rf,2). 
389)  »a*  2c$rf.  3  iß  ber  SBinfet  = 

116°  18'  36"  —  64»  38'  38" 
§ u.  f.  tt>. 

840)  3ß  btt  Hefaew  8o&«n  =»  *<>,  fo  folgt  «ad»  *e$tf.  3: 
128°  4f  +  »  -  540  *,  ,c. 


'igitized 


by  Google 


ftu|ga$en  tätt  Ut  SU^nU^fcit  ber  ectigen  Sigttsn.  *    <£ 

341)  Der  eine  Sogen  meffe  5x,  fo  mißt  ber  anbere  8x;  alfo 
ifi:  8x  ~  5*  «  18o  45;  unb  ^erau6  x  _  12o  30'.     ©Je 

Sogen  jinb  batyer  5  x  121/*0  unb  8  x  121/*0. 

342)  Serfafcre  na*  2e&rf.  3.    Der  Reinere  Sogen  wirb  = 

180°  —  58°  46' 

2  ,=  60"37'  unb  ber  größere  =:60<>  37' +  58»  46'* 

343)  »a*  «etyrf.  4  =  2.  38°  36'  24". 

344)  9iad>  8e*rf-  *  =  ^^. 

345)  SergL  bte  Se^rf.  1  unb  4. 

346)  Der  größere  Sogen  feix,  fo  ifi  ber  Heinere  =  360— x 
unb  *~ (3^°~ X)  =  28<>  44/ 12"  rtif0  x  =-208"  44'  12"; 

foCgK*  ber  Heinere  Sogen  =  151°  15'  48". 

347)  3(i  ber  eine  3$ef(  =  3x,  fo  i^  ber  anbere  =  7x, 
alfo  ber  2}.  =  2x  u.  f.  tt>. 


«WM*  VI. 

Aufgaben  über  bte  $lefynltdjfeit  ber  etftgen  fttguren. 


8e$?f4*e. 

1)  3»ei  5)reie<fe  finb  ä$nli<&,  toenn  bie  breiSöinfel  be«  einen  oejfe$ung«* 
»rife  gtei<&flnb  ben  bref  SBinieln  be*  anbern. 

2)  ßtoei  $reie<fe  finb  fl&nttdj,  wenn  tyre  leiten  &e$le$tt»g«to*if*  fe»fee*t 
auf  einander  flehen. 

3)  Stoti  SDreiecfe  flnb  d^ntf c^ ,  wenn  in  betben  ein  3Bmfet  g(et$  tjl  unb 
btr  tyn  einfcfrlteßenben  Seiten  proportional  finb. 

4)  ätoti  JDreiwfe  fütb  ätyflfa},  »enn  bte  btei  Seiten  bei  einen  proportional 
flnb  bm  bret  Seiten  be*  anbern. 

*)  $te  $ur  $$potenufe  gehörige  $o$e  eine*  re#t»infltgen  JDretecfd  ifi  bie 
mittlere  geometrif^e  proportionale  £U>if$en  ben  oeiben  Wcfcnitten  ber 
gtypotenufe. 

6)  $ie  &ati)ttt  tim*  redjittoinftigen  2)ttitä*  t#  bie  mittlere  geometriföt 
proportionale  gmif^en  ber  gangen  $ppot*nufe  unb  bem  burefc  bie  guge* 
porige  $tye  auf  tyr  geMlbeten-fcofönttt,  melier  an  ber  äatytU  liegt. 

3* 
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36     Sttfänitt  VT.    Aufgaben  ü&er  bte  Üe^nXtd^feit  ber  ecügen  gtguren. 

7)  SMe  $al&intng*Hnte  eine«  SBinfeW  im  $reiecfe  tyeüt  bie  gegenflberlie* 
genbe  ©rite  in  jtoei  Steile,  bie  ff$  $u  einanber  »ermatten  tote  bie  bar* 
über  liegenben  Seiten. 

8)  5T>ic  Umfinge  ä$nli<$er  SDreietfe  »erhalten  fld^  tote  irgenb  §toei  homologe 
Seiten. 

9)  9te$nft$e  £>reiecfe  »ermatten  ft<f)  intern  3nljalte  na$  tote  bie  Ctuabraie 
jtoeier  gleidjliegenben  Seiten. 

10)  Stoet  $retecfe,  toelcfye  nur  einen  gleiten  SBinfel  Ija&en,  »erhalten  ftc^ 
tyrem  Sn^alte  nad>,  toie  bie  $robufte  ber  gtoei  btefen  Söinfel  einfdjlte 
fienben  Seiten. 

11)  5Die  Umfange  ä^nli^er  SBielecfe  »ermatten  fi<$  toie  irgenb  jtoet  gleiefc 
liegenbe  Seiten. 

12)  5Die  3n^alte  äl)nli<$er  SBielecfe  »erhalten  ft$  toie  bie  Ctuobrate  irgenb 
gtoeier  gleidjftegenben  Seiten. 

$♦  23.    aufgaben  fllcr  He  Sttydtyttit  *et  »teietfe* 

348)  3)ie  ber  größten  Seite  be*  gegebenen  A  entfprec&enbe 
im  anbern  A  fei  =  x,  fo  »erftflt  fu*  17,4  :  5,8  =  31,8  :  x, 
toorauö  x  gefunben  h>erben  fann.  Stuf  gleite  2lrt  bejlimme  bie 
britte  ©eite. 

34fl)  @inb  bie  Seiten  x  unb  y,  fo  ereilt  man: 
9,36  :  8,1  =  0,52  :  x  unb  9,36  :  6,12  =  0,52  :  7  u.  f.  tt>. 

350)  unb  351)  9»a<&  «Urf-.  1  ift  ba$  abgerittene  Dreiecf 
bem  ganjen  ätynli*. 

352)  Der  $lan  iß  bem  Selbe  aljntidj  u.  f.  n>. 

353)  2)ie  Entfernung  fei  x,  fo  fcerfyält  fid): 

395  :  158  =  588  :  x  u.  f.  wo. 

354)  »erfahre  nad>  348. 

355)  u.  356)  9tadj  8el)rf.  1  mu£  (gig.  9)  A  amf  go  A  fgh 

Big.  9.  fein,  folglich  fid^  wrljalten : 

h  fh  :  fg  =  af  :fm,   too* 
tau*  jtcij  fm,   n>enn  man 
x  ,/  bie  betreffenben  SBert^e  fub* 

Xf  fiituirt,  leity  befHmmen  W k 


x 


. 


-£ i. — d 
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SufgaBcn  vtitx  bie  SU$nli<$feit  bet  SDrtietft. 


37 


357)  unb  358)  $a  fg  #  cd  (gig.  10)  »erbtn  foO,  fo  toirb 
A  afg  oq  A  ade  uitb    ^ 
A  afh  rcadb.  golg*  ^--        **  10- 

licfc  t>erl)&lt  ftc^ : 
ad  :  ac  =  af :  ag  unb 
ad  :  db=  af  :  fh. 

SJejlünme  nun  aud. 
ber  erfien  Proportion 
bie  Sinte  ag  unb  au* 
ber  anbem  bie  (gnt* 
fernung  f h. 


-^>«i 


359)  unb  360)  SRatfc  Se&rf.  3  ift  A  abc  </>  A  dfc  u.  f,n>. 

361)  unb  362)  9lad)  Sc^tf.  3  ift  A  abd  od  A  dfin  u.  f.  to. 

363)  unb  364)  3)a,  bie  5)reietfe  bed  unb  hfd,  fo  n>ie  abd 
unb  ghd  einonber  äfynlict)  jinb,  fo  wrty&ft  jt#  (gfg.  11) : 


dh:db=df:dc 
unb  dh:db  =  hg:ab 

alfo  aud> 

•  df:  dc=hg:ab 
tt>orau$  jtcij  ab  bu 
fWmmen  täft. 


WS-  ti. 


365)  Die  £ö$e  be*  Oegenftonbe«  unb  bie  »Inge  bed  »on 
ifym  geworfenen  Schattend  bilben  bie  ßatfyeten  eine«  rec&ttoinf* 
ligen  S)reiecf6,  ba6  bem  JDreiecf  ätynlid)  ifl,  fcon  welkem  ber 
©Tab  unb  beffett  ©Ratten  bie  beiben  tfat&ete  bilben;  folgli<$ 
raujj  ft$  »ehalten:  2,8  :5,5  =  75,6  :  x  u.  f.  tt>. 

366)  unb  367)  9to$  365. 
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38     Wfönit  VI.    aufgaben  tibtt  bie  «e&nlübfrit  ba  tdlgtn  gigurra. 

368)  unb  369)  SDenft  man  fftb  (${0. 12)  bu«&  f  eine  #  ju 
«#  gebogen,  fo  entfielen  dlmliä)e  SSreietfe,  worin,  fldj  »cityUU 


gifl.  12 


ba  —  fg  :  agf=  cd  —  fg  :  dg;  folgli$  ijl 
ba  =  ag(cd— fg) 


dg 


+  fg- 


370)  SDenft  man  ß$  (Big.  13)  bw#  f '  eine  #  ju  ag'  gc* 
jogen,  fo  folgt:  ab  -  6  :  ag  =  2  :  3,  alfo  ag  =  8('t~6) 


gifl.  13. 


S     9 


Sem»  »et&alt  fla) :  ab  —  6  :  ag'  *=  2  :  4,  ober 

ab  =  2(«g+24)  +  6     ©ntjKhrfrt  mflB 

für  ag  obigen  SBertfc,  fo  folgt:  4ab=3ab  +  54  obet  ab =54'. 
371)  Befolge  ben  in  370  angeführten  @ang. 
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«ttfea**  **«  *  fU^nli#Mt  fett  9>nfe*e.  39 

372)  unb  373)  9ia$  «tftrf.l  er^Mt  matt  gwet  a$ttli<$e$reu 
tcfe  ».  f.  u>. 

374)  5)ie  eine  unbefamrte  ©eite  be«  erfien  3>reiectt  fei  sa  x, 
fo  tf*  bie  ankere  =  x  +  0,8.    Silbe  nun  eine  Sßroportfon  tc. 

375)  a)  9fac^  2et)rf.  5  erljdlt  man  bie  ^ex  au*  ber$ro* 
portton :  6  :  x  =  x  :  24  u.  f.  tt>*  Sluf  5t)n(tdjc  JBeife  tpirb 
bei  b)  unb  c)  »erfahren. 

376)  bie  378)  »erben  na#  Seljrf.  5  unb  6  flett|i. 

370)  Der  eine  »bfönitt  ber  $ty)otenufe  fei  »  x,  fo  $  ber 
anbere  =  x  +  0,8  unb  e«  t>erl>&It  fi$  nacfc  fcefyrf.  5 : 
x  :  1,4  =  1,4  :  x  +  0,8,  ober  e*  ifi 
x2  +  0,8x  =  1,96,  alfo  x  =  1,456'.    ' 
#iermt$  finbet  man  bie  $9£otenufe  unb  bann  nad)  Se^rf*  6  bie 
beiben  tfatfyetem 

380)  ©ud)e  juerfi  ben  an  ber  Äat&eie  liegenben  au&fd&nüt  ber 
#9potenufe  na$  fceijrf.  6,  bann  bie  anbere  jtattyete  unb  galtet 
nacfc  Se&rf*  5  bie  $d^e» 

381)  ©ejeic&net  man  bie  $ty)otenufe  mit  x,  unb  einet  Wb* 
fömtt  berfelben  mit  y,  fo  iß  ber  anbere  b  x  —  y,  unb  man 
er^Slt  na$  «ebrf,  6: 

L    xy  =  7,5*  =  56,25 
II.    x(x-y)  =  100*     . 

9tu*  DL  folgt  x2  =  100  +  xy  =  100  +  56,25  u,  f.p# 

382)  3)er  eine  «bfdjnitt  fei  x,  fo  ifi  ber  anbere  =32,5— x 
unb  na$  Äeljrf*  5  erfy&tt  man  bie  ©leic&itng: 

xa  _  32/5x  =  —  243,36, 
»orau*  ffaft  bie  «bfdjnüte  beregnen  lagen* 

388)  3fi  bie  eine  «atmete =x,  fo  ifi  bie  anbere =51,1  — x; 
ber  an  x  liegenbe  «bffyutt  fei=y,  fo  erfüll  man  na$  «etyrf*  6 
folgenbe  Proportionen : 

I.    36,5  :  x  =  x  :  y 
IL    36,5:51,1— x=51,l—x:  36,5— y 
unb  l)ierau*  bie  ©lei^ung:    x2  —  51,lx  =  1971,73  u,  f.  *♦ 
384)  unb  385)  SBenbe  8el)rfä$  7  an« 
386)  J)ie  eine  ©eite  feix,  fo  ifi  bie  anbere  77, 6— xu*f,»* 
na$  Se^rf»  7t 
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40      mfäniü  VI.    aufgaben  übet  bie  ^nli^Uit  ber  tagen  gtgurett. 

387). (Der  eine  Xljtil  fei  x  u..f.  »♦ 
388)  ©6  »erhält  ft*  na*  2efyrf.  7,  wenn  ber  eine  »bf*nüt 
=  x  iji,  2 Vi  :  1  =  x  +  4  :  x  iu  f.  w. 
,  389)  SRa*  Sefyrf*-8  »ertält  jt*  3.  :  8  =  4,5  :  x  u*  f.  **>♦ 

390)  8,5  :  x  =  5  ;  12  u*  f*  w* 

391)  43,1  :  3,4  =  8,62  :  x  m  f.  W. 

392)  9«a*  Sc^rf.  8. 

393)  »epimme  ben  Umfang  be$  ^weiten  Dreien,  unb  »er* 
fafyre  bann  »>ie  in  ben  »orfyergelj,  Slufgaben. 

394)  5)er  Reinere  Umfang  fei  =*  x,  fo  »erf)dlt  ji* 

x  :  x  +  192  =  48,5  :  126,1  u*  f.  tt). 

395)  aScrgL  bie  »nbeut.  gu  ber  »orfyergelj*  Slufgabe. 

396)  9ia*  2el)rf.  9  t>crf)dlt  fi*;  wenn  ber  ju  fu*enbe  3n* 
$alt  ss  x  ifi,  3259,6  :  x  =  112,42  :  28,12  «.  f.  w- 

397)  g*  t>erf)ÄIt  ft*:'  1488,4  :  x  =  48,82  :  21,52  u.f**>. 

398)  3fl  bie  ber  Seite  8  entfpre*enbe  Seite  a  x,  fo  »er* 
ffUt  11*  na*  Sc^rf.  9:    16  :  9  =  x2  :  82  u-  f.  w, 

8luf  al)nlf*e  SBeife  werben  bie  beiben  anbern  Seiten  gefunbem 

399)  Die  ber  Seite  44,1'  entfpre*enbe  fei  =  x,  fo  »erhält 
ft*  no*  8d)rf,  9:  1296,54  :  105,84  =  44,1*  :  x2  u.  f.  W- 
(Sbenfo  finbet  man  bie  jwei  anbern  Seiten* 

400)  bis  406)  Die  2Iuffofungen  biefer  aufgaben  berufen 
fAmmtii*  auf  «efjrf*  9.  33ei  einigen,  wie  402,  403,  404  iji 
juerfl  ber  Sn^alt  be$  einen  2>reie<f$  au$  ben  gegebenen  Störfen 
ju  beregnen* 

407)  3)er  3n^alt  be*  erlern  fei  =  x,  fo  ifi  ber  be$  anbern 
=  x  +  131,22.  Silbe  nun  na*  2efaf.  9  eine  Proportion  unb 
befiimme  fyterau*  bie  Spalte. 

408)  $ie  homologen  Seiten  feien  x  unb  x •—  8,5,. fo  »er* 
fi*:  24,36  :  182,7  =  (x  -  8,5)2  :  x2  u*  f.  W. 

91  n nur  f.  2)ur$  btrefte  2ta«re$mma,  biefer  Proportion  credit  man  giu 
lefct  eine  quabratif^e  ©letc^ungj  faty  man  afcer  fcortyer  au«  jebem  ©liebe 
bie  Ctuabrattourgel,  fo  gelangt  man  bur$  Slufltöfima.  einer  ©leidjung  öom 
erjien  ©rabe  gum  (Äefultate. 

409)  SP  biefe  Seite  =  x,  fo  *erf)Ält  ft*  na*  fieljrfafc  10: 
61,44  :  121,5  =  9,6  .  12,8  :  13,5  .  x  u.  f.  w. 

410)  #ier  ifi  na*  8e!)rf.  10  ber  Snljalt  M  einen  Dreierfe 
gu  fu*en  (»ergl.  409)/    ' 
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aufgaben  äfter  bie  «telmltyfeit  ber  IBiet*  unb  ©ieletfe.  41 

411)  3ff  bfe  eine  Seite  be*  lefctern  Dreied*  =  x,   fo  muß 
ff*  na*  Sebrf*  10  wifyrfrtn : 

21,66  :  43,74  =  7,6  .  5,7  :  x(x  +  2,7)  u.  f.  W. 

$♦  24.  Aufgaben  übet:  bie  2iebnli*feit  be*8ie*  uttb  Sielcäe* 

412)  bie  414)  werben  leicht  na*  «e^rf.  11  gelöff. 

415)  3n>ei  homologe  Seiten  »erhalten  ff*  wie  irgenb  gtoet 
giet*liegenbe  Diagonalen,  alfo  au*  biefe  wie  bie  Umfange  u. 

416)  Der  Umfang  bed  einen  fei  «=  x,  fo  t>eri)Ält  ff* : 

x  :  x  +  12  =  2,7  :  13,5  u.  f,  W. 

417)  Die  Seite  be*  einen  »lere**  fei=x,   fo  iff  bie  l»omo* 
löge  bed  anbern32— x;  bilbe  l)ierna*  eine  Proportion  u.  f.  »♦ 

418)  9le*ne  ben  Umfang  bed  erffern  günfetf«  au*  ben  Seiten 
unb  »erfahre  bann  nac^  Se^rf.  11. 

*  419)  bis  421)  fönnen  na*  ben  für  bie  nä*ftoorl)ergeJ).  «uf* 
gaben  gegebenen  »nbeut  nun  leidet  gelöff  werben« 

422)  9«a*  Se^rf.  12  w^lt  ff*,  wenn  ber  3ntyalt  bed  Heu 
nern  Parallelogramm*  =  x  iff: 

32400  :  x  =  3812  :  25,42,  worau*  folgt:  x  =  144D'- 

423)  Die  gu  fu*enbe  Seite  fei  =  x,  fo  verölt  ft*  na* 
Sc^rf.  12 :    4  :  9  =  x2  :  6,252  u,  f.  w. 

424)  <£*  wtty&t  ff*:  795,24  :  12,9£=22,092:  x2  u*f.w. 

425)  SJergl.  bie  sorfyergel)*  anbeut 

426)  Die  Seite  bed  erlern  fei  x,  fo  &erl)ält  ff*: 

46,37  :  185,48  =  x2  :  (x  +  15)V 

ginmerk    gut  bie  Sluftöfimg  biefet  ^roportum  gilt  bie  bei  anbeut.  408 
gemachte  Semetfung. 

427)  unb  428)  werben  wie  bie  junÄ*ff  ttorijergel).  aufgaben 
na*  «eljrf*  12  gelöfi. 

429)  m$t  bie  Seite  be*  fleinern  x  guf,  fo  »etfyait  ff*: 

8  :  1  =  (x  +  30)2  :  x2  u*  f.  w. 
Slnmerf.    93ergl.  bie  Slnmcrfung  gu  408. 

430)  Der  3nl>alt  be*  f  leinern  Sßta&e*  fei =x,  fo  aerb&ltff*: 

x  :  x  +  100  =  1682  :  1952  u.  f.  W. 
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«tftftitt  VII.    JUifeoböi  uto  feie  SfteUmift  ber  ff**«. 

3ttf*»ftt  m 

Aufgaben  über  bie  Teilung  Der  fttödjeiu 


9«  25.   Aufgaben,  »el«e  ofrne  We  ätmttirif  brc  ©dfce  übet 
Me  3UbttU$Wt  bee  fönten  gettft  »et  tat  tiuntu* 

431)  Steile  bc  ht  3  gleite  Xf^xlt.    (6ie$e  «bfcbnftf  HL 
Sebrfafc  2). 

432)  Steile  bc  na*  biefem  «erbiltniffe. 

433)  3H  ber  »bfianb  =  x,  fo  rauf  fi*  na*  «bf*nitt  in. 
Sebrfab  2  anhalten: 

3n^alt  A  abc  :  6969,72  =  bc  :  x  ober 

55757,76  :  6969,72  =  482  :  x  u.  f.  tt>. 

434)  <S*  muß  ft*  »erbalten  (gig.  14)  : 

gi«.  14.      A  abc  :  A  abf  =  bc  :  bf  unb 

£  abc  :  A  abg  =  bc  :  bg  u.  f*W>. 
(»erfli.  «bf*n.  HI.  «e^rf.  2). 


435)  »ec&ne  juerfUbett  Stielt  be*  ganjen  Erriet»,  t^etle 

biefen  na*  bem  gegebenen  SJertyfiltmffe  unb  fie^e  gu,  ob  bie  erfte 

XWllinlt  ($ig.  15)  ba  ober  ac  trifft,  b.  f).  ob  ber  3n$alt  be* 

#8-  15.         &  adb  gröfer  ober  Heiner  aW 

■>  ber   abjuf*neibenbe   Ztyü    iß* 

9Ran  ftntet  biefen  größer  unb 

bie  ^cillintc  f*neibet  affo  ba. 

Sefiimmt  man  nun  na*  anbeut. 

150  bie  Orunbt.  eine«  SDreietf 6, 

beffen  3nf)alt  =  bmt  abguf*neu 

ke  beuten  Stade  unb  beffen  §tyt 

=  df  ift,  fo  ifl  bie  Entfernung  be«2>ur*gangtyunfte*  beriete 
linie  mit  ba  Don  b  geftinben. 

8te&nli*e  »etra*tungen  geigen,  baf  bie  gwite  Xbeülinie  bie 
6eite  sc  fcfyneiben  rauf  u,  f.  *>. 
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436)  Da  (gig.  16)  bcr  Stielt  be«  A  acd 


(84aRotg.iy23Jtl.)  ifl,  fo  fc^netbet  bie 
ju  beftimmenbe  Leitlinie  bie  Seite  de  in  <? 


fftfi.  16. 


O&ergl.  anbeut.  150)  u.  f.  tt>. 


300 


437)  Die  3nf)alte  bet  eingeben  Steile  werben 

172,8a0,  691,2  Q°  unb  864  Q<\ 
Stefane  nun  it)nliä)  mie  bei  äufg.  436« 

438)  93ergl.  t>ori>erge&,  Aufgaben. 


439)  ^  (gifl.  17) 


alfo  f&Ot  bie  eine  XtyiU 
Knie  nad)  pq,   unb  fq 


900O0}  3n&.  pbcf  s=  1080D0} 
«ig.  ,17. 


ff 


.*, 


alfo  dq  =  44°.  9?un  ifl 
3n&.  Adqp>  900D0, 
folglty  fallt  Me  ahmtest«. 


Knie  naä)  pn  unb  qn  wirb  = 


2 .  Anqp 


fP 


unbtyferau*dn=4°. 


Die  Sänge  ber  Xfyeülinien  ifi  leidet  aud  ben  redjtttinfligen  Drei* 
eilen  pfn  unb  pfq  ju  befummelt. 

440)  »erfahre  &^n(i$  ttrie  in  toorfyergel)*  aufgäbe.  Die  Steile 
H*rben  960Q0,  2400Q°unb  1440D0  unbba  A  apd>960°, 
fo  fcfcneibet  bie  erße  Leitlinie  bie  Seite  ad  u.  f.  n>. 
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2000  G*,     3ltl)oIt 


441)  SRatt  finbet  ($ig.  18)  ^^ 


A  afc  =  5^?=1350D° 

u.  1350  + 2000 =3350D° 
=  btm  a&jufd>neit>enben 
©tücfafm;  folglich  wirb  cm 

=  l^??.fc=66V3». 


5>enft  man 


d)  nun  von  a  au*  bie  £*!)*  auf  bd  gejogen,  fo 

6000 

wirb  biefe  =  -rg-  =  80°,  unb  bie,  (Sntfemung  bn  bed  !Dur<&* 

fdjnitttyunftee  ber  jiveiten  Sijeillinfe  täflt  ftdj  auf  gleite  SBeife 
tt>ie  für  am  bejiimmen. 

442)  3)enft  man  fW)  (gig.  19)  von  c  eine  J_cg  auf  ab 

gefaßt,  unb  beregnet  ben  3nj)alt  be$  recfcüvintt.  S)reie<f$  aeg,  fo 

gi0.  19.     '  abdc 

^ _m_i> ,  finbet  man,  ba  j?  biefer  Heiner  aW  — 5- 

ift.  Die  eine  Leitlinie  mn  fönet* 
bet  alfo  beibe  Sßaraßelfeiten  unb 
man  erhält  an  =  102°.  nq  nrirb 

ablc  :  cg=60°,  alfo 


bann  = 


aq  =  162°. 

443)  $enft  man  fi$  von  p  au&  einen  <ßerpenbifel  auf  ab 

gefaßt,  unb  bejeidjnet  f  beffen  Suftyunft,  fo  wirb  af  =  84°  unb 

abcd 
ber  3nljalt  von  adpf  alfo  Hefner  al*  — 0— 5  folglich  faflen  beibe 

SljeiHfnten  red)t6  von  bjefer  ©entarten.    2>ie  erfie  bilbet  mit 

pf  ein  rec&ttvtnH.  A,  beffen  3nl)alt  ==  -3 adpf  iji,  unb 

bie  (Sntfemung  tljree  2)ur$fcf;iutt*punfte*  mit  ab  von  f,  alfo 
au$  von  b,  if}  nun  (ei$t  ju  befifmmen. 

Slefynlicfy  gefäiefyt  bie  Sefiimmung  ber  jtveiten  S^eiHmie. 

444)  Denft  man  fid)  von  d  au6  eine  ©entrechte  auf  ab  ge* 
Sogen,  unb  berechnet  bie  (Sntfemung  be*  gujtyunfte*  berfelben 
von  a  unb  fyierau*  ben  Snfyalt  be*  re$to>intl.  S)reie<te,  fo  er* 
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gibt  jidj>,  ba  biefer  Heiner  al6  — s-  wirb,  baß  bie  erftc  %tylU 

Unit  bie  gtt>ei  ?ßataflelfeiten  fdjneiben  mujj.  (Sine  ätynlidje  SBe^ 
tradjtung  geigt,  baf  baSfelbe  au*  fflr  bie  jtoeite  SfyeiHinie  gilt, 
2)ie  Sage  ber  Styeillinien  ifi  nun  Ätynlicfc  n>te  bei  442  gu  bestaunen. 

445)  9laä)  rüstiger  Sluffaffung  bed  äJorfyergefyenben  n>trk  bie 
Sluflöfung  aorliegenber  aufgäbe  (ei$t  audgeffi&rt  meinen  fönnen. 

$♦  26.    aufgaben  aber  bie  £|etttutg  ber  JWäen,  al*  Sin* 
tuenbtutg  ber  ®ä$e  über  bie  Se$ttH4leit  ber  tfigmm 

446)  unb  447)  9to$  »bfämVL  8e$rf.9™W  fty($ig.20) 
Aabc:Aadf==ab2:ad2=2:l.  «ig.  2a. 
SefHmme  fyierau*  ad  unb  au*  ber 
Proportion : 

ad  :  af  =  ab  :  ac, 
ben  Slbftanb  af. 


gfifl.  21. 


448)  <g*  »er^tt  fty  ($ig*  21): 
Aabc:Aadfssab2:ad2=3:l 
unb 

Aabc:Aagh=ab2:ag2=3:2 
$at  man  fyierau*  ad  unb  ag 
beflunrnt,  fo  laffen  jicfy  teid&t  aud) 
au$  ben-  Proportionen : 

ad  :  ab  =  af  :  ac  unb 
ag  :  ab  =  ah  :  ac 
af  unb  ah  beregnen* 

449)  Die  »uftffung  geföietyt  tynlicfc  tt>ie  för  446  unb  447 
gegeigt  n>urbe. 

450)  »erfahre  naef»  »nbeut-  448. 

451)  2>fe  ©ntfernung  ad  ($ig.21)  loirb  tt>ie  bei  *or!).?lufg. 
bejiimmt.  -  2>a  A  abc  (na*  Sluffl.  247)  277350D'  3n^alt  Ijat, 
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fo  iß  dfcb  c=  212635  Q'  unb  nag  bem  gegebenen  93er* 
Wltniffe  aerfyeilt,  folgt  ffir  ben  an  df  fiegenben  $l»eU  = 
77821,818...  Q',  alfo  für  ba«  A  agh  =  142036,818...  □' 
3m  ttebrfgen  »erfahre  toie  bei  «tofg.  448. 

452)  »eftimme  ad  (gig.  21)  »Je  oben.  —  »a<&  247  wirb 
A  abc  an  277350  D',  alfo  A  adf  =  110940 Q'  unb  dfcb 
=  16641<ft3'.  3f»  min  ber  an  df  Uegenbe  S^eil  »  x,  fo  ift 
ber  anbere  =  x  —  55000,  folglich  2x  -  55000  =  166410 
unb  x  =  110705 Q',  alfo  A  agh  =  221645Q'.  gerne?  aer* 
\)&U  fh$:  A  abc  :  A  agh  a  ab9  :  ag2j  ftierau*  ag  u.  f.  w. 

453)  ©efcneibet  bie  Leitlinie  in  einer  (Entfernung  von  b=x 

«iß.  22.  bie  Seite  ba  (gig*  22),  fo  mu$ 

**  ß$  no$  äbfön.  VL  2e$rfafc  10 

»erhalten: 

'  Aabc:  — |^  =cb.ba:db  .x, 

worau*  x  befHmmt  werben  fann. 


454)  «erfaßte  na$  bem  in  anbeut.  453  angeführten  Safte. 

455)  2Da  ber  3ntyalt  Aabc« 293046 Q'  i£,  fo  folgt  nad> 
«bfön.  VI.  8e$rf.  10:  293046 : 53040  =±=1105. 884: 552,5 :x 
u.  f.  W. 

456)  «Der  Sntyalt  be*  gangen  fDreiee»  wirb  =  37453, IQ', 
alfo  t>erl)&lt  ji$,  wenn  x  unb  y  bie  8lbfWnbe  ber  Sljeillinien  t>on 
b  bejeic&nen,  nadj  »bfdjn.  VI.  «el)rf.  10: 

37453,1  :  2881  =  300  ♦  400  :  180  ♦  x  u.f.W. 
unb  37453,1  :  15000  =  300  ♦  400  :  180  .  y  u.f.W, 
(9tan  finbet  nftmlufc,  baf  bie  gweite  33>eiHinie  ebenfalls  bfeSeite 
ab  fdjneibet.)    8lu«  ber  erflen  Proportion  folgt  x= 51,28'  unb 
au*  ber  aweiten  y  =  267', 

457)  »erfahre  wie  bei  456. 

458)  SWan  finbet,  baf  beibe  Leitlinien  bie  Seite  ab  treffen, 
Die  ©eflimraung  berfelbe»  geföiefct  naty  9Jor$erge$enbem. 


Digitized 


by  Google 


«ufgaBen  itt«  Me  Reifung  Ut  fy&tyn  »c. 


47 


458)  Wan  ffobtr,  ba£  berSnfaft  be«  »on  ben  jwef  mfttlern 
juna#fr  an  b  liegenben  Steile«  =*  35136,4  a«  unb  bet  be« 
anbern  =  52704,6  a°  werben  tnu^.  Um  bie"  a^eUltaien  ju  be* 
ffimmen,  »erfahre  man  wie  bet  obigen  Aufgaben. 

460)  35er  3nl>alt  be«  A  abc  wirb  =«  210818,40°,  atfo 
ba«  nad)  bem  gegebenen  SSerljaltnfß  m  »ertljeilenbe  <5lütf  =- 
184466,1  Q  °  unb  bie  einjelnen  Steile  finb  bemnad)  40992,466a0, 
61488,699  a«  unb  81984,933a0  u.  f.  n>.  wie  oben. 

461)  3felje  ben  «ßeröenbifel  bd  ($ig.  23),  unb  beftimme  ben 
3n$alr  be«  Abdc,  um  au  eiferen,  ob  bie  3$ef(Iinie  recfct«  ober 
linf«  »on  bd  fallt.  3n  »orliegenbem  tf*  23. 
ffnue  erfennt  man  foglei<$,  baf  fie 
re#t«  »on  bd  liegt.  3ft  nun  mn 
Mefe  Styefflinle,  fo  »er^tt  fä* 

Abdc:  Amnc=dcl:  nca,  ober: 
2084,6976  :  1628,67  =  74,56»  :  nc* 
unb  ^ierau«  nc  =  65,902»;  alfo,  ba 
fi$  au#  »erhalt.:  bd  :  de  =  mn  :  nc«* 
ober  55,92  :  74,56 


d     M 

mn  :  65,902,  mn  =  49,426°. 


«noutf.    mn  t#  aui,  =  2.  Amnc 


ne 


462)  »efolge  ben  in  461  eingebogenen  SBeg. 

463)  »trenne  ben  Anwalt  be«  A  abc  (gig.  23),  unb 
tyeile  tiefen  na$  bem  gegebenen  SJer^altniffe  in  jwei  Steile,  fo 
Wirb  ber  ancliegenbe  »je«  =  1302,936  a*.  ®o  ferner  ber 
3n$aU  be«  A  bde  =»  2084,6976  a"  ift,  fo  f&at  bie  $&eillmie 
red)t«  »on  bd  nad)  mn.  2>cn  Slbftanb  nc,  fo  wie  bie  «finge 
»on  mn  fbtbet  man  wie  in  461. 

464)  3>er  3n$al*  be«  A  abc  iji  (nad)  247)  =  1732,05a°5 
alfo  A  abc  =  577,35 Q»  unb  bd  =  43,301...«,  cd  =  25« 
unb  ad  =  55«  j  folglid)  A  bde  =  541,26562  a°  unb  Aabd 
==  1190,78438a0.  8eibe  ^eillinien  fallen  alfo  linf«  »onbd. 
©inb  bie  Slbfttnbe  Ü)rer  gu^unlt«  »on  a  =  x  urtb  y,  fo  »er* 
$olt  fi<$:    577,35  :  1190,78438  «=  x*  ;  55* 

unb  2.577,35  :  1190,78438  =  y2  :  55* 
worau«  fid)  x  unb  y  befrimmen  (äffen. 

Sie  $rof  e  einer  ieben  3$ei(linie  $  bann  leity  au  ftnbe». 
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465)  2)abcr3n^a[tbceAabc(^24)=1732/05D°.ft«fiwbcn 
ttrirb,  fo  jinb  bie  Steile  nad)  berSRei&e 
=433,01250°,  541,265.62500  unb 
757,771875  a0,  unb  weil  ferner  ber 
Sn^alt  A  bde  =  541,265620°  tfl, 
fo  faüt  bie  erjle  Sbeitlinie  redete, 
bie  gnm'te  linfd  ttou  bd.  (£$  feien 
biefe  g.  35*  mn  unb  pq;    fo  ser* 

A  bde  :  A  mne  =  de2  :  nc*  )  /or,r*    ,AxTTT  n  t  r  ft^ 


:  aq*  i 

Die  Sänge  tton  mn  unb  pq 


unb  A  abd  :  A  apq  =  ad 
Jpierau*  ftnbet  man  nc  unb  aq. 
ifi  bann  leitet  ju  beßünmem 

466)  2Ran  ftnbet  ben  3ntyalt  be*  A  abc  (gig.  24)  = 
85329,20°,  de  =  335,965°,  bd  =  $99,4°  j  erffo  ben  Snfalt 
be*  A  bde  =  ,53ß87,9605o°*  £a  nun  biefer  grofer  ai* 
Vi  A  abc  unb  f  leiner  aM  3/*  Aabc  ##"  fo.  fallen  jtoei  Styefc 
Unten  rechte  unb  eine  linff Don.  bd.  Die  ©efitmmung  ber  gufM 
fünfte,  fo  n>ie  ber  (Sröpe  ber  3$eiUinten  gefcfeiefyt  Afytjfö-  t»ie 
bie*  für  bie  toorfyergel)*  aufgaben  gegeigt  würbe* 

467)  2>enft  man  ftd&  <$ig.  25)  cd  =  -ac  gemacht,  pf#ac 
gejogen,  cb  bi*  g  verlängert  unb  bh  #  gd  gejefdjnet,  f<f  muß 
A  cgh  =  A  ebd  =  -  abc  fein» 

SBirb  bann  ch  in  k  fyalbirt  unb  kf  #  gc  gebogen,   fo  ifi 

kegf  =  A  chg  =s  -  A  abc.    Sefdjreibt  man  nun  über  pf 

einen  £albfrei«,  mit  bg  ben  Sogen  gq  unb  ma$t  kri=fq,  fo 
ifl  pmn  bie  ju  fuc&enbe  Xfyeillinie;  benn  A  krn  cc  A  frp 
a>  A  pmg;  alfo  A  über  f q  =*=  A  über  fp  —  A  über  qp*) 

ober  A  nrk  =  A  fpr  —  A  gpb  ober 
A  nrk  =  frmg;  alfo  toenn  auf  beiben 

Seiten  rkem  =  rkem  abbirt  toirb, 

A  nmc  =  fgek  a>  -  A  abc. 


•)  9laä)  bem  fcefyrfafce:  ©efcfcretbt  man  aber  ben  ben  Drei  «Seiten  eine« 
re^torinfttgen  S)reteef*  ätjnitcfce  fffguren,  fo  jinb  bfe  gtoei  gfguren  über  ben 
Jtatyeten  aufammengenotmnen  glet$  ber  gigur  Aber  ber  $9potemife. 
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Vnfoi&ttt  Ä#r  tit  pftHunq  fctr  gl»*«  «. 
@6  »e^ält  ficfc  nun,  »eil  A  pgb  ö2  A  abc  ijl: 

'  X     \ 

8Nfl.  35. 


4» 


TT 


1)  pg  :  pb  =  ac  :  ab,  offo  pg  ss  pq  =~ 


c  .  d 


unb  2)  bg  :  pb  =  bc  :  ab,  alfo  bg  =» 


b  .  d 


3)  cg=cb  +  bg,oberna*2)=k(a+d)  unb  b« 


A  cgS  Co  A  cbh         , 

folgt:  <sg  :  cb  =  cd  :  ch,  unb  $f«aut: 

cb  .  cd    .      -  .     .       1 

—  ob«  au«  3  unb  cd  ==  -  .  ac  au* 


ch.= 


ch= 


.b.S 


a  .  c 


4)  f  g  =  ck  =  ** 


b  (a  +  d)  ten7a  +  d)*" 
a  .  c 


2  .  n  (a  +  d) 


alfo 
,  bemna$: 


5)  pf  nach  1)  unb  4)  ==  Li-?  + 


a.  c 


Im 


•»<#,  «n»nrtimgen.  l 


2.n(a  +  d) 
ka  =  fy  =  yiff  —  Pqi),  ober  na*  1)  unb  5) 

c  •  d  +        Lug      V     '  ^°'dVl  __ 
2  .  n(a  +  d)/    ~  VIT/  J  — 

l/f_2!^_  +  «±*     \  _ 

r   \n  (a  +  d)  T  4  n* (»+  d*)/  ~" 


Digjtized  by  LjOOQIC 


50  Wbfönitt  vn.    «ufgaBtn  Ü6er  W«  t^itai«  btt  pu$tn. 


T  Vn(a  +  d)  +  4n*(a  +  d)V 

0btt6>   kn  =  2-S7a-+d)  r<4-n'd(a  +  d)  +  a2) 
ftolglW)  ifl  cn  =  ck  +  kn  na$  4)  unt>  6) 

=  ^./(a  +  d)  +  2.n(a  +  d)  T  {*•'**+*>+**).  *« 

;  -  =  2T^-+T)[a  +  r(V'd(a+d)+ai)] 

fferner  strikt  fttf  na*  »bfdjm  VI.  Setyrf.  10 : 

A  abc  :  A  mnc  =  bc  ♦  ca  :  mc  ♦  cn  ober 

n    :  1     =  b  ♦  c   :  mc  ♦  cn,  alfo 

b     c 
fflmc™  — -^ — ,  ober,  wenn  man  bcnSBertfy  »on  cn  fubfKtufrt: 

11 '  2b  (a  +  d) 

mc  = 


a  +  K(*.n.d(a  +  d)+a*)   • 

469)  ©ubflituire   in  bcn   twrfyergefyenben  gormeln   für   bie 
93ucl)jtoben  bie  betreffenben  HafyUrMtxti)*. 

469)  6e$e  in  ben  gormein  ber  »ufg.  467,  um  bte  XtyiU 
(inte  für  ben  erfien  jSljeil  ju  befHmmen,  n  =  3,  unb  bei  8uf* 

o 

finbung  ber  jweiten  Leitlinie  in  ben  gleiten  gormeln  für  n=3. 

470)  Subfiifuire  in  obiger  gormel  für  n  =  |^  b.  $.  ben 

Snfyalt  A  abc  geseilt  bur#  ben  bedabjuföneibenben  Stüde*  u.  f.  n>. 

471)  S)enft  man  ftfc  ($ig.  26)  »on  d  aud  eine  #  dh  ju 

cb  gejogen,  fo  entfielen  ä$n* 
liefye  2)teierfe  dmk  unb  dah  unb 
e$  tterljait  fidj : 

L  mn — dc:ah=dg:df; 
ferner  ifi 

d^?dg=980o(=ft^) 

7  mn— 2.^=840  unb 
;  H.  120dg  +  mn.dg=19600. 

6ubfHtuirt  man  nun  ben  äBertfy  »on  dg  au$  k  in  II.,  fo  er* 
gibt  flc$  mn,  unb  dg  ifl  nun  leidet  }u  fmben. 
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472)  Serfafyre  na*  ber  änteit.  jur  Dorfyergel).  Aufgabe. 

473)  SefHmme  ben  3nt)alt  be$  ganjen  ^araüeitrapeje«  unb 
t>ert^ei(e  biefen  nad)  bem  gegebenen  98er^altniffe,  fo  wirb  ber  an 
de  liegenbe  S^eü  =  5364  D'.  93ffbe  nrieber  iljriliclj  n>fe  in 
471  jtoei  Oleidjungen  u.  f.  n>. 

474)  S)er 3nlj>alt  be$  ganjen  $araHe[trape$e$  twrb  =  28000  Q', 
alfo  »erben  bie  Steile  =  1350p',   14000Q'  unb  10500p'. 

Sefiimme  nun  guerjl  toie  in  471  bie  Sfyeillinie,  toclcfye  ein 
©tücf  »on  13500'  unb  bang  eine  anbere,  welche  1350  p'  + 
14000  p'  abreibet  u.  f.  ttil 

475)  (gebrauche  jiatt  ber  in  Slufg.  471  unb  472  angegebenen 
3aJjlenn>ertl)e,  bie  f)ier  angeführten  allgemeinen  3*%n,  fo  er* 
geben  ftcf? ,  wenn  man  benfeiben  ®ang  bei  ber  Sofung  toit.  bort 
einölt,  bie  »erlangten  gormein. 

477)  3)ie  göfung  biefer  Aufgabe  gefaxt  na*  ben  für  bie 
t>orl)ergel).  aufgaben  angeführten  Slnbeutungen. 

§.  27.    Aufgaben  über  bie  Stellung  **tt  %l&d>tn,  m\ä>t 
aus  Steilen  tiott  ttetföiebenem  »obentuettlje  begeben. 

(Defonomtföe  Teilung.) 
479)  2>ie  ^eillinie  mn  (glg.  27)  muß  in  bie  gW*e  abgf 
fallen.    9hm   iji  3nl)aü  fgcd  =  Ws- 27. 
53460  unb  3n&alt  abgf  =  3nl>alU 
abcd  —  Sn^alt  fgcd  =  123444,  f 
alfo  ber  äßertl)  &on  abnm  = 
123444  .3  +53460,2  ' 
ö~ — ~T  P- 


aber  au$  =  486  ♦  bn  .  3  ff. 

»ilbet  man  nun  fyierauä  eine  ©leidjung,   fo  läßt  ftety  bn 
leicht  finben.  ^ 

480)  3nfalt  abcd  (gig.  28)  =  ab  .  dh  =  103844 D°.s 
Um  ben  3nfoalt  t>on  abgf  gu 
finben,    muß   man    juerfi   bie 
#öf>tfp  beßintmen,  wie  folgt 
(83  terft'Mt  ftd&  : 
fp  :  dh  =  af  :  ad,  fyierou* 
fp  =  173,0739;   folglich  3n* 
tyalt  abgf  =  54829,2  po  unba; 


d 

Sri«.  28. 

f' 

/ 

/u 
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»bfönitt  YD.    aufgaben  übte  bie  tbtüung  bee  $&$«!■ 


3nf)a(t  fgod  =  49054,8  D".    9Ran  ert)d(t  baba  bie  QUeiefeuna.  : 


400  .  mq  .  i 


49054,8  .  3  ■£  54829,2  .  4 
2 


unb  Zittau«  mq  =  114,52°.    9hm  »ttljalt  jiä>  abet 
am  :  ad  =  mq  :  dh,  tootau«  fta)  am  beßitmnen 

481)  @6  »ttbÄlt  fiefc  (gifl.  29)  cd  :  ab  =  cq  :  gh,  alfo  if* 
»ig-  29-  gh  =  75"}  folg«*:  SBetil>  von 

abhg  =  ^j^.20.3fl.^5250jL 


2 
unb  Sßertb  von  ghc 


75.60     3 


2 


jj  jl.  =  3375  ffv 


alfo  bet  SBert&  von  abc    8625  f. 

tbemna(b  bet  l)albe  SBet«)  =4312,5  ff. 

JDitSljeillinie  mn  faßt  alfo  in  bie  gtddie 

dp .  3  jl. 


100 +  mn 


abhg.    5)et  SBertlj  von  abnm  iß  aber  = 
unb  au«  bet  $ro»otrlon  80  :  100  =  80  —  dp  :  mn  fotflt 
mn  =  100  -  b-^£.    3Wan  erbMt  baljer  bie  ©leicfjuna. : 
3 


5. dp 
4 
5tdp\  dp 


(lOO+lOO— ijP)  -3^-^  >r  4312,5  unb  Wetau« 

dp*  —  160  .  dp  =  -  2300  u.  f.  W. 
482)  Steine  guerft  gp  (gifl.30),  bann  af.    3Wan  flnbet  für 
Sifl.  30.  ctftete  40°  unb  fflr  festere  42°; 

£ «r  ba$erijtfb=26«unbrb  =  8o, 

'  K  cb = .^(cr'+rb2)  =56,568°, 

\s. £j  \>E    .    ob  =  16°  unb  sk  (au«  bet 

jj — V       Proportion  es  :  sk  =  er  :  rb) 

•       \      =    2,2857°    unb    gv   (au« 
: r ^h  gv  :  dv  =  af  :  fd)  =  12«} 

folglich  ijl  gk  =  12  +  32  +  2,2857  =  46,2857». 
9hm  ift  alfo  bet 

'    SBettb  »on  abkg  =  ab  +  **  .  gp  .  3  jl.  =6857,142  fU 
mm  »on  gkcd  =  gk  +  -  .  dv .  2  fl.  =  1252,5712  p. 

{jolfllicfc  bet  $albt  SBtrtb.  »on  abcd  =  8109,7132  :  2 

=    4054,8566  jl. 
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f  h  .  3 


-        '         ,         f  d  —  f  h       ,  '         er  -  f  h    _ 

3)a  ferner  mh  = -jt; —  .  a(  uttb  zn  =  , — yr —  *rb, 

fo  erhält  man  ben  2Bertl)  von  abnm  = 

((56  —  f  h)  |  +  (56  — fh)  J  .+  ■  32  + 

©efct  man  tiefen  —  4054,8566,  fo  ertyMt  man  nad»  ge* 
poriger  »ebuftionbte@lric&ung:  fh2  —  168  ♦  fh  =  —  3027/626 
unb  Ijierau*  fh. 

483)  2)er  falbe  SBerty  be*  ganjen  gelbe*  abcd  (gtg.  31) 
<  betragt  37500  fl.    3»an  erhält  baber  bie  (Stellung : 

2™^  .  am '.  8  +  (200-pD)  "J  .  3  =  37500.        ' 

9fcun  verölt  jW>  »ig.  31. 

ab  :  bc  =  ab  —  pn  :  am  Jr 


I. 


l)ierau$  toirb  pn  = 


600-4. am 


©ubjittutrt  man  biefen  3Berri) 
in  I.  unb  rebucirt  hierauf,  fo 
ett)ä(t  man  folgenbe  ®leid)ung :  a 


-M 


am2  +  600  .  am  =  56250  unb  l)terau*  am. 

484)  Seftimme  guerji  (gig.  32)  bc  (—  60°),  bann  ben 
äBefif)  von  adf  (^=?  1296  fl.)  unb  ben  ^9-  32. 
Stell)  von  dbcf  (=  3840  p.)/f0  folgt  für 
ben  falben  2üertl)-t>on  abc  ==  2568  fl.  £)a 
ber  3Bertf>  oon  fgc  =  960  fl.  wirb,  fo 
fcfcneibet  alfo  bie  S^eiHinte  bie  Seite  fd.  <g$ 
fei  biefelbr  j.  33.  mn.    Slu3   ber  Proportion 

mp :  df  — dp  =  ab :  bc  folgt  mp=  — ^ — - 

9todj  ber  Aufgabe  erhält  man  nun  bie©leid}ung : 

3Bertl)  von  adpm  +  SBertl)  von  dbiip  =*  falben  2BertI)  abc,  ober 

24  *  mp  ♦  pd  #  3  +  80  ,  pd  =  2568,  ober 

(72  —  pd)  pd  +  80  .  pd  =  2568  unb  enbli* 
pd2  —  152  .  pd  =  —  2568.,  worauf 
pd  =  bn  gefunben  toerben  famt. 


c 

■  A 

7      P 
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485)  »eflimme  guerfi  Cgtfl-  33)  Ob  (=121,6),  bann  cd 

(=  91,2),  herauf  bcn  2Bert$ 

*on  cdb  (=  11089,92  fi.) 

unb  bcn  Don  ad  (=  7797,6  fL) 

unb  Ijierau*  ben  falben  SBertl) 

t>on  abc  =a  9443,76fl.  9hm 

britdfe  man  mp  unb  pn  m,cp 

aM,  nne  folgt: 


cp  :  pm  =  cd  :  ad, 


alfo  pm  =  j  cp 


cp  :  pn  =  cd  :  db,    alfo  pn  =  «  cp. 

2)a  nun  SBertfy  &on  pm  +  2Bertl)  tton  cpn  =  9443,76  fem 
fliuf ,  fb  erhält  man  na$  gehöriger  JRcbuftion  bte  ©leidjung : 
64  cp2  4  45  cp2  =  453299,08  unb  fyterau*  cp. 
486)  Wan  ftnbet,  ba$  ber  fyalbe  3Bertl)  *on  abcd  (gtg.  34) 


»id.  34. 


=4375  fl,  wirb*  Da 

25.  dh 
nun  mq  =  ~w- 

=  |  dhift 

(benn  A  adf  a>  A 
mdq),  fo  erijftlt  man, 


jtoeil  SEBert^  fcon  mqd 


4375  fein  mufl,  bte  ©leidjung: 

dh2  +  160  .  dh  =  4000 


-f  SBert^  fcon  qncd  « 

g  dh2  +  175  .  dh  =  4375  ober 

unb  J)iexau*  dh  =  21,98°,  alfo  hg  =  18,02°. 

487)  3)er  Mbe  SBertb  »on  abcd(gtg.35)  tt>trb  =  1642,5  jL 

8*8-  35.  2ltt6  ben  iljjnlidjen  2>ret* 

iA ^c  ecfen  amq  unb  ade  folgt 

25 
|  ^         \  mq  =  ^-x  pf   unb    auS 

%%£-     -^  x-       berSle^nltc^feitberiDretecfe 

*       abc  unb  qnc   ergibt   ftd) 
\  40  (36  —  pf ) 

-W  =  36    ' 
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Slufgab«n  äittt  b«  2$tHung  von  9U$tn  «. 
»u»  iji  olfo  Der  3Ber# 


&5 


von  amq 


,25    .    pf     5  _  125 
"  36  P    *  2    *  2  ~  144 


pf25 


Jp**i 


Vonabnq  =  [40+^§p*>]  ?/,  3=120pf- 
unb  man  erhalt  batjer  bie  ©leicfyung: 

jgpf2  +  120  pf—  |  pf  =  1642,5  ob« 

„2        3456    „  47304  # 

p 23" p 23"        '* 

488)  Der  l)albe  SBaty  ber  gtödje  abcd  (gig.  36)  betragt 
3625  ff.    gerner  iff:     - 

1)  aBerti,  von  afgm  =  ^  +  ÜS  .fg=H+ü*  .  fg, 

2)  aBerty  von  fhkg  =  ^-^.fg.2=(100-mg).fg, 


3)  Statt)  oonhbnk: 


hb  +  kn      -     a      20  +  kn    ,  -. 
T       .fg.  3= — 5 .3.fg 


ffifl.  36. 


"2        *  -»♦— -    2 
ober,   ba  au8  ber  Proportion:    df  —  gf  :  mg  =s  df .:  af, 

mgÄ10_^,  unb au«:  df-gf:kn=df:hb,  kn=20-^ 

folgt,  fo  ergibt' fW,  burcfc 
©ubffüuhon  biefer  SBert^t 
in  1,  2  unb  3  unb  burd) 
@(eia)fe$ung  ber  ©umme 
biefer  Sluebrutfe  unb  bed 
falben  aöertlje«  von  abcd, 
natt)  gehöriger  SRebuftfon  « 

folgenbe  ©feidjung:  fg2  —  340  fg  =  —  7250  u.  f.  ». 

489)  3Ran  beregne  juerft  ben  vierten  %^tü  be«  Sätatl)e«  ber 
gtöcbe  abcd(gig.37)  »ie  folgt:  dvtvirb=24«,  alfo  df  =  404° 
unb  cf=  272»}  folgli*  ift: 

äBertl,  von  bcp  =  108000  jl. 

*  *  aphg  =  70200  ff. 

*  *   ghfd  =  30576  ff. 
*•  '*   dfo  =  27472  ff. 

Serti)  abcd  _  236248  _  ^^  « 


. 
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«bfönitt  VII.    ZufyaUn  ufcer  tk  Shilling  ber  glasen. 


(Sine  £t)f  idinie  mn  Hegt  baJ)er  in  Der  g(ä$c  bcp,  unb  man  ttffilt 
mn .  nb     5        *^rv^      .       .  4  .  nb 


-  =59062,  ober,  bamn  =  — ^ — ( Abcp  ooAnmb) 

4  6 

266,2°. 


5      nb2 

ou^:  ^~  3=  59062-,  'utorau*  folgt:   ub 


w    p 


Um  bie  Sage  ber  3$ei(ffnfe  m"  n"  gu  bejlimmen,  \)ai  man 
and  ben  t/2  A  A  dvg  unb  dwa,  dw=64°;  aud  Advg  osAgsa, 
gs  =  40°  unb  au«  ber  »ebnli^feit  ber  A  A  dwx  unb  dfc, 
wx  =  43,089°,  worau*  ftd^  beregnen  l&jst 

ber  SBertf»  t>on      ags  =  3900  fl. 
.  *        *        *    gswd  =  4056  fU  unb 
*        *        *      dwx  =  689,424  ff. 
alfo  ber  2Bertl)  tton  axd  =  8645,424  jL 
Da  tiefet  Keiner  al*  59062  jl.  ifi,  fo  fiUt  bie  Styefflfnie  m"  n" 
jtt>ifcJ>en  a  unb  p,  unb  man  erfyält  batyer,  tt>eil  m"  z  =* 

68  ^01  ~  *<*'  *>ie.®Iei*un8:  86*5,424  +  mtttyvon 
a»"ys  +  SBert^  tum  syzw  +  SBertft  fcon  wzm"x  b  59062 
ober  8645,424  +  195  .  an"  +  78  an"  + 

.(43,09  +  W<M+"'^  ^  _  59062,  ober  nad>  fle$örifler 

»ebuftion:    an"*  +  1749,98 an"  =  299546    unb    tferau« 

an"  «  157,07«  5    alfo  bn"  te  542,93<>,    «ine  einfache  »er* 

2^ 
glet^uöfl  b<*  SBertljje*  *on  pbc  mit  7  be*  SBertye«  t>on  abod 
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jetflt,  bafl  bie  britte  S^cOIfaiie  m'n'  gtt>tf*en  p  unb  n"  liegen 
muß. 

9hm  erhält  man  h>teber  au«  ben  SBertljen  son  n"n'ry, 
yrqz  unb  zqm'm",  nad&bem  man  udrfyer  äu$  ber  Sleljnlic&feft 
ber  AAdfc  unb  dqm'  bie  «inte  m'q  in  n'n"  auSgebrütft 
\)at,  bie  ©leifymg:  n'n"2  +  20S7,66n'n"  =  350912  unb 
fteraud:  n'n":=  160,37",  alfo  bn'  =  382,56°.      * 

490)  Steine  juerji  ($ig.  38.)  cd  unb  brütfe  bann  mp  unb 
pn  in  cp  au*  toit' folgt:  * 

cp  :  mp  =  cd  :  ad, 


alfo  mp 


3°P 


fernet   cp  :  pn  =  cd  :  db, 

3 
alfo  pn  =  j  cp. 

9tuti  iß  aoet: 


4 
3B«tf)  »on  mpc  =  -  .  cp  .  2   .  ,  —  = 

3  cp     3        9 


cp     6        4     ^  _ 


SBertb  *on  npc  =*  |  .  cp  .  |>  .  |  =  _|.  Cp*  fl. ; 
3B«t&  »on  adpm  =  (52,8-  +  |cp)  (39'6~°?)  .  ?  fL 

.unb  2Be«l^on  dbpn  =  (29,7  +  |cp)  (3?£=_£P)  .  |  fl. 
tWan  erf>ält  «Cfo  bie  @(etd)ung: 


4        9 

5  cp2  +  16  ***'  0t,fr 


109 


(19,8  -  0,5  cp)  (107,91  +  8,725  .  cp)  +  280  =  ^  cp» 

ober  au$  2,725  cp2  =*.  2416,618 
unb  InerauS  cp  =  29;  76°. 

491)  3Ran  finbet  (gig.  39)  af  =  60»,  mq  =  ?  pf 

8 

(A  ade  co A  amq)  unbqn  s  ^  (80  —  pf)  (A  abc  oq  Aqcn)} 
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«bftynitt  VIII.    Aufgaben  aber  bie  $xopcxtion<dünün  im  Äreife. 

ferner  ifl: 

11 


3BertI)  »on  mqa  =  g  ♦  %"  ♦  jö  ^* 


_  9     pP 
—  8  *    2 

©erty  »ort  abnq  =  (l20  +  |(80-pf))  ^  .  |  fl. 
SBert^  von  mqcd=  (jj  pf  +  90)  (40  -  ^)  jj  fl. 

.  aSScrt^  »ort  qnc  =  |(80-pf)  (40— ^)  |  fl. 

Sig.  39-  SRacJ)  ber  Sebittflurtfl  muf 

aber  SBertl)  »ort  mqa  + 
S3Bettty  »Ott  abnq  + 1500  fl. 
=JBSeTty  »on  mqed+2Bertlj 
»Ott  qnc  fem.  ©ubftüütrt 
man  obige  SSSert^c ,  fo  er* 
b  fyftlt  man  guleftt  bie  ®ltu 
cfturtg: 
pf  2  _  470,5882 pf  =  —  13270,5882  unb  fyierau*  pf. 


2f*f$ttttt  m 

Aufgaben  über  Die  $ßroj>ötttöttaifttuen  im  Äreife. 


8  e  ^  r  f  4  fc  e. 

1)  Gefreiten  ft#  gfcet  (Seinen  im  Steife ,  fo  fteljen  tyre  <Stü<fe  in  »er* 
feijrter  Proportion. 

2)  «Die  Raffte  ein«  Sefre,  welche  einen  2)ur($meffer  fenfredjit  fcfreibet, 
ift  bie  mutiere  geometriföe;  ^ropottionaie  gtoifdje*  ben  jtoei  «bf<frtt* 
ten  be*  SDurcfrieffer«. 

3)  3ebe  öont@nbt>unfte  eine«  $>ur<$meffer«  aitfgeljenbe  @efre  tji  bie  mitt* 
lere  geomerrifdE>e  proportionale  gtoifd^en  bem  gangen  SDurdjmeffer  unb 
bem  an  ber  Gefre  liegenben  Slbfifritt  be«felben,  welker  entfielt,  wenn 
man  öom  (tnbpunfteber  @efre  einen  $erpenbtfel  auf  ben  2)ur<$meffer  faßt. 

4)  5Dte  Duabrate  jtoeier  <Sefren,  meld)e  *on  bem  ©nbpunfte  eine«  JDurdfc 
meffer«  ausgeben,  »erhalten  fify  tote  bie  9lbf(fritte  Uf  3)ur#mefier«, 
toeltfye  gnuf^en  btefem  föibpunfte  unb  ben  »on  ben  anbern  (Snbpunften 
ber  @e^nen  auf  ben  SDurefcmeffer  gegogenen  ©enfred^ten  liegen. 

5)  3&>et  Melanien,  »ei^e  fld^  außerhalb  eine«  Äreife«  f<freiben,  fkeljen  in 
.  umgelegter  Proportion  mit  tyren  außerhalb  M  Äreife*  Hegenben  5$eüen. 
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6)  ffienn  etne€efante  unb  eine  Sangenie  {1$  fcfcneiben,  fo  ijl  bie  Stoßente 
feie  mittlere  öeoraetrtfd^e  proportionale  jtoifd&en  ber  ganzen  ®ejante  unb 
bem  auger^alo  be«  Jfceife*  liegenben  Steile  berfelben. 

§♦  28,    Aufgaben  übet  Mc  ®e(ttem 

492)  SRa*  Setjtf.  1  verölt  fic^  35  :  15  =  28  :  x  u,f,tt>. 

493)  2)er  eine  Slbf^nitt  fet  =  x,  fo  tfl  ber  anbere  22  — x; 
folgli<$  »ert)Alt  ft*  naä)  2etyrf.  1 :  8  :  x  =  22  —  x  :  5  u.  f.  ». 

,494)  SRacfc  2el)rf,  2  folgt  bie  «Proportion:  7  :  x  =  x  :  28 
u*  f*  to. 

495)  3fi  ber  £albmejfer  =  x,  fo  »erijält  fi$  nad)  Sc^rf.  2 
2x  —  4,5  :  14,5  =  14,5  :  4,5  u.  f.  tt>. 

496)  2>ie  (Sntfernung  fei  =  x,  fo  folgt : 

12,4  —  x  :  9,1  =  9,1  :  12,4  +  x  u.  f,  tt). 

497)  Der  9tabm$  fei  =  x,  fo  muji  fid^  wttydttn  : 

2x  —  4,8  :  1,92  =  192  :  4,8  u.  f.  »♦ 

498)  93ejetd)net  man  ben  an  ber  ißeripljerie  liegenben  Xt)tH 
mit  x,  fo  ifk  ber  am  (Sentwm  =  x  +  9j  alfo  ber  Jpalbmeffer 
^2x+9}  folflli^m^altjic^nac^8e^2:  x:9=9>:3x  +  18k* 

499)  Sfcatf)  2el)rf*  3  ter^alt  jtd)  36  :  x  =  x  :  16  u.f*tt>* 

500)  ©ejeic&net  man  ben  Durd^meffer  mit  x,  fo  Bereit  jicfc 
nad&  Sefyrf*  3:  x  :  5,8  =  5,8  :  x—  2,4.  3P  tyterau*  x  ge* 
funben,  fo  "Ift#t  jW>  bie  ©efyneleic&t  befifmmen. 

501)  «Renne  ben  an  ber  ©efyne  liegenben  8lbfc|)nitt  x,  fo  ift 

5x  7x 

ber  anbere    j,  alfo  ber$urtyneffer=-5-  u.f.to.  nacfc  8el)rf*3. 

502)  Sejeidjnet  man  ben  nicfyt  an  ber  ©et)ne  liegenben  2lb* 
fd&nitt  mit  x,  fo  tft  ber  anliegenbe  =  x  +  1,4  unb  ber  3)urcr)* 
mejfer  =  2x  +  1,4,  Silbe  nun  nad)  Sefyrf*  3  eine  Proportion, 
ro  folgt  au$  biefer  bie  ®lrid)ung:  x2  +  2,lx  =  5,5  u.  f.  to* 

'    503)  Vlati)  Sc^rf.  4  ergibt  fic^  bie  ©eljne  x  au«  ber  *JJro* 
portion :  242  :  x2  =  12  :  18. 

504)  ©efce  bie  eine  Entfernung  =x,  fo  ifi  bie  anbete  x  + 5 
unb  nqd)  2ef)rf.  4  mu£  fid)  alfo  vergalten :  82  :  152  =  x :  x  +  5. 
©ejiimme  Ijieraud  x  unb  bann  naä)  Set>rf*  3  ben  $urd)mejfer* 

505)  Die  eine  ©efyne  fei  =  x,  fo  ijl  bie  anbere  =  x  +  6 
unb  e6  »erljftlt  flcr;  nacj)  ?et)rf.  4 :  x2>  (x  +  6)2=  8  :  12  u.  f.  w. 
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60    .  «Bfönitt  Vm.    Bufgate»  über  Mt  ^rcpctHenallinieti  im  Ätrife. 

$.8».    Infgttat  6*«  CcfoKta. 

506)  9to$  «tf|rf.  5  »erhält  fl$  36  :  x  =  12  :  8  u.  f.». 

507)  8Benbe  2efrf.  5  an. 

508)  $)ie  erfte  ©efante  fei  x,  fo  fallt  |  außerhalb  be*  Ärei* 

ftf*    Silbe  nad)  2el)rf.  5  eine  Proportion  u,  f.  n>. 

509)  3ji  ba*  innerhalb  be$  Jfreife*  Uegenbc  ©tücf  ber  gtoei^ 
ten  ©efante  =  x,  fo  folgt  nad)  Se^rf.  5 : 

.0,42  :  2x  +  0,16  =*  x  +  0,16  :  0,1, 
Seftimtne.  fyierau*  x  unb  bann  bie  ©efante* 

510)  3fi  ba$  außerhalb  liegenbe  ©täd  ber  größeren  ©efante 
=  x,  fo  ift  ba*  ber  anbem  =  x  +  3,2  unb  e$  rauf  #$  t>cr* 
galten:  27,4  :  42,8  =  x  :  x  +  3,2  u.  f*  tt). 

511)  S)ie  eine  ©efante  fei  x,  fo  ifi  bie  anbere  124  —  x. 
3Ran~  finbet  bie  gange  einer  ieben  nun  leicht  na$  Sefyrf.  5  au6 
ber  «Proportion :  x.  :  124  —  x  =  18  :  24. 

$♦  SO.    Slnfgaben  über  @tf antat  unb  ftmgettteti* 

512)  Silbe -nad)  ?e^rf.6  bie  Proportion  10  :  8,5=  8,5  :x, 
fo  fijjt  jtcfo  I)ierau$  ba$  ©tfief  beregnen* 

513)  9la%  ?el)rf.6  serbält  ftd) :  x:  10,5  =  10,5: 4,5  u,f.n>. 

514)  9?adj  itfä.  6  folgt:  14,45  :  x  =  x  :  5  u.  f,  »♦ 

515)  ©efre  bie  Tangente  =  x,  brürfe  hierin  bie  Steile  ber 
©efante  auS;  bilbe  bann  nad)  Sebrf*  6  bie  «Proportion  : 

x  +  2:x  =  x:|  +  2 

fo  fül)rt  btefe  jur  Oleidjung :  x2  -  *  6x  =  8,  woraus  nun  bie 
Tangente,  alfo  aud}  bie  ©efante,  leidjt  gu  beflimmen  jtnb* 

516)  ©efce  bie  ginge  ber  Xangente  =  x.  Silbe  na#  8el>r* 
fafc  6  eine  Proportion  unb  enttoitfle  fyierau*  bie  ®leid>ung: 
x2  —  36,2x  =  —  136,8  u.  f.  tt). 
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Seftitmnung  b.  €ette  eine«  regelm.  ©ielcde  au«  b.  (Rab.  b.  wmgefc&r.  Äreife«  k.  61 

Wdmttt  IX. 

Aufgaben   über  Die  aSerectyuuttg  Der  regelmäßigen  aSielecfe* 


-    8  e  9  r  f.d  Je. 

1)  3n  jebem  regelmäßigen  ©ielecf  liegt  ein  flunft  (SRittelpunft) ,  ber  um 
allen  (Snbpunften  fotote  von  allen  @eiten  gleich  toett  entfernt  iß. 

2)  See  3nf)alt  eine«  regelmäßigen  $itlecf«  ifi  gleich  bem  falben  $robulte 
au*  bem  Umfange  be«felben  unb  btm  (Rabiu*  be«  eingetriebenen  Äreffe*. 

3)  Sie  6eite  eine«  regelmäßigen  ©e$*e<f«  ifi  gleich  bem  £al&mefier  be« 
umgef<$riefrenen  Äreife*.  . 

4)  Sie  (Seite  le*  eingetriebenen  £tuabrat*  iß  gleich  ber  &e$ne  be*  €tua* 
-  branten. 

5)  £])etlt  man  ben  $alfcmeffer  eine«  äretfe«  na<&  bem  mittlem  unb  äußern 
a*er$ältmffe;  b,  1>.  fo  in  j»ei  Steile,  baf  ber  größere  £ljeil  bie  mittlere 
geometrifdje  proportionale  ifi  jwiftyen  bem  gangen  {Rabbi*  unb  bem 
Heineren  Steile,  fo  ifi  biefer  größere  STjeil  bie  ©eite  be«  efngefd^rieoeiien 
re$elmäfNgen  3eljneef«. 

$♦  81,    33efHmmuug  be*  3n(jaltt  au*  ber  ©ettc  unb  bem 
$tfkmeffer  M  eingetriebenen  «reife** 

517)  »a$  «efcrf.  2  rnirb  ber  3nbalt  = 


.  2       * 

518)  Jpter  iji  n  in  ber  Aufgabe  517  unbefannt,    2Ran  er^It 

2  .  J  i 

n  =  . 

£  .  r 

519)  »efHmme  r  au*  bem  ffiefultate  gu  Stufg*  517. 

§♦  82.    SeflKmmmtg  ber  ®ette  au*  bem  ftolbmeffer  be« 
ttmgefc&riebctteit%£rrife*  uttb  utigefebrt 

520)  3)ie  t)albe  JDretetffeite  s  bittet  mit  bem  9tabfu«  B  ber 
(Sät  unb  bem  be«  in  ba$  A  Betriebenen  ÄreifeG  =  ^-  ein 

recbtointtige*  2>reietf,  ttorau*  folgt1:  »2  =  2  J/(r2  —  ^)j 
alfo  s  =  Rf* 3. 

5il)  IBergl.  bie  Slnbeut*  jur  wrfyerg*  Aufgabe. 

522)  SSeflimme  R  au*  ber  gormel  für  520. 

523)  »a$  «e^rf.  4  nrirb  s2  =  2R2,  alfo  s  =*-ß^2. 
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(SU    Sttfönitt  IX.    «ufflftSen  Wer  bie  »trtdjnuns  t«  «grfmä&igm  SBitltrftr 

524)  ©efce  in  oortyergel).  Aufgabe  für  R  =  12'  u.  f.  ». 

525)  »efHmme  £  au«  523. 

52ß)  99ejei$net  man  bie  3eljne<ffeite  mit  s,  fo  tmtf  ft<$  nacb. 
Sefrf.  5  »ehalten:  R:e=8:R  — s,  »orau«:  8*  +  Rs  =  R*. 

26fet  tiefe  ©leifymg  auf,  fo  folgt :  s  =  ?  (—  1  +  f"5)- 

527)  ©ubflituire  für  R  invor^erg.  Aufgabe  ben  SBertb.  6. 

528)  £ur$  ©ubflitution  be«  SBerrtje«  92, 7  für  s  in  Honnef  526. 
9ta<$  «e^tf.5  folfltRau($auOtt$w>>ortionR:92,7=92,7:R  —  92,1. 

529)  m  fei  ab  (gig.  40)  bie  Seite  be«  eingefc&riebenen 

©ed)«e<l«,  fo  iji  ac  bie  be«  3w6{f* 
ecf«.    äu«  A  acf  folgt 

ac* = af  *  +  fc*=  (?)V(R-df)2 

©efre  für  df  =        

'fo  folgt:  ac*  =  R*  (2— f"3)j  atfo  ac=s=R^  (2  —  J^3). 

530)  »erfahre  wie  in  529. 
530  golgt  aü«  529. 

532)?  <£«  fei  ab  (gfg.  40)  =  s  unb  ac  bie  Seite  s'  be« 
SSieletf«  .»on  bo^elter  Seitenangabe  fo  ifi: 

ac*  =  J  +  cf 2  =  ~  +  (R  —  df  )*. 
©ubflituire  nun  au«  bera  A  adf  ffle 

"    df=  J/(r*_^,Jo  folgt: 

=  2R[R  -  r(&  -  £)],  dfo 
=  8'  =  J/[2R(R-r(R*-9)]- 


acz 


ac 


533)  ü)tan  ftnbct  bie  Seite  entweber  unmittelbar  ttne  in  532, 
aber  burdfo  ©ubflitutton  ber  gegebenen  äBertfye  in  bie  bort  ge* 
funbene  gormel* 

534)  ©ubfiituire  in  bie  gormcl  ber  aufgäbe  532  für  s  ben 
äBerty  ßf*2  aui  Aufgabe  523  unb  rebudre. 
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»ejünmnmg  b.  Seite  eine*  regelm.  Sirled*  au*  b.  «ab.  b.  ehtßeföt.  Äretfrtic.  03 

585).!Durc&  ©ubfiitution  fn  534; 

536)  Sefre  nad)  »ufgabe  534  R^(2  -  Ö)  =  14  unb 
befHmme  tyieraud  R. 

537)  (Jrfte  2luflofung.    (Sntwtcfle  au«  ber  ffir  Slufgabt 
532  erhaltenen  gotmel  bie  unbefannte  Qtitt  s. 

3tt>eite  8uflöfung^  @6  fei  in  gig.  40   ac  =  s  unb 
ab  =  s' ;  fo  »ertyUt  ft<&,  ba  A  aef  O)  A  deg  ifi  : 
ac  :  af  =  de  :  dg,  ober 

s'  :  |  =R  :  J/(r*  -  8^)}  folflli*  if» 


=  eK 


(4R2   _    8'2). 

538)  gjton  finbet  bfe  Seite  na$  beri  für  2lwfga6e537  ange* 
gebenen  93erfal)rung«aTien. 

539)  ©ubftitufie  in  537  ffie  s  <m«  Sfafg.  526  ben  SBettlj 

^  (_  1  +  |T5)/  f0  flnbet  man  na$  r)falanglf$er  SRebuftion 

ben  Slu«bmd  s  =  ^fdO  -  2r&)  =*  Bl/*n!ü?. 

540)  SSergl.  Hufg.  539. 

541)  @efte  in  539  für  s  =  9,4'  unb  entwitfle  batwd  B. 

§,  33.   »efHmmnng  bet  <&titt  aui  bem  ftolbmeffet  N* 
etageftftie&wttn  fttelfe*  tmb  nmgefe&tt. 

542)  a)  e«tft(|y  =  (2r)2-rl,  alfoS=2rf^3 =3,464. r. 
.  c)  ©ejeidjnet  man  ben  £albmeffet  be*  umföriebenen  Äreife« 
tnit<>,  fo  ift  (-g-)2  =  C2  —  r2....(I).    8u8  bet  gormel  in 

ac 

»ufg,  539  ergibt  jtd>  aber  für  e  bejr  ffierty  ^       _  2?r5) 

unb  burd)  SubjHtutfon  in  I  folgt: 

S2  2S 

t  =  nio-2^5  ~ r2/  unb  ^ftroue 
_  i/ahzrs  _  i/(4o-8r5)  <6-y»)  obtr 

Ä  -  T     6  +  2^5-rr     (6  +  2r5)  (6-2r5)  ° 
S  =  r^(20— 8JT5)  =  2r^(5— 2f"5). 
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64     **f <$«*** 1X-  ttefgaBcn  über  bte  ©ttedfjnutt^  ber  «gelmäpgm  ahefecfc. 

d)  Sefyaltebie  vorige SBebeutung  bei,  fo  folgt  roieber  (g\ 

S2 
=  p2  —  r2,  ob«  ba  na#  8el>rf.  3  q  =  S  ifi,  audj  -  = 

S2  _  T\  worau*  S  —  1/^!  =  J|T8  «a  1,1547  #  r. 

e)  SBerfafyre  auf  gleiche  SBeife  rote  in  beuten  t>otl>erg*  2htf* 
gaben  c  unb  d  unb  fe^e  für  q  beti  ftc^  au*  ber  gormel  inSlufg* 
534  für  r  ergebenben  3Bertl),  fo  folgt: 

S  =  r(0  —  2)  =.0,8284  .  r. 

f )  »enufre  jitr  »efHmmung  von  q  bie  Formel  in  8lufg,  526, 
fo  ergibt   fi<$:    S  =  |/(4  -  ®o)  =  0,6498  ._r.  ' 

9luf  Äfenli^e  SBeife  verfahre  man  um  g)  ju  lofen. 

643)  biö  540)  Diefe  Aufgaben  Wnnen  nun  fei$t  entweber 
na$  ben  für  Slufg»  542  erhaltenen  gormein,  ober  au$  auf  bt* 
reftem  SBege  nad)  ber  bort  angebeuteten  ÜRfttyobe  gelöji  roerben. 

-550)  unb  551)  8f traute  in  ben  »nSbtfitfen,  roeldje  fftt8luf* 
gäbe  542  erhalten  rourben,  r  al«  Ünbefannte  unb  befiimrae  biefe 
tyierau*. 

$♦  U»    »efrtm»mtg  ber  ®eite  bei  umgefötitbeueu  tyofy« 
gott*  aai  ba  be*  etogeft&riebeuett* 


552)  (S*  fei  cd  (gig.  41)  bie/  Seite,  s  be*  eingetriebenen 

giß.  41. 

.  h 6 


V 

v 


R 


SBteletfe  und  ab  =  S  bie  be« 
umflefdjrtebenen,  fo  tfl 

A  abf  03  A  «df ;  fofflll^ 
»erlitt  jid): 
S  :  s  mt.  hf  :.  gf  unb  bjerau* 

2R  .  b 


K  (*  r  i)  *  F^2  -  e?> 
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'  Seftimmuno,  ber  &t\tt  M  ein*  ttnb  umgef^riebenen  $ofygon*.        <ö 

553)  a)  Subflituire  au*  Slufg.  520  ben  2Berty  »on  R=  J^ 

f  <* 
in  bie  für  Slufg.  552  erhaltene  ftormel,  fo  folgt: 
2s2 

s  =  1  /s2  =  2s- 

T3  .  J/  3 

b)  Sle^nltd)  wie  in  a)  Fann  man  au*  2lufg.  523  für  R  ben 
SQBertf)  r^  in  552  fubjlituiren,  um  S  =  8^2  =  1,4142 .  s  $u 

erkälten*  ' 

»nraerf.  3u  bm  gleichen  üiefultaten  fann  man  jebo<$  aud>  leicht  auf 
biteftem  Söege  gelangen. 

Sluf  gleichem  SBege  gelangt  man  ju  ben  2lu6btfitfen  für  bie 
übrigen  ^ofygonfeiten. 

554)  bi*  560)  Sergl.  Slufg.  553. 

§♦  35,  äJeftimtnmtfl  ber  Seite  be«  cingefeftfiebenen  ^oltjgon* 
aud  ber  be*  umgefdjrtebenen* 

561)  5Berfa^te  wie  bei  Slufg.  552,  fo  folgt  für  s  bie  gormel: 

2r.  S 

8  =  ^(4r?  +  S2)*  *• 

562)  Sejiimme  s  aussen  für  Slufg. 553  erhaltenen  gormein. 

563)  MS  569)  «Bergt.  562. 

$♦  36.    JöefHmmung  be«  ftottmeffe**  be«  eingetriebenen 
ÄtetfeS  au*  bem  be«  umgeftytiebenett, 

570)  a)  2)ie  birefte  Sluflöfung  ergibt,  fid)  leicht  au«  ber  Sin* 
fdjauung  ber  gigur.  3Ran  gelangt  aber  audfo  auf  folgende  Sffietfe 
ju  bem  SRefultate:  92ad^  Slufg*  520  wirb  bie  Seite  be*  einge* 
föriebenen  2)reiecf*=Rf'"3,  unb  naef)  ,550  a)  ifi  ber  £albmeffer 
be*  in  baö  SDreietf  t>on  Rf^3  Seite  betriebenen  Äreife*  = 

-^.  .  s,   älfo  r  =  -^  =  0,5  ♦  R. 

©erfahre  bei  Sluflöfung  -ber  übrigen  gille  fifynlid)  wie  eben 
gejeigt  würbe. 

571)  >bi«  576)  Wnnen  leic&t  Ott*  570  benimmt  werben/. 
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66     **f$nttt  IX.  «ufeaben  über  bte  8ete<$mmß  ber  regelmäßigen  Siefafe. 

§*  87.    Seftimmmtg  bf*  ftalbmeffetS  bei  nrnföticbenen 
«reife*  Ott*  beut  bei  eingefc&riebenctu 

577)  9Ran  erhalt  bte  verlangten  Sludbrötfe,  wenn  man  au* 
ben  für  8lufg.  570  erhaltenen  SRefultaten  K  benimmt. 

Unmerf.  £Ran  befommt  biefe  fflefultftte  au$,  »enn  manna$  grünerem 
bie  ©ette  bc*  umgefäriebenen  fßitlt&i  für  r  beftimmt  unb  bagu  ben  J&alfc 
meffer  R  eine«  Jtreife«  fu$t,  ber  um  ba*$otygon  »<m  ber  in  r  auSgebrücften 
€eite  gejei^net  i%  —  @o'if  g.  33.  beim  SBtered  na$  550  b)  s=2r  unb 
2  .  r 

Vi 

578)  bid  584)  ©ergl.  »r.  577. 


na$  523 :  R  =  -r1-  =  r^2. 


$♦  88.    Seftimmmtg  bc*  Snbaltt  and  ber  Seite. 

585)  a)  »a#  «etyrf.  2  ift  J  =  3s  ♦  |  ober  na<$  550a)  = 

I  ■  27*3  =^3=0,43301.8'.    (SBcifll.  <ra$  230.) 

58  582 

c)  J  =  2  .r,  obema(i>550c)=2r(20_8^5)  = 

5s*  K(5-2f^5) 

annttrf.  3>em  au«bru<fe  5g  r  5~2r.5     fann  man  au$   Mc    %exu 
20  —  8/5 

atlm.  5.«  |/  5-2/6     _  65»  1/       1         _  5s*  lA+2/5 

d)  Öluf  Ai)nlt$e  SBeife  wie  bei  a)  unb  c)  finbet  man : 

J  =  ^-Vä= 2,59808.  s*  tu  f.  xo. 

586)  bi«  591)  Sergt.  585. 

$*  8t.    »eftinumtttg  ber  Seite  au*  beut  3fobalt 

592)  5)ie  verlangten  2fa*brii<!e  ergeben  fld)  leidet  au*  ben  in 
»ufg.  585  erhaltenen  gormein. 

593)  bi«  598)  ftaty  592. 
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ffitfHimam0  Ut  Sfttljaltri  au«  btm  galbnufftr  it.  % 

$»  49.  SetHmimmg  M  3«Nt<*  «u«  beut  $aXbnteffer  bei 
nutftbtiebeuett  Äteife*. 

599)  a)  «Racfc  Se&rf.  2iftJ  =  y  •  r  =  3rf"(ß2  —  **), 
oberna#  57Qa)  J  =  ^l/^  =  ^j^  '__  i/29904R*. 

8iuf  äbnlioje  SSBeffe  fann  man  bei  bet  Söfung  ber  übrigen 
gälle  »erfahren. 

600)  M  606)  »a<b  599. 

§,  41.    »efHututURg  bei  ftatbmejfenl  be*  umgeftfettebenen 
Ärdfe«  au*  beut  3nbalfe. 

607)  Snittidle  R  au6  ben  gormefo  für  Slufe-  599. 

608)  6i»  614)  2>ie  Slufiöfuna.  biefer  Shtfgaben  ergibt  flaV 
au*  607. 

$.  48.  Scftimuraitg  be*  3»batte*  ««*  *««  fWbuteffet  be« 
eingetriebenen  Äteife«, 

615)  a)  J  «.  ^  =  3r^(R*-r').  Statt)  577  a)  iß  aber : 
R  =  2r,  alfo  J  =  3r^.  (4r2— r»)  u.  f.  tt>. 

c)  J  =  -y-  =  5rf"(R*— r*).    ©ubftiiuire  nun  R  au« 

577  u.  f.  tt>. 

Slcbn(i$  ifl  bie  SJfung  für  bie  übrigen  $äHe. 

616)  bis  622)  Siebe  615. 

$♦  43,    Seftimmttttg  bei  f>aibmefM  be*  eingetriebenen 
Äteife*  atti  beut  Spalte, 

623)  ÖefMuune  r  aud  ben.  für  Siitfg*  615  erhaltenen  gormein. 

624)  M  630)  werben  naA)  623  ge(öf). 

§♦  44,    »eraifc&te  Aufgaben  über  bie  regelmäßigen  Sielede, 

6Ä1)  ©efre  in  526  8  =  10',  fo  wirb  R  =  8,09015'  j  alfo 
nad)  542  d)  bie  ©ehe  be«  umfd)rie6enen  ©ed)6ecfö  = 
1,1547  .  8,09015  u.  f.  tt>. 
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08    Sftftytitt  IX.  aufgab»  über  bie  Serrd^nusg  ber  rcgtlmfififgen  Stefafe.  - 

632)  »cre^ne  nac^  610  ben  R  bed  tmtf*rieknen  Äreifed 
unb  bann  na*  542  c)  bie  ©eite  bed 8*tecfd* 

633)  Sejtimme  na*  623  g)  ben  r  bed  eingetriebenen  jtretfed 
unb  bann  na*  599  c)  ben  3nl)alt  bed  Pnfedd, 

634)  9fca*  529  wirb  bte  ©eüe  bed  eingetriebenen  3wölfcdfd 
=  3,10578'.  ©ubjlituirt  man  nun  für  K  =  6'  unb  für 
s  =  3,10578'  in  532,  fo  erhält  man  bte  ©eite  be«  eingef*tte* 
benen  24*@cfd  unb  na*  552  fyieraud  bte  bed  umgef*riebenen. 

635)  2)er  $atbmejfer  fei  =  x,  fo  muf  na*  599  c) 

2,37764x*  =  70,56  fein  u.  f.  tt>. 

636)  Steine  na*  599f)  unb  615  f)  bie  Sntyalte  befber  unb 
tyieraud  bte  Differenz 

637)  SBergi.  520  unb  523. 

3ß2 

638)  »ad)  599 a)  unb  b)  wie,  ^-^3 : 2R2 oberste  3f^3 : 8. 

639)  ©efee  bte  Seite  =  x,  fo  ijl  E  =  x  —  4,  folglich 
na*  520:  x  =  (x  —  4)^3,  alfo  x==  9,464'  unb  «=5,464'. 

2>er  3n^alt  wirb  na*  585  a)  =  0,43301 .  9,464*  u.  f.  tt>. 

640)  2)ie  ©eite  fei  =  x,  fo  iß  R  =  x  +  2.  ©efre  na* 
529  eine  ®lei*ung  an,  unb  entwtdie  baraud  xj  fubftituire  bann 
ben  gefunbenen  SBSert^  in  585 f),  fo' ergibt  ft*  ber  3n$aft- 

641)  *Re*ne  na*  534  bie  Seite  bed  eingetriebenen  regele 
mäf  igen  2l*teefd  (=  f(2~- --  ^2))  unb  tyieraud  na*  552  bie 
bed  umgef*riebenen3l*tecfd  (=2^2— 1).  Stta*  532  befHmme 
alebann  bte  Stitt  bed  eingetriebenen  unb  na*  553  bie  bed  um/ 
gef*riebenenl6*gcfd;  re*ne  hierauf  ben  fcalbmejfer  bed  in  bad 
eingetriebene  16  *®cf  gejei*netenÄreifed  unb  bann  na*  SJe&rf.  1 
bie  Sn^alte  beiber  {ßotygone. 

642)  3ß  febet  ber  beiben  Umfange  =  u,  fo  iß  ber  3n$alt 

u2 

bed  Ctuabratd  =  jg  unb  ber  bed  Dreiecfd  (f.  230)  = 

^T3*  bilbe  ^ieraud  bad  JBer^ftltnip  u.  f.  tt>. 


Digitized 


by  Google 


©«Coming  be«  Umfang«  k.  au«  bem-  $albmeffer.  69 

Slbfdwttt  X. 

Slufgaben  über  t>te  ©ere*nung  bed  Äretfe*  unb  feiner  Steile* 


8  e  M  f  *  »  «•  - 

1)  $er  Umfang  eine«  Äreife«  ift  gleid^  bem  $robufte  au«  bct  SJerljältmjis 
ja$l  (st)  unb  bem  $)ur$mefter,  ober  U  =  *d  =  2«r. 

2)  a)  <Der  Snljaft  eine«  Greife«  ip  giet#  bem  $tobufte  au«  bem  Umfang 
unb  bem  haften  £afl>meffer  ;.  ober  aud>  b)  ber  Snljaft  eine«  Greife«  toirb 
gefunben,  »enn  man  bie  SBedjältnifoatyt  mit  bem  Ctuabrate  be«  <©alb* 

ü.r 

meffer«  multtylteirt.  —  $ttfo  a)  J  =  — ^—  ober  b)  =  *r*. 

3)  ©in  Zf)tii  ber  Jfcei«j>ertyl)erie  (Jtrei«Bogen) ,  beffen  jugeljortger  (Sentrie* 
toinfel  n  (Stabe  mißt,  wirb  au«  folgenber  Proportion  gefunben: 

$erfyl>erie:  Sogen  =  360«  :  n<>. 

4)  SDer  Snljalt  eine«  £rei«feftor«  tft  gleich  bem  $robufte  au«  bem  Sogen 
unb  bem  falben  (Rabiu«. 

$♦  45.    23ere*mmg  be*  Umfang*  unb  Snfratte*  au*  bem 
§albmeffett 

643)  gfird  j*».  ereilt  man  na*  Sefyrf.  1)U=3,1416.54,75>= 

172,0026'  unb  e nb(i*  na* Set>rf.  2  a)  J=172,0026 .  ^-^  = 

2354,2855  a',  ober  na*  b)  J  =  3,1416  .  27,3752  u*  f.  to. 
äkfynli*  toerben  bic  übrigen  Aufgaben  gelöjl. 

644)  9»a*  Se^rf.  1  iji  U  =  n  ,  1719  geogr.  Weilen. 

645)  ©ubtratyire  ben  3nfyalt  be«  frei*förmigen  ©tücfe*  von 
bem  be*  JRedjtecf*. 

646)  »etyme  ben  Umfang  ber  SBeDe  («et)tf*  1)  20maU 

647)  2)totbite  mit  bem  Umfange  be*  Stabe*  in  bie  äBegjhecfe* 

648)  SBegftrerfe  =  864 mal  Umfang  be*  Stabe*. 

649)  6i*  652)  flnb,  toie  bie  *>orl)ergel).  Aufgabe,  na*  8e!)t* 
fafc  1  unb  2  gu  löfeu. 

653)  9le*ne  na*  529  ben  Umfang  be*  eingetriebenen, 
na*  542  g)  ben  be*  umgef*riebenen  3»ölfecf*  unb  na*  2el)rf.  1 
ben  Umfang  be*  ftreife*« 

654)  9te*ne  na*  550  f)  benJRabiu*  be*  eingetriebenen  Ärekv 
fe*  unb  ^terau*  ben  Umfang  be*felben. 
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655)  ©u*e  na*  599  e)  benSnfyat*  be*  eingetriebenen  unb 
na*  615  e)  ben  be*  umgef*riebenen  2l*tecfe. 

656)  Steine  na*  550  c)  ben  £albmeffcr  unb  na*  getyrf.  2 
ben  3nfyalt  bed  eingetriebenen  ÄreifeS* 

657)  «Ra*  599a)  ifi  ber  3n!>.  be*  A=  1,29904.  R2. 
9to*  599 d)  ifi  ber  3n^ be«  6ecfe  =  2,59807.  R2. 

$olgli*  muß  15,58844  =  3, 89711.  R2  fein. 
©efümme  hieraus  R  unb  bann  na*  gefyrf.  2  ben  Snljaltbee 
Äreifeö. 

658)  Sergl.  anbeut.  657. 

659)  2)er  2)ur*meffer  fei  =  x,  fo  ifi  ber  Umfang  =x+ 8 
unb  nad)  2el)rf*  1 :  nx  =  x  +  8  u.  f.  tt>. 

660)  3fiber2)ur*meffer=x,  fo  ifi  ber  Umfange  104,04 —  x, 
alfo  na*  Setyrf*  1:  nx  =s  104,04  —  x  u.  f.  »♦ 

$♦  46t    »mc|mmtg  be«  ©u**meffert  unb  Snfcaltt  au* 
bem  Umfanget 

661)  bi«  666)  3ur  ?öfung  biefer  Aufgaben  inerfe  man,  baf 

na*  Se^rf.  1  U=*id,  alfo  d=-  ifi. 

n 

%,  47.   8ttt$mnn  M  ftolbmeffert  an«  be«  3n$alte. 

667)  9fa$  8e$rf.  2  jfl  r  =  J/-^  =3,3';  alfo  na<$  Sefr* 

fafr  1-bet  Umfang  =  2.3,3*. 

668)  unb  669)  «Bergt,  änbtut.  667. 

670)  »ejeitytet  z  ben  $albmeffet  tiefet  jwei  Äteife,  fb  muf 

2«x*  =  2i^ü  fein  u.  f.  ». 

671)  Steine  au6  bem   gegebenen  Snfyalte  bie  Seite  eine* 
Ouabratä  unb  au*  ben  2>ur*mejfer  eine*  eben  fo  großen  Äreife*. 

672)  a5ejei*nen  R  unb  r  bie  beiben  Labien,  fo  ereilt  mau : 

L     tiR2  +  ot2  =?=  740,4232 
II.    *rR2  —  ot2  =  683,8744  u.  f*  tt>. 
m  673)  »übe  na*  ber  »ngabe  eine*  ®Jci*ung  xu  f,  »♦ 
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674)  3le*ne  juerfl  ben  9tobtoe  (na*  667)  unb  ^ierau*  bie 
©eite  be«  öuabratä. 

675)  Sefiimme  ben  £albmeffer  be*  Jtreife*  unb  bann  na* 
599  d)  ben  3nl)alt  beS  6e**ecW* 

676)  93ere*ne  juerjl  ben  £albmeffer  be6  Greife«,  bann  na* 
599  f)  beh  3nfyalt  be6  eingetriebenen  unb  na*  615  f)  ben  be* 
umgef*riebenen  3^ned0. 

$♦  48.    33ete*nung  bet  2änge  eine«  Kreistagen*«   . 

677)  9»a*  Se^rf.  3  »ertyUt  ji*:  2>r.l,5:öogen=360:78 
u.  f*  n>. 

678)  unb  679)  SSergl,  677. 

680)  »efitmme  juerfl  na*  Se^tf.  2  ben  9tabiu«,  bann  na* 
gefyrf.  1  ben  Umfang  unb  enblf*  na*  8efyrf.  3  ben  SBogtn, 

681)  6u*e  bie  Sänge  be3  £a(bmeffer3  be*  ä^txblatM, 
bann  bie  Sänge  be$  3eiger6  unb  fyierauö  bie  Sogenlänge  für 
eine  «Minute. 

682)  Der  il>rer  Entfernung  entfore*enbe  gentrietoinlel  be* 
trägt  20»  40'. 

683)  »erfahre  |ta*.8e^rf.  8.  - 

684)  3)er  ffiabiu«  fei  x,  fo  ifk  ber  »ogen  =*  x  +  4,  folg* 
H*  *ert)ält  ü*  na*  «e^rf.  3: 

2  .n  .  x  :  x  +  4  =  360  :  112°  u.  f.  tt>. 

685)  Der  #al£meffir  fei  =  x,  fo  »erhält  fl*  na*  Se^rf •  3 : 
2n  ♦  x  :  2nx  —  53,407  =  360  :  54  u.  f.  tt>. 

§♦  49*  »ete#mmg  be*  g«  einem  Itogen  ge|dtig«  ®«trie- 

wttttcit* 

686)  »ad)  fetyrf.  3  wrfjÄlt  H*  2x  .  0,8  :  1,6  =  360:6«* 
trirainfel.    §itrau«  (Stntriewinfti  =  114°  35'  28". 

687)  ^Kan  finbet  na*  ge^rf.  3 :  Sentriewinfel  =45° 50'  11". 

688)  ©ud)t  bro  jugel)ä»ifjm  (Senttiettinffl  unb  barau«  na$ 
mWnltt  V.  Scfytf.  1  ben  5J}trij>bericminfel. 

689)  Utefa&rt  tynlty  wie  W  «uffl.  686, 
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690)  6e$e  -bin  £albmeffer  =  x,  fo  if*  ber  Sogen  au*  =x. 
Silbe  nun  na*  2et)rf.  3  eine  Proportion  unb  entwidle  fyferau« 
ben  ßentrteroinfel. 

§,  50»    S3ete*ming  M  ftoflmteffeitf  an*  htm  Sogen. 

691)  2ot :  70,4  =  360  :  64 ;  l)terau8  r  =  63'.  - 

692)  bi«  694)  ftnb  abliefe  wie  691  gu  löfen. 

§.  51.    Sere$mrag  fce*  £eei*feftor«  unb  feiner  Sfrette. 

695)  3nr;ait  na*  8ef)rf.  4  =  16,8  •  5/4  u.  f.  t». 

696)  Sefthntne  juerft  na*  Set)rf.  3  ben  Sogen  unb'  bann 
na*  8eb,rf.  4  *><«  3n!)ait. 

697)  @u*e  guerjt  ben  §a(bmeffer,  bann  ben  Sogen  («eljr* 
fafc  3)  u.  f.  ». 

698)  gifte  Sluflöfung,  Sere*nt  juerft  ben  $albmefler, 
bann  ben  Sogen  unb  tjierauö  ben  3nfyalt. 

3n>eite  Sluflöfung.    <§«  tnuf  fi*  veralten: 
432  :  ©eftor  =  360  :  84  %  u.  f.  n>. 

699)  ©efce  ben  9iabiu&  =  x,  fo  iji  ber  Sogen  ==  x  + 12, 
folgli*  »erhält  |t*  na*  8el>rf.  3 :  2jix  :  x  +  12  =  360  :  72. 

Seftimme  Ijieraud  x,  bann  ben  Sogen  unb  enbti*  ben  3nr)alt. 

700)  m  »erhalt  ft*,  wenn  ber  3n^alt  be«  ©eftor*=x#: 
x  +  260  :  x  =  360  :  100  u.  f.  tt>. 

70l)3)aSogenXy  =  J  ift',  folgt  r  =  ^  (8el>rf.4). 

702)  @«  »erhalt  ji*:  ot*  :  ©eftor  =  360  :  26%;  be* 
fiiinme  In'erau«  r  unb  bann  na*  Seljrf.  3  ben  Sogen. 

703)  2>tr  &atbmeffer  fei  =  x,  fo  tft  x2  ==  75,69  unb  e« 
t>erf»ait  fl*:  75,69  :  rcx*  =  (Sentr.^C  :  360,  worau»  ber 
(Sentrieroinfel  (efHmnü  werben  fann. 

704)  2>er  £albmeffer  fei  x,  fo  ifl  ber  Sogen  =  200  — 2x. 
«Ifo  wljätt  ji*  2nx :  200 — 2x  =? 360 :  48 ;  Ijierauex  =  70,478. 
$oIglf*  ber  3nlja(t  (?el>rf.4)  =  2080,6515 D'. 

705)  Sda*  Se^rf.  4  n>irb  ber  Sogen  =s  2,6fftor  u.  f.  u>. 
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706)  SRedjne  »fit  Sogen  HYib  fyierau*  ben  Gentrien>mfert 

707)  SejHmme  jüerfi  ben  £a(bmeffer  nadj)  ?el)rf.4  unb  bahn 
ben  Sentrienrinfel  nadj  Se^rf.  3. 

708)  3ji  ber  JRabiu*  =  x,  fo  tertyUt  fity: 

64  :  *rx2  =  342/5  :  360  u.  f.  tt). 

§,52.    33etc#tttrag  be*  £rei*fegmettte«* 

709)  »eflimme  juerft  ben  Sogen,  bann  ben  3n^alt  be* 
©eftor* ;  hierauf  ben  Snfyaft  be*  (gleidjfeittgen)  ißreiecf*  unb 
jiefye  bann  ben  (eueren  äon  erßerem  ab. 

710)  Senufce  599  a),        * 

711)  2)er  (Senterie  2}.  ifl  =  90°. 

712)  Serecfcne  juerfl  R  unb  bemifle  bann  599  c). 

713)  SBenbe  599  d)  an. 

714)  ®ebrau$e  585d). 

715)  ©udjejuerji  ben  J&afbnteffer  unb  tt>enbe  bann  599  f)  an. 
-  716)  Sered^ne  nad)  93ort)ergeljenbem  bie  beiben  Heinen  ©eg* 

tnente  unb  gielje  ifere  Summe  fcon  bem  Sn^alte  be*  Äreife*  ab. 

§  53,    Seregnuttg  be«  cottcetttttföett  Xittge** 

717)  3ie^e  ben  3ntyalt  .be«  flehten  Äreife*  *>on  bem  be* 
gröferen  ab. 

718)  3n^art  ==  nR2  —  *r2-=  rc(R  +  r)  (ß  —  r). 

719)  Sejiimme  juerji  bie  Labien  beiber  Äreife  unb  l)ierau* 
bie  SRingPädje. 

720)  ©inb  R  unb  r  bie  beiben  Stabien,  fo  erhält  man :- 

I.    2nR  —  2*rr  =  18,84  unb 
IL     nRl  —  *rr2  =  113,04 

ober  I. 
IL 

©ubfiituirt  man  au«  I.  ben  2Bertf>  n(R  —  r)  =  9,42  in  IL 

fo  eri)4lt  man: 

9  42 
I.    R  -  r  =  ^ 

TF     R  J.  r  -  113/°4 


R  -  r  = 

«(R  +  r)(R 

9,42 

n 

— D 

. 

«    ■ 

113,04. 
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worauf  fid>  burdj  Slbbition  unb  ©ubtraftton  bcibct  ®lei^ungen 
bte  SBettfye  für  R  unb  r  ergeben. 

721)  R  unb  r  feien  bte  betben  »abien,  fo  folgt: 

L    nR2  +  tit*  =  7,7 

II.  2nR  —  2ot  =  4,4 

ober  L      R2  +    r2  =  2,45 
H.        R   -     r    =  0,7. 
ergebt  man  ©leidjung  IL  tn'e  Ctuabrat,  fo  folgt : 

R2  —  2Rr  +  r2  s»  0,49 ,  ober    . 
tt>enn  man  für  R2  +  r2  ben  ffiert^  a«6  I.  fubfiitutrt: 

—  2Rr  =  0,49  —  2,45  «  —  1,96. 
3ie^t  man  btefed  oon  I.  ab,  fo  wirb 

R2  +  2Rr  +  r2  =  4,41,  alfo 

III.  R  +  r  =  2,1. 

9u*  II.  unb  III.  (äffen  fty  nun  R  unb  r  feiert  beregnen. 

'  16 

722)  Wem  er^It :  R  +  r  =  3,5  unb  jiR2  =  ^  m2,  toorou* 

Me  9)abien  unb  bei  3nf)alt  be«  ftinge«  lei#t  gu  fmben  ftnb. 

723)  2>er  9iabiu«  be«  größeren  «reife«  fei  =  R?  fo  ffl: 
*iRl  =  22  +  n .  3'  (ba  r  =  3'  wirb),  $terau«  folgt  R  =»  4,002 
«.  f.  n>. 

724)  Der  Heinere  $albmejfer  fei  =  r,  fo  ift  bet  grifere 
=  r  +  4,1 5  alfo:  4,1  .  *r(4,l  +  2x)  =  158,431  u.  f.  tt>. 

725)  §ier  ift  R  =  2,5 .  r  alfo  «(6,25  .  r*  —  r*)  =  24  unb 
fterau«  r  ==  1,206'  u.  f.  ». 

726)  2>a  *r(R  +  r)  (R  —  r)  =  113,04  unb 

R  — r  =  3,  fo  folgt: 

_  ,     '       113.04        1a     „ 

R  +  r  =  '—*  äs  12,  alfo 

n  ♦  o 

2R  =s  15  u«  f.  tt>. 

§♦  54«    Seredmuitg  M  coneentttfdjen  SttogfhWfeS* 

727)  33ered»ne  juerfi  bteSogen  be«  9ttngflütfe«  nat&  gc^rf.  3, 
bann  na$  Set>rf.  4  bte  betben  Seftoren  unb  fyterau*  bureb  ®ub* 
traftton  ba*  9tingfiücf. 

728)  Der  grifere  Sogen  «rirb  na*  «e^rf.  3  L  2^a 
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Seftor«  ==  ?£*"  unb  ber  be*  Heinem=  ^jj?  unb  #erau«  ber 
360  360 

3n&alt   M  ÄingfUW»  =.  ~-  (R+r)  (R— r).   . 

729)   1)  £et griftre  Sogen  wirb  =  16,162',  bet  Heinere 
s=  10,775'j  alfo  ber  3n$alt  be8  gieren  ©eftor* 
=  67,872  Q'  unb  ber  be«  neineten 
=  30,156  Q'  5  folglich  ber  3«l>alt  be«  »ingflude 

=»  37,716Q'.    ' 
2)  ©ubflituire  in  ber  goroiel  bei  728  fftr  R=8,4,  für  r=5,6 
unb  für  a  =  110°  18'  u.  f.  w. 

73»)  2>er  Meint rt  Stabiu*  fei = r,  fo  ift  ber  gröfere = r  + 12  j 
iß  ber  Heinere  Sogen  =  b  unb  ber  geifere  =  B,  fo  »erljalt 

121 

ff$  na*  Sefcrf.3:  2«  .  r  :  b=360:1157j,  alfo  iji  i>=^r 

121 

unb  B  =  ^  (r  +  12).    golglidj  iji  ber  Snbalt  btd  9ting/ 

121  121 

frücfe  =  ^  (r  +  12)>   -£jr. 

©e$t  man  biefen  SluÄbrurf  =  200,  fo  töfjt  ff*  Ijierau«  r 
beregnen  u.  f.  ». 

731)  2>er  Heinere  Sogen  fei  =s  x,  fo  ift  ber  größere  = 
x  +  2,792,  ber  Heinere  {Rabiu*  =  r  unb,  bet  gröfere  =  R; 
fo  ereilt  man: 

I.    (x  +  2,792)  1  _  f^I  =  13,96. 

U.    x  +  2,792  :  2«R  a»  80  :  360 
HI. '  x        :  2ot   =  80  :  360     , 

ober  I.    Rx  +  2,792R  —  rx  ■=  27,92 
IL    360x  —  502,56R  =—  1005,12 
HI.    36Öx  =  502,56  r. 

Subfiituirt  man  au«  III.  x  =  1,396 r  in  II.  fo  folgt: 

502,56  r  —  502,56  R  =  —  1005,12 

ober  r  —  R  =  —  2  unb  r  =»  R  —  2. 
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©tfct  man  bie  SBertbe  von  x  nnb  r  in  L,  fo  ergibt  fW>  We 
Olelcbunfl :  1,396  R (R— 2)  +  2,792 R -  (R— 2)»  1,396=27,92 
unb  hieran«:  5,584 R  =  33,504,  atffr  R  =  6'.  Dtmnad>  ig 
r  =s  6  —  2  =  4'. 

732)  3ft  ber  gtdf m  8ogen  =»  B  unb  ber  Udnm  =  b,  f» 

ijl  na«  Sefyrf.  7:  y  B    -   ?b  =  16,485.     «un  ift  aber 

b  =  |  B  (»eil  b  :  B  =  9  :  12),  alfo  6B-i|^B  =  16,485 

«nb  fcierau«  B  =  6,28'. 

9ta<$  Sctjtfafc  3  MtyM  fttb  nun:  6,28  :2«  .  12  *■  (Stntrie 
-4 :  360,  »otau«  fia)  btr  (Sentricwfofet  beregnen  lajjt. 
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2(*f$ttitt  I. 

Aufgaben   fiter  ba3  Jtfifyermafi ,     ba3  ©ettridjt  unb   ben 
Äubifinljaft  ber  Äötyer  im  9fllgemetoem 


§♦  1.    Shtfgaftett  ftfietr  Me  Stcfoftiott  »ergebener  JMtepa- 

»tage* 

1)  1*'  =  1000"'  u.  f.  tt>. 

2)  1«'  =  172SC". 

3)  lc'  =  1000°'';  1°"  =  1000c/". 

4)  1«"  =  1728«";  lb"  =  1728"". 

5)  unb  6)  ©ietjc  bei  beh  Stefultaten. 

7)  a)  1000c"  ge$nt$.  geben  1728c"  $tt>ö(fty. 
547°"  x 


Sejiimme  nun  tyierauS  bie  grage  u.  f.  tt>. 
8)  SBirb  ttie  9fr.  7  burcfc  einfache  3tt>eifafcre<l)nung  gefunben. 
,    9)  S)a  IQ  bob.  gup  3  met.  geben,  fo  fmb  1000°'  =  27c-m«- 
tt,  f.  n>* 

10)  92ac^  Sab.  IL  ifl  1  preuf.  c'  =0,030916 *»*  u.f.tt>. 

11)  €.  «nbeut  9. 

_  12)  unb  13)  »acfc  Sab.  II. 

14)  9to<$  bertfamerf.  ju  Sab.  IL  finb  1000  Lit  =  l*»«- 
alfo  =  37,03704  bab.  c'  u.  f.  tt>.     % 

15)  bid  20)  (äffen  ji$  mit  #Hfe  ber  im  Spange  ju  ben 
Aufgaben  befinblid^cn  Sabeflen  Jki$t  tmä)  eütfa^e  3tt>eifafcred)* 
nung  (öfen. 

§.  2.    Aufgaben  über  ba*  (Betriebt  unb  ben  Äubtfinbalt 
ber  Äörper  überbauet 

21)  bfo  25)  foib,  nadjbem  man  fä  mit  bem  ®ebrau<bt  ber 
Sfcefcuftiondtabeflert  befamtt  gemalt  t)at,  leidet  mittelfl  cinfa^er 
JRec^nungdoperationen  ju  löfen.  > 
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•\ 

26)  Da  bad  fpec.  ®ett)id)t  eined  tförperd  angibt,  n>te  t>iel 
mal  berfelbe  fd^n>eret  ifi  afe  ein  gletd^ed  Solumen  SBaffer,  f» 
beregne  man  juerfi  bad  ®ett>id}t  t)on  15 c/  SBaffer  unb  fyierau* 
fead  be*  U,38  mal  fdjn>ercren  »Idjtütf». 

27)  bi$  32)  »erben  na$  ber  für  Slufg.  26  gemalten  93e* 
merfung  nun  leidet  getöfl« 

33)  bid  36)  Wati)  ber  33emerfung  $u  2lufg.  26  folgt,  baf 
man  ben  Äubfffnfyalt  eine*  Äörperd  ftnbet,  wenn  man  mit  bem 
$i*bufte  m*  bem  ®ttt>i$tt  Don  lc/  SBaffer  unb  bem  fpec.  @e* 
tt)i$te  in  bad  abfofate  ©en>ic^t  bee  fforperd  bfoibirt  u.f.tt). 

37)  Der  Äubifintyalt  bed  ffupfer*  ift  =  2745Raa$  —  %°, 
ttwraud  ba*  ®ett)id)t  nun  leidjt  ju  beflimmen  tji. 

38)  bi$  41)  bebürfen  nun  feiner  befonbern  Slnbeutung  me^r. 

118  8 

42)  2)«  3n§att  He«  «upfert  wirb  =*»  §37^5,  Wb«*  # 

118  8 
ber  be*  3tone*  no*  0,35  -  §j— jpg  =  0,lc'  u.  f.  tt). 

43)  ©efct  man  ba«  SBolumen  »on  A^=  x,  fo  folgt: 
54  ♦  8x  +  (3/4  —  x)  54  ♦  7,2  =  313,2  u.  f.  tt). 

44)  Da  alfo  ba*  fpe<*  ®ett)id}t  ber  gegirung  =  8  iß;  fo 
folgt  ber  3ni)alt  berfelben  =  0,0074074°',  unb  jlnb  barin  x£ 

Äupfer  enthalten,  fo  muf  ^j^S  +  Ir^Tl  =  0'0074074 
feto  u.  f.  tt).  -         •      , 

45)  Sefce  ba*  SBolumen  t)on  A  =  x,  beßimme  l)ierna<f}  bie 
®ett)i$te  beiber  SRetafle  unb  bUbr  baraud  eine  ®lei$ung. 

46)  »Übe  au*  bem  ®ett)ic&te  bed  (gifenßabe*,  beffen  3nf)alt 
=  xc/  fei,  bem  ®ett)i$te  be*  #oljed  unb  bem  be*  »erbrdngten 
»Baffer*  bie  ©Wcfcung ;  / 

54  .  7,78x  +-12  =  (x  +  pj^)  54  u.  f.  tt). 

47)  A  wiege  xft,  fo  wiegt  B  (P  —  x)  ff}  brflrfe  nun 
A,  B  unb  bie  ganje  Waffe  bem  3ntyalte  naefy  au*  unb  bilbe 
eine  ®lei$ung  u.  f*  tt). 

48)  ©efct  ba6  Solumen  bed  ffupfer*  =  x,  fo  iß  ba*  be« 
3tan$  =  2  — x;  brütfe  beibe*  bem  ®ett)f$te  nad}  auö  unb 
bilbe  bann  eine  ®(ei$ung« 
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49)  SBejeid&ne  bat  free.  ®en>ict>t  ber  «egirung  but$  x  unb 
fe^c  bann  bafl  ®ttvityt  berfelben  gleich  ber  Summe  bat  ®tn>i$te 
*on  A  unb  B  u.  f.  n>. 

50)  93efKmme  guerfl  ba*  free.  ®ett>i#t  ber  gegfrung  *=* 
3ff  :  2,5  =  14,4,  fefce  bann  ba«  Qttoify  be*  einen  9RetaB6 
=  x,  Mibe  baraud  eine  ©Wd&nng  u.  f.  n>.  8fo$  bem  gefun* 
benen  ®ett>i$te  (&ft  fi$  bann  leicht  ba$  SSofamen  einee  ieben 
SRetalte  ftnben.    < 


Slufgaben  ityet  bte  Seredjnung  ber  etfigen  Äötyet! 


f.  3«    Slttfgatat  aber  bie  »ereefrmiug  bti  #ti*ma* 

t)  5Die  Dfcrrjfö$e  einee  {eben  fenfred^en  $riema  ift  gleich  bem  topptlUn 
3n$afte  ber  ©affo,  mefyc  bem  $robufte  bee  Umfange«  berfel&en  unb  ber 
$d$e  be«  $riema. 

2)  5Die  £>berjH$en  äljnitctyer  priemen  »ehalten  fU^  toie  bie  Ctuabrate 
jtoeier  Ijomologen  Tanten. 

3)  $>er  Äu&ifinljaft  einee  {eben  $ri*ma  ifl  gletd^  bem  fßrobitfte  au«  bem 
,    Snljatte  ber  ©runbftöcfye  unb  ber  $älje  bee  $riema. 

Sufafc.  $erÄuWfw$aft  eüte«  re$tedigen  $araHe&Mebe  ift  gleit$ 
bem  <ßwbufte  breier  an  einer  Öde  jufammentrtffenber  Äatttetu 
.  4)  $>ie  3n^alte  äljnlicfcrr  priemen  »erhalten  jt<$  toie  bie  brüten  ^Mengen 
jtoeter  homologen  Tanten. 

a)  Ueber  bie  OberflftdK 

51)  »erfahre  na$  «e^rf.  1. 

52)  Sergt*  obigen  gefyrf.  1  unb  S^eit.  I.  «ufg.  230, 

53)  fttacfc  feetyrf.  *♦ 

54)  ©ad  regelmäßige  ®e$Se<f  befielt  au«  6  gfeid&feitigen 
2)reie<fen,  beren  Seiten  2%'  lang  jtnb  u.  f.  tt).  rtacfy  Se^rf.  1 
(»ergl.  StyeiC  L  Slufg*  230). 

55)  $ere#ne  bie  ®runbjW$e  enttoeber  unmittelbar,  wie  in 
8lufg.  246  bed  I.  $!)*«*,  ober  nad&  ber  gormel  in  »ufg.  247 
bafelbffr  unb  bann  naefc  Seljrf.  1  bie  DberfWc&e. 

Gp%  Wtfottttontm.  L  6 
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56)  Sndje  au«  bem  3n^a(tc  bee  Stautet*  ben  3m>>Ir  einer 
Seitenfläche,  jo  Wft  fM>  baiau*  bie  Seite  im»>  an*  bfcfet  ber 
Snljolt  bei  »afi«  Timmen. 

57)  Su«e  bot  3n$olt  bei  (BtunbjUtyc  (f.  Ü^ettL  230)  unb 
-  bann  na«  8el>ff.  1  bie  $3$e. 

56)  39  bie  Seite  bei  «nmbfl&dk  «•  x,  fo  tft  bie  $tye 
s  5z,  alfo  na«  *el>rf.  1:  2x2  +  4x  .  5x  =  198  u.  f. ». 

59)  Die  »affofeiten  feien  2x  tmb  3x,  bie  $6fte  =  5x. 
8Ubet  man  nun  na«  2el)tf.  1  eine  @(et«ung,  fo  ftnbet  man 
tatau«  x  =  1,5' ;  folg««  iß  bie  $ol>t  =  5  + 1,5  u.  f.  ». 

60)  Sefre  bie  Seite  bei  Sag«  =*  x  unb  bftbe  na«  Sefrf.  1 
eine  @lei«ung  (»etg(.  9fr.  58). 

61)  3P  bie  $aji«fefte  =  x,  alfo  bie  $öl>e  =  a  +  x,  fo 
folgt :  2x2  +  4x(a  +  1)  =  O  u.  f.  ». 

62)  8ejei«net  man  bie  Diagonale  bei  $a#*  mit  x,  fo  fft 

beten  Seite  =  1/y  unb  bie  $M>e  =  20  +  x.    Sefrt  man 

nun  na«  2efpf.  1  eine  ®lei«ung  an,  fo  ettyttt  man  na«  Ijin* 
langli«et  Webuftion:  x2  +  14, 7758x  =72,748  u.f.tt>. 

63)  Die  eine  Seite  bei  ©tunbfla«e  fei  =  x,  fo  iß  bie  an* 
bete  =  x  +  2  unb  bie  $%  =  4x  +  14.  ($ntmi<fie  nun  x 
au«  bei  na«  Sefjrf.  1  §u  bilbenben  @Iei«ung  u.  f.  w>. 

64)  3ß  bie  fytyt  be«  flehtet«  Sßtfema  =  x,  fo  w&dlt  fldj 
na«  «etytf.  2:  l:4=x2:(x+5)»  obet  l:2=rx:x  +  5u.f.m. 

b)  lieber  ben  StubiUn^alt. 

65)  unb  66)  fbib  na*  «efrf*  3  leitet  gu  Ufern 
67)  bi*  83)  ©iefc  ßufafr  gu  «eljrf.  3. 

84)  $a$  Seljcf,  3  (wgl,  S^ett  L  «ufg,  230). 

85)  Sergl*  bie  »emerfung  gu  »ufg.  54. 

86)  £cr  3n|aU  ein**  Duabrai*  ifi  gteiifc  bet  $4lffc  be« 
Ctuabrat*  ber  2>iagpnale  u.  f:  n>. 

87)  aSergl.  X^eil  I.  Slufg.  247  unb  *erfal)re  bann  *ae&*e&rf.3. 

88)  W$  91)  »erben  nrfe  bie  **tf)tt%fy  Aufgaben  gelJjl  unb 
bie  ©ejiiraraung  be«  3n$aitt  ber  feetreffenben  <&nmfcfl&bc  fyit 
feine  ©c&rpierigfefk 
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92)  9to*  «c^rf.  3  ffl  bie  $5!)e  lei*t  au  oeflimmen. 
98)  unb  94)  Seftimme  na*  «efcrf.  3  bei»  SnfcaU  1»e»®runb* 
fla*e  unb  bamt  bie  Seite  berfetben. 

95)  unb  96)  SBergf.  3ufa&  8«  &frf-  3- 

97)  4  9faa«  geben  gc'  u.  f.  w. 

98)  4'/,  D6m  =  450  3Raa*  =  25"'  u.  f.  n>. 

99)  11 V»  D&m  =  62/5<",orfo  wenn  man  bie  Sänge  = 
bet  «reite  =  x  fe$t,  fo  folgt  na*  3ufafc  ju  «efcrf.  3: 

|  =  62,5  u.  f.  ». 

100)  ©efre  bie  Singe  =  x,  fo  ff*  na*  «e^rf.  1 : 

2x(x  +  2)  +  (4x  +  4)'(x  +  6)  =  664. 
SJeftimme  nun  batau«  x,  bann  bie  anbetn  Dirnen  jfonen  unb 
enbli*  ben  Äubifinftalt. 

101)  Sejeid)net  man  bie  ©eite  bet  '8affe'  mit  x,  fo  muß 
na*  Seftrf.l  2xl  +  4x(x  +  8)==224fefn  u.f.w.  Wie  in  100. 

-  102)  ©e$e  biefe  Äanten  =  2x,  3x  unb  Ix,  biibe  na* 
gehrf.  1  eine  ©lei*ung,  fo  erhalt  man  batau*  x  =  l,5;  alfo 
flnb  bie  Äanten  =  2  . 1,5,  3 . 1,5  u.  f.  n>. 

103)  ©inb  bie  Tanten  =  2x,  3x  unb  18x,  fo  ift  na*  3«* 
fa|  ju  Sebrf.  3 :  108x3  =  364,5,  ober  x  =  1,5.  Seftimme  nun 
fcierna*  bie  itanten  unb  bann  bie  £>oerftö*e  na*  Sefcrf.  1. 

104)  ©efce  bie  Diagonale  =  x,  fo  ift  bie  $6be  =  2x,  alfo 

na*2e&rf.3:^  ,  2x=»  91,125  u.  f.  ». 

105)  Der  «ubifinöaft  ifl  alfo  =  126  «'5  Mibe  nun  »tebte* 
&er  eine  @(ei*ung  u.  f.  n>. 

108)  2369 */4  fReftein  finb  131,625 e/.  »»jei*net  man  nun 
bie  eine  ©eite  ber  ©runbj!a*e  bur*  x,  fo  rauf* :  4,5x  (x  +  2) 
»  131,625  fein. 

107)  Xa*  3ufa»  au  8e&tf.  3. 

108)  »erfahre  wie  in  »ufg.  103. 

109)  5)a«  eine  faffe  x  Wart,  (0  mtyUt  H*  na*  *e$if.4: 
.»  :  9  - x  =»0,6»  :  0,8'  u.  f.  ». 

110)  «erfabre  na*  «ebrf.  4. 
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111)  «ttfll.  »r.  109.     - 

112)  *a$  2el>tf.  4  t>er^(t  fty;  64  :  27  =x3  :  (x  —  2)». 
3it^t  nun  gHebweife  bie  Äubiftwitjel  aue  u.  f.  ». 

c)  Ueber  bad  @ett>id)t 

113)  SefHmme  guerfi  ben  ÄubffinfyaU  unb  bann  ba$  @ett>i$t. 
Sergl.  9fr.  26. 

114)  bie  124)  ftnb  in  berfelben .  SBeife  wie  113  gu  löfen. 
Um  in  122  ben3ntyalt  bedOuerfd)nit»  abcd(gifl.42)guftnben/ 

gig.  42.  gietye  man  dh  #  cb   unb    bie 

ah 

£ö$e  df,  fo  ift  af  =  ^ 

unb  df ,  foroie  ber  3nfyalt  laffen 
jtd}  nun  leidjt  bered)nen.    _ 
3ur  Seredjnung  ber  ©runb* 
*£fWd)e  be$  *Pri3ma  in: 

123)  aergt.  3$eil  I.  247  unb  gur  Sofung  son 

124)  »ergL  3^eü  L  aufg,  585  e). 

125)  9ted)ne  guerji  ben  Äubifin^aft  beStfupfer*  ^01.9^33), 
bann  ben  3nl)alt  ber  Safte  tt>ie  in  9lx.  93  unb  l)ierau$  bie  Seite 
berfelben. 

126)  SBefolge  ben  in  125  fcorgefdjriebenen  ©ang;  fcergL  fer* 
ner  ^eil  L  Slufg,  230. 

127)  9Ran  fmbet  ben  ffubifinf)alt  =  0,375 ".  »egeidjnet 
man  nun  bie  Seite  be$  33a(i$  mit  x,  fo  iji  bie  £61}e  =  24x; 
alfo  na*  Sc^rf.  3:  x2  .  24x  =  0,375  u.  f.  tt>. 

128)  ©inb  bie  Seiten  =  x  unb  x  — 0,04,  fo  folgt; 

54x  (x  —  0,04)  7,78  =  1,5  U.  f*  tt>* 

129)  Sefce  bie  Seite  ber  »afld  «  x,  brücfe  ba*  ®wi$t 
be$  ^ridrna  au$,  unb  bilbe  bann  eine  ©leidjung. 

130)  unb  131)  »egeic&ne  bie  $tefe  bed  (SinjinfenS  bunt)  x 
unb  fefce  bann  baS  ®en>id)t  bed  ^ßaraUelepiptb*  ==  bem  ©ewicfcte 
be*  t>erbr&ngten  SBaffer*  u.  f.  n>. 

132)  93erec$ne  ba*  ®ett)id)t  ber  eingelnen  SBftnbe  unb  fefre 
bie  "Summe  =  bem  ®ett>id)te  bed  bi*  gur  $iefe  =  x  Betbtäng* 
ten  SBafferd.  - 
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-     133)  Die  ®en)id)te  »erhalten  ftd^  wie  bte  Suhlte ;   »erfahre 
bafyernad)  8el)rf,4  unb  e$  folgt :  x :  39,366— x= 4,5* : 2,253  rc. 

134)  ®$  »ertfrlt  ftcfc:  192  t  375  =*  (x  —  0,3)3  .  x3^  3^ 
nun  gltetwcife  bie  Jhtbifttmrjel  aus  u.  f,  tt>. 

135)  Sefre  ba6  ©erntet  be6  einen  ÄörperS  ==  x,  brfitfe 
bette  J4Jri$men  bem  3nl)alte  nadj  au$  unb  »erfahre  bann  na$ 
?e$rf.  4. 

136)  31*  ber  Jhibifint)att  bee  §olje$  =  x,  fö  muf ,  baman 
baSuOewicfct  be$  Staate  =  1296  ff  ftnbet, 

1296  +  54  :  0,5x  *=  (3  +  x)  54  fein. 
Sefiimine  fyierauS  x  unb  bann  bie  verlangten  Dittienffonetr 
na4)  Se^rf.  4. 

§♦  4«    aufgaben  übet  Nt  Sccttyiimg  b«  Bfefttt* 

1)  $ie  Dbetftäd^e  eine«  SBurfet«  ift  glei$  bem  fed^df(td^en  Quabrate  einet 
Äante. 

2)  $)«  flubtfinljalt  eine*  SBürfel*  ift  gfei(|  ber  bdtten  $otenj  ber  Äante. 

3)  $>ie  Statte  gtoeier  ©ürfel  »ehalten  ftdj  toie  bie  britten  0otenjen  gtteier. 
Äanten. 

a)  Ueber  Oberfläche  unb  tfubifinfyalt. 

137)  m  141)  finb  na$  ZttyU  1  unb  2  teity  ju  töfen. 

142)  Der  äBürfel  tyat  12  tfanten. 

143)  Die  Seite  beS  anbern  iji  alfo  V  u.  f*  tt>* 

144)  unb  145>  JRedjne  eine  Seite  be$  'Duabratd  unb  tfer* 
fal)r,e  bann  nadj  2ef>tf,  2. 

146)  3ji  bie  «ante  =  x,  fo  ift:  x2  =•  ^  u*  f.  xo. 

147)' unb  148)  Die  Seite  x  ba$  SBürfeW  ftnbet  man  leidet 
au6  bem  redjtnnnHigen  Dreietf,  n>eld^e6  biefe,  bie  Diagonale  be« 
SßürfelS  unb  bie  Diagonale  einer  Seitenfläche  (=  xj^2)  mit 
einanber  bilben  u*  f.  n>* 

,     149)  bie  153)  SefHmme  ben  3nl)aU  einer  Seitenftötfre  unb 
'  »ann  bie  Seite  be*  SBürfel*  u.  f.  xo. 

154)  Dfofotre  ben  S^att  be$  fyinwn  3ä$ü?feW  in  ben  M 
ßröflen»* 
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80      aftftnttt  D.   fhtfoAtn  AI«  Mt  Sm^tmnfl  b«  «*««»  Ä6q>«. 

15«)  3ff  bie  «ante  be*  Heinern  «Mrfel»  «  x,  fo  W«* 
6**  +  6(2,5x)2  =  174  u.  f.  tt>4 

157)  ©inb  bie  «anten  x  «nb  y,  fr  Kl: 

I.    x  +  y=»S  II.    x  — y  =  du.f.». 

158)  3ft  bie  utft>rüngHd>e  ©eite  =  x,  fo  folgt: 

6(x  + 1,5)2  —  6x2  =  58,5  u.  f.  n>. 

159)  5>ie  eine  «ante  fei  t=  x,  fo  ifi  bie  anbere=4,5—x$ 
alfo :  6x2  +  6(4,5  —  x)2  =  61,5,  «Ion  ftnbet  l)tetau«  bie 
Tanten  =  2'  unb  2%'  u.  f.  tt>. 

160)  Die  beiben  «antrn  feien  x  »nb  k  —  x.  äSerfatyte  nun 
m<  in  159. 

161)  3ft  bie  «ante  =  x,  fo  tnufj  x2  +  2x2=*  (x  +  2)2 
fein  u.  f.  w». 

168)  ©e*e  bie  #«nte«x,  bann  ifl:  3x2==(x  +  d)2u.f.w. 

163)  3ft  bie  «ante  «  x,  fo  ifl:  3x2  =  (S  — x)2  u.  f.  ». 

164)  g*  ff*  ($ig.  43)  x»  =  |-,    alfo   »erhalt   fl$   na$ 


^T 


-7!t- 


> ;-••;>'- 


,.'/ 


umgefcbt.  :  eingeför.  =  k*  ;  (1/j-) 


k3 


=  4  :  ^2. 
165)  9ta$  fieljrf.  2  fbibet  man  bie  «ante,  wenn  man  <aß 
bem  gegebenen  Äubiffntyalte  bie  «ubifwurgel  audjitljt;  alfo  ifl 

j.  9.  für  a  bie  «ante  =  f'W»  —  /*1pJ7T  u.  f.  ». 
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186)  ffittfll.  3?r.  165. 

167)  100  Wiaai  «eben  5s/9«'  u.  f.  w. 

168)  Slbbire  bie  3n1)atte  bet  3  ffifirfri  unb  verfahrt  ttrnn 
nad;  165. 

169)  Steine  ben  Snoalt  bee  ffiütfel«  von  6'  Seit« ,  nefone 
tiefen  boppelt  unb  fudje  boju  nad)  anbeut.  165  bie  Äante. 

170)  4  Waaft  =  ^  =  |c'  (18  «Waa«  =  1<")  u.f.w. 

171)  »eftimme  juerft  bie  Seite  (»etgl.  anbeut.  165)  unb 
bann  bie  ©berfWdje. 

172)  unb  173)  Sud)e  juerft  bie  Seite  be«  SBBurfel«  u.f.  n>. 

174)  3fr  bie  Seite  be«  Keinjten  SBörfei«  =  x,   fo  erhalt 
man  bie  ©leitfeung: 

x3  +  (x  +  0,5)J  +  (x+1)*  +  (x  + 1,5)3=12,5  unbtyierau«; 

x»  +  2,25x*  +  2,625x  —  2  =  0. 

2  25 
Srfct  man  nun.  x  =  y ^—  =  y  —  0,75,  fo  folgt: 

y*  +  0,9375y  -  3,125  =  0. 
SBirb  biefe  ©leidjung;  nad)  ber  carbanifdjen  gormet  getöft,  fo  er» 
W*  man:  y  =  l,25,  foIa.lid)if»x=l,25-0,75=0,5'u.f.w>. 

175)  3>ie  Seite  fei  =  x  gewefen,  fo  inuf : 

X3  _  (x  _  i/2)3  =  21V«  fein  u.f.». 

176)  3ft  bie  Äante  be«  einen  SBurfeie  =  x,  fo  ifi  bie  be« 
anbem  =  10  —  x;  folg«*:  xs  +  (10  —  x)'  =-  280  u.  f.  u>. 

b)  Heber  ba«  @e»id)t, 

177)  bie  179)  Seftimme  juerft  ben  3n$alt  unb  bann  ta« 
©emtdjt  (»ergl.  26). 

1000 

180)  1000  ff  (Sifen  ljaben  einen  Sn^alt  »on  ^    ?2c' 

(verg(.33),  toorau«  nun  !ei$t  bie  Seite  ju  beftimmen  i#(wtgl.  165). 

181)  SRan  finbet  ba«  ®e»id;t  be«  ©efafe«  =  10,9026  ff, 
ba«  be»  ©äffet«  =  75,141  ff  u.  f.  n>. 

182)  unb  318)  SBergl.  180. 

J84)  5>a«  \pt(.  <&et»id;t  ift  nad;  26)  =  Jw^U  M«  »• 
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SS      Sftfötritt  n.    «ifgabnt  Met  Me  «tttd^iunft  t«  (Agtn  Ä6t»>et. 

185)  »ergl.  180  u.  f.  tt>. 

186)  Slbbire  bfe  ©emic&te  befrei?  SBftrfet  unb  »erfahr«  bann 
»ie  bei  180. 

187)  »ejlimme  na$  33  ben  3nljalt  aller  SBurfel,  barau«  ben 
eine«  ieben  unb  enblid)  bie  Seite. 

188)  <£ie  ©eile  iji  =  ber  Äubifwurjel  au«  ber  Summe  ber 
3n^alte  beiber  ÜRetaUe  (»ergl.  33).. 

189)  $rucft  man  ben  tfubifinbatt  ber  6  Seitenminbe  in  bet 
Dirfe  x  au«  unb  bilbet  bann  au«  bem  gegebenen  ©eu>i$te  .eine 
©lef^ung,  fo  erhalt  man  na$  gehöriger  Stebuftion: 

x3  _  3X2  +  3X  _  0,0297  =  0. 
Se$t  man  x  =  y  +  1,  fo  folgt:  y3  =  -  0,9703,  alfo 
y=s— 0,99.  5>emnacf)iftbie2)icfex=l— 0,99  =0,01' ober  1"'. 

190)  Sefct  man  bie  $iefe  be«  Sinflnren«  =  x,  fo  muf 
2,53  .  0,7  .  54  =  2,5*  .  x  .  54  fein  u.  f.  H). 

191)  9Wan  finbet  ben  Snljalt  be«  jfu^ferd  =  0,133208e' ; 
beftfmme  barau«  beffeh  ©eroidjt  unb  verfeuere  bann  wie  in  190. 

192)  2) a«  ©ewiety  be«  Sßaffer«,  tvel^e«  von  bem  bt« 
gum  oberjien  Sianbe  eingetauchten  ffaften  verbrangt  wirb,  iß 
=  2,6*  .  2,55  .  54  £5  fubträljire  bavon'  ba«  ©ewiefct  be« 
tfajien«  =  1,613  .  0,5  :  54  £  unb  bfoibire  ben  SReft  bur#  ba« 
®e»id)t  eine«  SBürfel«  ==  0,253 .  54  . 7,2  £. 

193)  »ejeit^net  man  ba«  @en>i$t  be«  Heinpen  SBürfel«  bur$ 
x,  fo  iji  ba«  be«  mittleren  t=  x  +  340,2  unb  ba«,  be«  größten 
=  x  ,+  3061,8.  Silbe  nun  Ijierau«  bie  angebeutete  5ßro»ortion 
u,  f.  ». 

194)  3ß  bie  Seite  be«  eine«  SBürfel«  =  x,  fo  iji  bie  be« 
anbem  =  3,25  —  x$  folglid}: 

x3  +  (3,8S-x)3  -  |^||  (»ergl.  33)  u.f.». 

195)  3ft  bie  ffante  =  x,  fo  muf 

(x  +  0,5)3  —  x3  =  g-^  ober 
.  -  x*.+,  0,5x  =  5  fein  u.  f.  n>.  l ' 
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1    Stofgdfoi  fflbet  Me  Sirred^nung  ber  ^tamttci  8& 

•  * 

§♦  5*    9tafg^ftt  itlrt  bie  »eretbumtg  bet  ftyttttitibe* 

.  8  e  ^  r  f  d  ft  e. 

1)  2)it  D&erflädje  einer  regelmäßigen  ^fyramibe,  ifi  gleidj  bem  Snfcafte  *et 
©runlfläcjje  rae^r  bem  Umfange  berfelben  multtyüctrt  mit  ber  falben 
«§öije  eine«  <§eitenbreie<fa. 

2)  JDie  Dberftödjen  jweier  äljnftdjen  ^tyramfben  »ermatten  ff$  tote  bie 
Cttfabratt  gweier  homologen  Jtanten. 

3)  JDer  Äubifinljait  einer  jeben  ^ramibe  ift  alei$  bem  btitttn  Steile  be* 
ftobufW  au*  ©runbfläctye  unb  $o>.  ! 

4)  sbjeilt  man  eine  ^ramibe  burcfc  eine  jur  93afi«  pararfele  (Sbene,  fo  ifi 
ba«  an  ber  <&p\l&t  Hegenbe  @tücf-  (drg5njung6*^tamibe)  ber  gangen 
0tyranrfbe  äljnlidj. 

5)  $ie  @wnbffft«&en  ä^nti^er  Styramiben  »erhalten  jid>  wie  bie  Quabrate 
ber  zugehörigen  ^ö^en. 

6)"  STe^nli^e  ^ramiben  »erhalten  fty  bem  Snljafte  nad>  wie  bie  brüten 
sJMen$en  gleidjliegenber  Tanten  (ober  ber  £öjjen). 

7)  <Die  £>berp($e/  einer.  abgeästen  regelmäßigen  $tyramibe  ifi  gieidjj  ber     , 
©nmme  ber  Aetben  ©runbffädjen  me^r  bem  $robufte  «u«  to  Summe 
ber  Umfange  berfelben  unb  ber  falben  %tyt  einer  6eitenftö$e. 

A.    «eted)ttung  fcet  »dUfttuörtgen  JJgramibc. 
a)  lieber  bftDberf^U|e. 

196)  «erfahre  naefc  Se^rf.  i. 

197)  9tod)  2et>rf.  1,  unb  in  »toeff  ber  ©rwtbjIÄ^e  t>ergl. 
S^eil  I.  230. 

198)  £ier  ift  alfo  nur  ber  SKantel  ju  beregnen* 

199)  3ur  Seflimmung  ber  Orunbftöd&e  »ergt.  146. 

200)  »ergl.  Ü^eU  I.  230. 

201)  SBefitmme  juerfi  bie  $öfye  eine*  ©eitenbreietfS  unb  t>er* 
fa^re  bann  naty  «etyrf.  1  (aergl.  Ztjtil  I.  209). 

202)  Die  Seite  be« ,  eingetriebenen  regelmäßigen  3)reied6 
ift  =  r|H  (sergl.  S^eil  I.  520)  5  beßimme  l)iernadf)  bie  $6§e 
eine*  6eitenbreiecf8  u.  f.  u>. 

,     203.)  Set  3n&alt  ber  ©runbflä^e  ifi  =  jf-3>    Me  $5$e 
tintt  ©titetftiittiMf«  =  J/(b*  -  .  j)  «.'  f.  n>, 
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§•       »fönitt  IL    Iwfgotai  übet  W*  «tttgtuntg  JMr  «Hflen  JW*i«r. 

204)  Sie  $6fc  bei  ^tyramibe,  bie  Ijaibe  Seite  bet  ©ajte 
unb  bie  $tye  eine«  ©eitenbreietf«  tttbe«  mit  emanber  ein  te*fr  • 
tomflige«  2>reie<f,  »otaud  bie  (entere  befümmt  werben  fann  »e. 

205)  «Der  £albmeffer  be«  in  bet  ©aji«  betriebenen  Äreife«, 
ber  n«<f>  2f)dl  I.  550 d)  =2,598'  tt>irb,  bitbel  mit  ber$31jeber 
!Jfyramibe  unb  mit  ber  §ol>e  eine«  Seitenbreied«  ein  re$tu>inf» 
Uge0  SJreietf,  »orau«  fW&  (entere  befUmmen  tofjt  u.  f.  w. 

206)  »erfahre  na*  204.    JHe  $tye  eine«   Seitenbteied« 

wirb  =  J/(h»  —  ^)  u.  f.  ». 

207)  Die  SSifferenj  groiföra  ber  Dberfladje  unb  ber  ©runb* 
fla#e  gibt  ben  SRantel,  »orau«  (ei*t  bie  #6l>e  eine«  Seiten« 
breietf«  unb  bann  bie  $6|e  ber  qfyramibe  benimmt  werben  tonnen 
(Mrgl.  204). 

208)  Sejei^net  man  bie  Seite  ber  99ajl«  bur*  x,  fo  ifi  bie 

£6t>e  eine«  Seitenbreierf«  =  |/(l,52  +  j),    folflli*    na* 

«e^rf.  1 :  x2  +  2x  J/(2,25  +  ^)  =  36  u.  f.  t». 

209)  Segnet  x  bie  Seite  ber  »afi«,  fo  ifi  bie  §o$eetne« 
Seftenbreietf«  =  J/(64— j),  «tf*  *«*  W-  !• 

?r3  +  ¥|/(64-^2)  =  50  ober: 

0„749989x*  —  187,3x2  =  —  2500.     - 
Sefce  x2  =  y,  fo  entfielt  eine  quabratifä)e  ®lei#una,  u,  f.  ». 

210)  3fl  bie  Seite  ber  33afi«  =  x,  fo  er^dlt  man: 

x2  +  2x  y(h* +^«o»,u 

211)  3ft  bie  £oty  ber^ramibe  =  x,  fo  Ifi  bie  #tye  eine* 
Seitenbreied«  =  J/(x2  +  j*)  folgli*  na*  8e^rf.  1: 

8J  +  2s  J/(xM^|)  =  O  u.  f.  w. 

212)  3fi  iebe  ber  Äanten  =  x,  fo  rnuf  x2  +  ^Y^  —  O 
fein  u.  f.  ».  (»ergl.  SljeiJ  I.  230). 

213)  ©erfahre  wie  in  212. 
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214)  3ft  bie  «affefeite  *=  x,  fo  ifi  ttt  $tyt  «ine«  ©dten* 

bteieifo  =  f  (4x*"+l)  ~  2'06155x-  ^iI6e  nun  wi,Mt  wk 
in  ben  oorijetgel).  aufgaben  eine  ©leidjung  u.  f.  ». 

215j  8ejeid)net  man  bie  Seite  bet  Sau«  butd)  x,  fo  ifi : 

j  T3  +  ^(x  +  10)  =  343,3  ober: 

,    ,      15  343,3       . 

x=  1-555  »•  f-  »♦ 


T  1,933  1,933 

216)  Die  »affcfttte  fei  =  6x,  fo  ifi  bie  «Seitenfante  =  5x 
unb  bie  §tyt  eine*  6eitenbteie<tt  =  ^(5x)2  —  (Bx)1  =  4xj 

alfo:  (6x)2  +  4  .  6x  .  ^  =  336.  SRan  finbet  fcietau«  x=2, 
folfllid)  ii  bie  Seite  btt  Safte =2 . 6  unb  bie  €tümfantf =2 .5. 

217)  6efce  bie  Saftefeite  =  4x  unb  bie  Seitenfante  «=  llx, 
fo  iß  bie  £6&e  eine«  ©eitwbreietf«  ==  xf"117  u.  f.  tt. 

218)  »ad)  Sefyrf.  2  »er^It  fid):  4,75* :  1,25*  =  162 :  x  »c. 

219)  <&i  mtylt  fld):  O  :  O'  =  Ji1  :  x1  u.  f.  w. 

220)  »ad)  «e^rf.  2  folgt:  4,5»  :  1,5*  =  x :  x  —  135  ic. 

221)  x*  :  (x— 2)2  =  144  :  121  ober 

x  :    x  — 2   =   12  :  11  u.  f.  tt. 

b)  liebet  ben  Äubffin&alt. 

222)  bi«  226)  »ad)  Setyrf-  3. 

,  227)  SBefHtnnu  mittelß  be«  pö^ag.  fe^rfafte«  juerfi  bie  §6f>e 
bet  $9tamibe  unb  »etfafyr«  bann  nad)  8t$tf.  3. 

228)  2>ie  $öty  bet  ^tatnibe  iß  =  ^(8*  —  2,4*)  ic. 

229)  Sefiinwne  juetfi  ben  #atonieffet  be«  umfd)tiebenen  £tei< 
fe*  (nad)  Hbtyetl.  I.  520)  =  -«-,  bann  bie#öl)ebet<pt>tamibe 

230)  SBerfa&re  wie  in  fcoityerfjef).  Slufgafre. 

231)  Streune  bie  Seite  bet  Äaffc  unb  bann  au6  bem  jn  204 
(mgeffi^tttn  Strtirä  bie  $tye  bet  $tpamibe  it.  f.  »♦ 
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9t       9föf$nitt  H.    «ttfoaben  ü&et  tie  Smtyutity  bet  tdigcn  JWtj>er. 

292)  Streune  ben  #albmeffer  be*  um  bie  $runfrfrtd>t  be< 
fd&riebenen  Äreifee  (tergl,  229)  unb  au$*btm  re<$to>infKgen 
2)reiecf,  toe(dje$  btcfer,  bie  ©eitenfante  «unb  bie  £ö$e  ber  5ß9ra* 
mibe  bilben,  bie  (entere  u,  f*  to* 

233)  Der  ^albmeffer  be«  um  bie  Sajid  betriebenen  ftrtife* 
iji  =  ber  ©eite  berfelben,  alfo  ifi  bie  £öl»e  ber  *)fyramtbe  = 

3a2 

jr(b2_a2),  2>er  3nl)att  ber  Sajid  =  -^-T*  u.  f-  »♦  «<"$ 
2et»rf*  3. 

234)  3)ec  3rt^alt  t*r  ®runbfW<&e  wirb  =  3,840'  (tocigl. 
X^etl  I.  230)  u.  f.  tor 

235)  ©erbautet  tyat  nocjjSOn',  alfo  eine  ©eitenfWd&e  no$ 
12,5  □'♦  SSefiimme  nun  hieraus  bie  £6f)e  ber  lefctern  (=100 
unb  bann  bie  #i|e  ber  ^fyramibe  (=  9,921')  u*  f.-  ». 

236)  SBSirb  bie  Saftefette  =  x  gefefct,   fo  ifi  (wrfli.  204) 

bie  £6I)e  eine«  ©eitenbreiedte  =  t/(142— — j;   unb   man  er* 

l)ält  bie  @leid?ung  (nacfc  8cf>rf.  1) : 

x2  +  2xJ/(l96  +  ~)  =  1176. 

SSejtimme  fyierau*  x  (=21'),  bann  ben  3nf)ält  ber  »äffe 
u*  f.  tt>. 

237)  3ji  bie  SBaffefeite  =  x,  fo  ifi  bie  £6tye  eine«  Setter 
breieef*  =  J/(64-  j),  alfo  nac&  Se^rf.  1: 

4        662,6    2  _         2500 
x  3~ *    —  ~~     3    ' 

©efct  man  hierin  x2  =  y,  fo  erl)dlt  man  eine  quabratiföt 
©leicbung,  au«  Der  fi$  für  y  bie  aßerttye  217,026  unb  3,84 
ergeben.    2>emnac*0  ift  x  entweber  =  14,73'  ober  1,928'. 
Wacfp  8bti>eU.  I.  520  ifi  ferner  ber  9tabiu«  r  be*  um  bie 

Söafi«  betriebenen  Äreife«  =  ™: ,    alfo  emtoeber  =  8,504' 
ober=l,H313'.  2>a  tnblty  bie$ty«  bä  tytmtot=  f  (82-r«) 
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#,  fo  erficht  man  bür*  SubfHtutfon  ber  beiben  SBertlje  **n  r, 
baf  nur  ber  lefrtere  1,11313,  atfo  für  x  nur  1,928'  gültig  fein 
famu    93efiimme  nun  baraud  ben  Snfyalt  ber  @runbftö*e  = 

J  ^3  u.  f*  n>- 

238)  93ejei*net  man  bie  £öfce  eine*  Seitenbreietf*  mit  x, 
fo  ifi  na*  Sefyrf*  f:  a2  +  2ax  =*  O,  worau*  folgt:  x  =. 

~a2.(   »un  ifi  aber  bie  Jpö^e  ber  qfyramibe  (sergl,  204)  = 

K(x2""Ö  0ber=^"j/O^O~2a2)  M-*-  na*  8eM-3. 

239)  »a*  «e^rf.  3  ifi  bte  £öl>e  =  bem  b'reffa*en  3n$afo 
btoibut  bur*  bie  ®runbflä*e* 

240)  unb  241)  ©eflimme  jucrfl  na*  &f)rf*3  ben3ntyalt  ber 
SBaife  =  bem  breifa*en  Äubifinfyalte  bfoibirt  bur*  bie  §tyt, 
unb  bann  bie  Seite» 

242)  Die  ©äffe  wirb  wie  in  240  unb  241  gefunben,  unb 
bie  Seite  ifi  bann  lei*t  ju  beflimimn. 

243)  3fl  bie  Seite  ber  »äffe  ==  x,  fo  tfl  bie  Seitenfante 
=  3x  unb  bie  tyalbe  ^Diagonale  ber  SJaffe  =  1/ ^ ,    alfo   bie 

£otye  ber  ijtyraraibe  =  J/(3x)*  —  ^  =  2,9154x   unb   na* 

«ef>rf,3:  **-  2'|154x  =  7,775  u.  f.  tt>- 

244)  3fl  bie  Seite  ber  33affe  =  x,  alfo  jebe  Seitenfante 
=  2x,  fo  Wirb  bie  Jpölje  ber  $9ramibe  =  xf*3  =  l,732x. 
Silbe  nun  na*  Setyrf,  3  eine  ®lef*ung  u.  f*  w. 

245)  3fl  iebe  tfante  =  x,  fo  ifi  bie  tyalbe  diagonale  ber 
»affe  =  l/~,  alfo  biefcö^e  ber^ramibe  =  l/(x*—  |2) 

=  \/%i  folglf*na*Mrf.3:  ~J/|  =  1,885  u.f.W. 

246)  Sefce  bie  Seite  ber  »affe  =  x,  fo  ifi  bie  §bty  =  4x 
ii/f.  »♦  -  • 
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6*       Wf^nMB.    ftlrfgAften  lifo  bit  $m4»Wff  te  tilgen  Jttrper. 

247)  Die  «Seite  bei  (StatnbfMdje  fei  =  x,   fo  $  btr  $$e 

=  1  +  15,  alfo  **  <*  +  15>  =8  66,429  (naa)  2e&4-3),  ober 

x3  +  15x*  =  199,287  u.  f.  ». 
81  n  nur  F.  ©uoflituitt  man  x=  y  —  5,  fo  et^ält  man  bie  ©lei^ung: 
y»  —  75y  +  50,712  =  0,  unb  wenn  man  p  beten  SöTung  Me  catbanifdje 
Sfotmet  antoenber ,  fo  gelangt  man  auf  imaginäre  SluabtuÄe.  3Ran  6at  baljer 
entoeber  biefe  juttfl  ju  oeftitigen  unb  ftnbet  bann  y  =  8,3,  ober  bit  fcöfung 
bar  obigen  ®lei$ung  na<b  itgtnb  einte  anbeen  bet  in  bet  VnattjfU  »otgt» 
tragenen  SWtfljobtn  »otjuntljmen. 

248)  3ft  bit  Seite  bei  $ajfe  =.  x,  fo  ift  tfe  Seitenlante 
=  4x  unb  bie  £öl)e  ber  ^tamibe  =«  x^l5,5  u.  f.  ».  na$ 
Sefyf.  3. 

249)  (grfte  Hüflöfunfl.  Da  bie  «eineie  $9tamibe  bie 
$&(fte  bet  ganjen  fein  |bfl,  fo  »ettyitt  fi#  naa)  8el}rf.  5  unb  6 

2:l=h3:x3  unb  foietau*  folgt  x  =  1/ j  u.  f.  ». 

3»eite  Sluflöfung.  Die  Gntfetnung  biefet  @6e*e  »on 
bet  .Spifce  fei  =  x.    »ejek&net  «an  bie  »aft«  mit  G  unb  b« 

6#nittfla$e  mit  g,  fo  foO  alfo  -£-  =  *^p  obetGh=2gx 

fein,    »un  »etjalt  fhfc  abtt  na#  8el>rf.  5 :  G  :  g  =  h*  :  x», 

alfo  ijt  g  =  ^-£,  obet  au#:  Gh3  =»  2Gx3,  obtt  x  =    • 

i/h3 

|/  j  u.  f.  t». 

250)  »efiimme  juerft  bie  §ö&e  bet  ^vtamibe  (=  5,8309') 
unb  »erfaßte  bann  wie  in  249. 

251)  »a$  8ehtf.  6  »ttWIt  ÜO) :  592,704  :  x  =  4,2* :  2,7» 
u.  f.  n>. 

-     252)  ««  Mt^alt  fla):  54,872  ;  5,832  =  3,83  :  x3  u.  f.  ». 
(W-  6). 

253)  Die  ^albt  Diagonale  bei  Safio  beo  SWobeUe  witb  = 

y\,  alfo  bie  $tye  bet  «Jtytamibe  =  Wb2  —  ^\  unb  bet 
«ubifin&alt  =  gk(b*~  j)*  Äun  m^olf  Wtta*  ««W»** 
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Sntyalt  x  benimmt  werben  fann. 

t  254)  »erfahre  wie  in  253  angebeutet  ifr. 

25»)  9to<&  «e&rf.  6  w^ft  ff* : 

19,683  :  4,096  =  (x+1,1)3  :  x»; 
jfc&e  giiefeweife  bie  ftubifwurgei  (Uta  u.  f.  ». 

c)  lieber  ba«  ©ewid)t. 

250)  M*  248)  Steine  jwrft  ben  Ättbifinljalt  unb  bann  nafy 
26  baft  ©ewi^t.   - 

259)  Sefttmme  nacf>  ber  »emerfung  bei  33  ben  ffubifftrt)alt 
ber  Sßbrantfbe  unb  bann  na$  239  We  $ö^e  berfelben. 

260)  <Sfe$e  bie  9lnmerfung  in  $.  2  ber  ßereometr.  Aufgaben. 

201)  Seßirome  naa)  240  ben  3n$aU  ber  «afl«  unb  barau« 
bie  eefte. 

202),3ßergl.  259. 

.203)  3ft  bie  Diagonale  ber  ®runbftöa)e  =  x,  fo  muf : 
j(^r)  54.8  =  405,  obes: 

x»  +  4x*  —  15  =  0  frfiu    . 
4 
©e#t  man  x  =  y  —  s,  f»  erhalt  man : 

y3  —  -s-y  — ö=-  =  0;   unb  tyierau«  bur<^  «n* 

wenbung  ber  carbanifa)en  ftormel:  y  =  2,96.    Sllfo  ifl 

2=2,96-1,33=1,68',  fblgliä)  bie  £ö&e  =  5,63'. 

264)  3jt  iebe  Äante  =  x,  fo  ifl  bie  £tye  =  yj 
(»ergU  245),  alfo  x'  1/|  =  j|^  =  25  u.  f.  w. 

205)  <&t  »erhalt  ftaj:  125  :  3375  =  x»  :  (x  +  5)»;  jie^e 
nun  bie  Äubifwurjel  au«  iebetn  ©(iebe  u.  f.  w. 
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td      »fönt«  H.    «afgalm  üfc«  W«  J9m*«W^  bet  t«#en  Äör^)«. 
B.    «ertdjmma,  Ute  abgeküßten  Pjitamt&e. 
a)  UelPer  eiriig'e  allgemeine*  Sefüminungen. 

266)  Die  beiben  ©runbjW^en  fxnb  tynlty,  alfo  »erljÄlt  fty 
na$  gefcrf.  5 :  G  :  x  =  S2  :  s2  u.  f.  m. 

267)  9to$  8eH  5  wflilt  fi$:  G  :  x  =  H2 :  h'2  u.f.  tt>. 

268)  unb  269)  SBetgf.  266. 

270)  Stgeityut  z  bie  Entfernung  von  ber  6bifce,  fo  »erhalt 
fty  2,56  :  12,4  =  0,6  :  x  u.  f.  m. 

271)  »erfahre  wie  in  270. 

272)  ©eaeidjne  bie  §tyt  bet  »oflftdnbfgen  ^bronrfbe  mit  x 
unb  bilbe  na#  270  eine  Proportion. 

273)  (Srjie  Sluflöfung.  3jl  bie  Seite  ber  S$nittfla<$e 
=  x,  fo  »er&olt  ftcfc :  5,8  :  x  =  15,6  :  7,4.  Seflimmt  x  unb 
bann  ben  Snfyalt  be«  (Schnitt*. 

3»eite  Sluflöfung.  ©eftimme  ben3nljalt  ber  Stoff«  unb 
Mibe  bann  na$  Sefyrf.  5  eine  Proportion. 

274)  3ft  biefe  £6l>e  =  x,  fo  »erjjalt  fidj  na$  «efyrf.  5; 
G  :  g  =  x2  :  (x  —  h)2  ober:  j/G  :  j/g  =  x  :  x  —  h  u.  f.». 

275)  Sejeicfynet  x  bie  $öl)e  ber  @rgänjung*j>i;ramibe  unb  j 
bin  Sntyalt  ber  ©dmittflac&e,  fo  »erhalt  fiefc  nad)  Be&rf.  5 : 

/G  :  /g  =  x  +  h  :  x  unb 

Vi  >  Vs  =  x  +  2  :  x  obet: 

2^7  —  /«  :  /?  =  x  +  h  :  x'  dfr  <f*  «utfr: 
2^y=/G+ j/g  ober  ys='V4(G+g+2//"GTgy 

"  276)  SSergl.  275, 

-b)  Ueber  bie  ßoerflÄc&e. 

277)  Sergl.  8e&rf..  7. 
276).  SBie  277. 

279)  »erfahre  nacb  Se^rf.  7. 

280)  Sie &6be einer Seitenfläche wirb = J/[h2 - (-g^)*] , 
folglich  bie  PberfMcfte  nacb  Sefyrf.  7:    =  SJ  +  e2  +  (S  +  s) 
f  (4h2  +  (S-W)- 
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•«faatai  tikr  fcfc  feere^mtng  t«r  JtyramÄe.  '        '       97 

891)  »etfa|re  mit  in  180. 

282)  a)  2>er  Snfatt  einer  SeitenfWcfre  tp  =  32,25a', 
fplflli*  Die  #6&e  berfelben  =  8,0625'  unb  bie  £ö!>e  ber  $9# 
ramibe  =  /^(8,06252  —  1)  u,  f.  tt>. 

b)  Subftituirt  man  in  280  bie  gegfbenen  2Bertf»e,  fo  folgt: 
84  +  8  ^(4h*  +  4)  =  263,  ober  129  =  16^(1 +  h2).  ®r* 
tyebe  nun  beibe  Seiten  jum  Duabrat  u.  f.  »>♦ 

293)  ®e>e  bie  Seite  ber  «einem  »ajfc  =  xA  bie  ber 
großem  =  3x  unb  bie  $6Ije  ber  Seitenftöc&e  =  8x  unb  btlbe 
naefc  Sefyrf.  7  eine  (Steigung. 

284)  ©egeitfcnet  man  bie  Seite  ber  anbern  8affc  burd)  x 
unb  *erfäi)rt  wie  in  280,  fo  erl)M  man  bie  @leid)ung: 
52,78  =  x*  +  2,4*  +  «  +  2,4)  f  (x- 2,4)-' +4  .5,4*)   " 
ober  47,02  —  **  =  (x  +  2,4)  ^(x*-~4,8x  + 122,4). 

Srfyebt  man  nun  beibe  Steile  jum  Duabrat  unb.  rebucirt,  fo 
befommt  man:  x2  +  2,811166x  =  7,561037,  woraus  enbli* 
ber  SBert^  t>on  x  =  1,6826  gefunben  toirb. 

285)  Subfiituirt  man  in  280  für  S  ben  SBertl»  s  +  3,  unb 
für  h  '=  10,  fo  folgt: 

351,9  =  (s  +  3)2  +  e'  +  (2s  +  3)f*409  ober : 
s*  +  23,223s  =  141,1155. 
£ierau«  ftnbet  man :  s  =  5',  alfo  iji  S  s  5  +  3  =  8'* 

c)  Ueber  ben  ffubiffn^alt. 

283)  Wan  fubtrafyire  ben  3ntyalt  ber  Srg&njung6p^ramibe 
von  bem  3n^a(te  ber  t>oOjl&nbiflen  $y  ramibe. 

287)  3ft  bie  Seite  ber  anbern  ©aftS  =  x,  fo  »rrtyklt  fty : 
28,8  :  4,8  =*  7,8  :  x.  Su$e  nun  Ijierau*  x  (=  1,3)  unb 
verfahre  bann  nad)  286. 

288)  öejeictynet  x  bie  #öl)e  ber  Srg&njungep^ramibe  unb  y 
bie  3>urcJ>fcJ>nitt$fWcbe,  fo  verölt  fid)  nad>  Sefyrf.  5: 

|Ta  :  |Ty  =  H  :  x,   alfo  ifi  x  =  50  unb  na(j,  286: 


G.H 


^.^-(«^W». 
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96       »fönt«  II-   *«fetf«n  ANr  W»  Pmifrtwfl  b*  atfctn  Äfa*«. 

289)  3f*  x  bie  £dl>e  bu  @rgto)tmg«Wratta>e,  fo  «artyUt 
fty  na$  Cc^cf.  5:  yG  i/gsh  +  iti,  »otou«  fWgt: 

«  -  H^Tg     ""»«  ««  «™  «*  *  ««^«8  8« 
Slufg.  286,  fo  er^dtt  man: 

*****  -  T(h+r^-rg)"i ;  V^-Vg 
-  3  •  rG  -  rg  • 

Kun  ijt  aber  (GrG-grg) :  (^  G  -  rg)  =  G  +  /^<T£  +g ; 
olglfd)  ber  Äubffuu)alt=  |(G  +  /^G~g  +  g). 

290)  bid  293)  »efolge  entweber  ben  in  289  angebeuteren 
SBeg,  ob«  fubflttuftf  bie  gegebenen  $Be«l)e  in  bie  für  jene  «uf* 
gäbe  erhaltene  gormel. 

294)  6e$e  für  G  =  S*  unb  für  g  =  s*  in  bie  gönnet 
ber  »ufg.  289. 

295)  «Bergt.  294. 

296)  ©ubflituire  in  289  fät  h  =  10',  G  =  2800  Q'  unb 
föt  g  =  14800Q'  unb  fu$e  bann  bie  ©oft«  eine«  2V«'  fo>$en 
SBrtema  von  bem  eben  gefunbenen  Snljalt. 

297)  ©u#e  bie  fcalbe  Diagonale  bei  größern  ©afl*  (=2,8284'), 
bann  bie  Ijalbe  "Diagonale  ber  fleinem  Safte  (=1,7677'),  fuo* 
traljire  beibe  unb  befh'mme  nun  au«  bem  rr$tn>infligen  35retetf, 
welche«  bfeferSRefl,  bie  ©eitenfante  unb  bie  $8l|e  be«  Stitpttt  mit 
einanbet  bilben,  bie  lefctere,  unb  enblicfc  na$  294  ben  £ubifnu)att. 

298)  9to<&  289. 

299)  9te*ne  ben  Äubifinfyalt  jebed  Äärtwre  u.  f.  tt>. 

:     30p)  <5efre(na$  Abteil.  1.230)  in  bfegormel  bei  äufg.28» 

für  G  =  -^  K"3  «nb  ffit  g  =  jf"8  un*  «buche. 

301)  Silbe  na$  289  eine  ©letcfiung  u.  f.  ». 

302)  $a$  294  ifl  eine  Olek&ung  ju  bitten  u.  f.  u>. 

303)  3P  bie  (Sntfemung  biefer  @bene  von  ber  gr*j»ern8aj& 
<$ig.  44)  »  x,  unb  bfe  Seite  be«  JD^föuitW  =  y,  fo  »er* 
jStt  fid^ :  <*  :  fb  =  pq  :  qb,  ober"  '"." 
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«nfgaBfn  flbtr  Ut  fc«t($nung  tet  Sfyramße.  '  Q& 

ki:  l/f  ~  I/2  ~  x ;  f  T  "~  FT'     worauf  folg*; 
h(S-y) 

Äad)  ber  öebingung  tfi  femer: 

5  (S2  +  y2  +  Sj)  =  |  (SJ + «' + Ss) 

<«ergl.  £94).    Swbflituirt  man  nun 
för  x  obigen  SBer$  I,  fo  ttt^U  man 


*8-  .♦*-. 


y  = 


V 


S»+_8» 

2      ' 


unb  but$  <Bab> 


fHtutlon  Hefe«  33«*t)tf*  in  X  enbli* 

«-«^•-^ 

304)  «Bergl.  303. 

305)  $er  3nl>alt  ber  (SrgÄnpngepöramibe  iji  =»  1,645" 
unb  ba  bieft  a$n(u$  ber  ganjen  5|tyraihibr  ifl,  fo  ift  fit  ber  a$te 
Styil  berfef  en  u.  f.  n>. 

308)  @ubftttuire  bte  gegebenen  fBertye  in  bie  für  «ufe.294 
erhaltene  gormel. 

807)  »<4  294  ifi;  |(82  +  Sx  +  x*)  —  k  u.  f.  tt>. 

808)  Stad?  ber  $»rau(  für  »afg.  28»  aii(#: 

$iee«u*  folgt:  <*'  +  (g  ~  *)g  -  -  (^  -  g)*  u.  f.  n>. 

30Ö)  aSerfa^re  ähnlich,  wie  bei  308. 

«Bttycr  e$luf  Mft  m  au«  bet  Sergln^nng  ba  »tibtn  legten  «Refui* 
täte  gfe9«i? 

310)  SSergl.  308  unb  309. 

311)  »ejei^net  man  bie  Heinere  Seite  buird&  x,  fo  ergibt  ft<& 
au*  bem  JRefuItatt  ber  9ufg.  300  bie  ®lei$ung: 

^-  ((x  +  2)2  +  3^  .*•  x(x  +  2))  =  42,434  unb 

tyierau«:  x*  +  2x  ±=  15  u,  f.  n>. 

7* 
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JflO     **f$ti<tt  tL    Mg**«*  ^tx  tf'  ©tte^iume  b«  tagen  Jtfcpet. 

312)  Die  «ntfcrnuntf  ter  $$tiitt{M$e  von  ber  gr*fkrn  Safi« 

fei  =  x,  Der  anmalt  M  Cc^nitte*  ==  y  unb  bie  $6(>e  ber 
Grg&njung6p9ramibe  =  z,  fo  folgt: 

h  +  z  :  h  —  x  +  «  =*  K"G  •  Y~7  unb 

h  +  z  :  z',=  J^G  :  Tg. 

Ser&nbert  man  bie  erfie  Proportion #  fo  erhalt  man: 

x  :  h  +  z  =  f~G  —  f*j  :  f~G 
unb  fubjiituirt  man  nun  au*  bet  gleiten  bat  2ßcrty&on  2  = 

9Iun  ifi  alfo  na$  ber  Aufgabe 

(»era.1.  289),  ober  wenn  man  bie  angebeuteten  Sfyltiplicarioneu 
ausführt  unb  rebueirt: 

yf-y  =  G^G  -  5   (Grö  -  gTg),  »otau«  fofflt : 

y  =  y  |Vg-£  coro  -  grg)]1. 

Subftftufre  nun  bfeftoi  SÖertlj  von  y  in  obigen  SBer$  wn  x 
u.  f.  t». 

d)  Uebtr  ba«  ®ett>i$t. 

314)  »eftimme  juerjt ben  ÄubtfinfyaU  unb  bann  bat  ttatrfty 
(»ttgl.  26). 

315)  Sie  £ö^e  »irb  =  ^(2,5'  — (1,4-0,8)*)  u.  f.  tt. 

316)  Stflunme  jyerfl  ben  flubifmfyalt  na$  ber  anbeut,  ju 
Slufg.  33,  bann  mittelft  be«  Stefultat«  ju  Stufe.  308  bie  Saft« 
unb  tyierau«  enbliä)  bie  Seite  berfelben. 

317)  ©ejeidmet  man  ba«  free.  ®e»td>t  mit  x,  fo  muf 
^  (0,64  +  0,25  +  0,4)  66x  ==  170,28  fein  (»etflt.  Hefufort 
gu  294). 

318)  3ft  bie  Seite  ber  Reinem  8afi6  =  x,  fo  fWflt,  ba  ber 

«ubifin^alt  ber  $»ramibe  =  ^||  ~  38  ift: 

•>4 .  Äf» 
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«bfjaftM  Übte  bfc  0m4nwtg  be*  ctgatfeM  ftbtffc«*.         KU 
((x  +  l)2  +  x*  +  x(x  +  1))  *-±±  =  38,  ober 
x3  +  5x*  +  -g-x=  -g-, 

6efrt  man  x  =  y  —  g,  fo  ergibt  fty:  y'— 4y  —  ^  =»  0, 

imb  »enbet  man  nun  gut  Söfung  tiefer  ©leic^ung  bit  carbaniföe 
Sormef  an,  fo  finbet  man  y  »  3,66...;  alfo  wirb  x=3,66... 
—  1,66...  =  2'  u.  f.  t». 

319)  Dft  $öbe  bet  einen  ^fyramibe  fei  ==  x,  fo  »erfjalt  fty.: 

5832  :  729  =»  (x  +  4,6)3  :  x3  ober 

f-5832  :  7-729=  x  +  4,6  :  x  u.  f.  ». 

$.  6.    Aufgaben  über  bie  Stambtrattg  bei  regulären 
Setraebet*, 

»)  Heber  bie  £>berfla#e. 

320)  Die  Dberfia$e  wirb  bur«b  4  glei<bfeftige  $>reierf*  ge* 
bilbet  («ergl.  »btbeU.  I.  230)! 

321)  »a<b  Slbtbeil.  L  230  ift  bie  DberfW$e  = 

322)  SubfHtuire  m  321.    * 

.-,  323)  Der  ftugpunft,  bec  $obe  be«  $etraeber*  trifft  mit  bem 
3Rittefyunfte  be«  um  ba«  glefdfteitige  Drtierf  betriebenen  Äreife« 
jufammen.    (Der  $albmeffer  tieft*  Äreife«  ift  aber,  wenn  s  bie 

Seite  be«  Äörper«  bejeic&net  (»gl  Xbeil  1. 520)  =»l/|2  •     »«n  <P 

8*  3h2 

ferner  e2a»h2  +  ~  bber82  =  ^ ,  alfo  wenn  man  in  321 

3h2 
fftr  b2  biefenSBertb  fnbftituirt:  DberfMdje  =  -y-fS. 

324)  »erfahre  wie  in  323  angebrütet  »urte. 

325)  ffiie  in  323  finbet  man  3h2=2s2.  3ft  nun  bie$6be 
=  x,  fo  muf  3x2  =  2  (x  + 1,4)2,  ober  xf*  =  (x  +  1,4)  f"2 
ctfa;  btßmmt  feajau«  *  unb  banit  na<b  323  bie  jpbtrftö<b«, 
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Jftg     »ffttitt  K.    ftttfeifan  iftn  tit  ««f*tii»§  Wt  e*|ti  j»i*ct. 

326)  5>ie  ©dten  frip  x  unb  x  +  1,8,  fo  iß  na*  321  : 
x'f"3  +  (x  +  l;8)2rä  ==  17,32,  ober : 

x'  +  l,8x  =  8,38. 
©efHmme  l)ierau«  x  uiib  bann  bie  Oberjttcfce  na$  321« 

b)  lieber  ben  ffubifinfyalt  unb  ba6  ®e»idj(t. 

327)  unb  329)  9toA  323  ifi  bie  £öl>e  =  1/^  alfo  iwdjf 
*.  5  Se^rf.  6  ber  Äubifm^alt  =  —Y^S  .  e  1/|  u.  f.  tt>. 

83 

329)  9ia$  327  mu0  ^  Y*2  =  7,5424  fem.    »eftimme  nun 
bie  Äante  s  unb  bann  na$  321  bie  Dberfl&cfye. 

330)  unb  331)  ffiie  in  323  fbtbet  man  s  =  hlA-  ©üb. 
fltaiirt  man  tiefen  ffleif^  für  s  fo  bfe  gormet  ber  8ufe.  327, 


=w  >-»,,,. 


fo  erhält  man :  Äubifinfyalt  =  \    f  2/  u.  f.  ». 

12 
832)  <g»  ifl  3h3  =  2s1  (wrgl.  323)  unb  bejeid)net  man 
bie  Jtante  mit  x,  fo  mufj  atfty: 

2x»  =  3(24  —  x)*  ober  xf"2  =»  (24  -  x)0  fein. 
6ud>e  x  unb  bann  naä)  327  ben  3nl>aft. 

3§3)  3H  bie  Seite  be»  einen  Jetrhebe?«  *»  x,  fo  iß  bie  be# 
Mbern  =  5  —  x  Unb  man  ettyiU  na$  327  bie 


^  y%  +  (5  12x)>  K"2  =  4,12475  ober  au* : 
x»  +  (5— xj»  =  35  u.  f.  »>. 

334)  »a4>  327  wirb  ^r*  =    ffi|^  u.  f.  n>. 

335)  3p  bie  ffante  De«  einen  Xetraebert  =  x,  fo  iß  bie 
beo  anbem  =s  x  +  0,6,  alfo  naa)  327 : 

f?r2  +  (*  +  0,6)»        _    144y3 
.-  12rz*         12 1*—     54.3     0DW* 

x3  +  0,9x*  +  0,54x  —  3,672  =*  0. 
eubftituitt  man  x  sc*  y~-  0,8,  fr  ereilt  man  bie  tftfefytxt; 
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■  IlttfgiMftl  litt  Ml  fNMfpMUtg  tft$  ttQmkfäl  OftMfettfc  m9b 

y3  +  0,27 y  —  3,78  =0,,  au«  ti>el*er  na*  ber  carbanif*en 
gotmel  für  7  =  1,5  folgt;  bemna*  ifi  *  =  1,2'  u.  f.  tt>. 

§♦  7/  Aufgaben  über  bie  »etetfrmmg  be*  regulären 
£>«aeber*.     '" 

>   a)  Ueber  bie  ©berfl**e. 

336)  imb  337)  Die  DberfI4*c  befielt  au*  8  gleiten  glel** 
fettigen  Dreietfen  u*  f,  fo.  (*etgL  320). 

338)  »a*  337  ifl  2s*f  3  =  21,65  u,  f.  tt>. 

330)  Die  Äante  e  bilbet  mit  jw>ei  falben  Diagonalen  eilt 
re*ttoinflige*  Dreied,  alfo  iß  s2  ^  18«  Sabftituire  nun  tiefen 
SBerty  in  337  u*  f.  »♦ 

b)  Ueber  ben  Äubifinfyalt. 
340)  unb  341)  $ejei*net  man  bie  Ijalbe  Diagonale  bur*  x, 
fo  ifl  s*  =  2x2  ober  x  =*=  |f^2}  folgli*  ifi,  wenn  man  fl* 
ba*  Dftaeber  al*  au*  2  oierfeittgen  ^^ramiben  beßetyenb  benft, 
na*  $.  5  8et>rf.  3  ber  Äubtth*alt  ?=  ^1  .  |^2  u.  f.  *♦ 

34»)  »a*  ä41  folgt:  |V*  =  12,728  u.  f.  tt>. 

343)  Da  alle  regulären  Dftaeber  einanber  ifynli*  ftab,  fo 
verölt  fi*:  1  :  12  ==  0,6*  :  x*  n.  f.  n>. 

9nme?f.  JWan  Wnntc  au$  ben  3n$att  be«  Oftaebet«  »on  0,6  Äante 
tttt$  341  blfHumien,  bann  toie  in  342 "tu  ©rite  be«  I2ma(  fo  gtcf en  beregnen, 

344)  SSBar  bie  Äante  im  erßen  gafle  =  x,  fo  tpu#  na*  341 

(X  t  1)3^2  ~~  T ^2  ^  17/44?  ober  *2  +  x^ 12  fefn- 
Sefiimme  foierau*  x  unb  bann  na*  341  ben  3ntyalt«N 

$«  8.    Aufgaben  aber  bie  a3ere*uung  be*  regulären 
Qobefaebert* 

345)  »ejei*net  q  (gig.  45)  ben  #albmeffer  be*  um  eine 
®eitmfM*e  betriebenen  ff  reife*  unb  q'  ben  be*  eingetriebene», 

fo  ift  s  =  |l/(10  -  2p)  (f.  S^eil  I.  S»r.  539),  alfo    .  -* 
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IM     «WM0B.    W<^  üb<x  Mt  J^»wx%  *  «tfr*  *txp«. 


»ig.  45. 


e  — 


2s 


^10—2^5 


»JV3 


2f"5 


5+T5 


10 


unb 


|/(s  plöv  _  t2 


To~7 
alfo  ber  3nfyaft  einer  <Scttfiifl[Ä*e  = 

alfo  bie  gange  OberfMcfce  =  15s2  l/*±2£5 

Dir  Sonnet  fär  ben  Äubffinftalt  n>irb  auf  fotgenbe  SBetfe 
abgeleitet : 

9tocfc  Obigem  ijl  $  =  s  1/ — j^— ,   unb  iebe  Diagonale 
eine*    gtänferf*    n>irb  =  |(1  +0)**) 

3)enft  man  ft#  nun  bur$  ben  SRittelpunft  be«  $obefaeber* 
unb  bie  £afbtrung$punfte  jtt>eier  jufammenflofmtber  Äanten  eine 


gerner  ijfr  bd2  s  bcs  —  cd*  .«= 


♦)  «ergl.  Unbeirt.  *u  «ufo.  585c)  im  I.  3$ett.. 
*•)  »enn  (gtfr  46)  bf»  =  bc»  +  cf»  -  2cf  f  cd  (£$etl  I.  Wd).  IV. 
Se$rf.  2) ,  #erau*  cd  = 

gifl.  46.     '  2g»-  s« 

/  2e  '■"• 

jjp ,   ober  toenn   man   für  *  obig« 

.  2s 

*****  1/(10—21/5)  fuWitu<rt  ttnb  teb"«W: 

bd«  «■ML±£a#dfo.tllM-   , 


sK& 


•f/5) 


unb  Me$tagena{t  »b  = 


^(6  +  2^5)    -   ]^-(l  +  /5)»  =*   |(i  +  ^6).     s.. 
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fttfoaWn  ükr  He  6et**ifrima.  b*  «guWttn  Sobefafbt*.  MI 

«kette  gelegt,  fo  wirb  tiefe  ben  ÄJtyer  na$  einem  regelmAfigeit 
3ebne<f  ftyneiben;  beffen  Seite  glei$  ber  falben  Diagonale  tiitet 

pnfetf«,  alfo  na*  Obigem  =  |  (1  +  |T5)  fein  muf  •). 

»un  iß  aber  ber  $a(bmeffer  be«  um  tiefe«  3*tynecf  beförie* 
*enen  «reife«,  ber  bur$  q"  Jegetynet  fein  foU  (mg(.  Jtyett  I. 

526)  =»  2  '  4(1  +  ^5)  ol>«e"=r  2  (3  +  ^5). 

6e$t   man    ferner  ben   Slbftonb   be«   Dftaebermittetyunftel 
von  ben  Stfpunf ten  =  R  itnb  bie  fenfretye  Entfernung  JbeSfelben 

von  ben  6eitenfM$en  =«  r,   fo  iß  R  =  A/ig41  *  +  -), 

ober,  wenn  man  ben  SBertt)  von  q"  fubfiituirt: 

ober  na$  gehöriger  Umformung:  R  =  i  (1  +^5)^8*^. 

Da  r  =  ^(R* -.(,*),  fo  ertyMt  man  bur$  SubfHtutfon  ber 
gefundenen  ffiert&e  von  R  unb  p  na$  ^inrei^enber  JRebuftion: 

^  =  |1/ J2-±  22^5.    (gnbli*  ifl  aber  ber  ftubifin^att  be* 


*)  €inb  $.9.  m  unb  n  (ftta,.  46)  bie  $aftiruna«punfte,  fo  »erhalt  fö: 

ab 
fn  :  fb  ass  mn  :  ab  ober  1  :  2  =  ran  :  ab ,   alfo  mn  =  -x. 

")  ®e*t  man  ^(9  +  3|/5)  =  |/m  +  j/n,  fo  ifl:  9  +  3/5  = 
m  +  n  +  2/mn.  9limmt  man  nun  an,  e*  fei  1.  m  +  n  =  9  unb  II. 
i^mn  ss  3/5,  fo  folgt  burdjf  Quabrirung  0011  II.:  4mn  =45  oberbtsaty 

15 
€>ubjtttution  oon  n  au«  1.:  4m  (9—  m)  ==  45,  ttwau*:  m  ==  y,  alfo  ifl 

o 

n  ä  j.    €uofHtuitt  man  biefeöetttye,  fo  erljälfraan:  /(9  +  3^5)  = 

f  ¥  *  K!  -  ^^  **""*  "•  *  - « •  *^ 

-  4*0  +  •  6)^3. 
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KM     Bftftttitt  IL    Kufgftfctn  übet  btt  SftMftmina,  ber  «%n  Mo^x. 
StMfacfetrt,  totm  man  eine  ©eftenpr^e  mit  F  bejritfenet  = 
**|-^=4r  •  F.    Ftfiaber  n«*  Obigem»  ^1/1  +  »T5 

alfo  berÄubifin^ =-j  1/(470  +  210^5)  -  ^(15+7^5)  *) 

346)  6utyHtuire  für  »  in  bte  frrmeht  ber  »itfg.  845  ben 
SSertl)  0,5'. 


347) 


»ad)  345  a)  ift :   15s*  J/^±|Q  =  516.       8* 


fUmme  fyieraud  bit  Äante  s  unb  bann  na<&  345  b)  ben  3ntyalt. 

348)  »a*  345  b)  muß  ~  (15  +  7|T5)  =  13,241  fein. 
$eßfptme  baraufc  s  unb  bann  bie  Dberflic&e  nacfc  345  a)« 

$•  9«    aufgaben  ober  bie  Sereftnung  be<  regulären 
3lofneber<« 

349)  unb  350)  $ie  DberfM<$e  wirb  bur$  20  gleiche  glelcfc 
feitige  3>reiecfe  gebiibet. 

351)  «u*  350  folgt:  5  .  8^3  =»  19,49  *f  f.  tt>. 

352)  3f»  bie  Entfernung  be*  SRittetyunfte*  be*  3fofaebetJ 
»on  ben  fünften  —  R,  fo  iß  jebe  Um,  melge  jtpei  ent* 
gegengefefcte  ©fen  serbinbet,  =  2R,  unb  benft  man  fW)  nun 
ben  einen  (Snbpunft  biefer  8inie  mit  irgenb  einer  anbern  9dt 
»erbunben,  fo  entfielt  ein  recf)tarinfiige*  3)reietf,  geMfbet  von  ber 
©rite  e  unb  ber  gleiten  8Serbinbung*Hiiie  «Je  Äatyeten  unb  t>on 
2R  al*  ^otenufe.  gättt  man  Dom  ©Reitet  be*  regten  3Bt* 
Uli  einen  ^erpenbifel  p  auf  bie  $9p*tenufe  unb  begegnet  man 
ben  f feinern  «bfc&nitt  berfelben  mit  a,  fo  ifi:  1)  ä=^(s2  —  p2) 

ttnb  2)  8'  =  *Ra  ober  R=  —  (»ergi.  «btyeil  I.  fftftyt.  ¥L 


*)  Ce#t  man  ntatiii}  tmtbet  ^(470  4  210^5)  =  j/m  4-  |/n,  -fr  ff 
476  4*  210|/5  =  m  +  n  4-  2/inn,  ertfo  toenn  m  4. »  s*=470  unt2|/m»  » 
210/6  angenommen  unb  genau  tote  in  ber  »or$trge$.  Ättmerfung '»erfaßt« 
toirb :  m  =  245  unb  n  =  225.    fr?  (gltd?  ifl  f/(470  4-  210|/5)  = 
^245  -»-  ^225  =  7^/5  +  15,  '      *     1  M  '    .* 
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■  •  -  *uft***i  Attr  We  »er^nmiö  bei  «öulfcet»  3ftfaeber*   '     If7 

8el>rf.  6).  »un  tfi  aber  p  ber  ^Äbwtffet  bee  burd&  bie  <8nb* 
punfte  eine*  regulären  günfetf*  gedenken  £r*ife#,  btffcn  ©eite 
=  s  tfi,  aifo  na$  bem  SBertye  fitr  ?  bei  ber  »niettuna  ju345: 

P  =  s  1/     IQ"  •  ©ubfHtulrt  man  biefen  SBertyin  1)  fo  folgt: 

»cid^fttt  ferner  r  ben  fenfretyen  Slbflanb  be$  -SRittefyunfte* 
btf  JWrper*  »on  ben  6eitenf!M[)en,  unb  h  bie  £öl}e  eine«  6ei* 
tenbrefetf*,  fo  i^: 

alfb:  r  =  1 1/7  +^5  /   ot>tx  mm  man  ^  7  +  jrs  = 

fm+Yn  fefct  unb  nun  biefelbe  Operation  vornimmt,  wie  m 

ber  anmerfung  **  auf  Seite  105: 
e      3  +1^5 
r  =  |  .     Titg    ♦  3)al)er  ffuWfmtyalt  = 

353)  $fa*  352  folgt:  K(3  +  |TS)  «=  471,24  u.  f.  tt>. 

354)  ©tnb  bie  Seiten  »=  x  unb  y,  fo  ifü: 

I.  5x2  f^3  +  5y<  JT3  =  47,3  (na*  350) 

5x3  Sv3 

IL  ^-(3  +  0)  +  %  (3  +  r5)=J9,635(nad)  352) 


*)  $emt  »erbinbet  man  ben  SÄirteljwnH  bei  Sfofaeberi  mit  bem  SRittel« 
pmftt  einer  Äante,  fo  jk^t  Hefe  barauf  fenfre^t,  unb  man  erhält  aifo,  wenn 
man  bitfe  SSerbinbungilinie  bur<$  f  unb  ber  8fcf)anb  bei  guftmnttei  bei$e* 
penbifeli  auf  tie  6eften|tö#e  »on  ber  (Sät  bti  toxtitd*  bur<$  x  bejeUfcnet: 

I.  r*=:R»-x*,  n.   r*  =  *»  -  (h  -  x)»  unb  OL  f*  =  R*  -  (üY 

CubfHtuirt  man  **  aui  III.  in  II.  unb  in  bie  neue  (Stauung  r*  aui  I.,  fo 

folgt:  2hx  =  lf  +  h*.  !Äun  ift  ab«  h*«=  ??!  alfo  2hx  =  **  +  h* 
4  4  3 

ober  2x  9=  ** ;  bemna*  x= Q . 

3  3  , 
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HS     «f*mtt  H.    ftttfeaben  Ott  b«  *m*nu«9  tat  wft»«  JfcXt. 


%ii.  47. 


ober:  I.  x2  +  y2  —  5 
U.  x»  +  y3  =  9. 

§ierau0  ftnbet  man  x  =  1'  unb  y  ?=  2'. 
$.  10.    aufgaben  üb«  bat  fcbiefabgefdjnittene  bteifeitige 

355)  Dtnft  man  fid)  Dura)  irgenb  einen  $unft  b  (gi9.  47) 
bei  Äante  dm  eine  $bene  fenfredjt  anf  bie* 
feibe ,  unb  burd)  g  t ine  gu  biefer  parallele 
Sbtne  gop  gelegt ,  unb  bie  Jtanten  bd  unb 
cf  bie  ju  biefer  verlängert,  unb  bejeiä)netman 
bie  eine  Seite  bc  bed  5>urd)fd)nitW  mit  q 
unb  bie  jugeliorige  $äl)e  mit  h,  fo  ift :  3n* 
i)a(t  abfg  =  3nl)att  be«  <ßri6ma  abpg  — 
3nl)alt  ber  $»ramibe  dpg;  ober,  ba  bet 
3nibe«$aralleltra<)e3W  dfpo=s(od  +  pf) 

^=  (2sg  -  bd  -  fc)  ^  ijl :  abfg  = 
lJ*    —  —  ^«-«  -  i^  __  «.\  3 


h 
ag-g 


-bd 


fc)|  ober 


.bfg  =  i^i  (K±£±«>). 


Sluf  aijnlidje  Seife   (äft  fidi  geigen,  baf  ber  Snbalt  von 


acen 


)ifc 


Slbbirt  man  beibe  9u** 


_  3  •  ^  /as  -f  bm  4-  cd 

~T~  V  3 

brüde,  fo  erftAIt  man  für  ben  3nl)alt  be*  fc^tefabgefc^ntttenai 

cn  >*         q  .  h  /gs  +  dm  +  fa\     k     ,     kfk'  +  k" 
$ndma :  ^j~  ^ J  ober  d  .     T    g • 

356)  bid  358)  Subfütuire  bie  betreffenden  »ertlje   in    bfe 
gormel  ber  2lufe*  355. 

359)  5»a$  355  rauft  8'75  *  7&'8  +  6/5  ♦  d  =  28,8125 
fein,  rooraud  d  Uictjt  ju  befMmmen  ifl. 

360)  ©tnb  bie  tfanten  —  Ix,  9x  unb  14x,  fo  ifl  itadj  355 
7x  +  9x  +  14x  ^  g  4  _  10()  g      Äaj|  ^^  ^^  xsB  ^Ä 

u.  f*  tt>. 
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27 
»ur^nüttbteied«  =  -g-  D'  .««funbtn  wkt: 


2U>fdmttt  m. 

Aufgaben  über  bte  SJered)nung  bet  oinben  Jfötyer. 


§♦  11«    Sufgaftew  öfter  bie  Settcfrmmft  M  fylinbtt*. 

A.    *ered)nttng  St«  vollen  Calinftec*. 

8efcrfA*e. 

1)  $>er  änfytlt  ber  frommen  Db«rfM<&e  (te*  StanteJl)  eine«  fenfretyen 
(S^linberO  iß  glei$  bem  $robufte  au*  ber  «Peripherie  ber  $a0l  unb 
ber  $o$e  be«  (S^Unbet«. 

3ufafe.    Um  bie  gange  Oberftt$e  ju  erhalten,   obbtre  man  gum 
SRantel  no$  bte  beiben  ©wnbfrrife. 

2)  2)ie  frommen,  fo  tote  bte  gangen:  Dberftäifetn  gtoeter  &bntt$en  Qtfinber 
»ehalten  fi$  tote  bie  Ouabrate  ber  (Rabien  ober  $i>ben,. 

3)  IDet  ÄubifintyaU  eine«  jeben  Gtyftnber«  ift  glei$  bem  $robufte  au*- bem 
Spalte  ber  $afit  unb  ber  $tye  bet  dtplinbet. 

4)  dtoei  äljniicbe  (ftrtinber  »erhalten  jty  bem  3n$«lte  na$  tote  bie  britten 
$otengen  ber  (Rabien  aber  $tyen. 

a)  Ueber  bie  DberfUdje* 

302)  9M>  «eforf.  1. 

868)  bie  365)  9te*ne  juerft  ben  Umfang  unb  fcerfalpe  bann 
mi)  «eforf.  lr 

9nmerf.  $>te  nötigen  €Äfce  gnr  $ere$nung  be*  JbreifeO  fotoie  ber 
S&efle  betfelben  f.  «btljeil.  I.  «bfön.  X. 

366)  »a*  Se^rf.  1. 

367)  Seredpu  benSRantel  eine«  (^Imbcrd  tum  6y2"  Durty 
meffer  unb  185'  $öl)e  na*  «efyrf*  1. 

368)  3ji  bie  »affefeitc  b«&  ^araHeWpeb*  =  x,  fo  ift 
x= Mf».  »ejHmme  nun  na*  8e$rf- 1  3«H  We  £>6erfIA<$e 
be*  (Stylinber*  unb  jietye  bawn  bie  be*  tyataMtptytH  ab» 
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1Ü     fftfynitt  ffl»    *#.•«  tfvr  He  ftcrt^mntg  Nr  rauben  Jtfryir.  ' 
380)  2>a  fear  U*fatig  =  8,511  If»,   fo  mt#  ua$  Sefrrf.  1 
bie$ty  =  ^|^fctatt.  f.  ». 

370)  Ead}  «r^rf.  1  ffl  bct  Umfang  =  »antel  bfoibtrt  bur$ 
bie  #itye.    9u*  bem  Umfange  befitnimt  bann  bat  Surcfyneffer. 

371)  3j*  brr  $albmeffer  =  x,  fo  rauf  na$3uf-  ju  2e$rf.  1 
fein:  2*x2  +  2*x  .  14  =  11957'«,  ober 

x*  +  14x  =»  19,0625  u.  f.  ». 

372)  3fl  ber  Shm&mejfer  =  $ötye  =  x,  fo  folgt  na$  3uf. 

|tt  «efcrf,  1:  2*  .  -j-  +  *x2  =  117,75  u.  f.  ». 

373)  Der  ^albmeffer  fei  =  x;  Mibe  nun,  nie  in  ben  btU 
ben  t>orJ)ergel)*  Aufgaben,  eine  ©leidjfung  u.  f.  »♦ 

374)  3fr  ber  $albmeffer  =  x,   fo  »trb  (3uf.  ju  «eljrf,  1) 
2*x2  +  2ot  (2nx  +  20,44)  =  489,6  ober 

x2  +2,807«ftx  =  9,61538;  ttotau«  folgt :  x=2, 
alfo  ifl  ber  Umfang  =  2*x  —  12,56  u.  f.  n>. 

375)  SBar  im  erfien  ga«e  ber  §al6meffer  =  x  unb  bie 
§6f)e  —  y,  fo  folgt  na$  «efyrf.  1  3uf. : 

I.    2ax2  +  2*xy  =  39,25 

IL    2m(x  +  0,2)2  4-  2^(x  +  0,2)(yi>5)=:78;5  öfter 
L    x2  +  xy  ss  6,25  — 

II.    x*  +  5,4x  +  xy  +  0,2y  =  11,46, 

■  !■  ■  i ii    n^ii 

®ubftituirt  man  y  au*  L  <n  II.,  fo  erfjalt  man  bie  @leid)ung: 
x1— 1,021=— 0,84  unb  Zittau»  x=0,66"  ob«  0,37' j  alfo 
Wirb  7  entweber  =  8,96'  ober  16,52'. 

870)  9tad?  8«W.  2  »erfcittn  ffa)  bie  3t«tßa$m  u*  bie 
Ouabrate  bei  Labien  unb  bie  Labien  »erhalten  fid)  wie  Me 
Umfange,  alfo  17,64  :  30,25  =  8,4*  :  x'  u.  f.  ». 

377)  «a#  «efrf.  2:  x  :  24-  x  =  2,5*  :  1,4'  u.  f.  ». 

378)  <g»  oertyllt  fty :  20«/«  :  12','4  =  x*  :  (x  —  l)2 
gieQe  gliebtoeife  bie  Duatratwurjei  and  u.  f.  w,,  fo  folgt: 
x  =  4,5,  alfo  bie  §tyt  be*  anbern  =  3,5.  fJejei^net  nun 
y  ben  Sur^meffer  be»  grofjem  QfeUnbert,  fo  fft  iwd)  Sefyrf.  1 

3ufafr:  ^Z?  +  «y  .  4,5  =  20,25,  »Drau«  folgt:  y«*l,a2'. 
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3fr  «Mfcfr,  *  Jbtt  Suntyneffer  be«  ottbem  G»(ü*er«,  (0  wr&alt 
I«:  3,5  :  4,5  =.  s  :  1,83  ».  f.  ». 

b)  Ueber  Den  Äubifin^alt. 

379)  Sa$  *e$rf.  3:  =  18  .  9  u.  f.  tt>. 

380)  unb381)  3rfbaltter8afi#:=*ra  u.f.W.(na$*efyrf.8). 

382)  unb  383)  $ur$mefftt  =  =^«.f.».  Mt4e*W.8> 

8  4 

384)  5kx  $albmeffer  be*  G^inta*  =  -£-  u.  f,  p. 


3%)  Ka$  8cfc(*  3  (»etgl.  330  «nb  381).      . 

386)  2>ur$meffet  =  -,  alfr  3nfctft  tta$  «e^rf.  3  » 

•  *   ?!    h  =  — 

4  *  «2  4«  * 

387)  9ta$  «etyrf.  3. 

888)  £>i«  anbete  Seite  be«  ie<$tecKa.en  Qaetfönitt«  tbftb  = 
Jf  1,8*  —  1  tm  1,49*6«.  3le^e  nun  ben  *ubffim>rft  be«  *af* 
len*  »o»  ben  be*  Stamme«  <%t\ft\.  3)  ab. 

389)  3}«gt,  383. 

390)  Sergl.  «e&rf.  3. 

391)  Diuibirt  mit  bem3n$aite  be«  @efa|e*  in  ben  beftScoge«. 
r  392)  Der  ÄubiKufwIt  cft  =  462,16«";  fufte  barau«  bin 
SBerth.  »on  lc'. 

393)  9u8  bem  3nf)a(te  eine«  ©tieft!«,  beffen  $tye  =«=  ber 
£ubl)öl)e  ift,  jubereä)nen. 

394)  #a<b  «e^rf.  3  ift  bie  $tyt  =  3n&alt  bfoibirt  bunfc 
bie  ©aft«. 

395)  upb  396)  $fc  8afi«  iß  =  Äubilinljalt  btoibirt  burcb. 
bie  $ö$e  (nad)  fcetyrf.  *3).  SefHmme  nun  au«  bet  8affe  *beft 
$ur$me#er  unb  barau«  ben  Umfang. 

397)  Det  «fadje  3hdialt  be«  «einewn  -®«fA#ed  gibt  ben  3n* 
$a(t  eine«  St>linttr«  wn  9"  S>ur<^meffer,  beffen  $Jlje  nun  ju 
fud^en  i^.<ot^U  394). 

398)  1  bat».  2Raa«  »  Vi«*'-    Sccfa^te  «aty  395. 
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409)  10  »ab.  9Ba«6  «■*/•«'•  ©«**  «w»  »«  W  996  ben 
Durdjmeffer  unb  bann  ben  3«f)att  be*8U$d  0=  SRaritcl  +  »oben). 

400)  1  6efler  —  5/»c'  *•  f-  »• 

401)  2  bab.  3Raa*  =»  VÖC.  6u*e  nun  ben  £albmeffer 
u.  f.  n>, 

402)  Die  glöfftflfcit  bilbet  einen  (fylinber  oo».172c'  3nf?alt 
unb  l2/5'  Dur*mejfer,  bon  welchem  bie  $öfye  ju  fu*en  ifl 
(Mtf.  394). 

403)  4»/,  JJtoa*  =  V*^  u.  f,  n>. 

404)  3»  ber£albmeffer=x,  fe  ifl  2*x  .  h  =  M(8efcrf.l), 

alfo  x  =  -^.    «im  ifi  bet  3nl)aft  =±  Äx'h  (tefyrf**)  k. 

405)  3f*  bie  £6&e  »  x,  fo  mu$  na*  3ufa*  ju  «eforf*  1 
^-  +  adx»0»fwu    »ejiimra*  fcierau*  x,  fo  iß  bet  3n^a(t 

=  -T-  .  x  u.  f.  ». 
4 

406)  Dir  gtyrifk  »  2r  u.  f.  *.  na*  8e$rf.  1;  unb  3. 

407)  Der  Dur*meffer  be*  nwften  £Lu«rf*nitt6  war  = 

Y  0,92  +  i,22  =1,5'*    ©erec^e  bama*  ben  Umfang  u.f,t*. 

406)  <5efce  ben  Dur*meffer  =  x,  alfo  bte  pfifft  =  yunb 
bilbe  na*  Se^rf.  3  eine  ®lei*ung. 

409)  3P  ber  »abiud  =  x,  fo  ijt  bie  $tye  =  2*  unb  na* 
3uf.  ju  «efyrf,  1 :  2nx2  +  2nx  .  2x  «r  O.  6u*e  tyierau*  x 
unb  na*  Setyrf.  3  ben  3nl)alt. 

410)  Der  $albmeffer  ifi  =  -g^-.  SBirb  bie  $61je  bur*  x 

bejei*net  unb  btlbet  man  »ieber  na*  3ufaj>  gu  2e$rf.  1  eine 

2nO  — -  P2 
©lei*ung  unb  benimmt  barau*  x,  fo  trieb  x  = ^-p 

alfo  na*  Äefcrf.  3  ber  Snfoatt  =  — — f-i!LJZ_J  u.  f#  Ä# 

411)  3P  ber  #al&meffer  =  x  unb  bie  #ö&e  =  y,  fo  ifh 
I.    2m?  +  2*txy  =.  56,52  (3uf,  }u  fe&rf.  1). 

JL Kx»y  »  25,12  (gcfrf-  3)> 

1.  XX-II.X2  ilbt:  2kx?  —  56,52x  —  50,*4  ober 
.    ,       x*  ~  9x  +  8  .=  0. 
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Wim  flnbet  fyirrau*,  burcfe  bie  SWctljobe  ber  3cr(eguttg  be* 
3a^engUebed  in  fein«  gafjoren  x  =5  1',  aifo  y  =  8'*  (Die 
carbanifdje  gormel  fftfyrt  a4f .  imaginw  Sludbrfitfe.) 

Dtoibirt  man  x3  —  9x  +  8  burd)  x  —  1 ,  fo  erlitt  man 
bie  »eitere  Oieidjung :  *2  +  x  —  8  =  0,  au$  melier  für  x 
ein  jn>eiter  3Bert&=2,37'  folgt.  ®ubjiituirt  man  biefen  in  IIV 
fo  wirb  für  biefen  gaO  y  =  1,42'  u.  f.  ».  Sorliegenbe  »uf* 
ga&e  Wj*t  bemnacfc  eine  koppelte  äuflöfung  gu. 

4)2)  Der  Jpalbmeffer  wirb  =  l/?.     ©ubjiituire    biefen 

SBertl)  in  bie  nad)  3uf.  gu  2efyrf.  1  ju  bilbenbe  Oleicfcung  w. 

413)  Der  &aU>meffer  fei  =  x,  bie  £Jl)e  =  y,  fo  tji 
-     I.    2*rxy  =  M  unb  II.  ;rx?y  =  K. 

Subjiituire  nun  ben  SBertl)  von  y  a\\$  II.  in  L  u.  f.  f. 

414)  ©ejeicfcnet  x  ben  5>ur$meffer,  fo  ifi  -j-  =  K  (8elji> 
fafc  3)  ober  x  =  |/^.    »ac^  3uf.  ju  8e§rf.  1  ifi  femer  bie 

Dberftö^e  =  ^-  +  «xs.    Su&ftituire  nun  ffir  x  ben  ffierty 

unb  rebuetre  u.  f.  n>. 

415)  93«fll.  409. 

416)  33ejei<$net  x  ben  ©urc&meffer,  fo  ifi : 
^!  +  io«x  =  69,08  ober  x  =r  2', 

IOjix1  ' 

foffllid)  ber  Sn&alt  =    -j-  «•  f-  »• 

417)  Sitb  bet  SJurtyneffer  =  x  flefe&t,  fo  folgt: 
^j-  +  «xh  =  0  ober 

worau*  x  leicht  ju  befrimmen  ifi. 


^  +  «xh  =  O  ober  x*  +  2hx  =  ?£ 

2  TT 


JIX* 


9hm  ift  aber  ber  ÄubiKntyalt  =  -^-h,  alfo  == 

C9i|,  flnbratimfleit.  I.  8 
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418)  3ft  ber  $ur<6meffer  =  x,  fo  ifi  bie  #tye  = >tx  + 137t, 
atfo  nacfc  gefyrf.  3 :  ot2  ^x  +  y J  =  -^-  ober 

x3  +  ||x*  _  §||^  =  0.    Subfiituirt  man 

x  =*  y  —  ||,  fo  folgt:  y3  —  5,801y  —  36,344  =  0  wib 

tyierau*  bur#  Slnmenbung  ber  carbamftyen  gormel :  y=3,89..., 
alfo  ift  x  =  3,89  —  1,39  =  2,5'. 

419)  %la%  «e^rf.  4  t>er^Alt  ftyr-l^  :  l,53  =  x  :  4  —  x 
u.  f*  tt>. 

x  :  x  +  0,5  =  f~0,729  :  fl,728  u*  f.  tt>* 


c)  Ueber  ba*  ©etoidjt 

421)  unb  422)  Seredjne  ben  3nl)aft  unb  bann  ba*  ©enricfct 
Ö>ergL  26). 

423)  bi*  425)  ©ud)e  nad)  anbeut.  33  ben  3n!)alt  unb  bar* 
au0  bie  »erlangte  JDimenjion* 

426)  6ud)e  ben  $>urd)meffer  eine*  Gtylmberd  t>on  6"  5'" 
$61>e,  beffen  3nftalt  bem  t>on  %  2oty  öuetffUbjfr  gleich 
f  ommt* 

427)  «Bertolt  manl500ff  in33^eile,  bie  fi.$n>ie2:272 :3 
»erhalten,  fo  ereilt  man  bie  (Bewirte  ber  SBolgen  ber  Steige  nad> 
=  400  ff,  500  ff  unb  600  ff.  ©u$e  nun  ä^tfltc^  n>ie  für 
425  Ijierju  bie  Dur^meffer. 

428)  ©efce  ben  S)m^meffer  =s  x,  fo  ifl  bie  SAnge  =  5x, 

ff  *x2      R  2000         f   _ 

alf0_,5x=-5irpu.  f.  n>. 

429)  3>er  Äubiftafalt  be*  2BftrfeW  ift  =  gy4l  ul*  bie 

$5l)e  eine*  ftpHitfcfi*  t>on  Wefem  3rtfyalte  unb  8"  2)urd)raefftr 
gibt  an,  um  toie  t>iel  bad  SSSaffer  gefHegen  ifi 

430)  »eftirame  ben ftubifin^alt  \>on  1526ff  ©fen(=3,925c') 
unb  I6fe  bann  bie  Aufgabe  auf  bie  gleiche  SBeife  n>ie  bie  Anbeut. 

/ju  «ufg*  4LL  jeigt 

tWan  erflilt  julefct  bie  cubfae  @le(#ung  z'-  llz+10fc»0 
unb  barau*  für  z  =  1'  u*  f.  »• 
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©tefoirt  man  bte  Steigung  x3  —  llx  + 10  =*Ö  bttrd^. x  —  1, 
fo  erfyäft  man:  x2 -—  10  =  0,  worauf  jt$  ein  gleitet  SBerty 
ergibt,  noeldjer  ber  Aufgabe  genügt. 

431)  9tabn?  ben  ÄubiMn^it  eine*  ß^tinberd  uon  6"2>urcfc 
meffer  unb  4"  £öl)e,  fo  ifti>ie$  gugtetd?  ber  3nl)alt  be*  einge* 
legten,  moiauö  nun  wie  in  Slufg.  414  leitjbt  bie  ÜXmenftonen 
ju  befümmen  ftnb. 

W)  Wßbttittmtmalpxß ,  fowtitttjty:  x:4000-x= 
0,43  :  0,553.  £ieraud  folgt:  x  =  1111,23  £  unb  tote  Sänge 
ifl  nun  leidet  gu  befiiramen  (fcergl.  423).  3»an  finbet  bafür 
1,86'.  ferner  »erhält  ftcft,  um  tote  Sänge  y  ber  antocm  SBalge 
gu  flnben:  1,86  :  j  =  0,4  :  0,55  u,  f*  n>. 

433)  ®d  »erhält  ftdj:  1000  :  3375  =  x3  :  (x  +  l)3  u. 
$at  man  tyieraud  bie  Sänge  für  beibe  SBaljen  benimmt,  fo  (äffen 
jid>  leidjt  bit  Durdjraeffer  baraud  beregnen  (oergl.  425). 

B.    6ered)ttung  fce$  ipijltn  Cglinfrr*. 

434)  (Srftc  »uflöfuwg.  dtcfye  ben  ÄuWHn^aK  be$  J^fc 
(en  9taumed  von  bem  Sntyalte  be*  gangen  G#wbet*  aK   . 

3»ettc  «ufldfung.  «uWfrlfciix  ben  3n$ajft  M  con* 
centrifctyen  9tinge$,  ben  ein  &uerf$nitt  bilbet,  tnit  ber  Jpöfye 
be*  Stylmbers. 

435)  Streune  n>U  für  434  ben  äubittntyitt,  baraud  had®e* 
u>id)t  unb  bann  ben  $ret6* 

436)  33eftimme  ben  ty$ew  2>urd)meffer  unb  verfahre  bann 
na$  434. 

18818 

437)  Da  ber  Äubifinfyaft  =  Tr-fi  *%  f°  imut*/  Wm  man 

18818 

bie  «tafle  mit  x  bejeic^net,  n  (0,P  -  0,082)  x=  g^g  fein 
tu  f.  n>. 

438)  @«  ifl  n  (R*  -  x>)  L  =  K  u.  f.  w.   • 
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C.  «ertdjttuttg  »t*  fdjitf  abgcfdjiirttmttt  CsUnfrtrs. 

439)  a)  Stontel  Don  abcd  (gig,  48)  =  «Kantet  »ort  abcf 
$lg.  48.        _  bem  falben  9Wantel  &on  dgcf ;    ober  = 

.,   b)3n^abcd=3n^.abcf-3n^^r  ober  = 


440)  «erfahre  na*  ber  «nbeut  ju  439. 

441)  2)fe  größte  £öfye  bed  S^linber*  wirb  9'  unb  bie  fleinfle 
7'.  SSetfa^re  nun  tt>ie  bei  439  gegeigt  würbe. 

442)  3>ie  beibenx£öt)en  fmb  alfo  8'  unb  7,2'  u.  f.  n>. 
na*  439. 

443)  3j»  CSifl-  48)  <$  cdg  =  30«,  fo  ift  2}.  dcg  =  60«, 
alfo  A  deg  ein  l)albe$  glei*feitiged,  alfo  de  =  2cg  unb 
4cg2  —  cg2  =  0,82  ober  cg=0,4618..,  folg«*  cb  =4,9618' 
u*  f.  tt>.  na*  439. 

444)  3jl  ber  2>ur*raeffer  =  x,  fo  muß  na*  439 

^1(8  +  6,4)  =  2,772  fein  u.  f.  n>. 

§♦  12,    Aufgaben  übet  bie  S$cte*mmg  bei  Jtegeti. 

-    8  t  M  f  *  »  e.    ' 

1)  $er  Hantel  eine*  Jtegeld  tfi  gleid^  bem  $wbufte  au*  bem  Umfange  ber 
$afi*  unb  ber  haften  Seite  be*  Äegela. 

8ufafr.    Um  bte  jD&erfWd&e  gu  erhalten,  abbire  man  no<$  ben  3it* 
}alt  bec  SBafU  gum  Hantel. 

2)  $er  Äubiftn^alt  eint«  Äegel«  ift  glei<$  bem  brüten  3#eüe  be«  $robufte« 
au*  ©runbftöd&e  unb  J&fl&e. 

3)  SBirb  ein  Äegel  burdj  eine  gur  SBaji«  parallele  (Sbene  gebeut,  fo  t* 
ber  an  ber  ®pi$e "  liegenbe  3$eil  ((Srgängungtfegel)  bem  gangen  Hegel 

*       d^nli*. 

4)  JDie  ©runbfl&djen  d^nlt*er  Äegel  »erhalten  fld^  toie  bie  Ouabrate  ber 

$öljen.  , 

5)  $ie  Spalte  d^nli*er  Äegel  »erhalten  fid^  ttrie  bie  britten  $0tengen  ber 
$6$cn  ober  au$  ber  $ur$tneffer  ber  Örunbftädfien. 
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A.    Omdjmmg  Ut*  uoUftititirigen  ttgel«. 
a)  lieber  bie  Dberflftcfce. 

1K4/         192/ 

445)  »a«  8et)rf.  1  =  iEÄ^ifJ«  u#  f.  w. 

446)  bid  449)  Umfang  =  2ot,  alfo  nad)  8e&rf*l:  SRantel, 
=  «s  unb  DberfWc&e  =  ots  +  ot2  (3uf.  ju  Se^rf.  1)  u.  f.  n>. 

449)  ©ud)e  ben  9tabiu$  ber  SSaftd  (=  -^-)  unb  »erfahrt 

bann  n>ie  bei  ben  nftcfyfl  &orl)ergel).  Aufgaben, 

450)  9to*  3uf.  gu  «efcf.  1. 

451)  9tad>  «e^rf,  1  tfl  ber  9Wantel  =  ^-i  ==^unbbtt 

Dberftöcfce  (nad)  3«fO  =  -5-  +  -j-  u.  f.  ». 

452)  Sie  Seite  ff»  =  f(16*  +  31)  u.  f.  w.  wie  bei  446. 

453)  <£ie  Seite  be«  Äegel«  »irb  =  V/U*  +  — ),    alfo 

beffen  Dberftö<$e  =  ^  +  y|/(a*  +  j).    Sie  ©betjl&<$e 

beö  (Styltaber*  ift  aber  =  ~  +  rcba.    Silbe  nun  bie  ange 

gebene  Proportion  unb  reburire* 

454)  ~2>ie  Seite  be«  tfegel*  ift  =*  ^(h'  +  r2),  alfo  na« 
3uf.  ju  Sefaf-  1  W«  ©berftöd&e  s  *n-2  +  ot  f(h2+r*)  n.f.  u>. 

455)  JRecbne  ben  JDurdjmeffer  (=  2,50/    bann  bie  Seite 

[=  1/m2  +  (—Vi  unb  bann  na*  W«»  *  3ttW  b<c 
Dberftöty. 

456)  2)er  Stobiu*  ber  93afa  ifl  =  l/iL,  alfo  bie  ©dte«* 

j/f +h2>  fol9li«bieDberfWd>e  =  g  +  y|/|     j/(f+h2) 

u.  f,  n>. 

457)  ©rr  £atbmeffer  ber  ©runbff&dje  ifl  =  ^  s2- h2,  alfo 

bie  ©berftöc&e  =  ^(ß2-h2)  +  ^j^l/82  —  h2  u.  f.  q>, 
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458)  3>äf  fwfbmeffer  bet  »oft«  wirb  »  2,1' ;  <rffo  ifl  na* 
Sc^rf.  1  bie  ©efte  =  ^-y  =  15'  unb  bie  $tye  = 
fl52  — 2,12  u.  f.  tt>, 

459)  SM  Se^rf.  1  ijl  ber  Umfang  ber  Safl6  =  2*4**'04 

6u*e  au$  bem  Umfange  ben  #albmeffer  unb  barau*  n>ie  bei 
458  bie  £ö^e/ 

460)  »ejei*net  s  bie  Seite  unb  r  ben  #albmeffer  ber  ©off* 
bed  tfegel*,  fo  ifi  s  =  f  (7,5*  +  r2),  alfo  na*  «efyrf.  1 : 

y^ l/(?>52  +  r2>  =  106,76  ober  r*  +  56,25r2  =  1156. 
©efct  man  r2  =  x,  fo  wirtrxsjtö,  alfo  r=«4'  fi.  f.  W. 

461)  31»  ber  S)ur*mef[er  «■  x,fo  tfh 

-j-  +  -^3-  =  O  ober  x2  +  2sx  s  —  u.  [♦  tt>. 
4  2  n         f 


2>ie  #ok  ifl  abejt  =  l/{e2  —  £-)♦  6ubfHtiurc  batyer  ben  für 
x  gefunbenen  2Bertl)  unb  rebucire  hierauf* 

462f)  a)  SBerfa^re  na*  ber  für  ?lufg.  461  gegebenen  3!n* 
beutung. 

-  46»)  3fl  bie  «rite  «  «  unb  ber  »abfu*  =  r,  fo  fjl 
&=s  ^(h2+r2)  älfo  na*  3uf.  gu  8c(rf.  1: 

nr*  +  -?yj/(h2  +  r2)  -  O  ober  m  f(F+i*)=Q— nr\ 

SÜuabrire  nun  beibe  ©eiten  ü*  f.  n>. 

464)  befolge  ben  für  463  angegebenen  Oang, 
__    465)  35ejei*net  x  ben  2>ur*meffer,  fo  iß : 

***  .    .     TX  r\  r     . 

T    +    j.X  =   Olf.». 

\     4ü»)  DU.  Jpöf>«  s=  ttm  2)ur*mtffet  fei  =  x,  fo  ifl  We 
®'i,c  ™  f/(x* +  t)  =  |/¥'  atf0  na<*  3uf>  *u  *W  1: 

nz2  ..«xi  /5x2         ^        .     ' 

T  *  T  VT  =  °  «♦  f-  »• 


Digitized 


by  Google 


*  Sufiofc»  »er  Kit  $ert#Mtn*  fctf  Äejrf«.  '  HJ 

467)  3j»  ber  Dur^vneffei  bet  93afi«  =  x,  fo  ifk  bie  ©rite 
=  (x  +  9,2),  atfo  nad)  3uf.  3U  Sefcrf.  1 : 

^  +  f  (x  +  9,2)  =  58,96  u.  f.  ». 

468)  31»  ber  StoK&mefftr  =  x,  fo  ifl  b{e  Seite  «x  +  7,44, 
olfo  ^  +  y  (*rx  +  7,44)  =  138,16  tt.  f.  W. 

469)  31*  bet  S>urc&tneffer  =  x,  fo  ifr  bie  «ritt  —  x  +  6, 
dfo:  ^p  +  y  (x  +  6)  =»  75,36  u.  f.  ». 

478)  ffiirb  ber  !Dur$me1fer  =  x  a.efefct,  fo  tfk  Mt  £tye  = 
3,8— x,  unb  bie  Seite  = 

|/^  +  (3,8  -  x)»]  =  J/(l4,44  -  7,6x  +  ^)  j  alfo 

"£  +  f  ^(1^767^=^04,  ob« 

xT(57, 76  —  30,4x  +  5x*)  =  8, 96  -  x*. 
gr^ebt  man  beibe  Seiten  jura  Duabrat  unb  rebucirt,  fo  erljaft 
man :  x*  -  7,6x»  +  18,92xJ  —  20,0704  ,=  0  u.  f. ». 

471)  3fl  ber  $ur*meffet  =  x,  fo  ifi  bie  $et)e  =  ^  unb 
bie  Seite  ==)/(£ +  ^),  alfo 

Ki^PW  +■  *i  »• f-  »■  ■" 

478)  31»  «m  etilen  8aUe  Wr  #albmeffer  =  x,  unb  bie  Seite 
=  y,  fo  folflt: 

I.    m}  +  nxj  ==  13,345  unb 
II    rc(x+0,5)»+ ?t(x+0,5)(y+l)  =  31,4;  ober 

-       I.    x2  +  xy  =  4,25 

II.    x*  +  2x  +  0,5y  +  xy  =  9,25. 

tWultiplicite  II— I  mit  2x  unb  jietye  I  bavon  ab,  fo  folgt: 
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ISt     Sltftynitt  III.    Httfeatui  tter  bte  ^erc^MHig  ber  runben  Jtötyer. 

f       10               4,25      k  , .       , 
x2-jxä i—  unb  Ijteraud 

x  =  25/6'  ober  =  V*',  bemnad)  n>4rc  bcr  S)urd)meffer  =  52/3' 
ober  =1'.  gfir  ben  SBertf)  52/3  finbet  man  ab«  bie  Seite =—  */3, 
»a*  unmdgli*  ift,  folglich  ift  ber  5)nrc|>mefjer  =  1',  a(fo  bie 
Seite  =  8'. 

b)  Ueber  ben  Äubifin^alt 

473)  »a*  Sefyrf.  2  =  ^  u.  f.  n>. 

474)  M*  476)  »ere^ne  ben  3n|>alt  ber  »affo  unb  »erfahre 
bann  nad)  Se^rf.  2. 

477)  $er  ftalbmeffer  ber  Safid  wirb  =  7 %',  alfo  bie$6&e 
=  YW^Tp  u.  f.  ».  na*  Se^rf.  2- 

478)  ©aber  tfegel  ber  britte  3$el(  eine«  tttffaiber«  ifi  &on 
ber  gleichen  ®runbjW*e  unb  $A$e,  fo  ifi  ber  SlbfaO  =  2/3  be* 
Snljalt*  t>om  QtyKnbcr* 

«um er!.  SRan  gelangt  gu  bemfelbtn  (Refuftate,  tomn  man  ben'3itya!t 
be«  Jttgelt  ton  bem  be*  <5$itnber«  abgießt. 

479)  M*  482)  Su*e  ben  £albmef[er,  au*  biefetn  Unb  ber 
Seite  bie  £(tye  unb  »erfahre  bann  na*  gefyrf..  2* 

483)  @d  entfielt  ein  Äegel,  befien  93affo  einen  #albmeffer 
pon  1,8'  gänge  fat,  beffen  J^ö^e  =  1,35'  unb  beffen  Seiten 
^1,82  +  1,85*  ifl. 

484)  (S6  »ereilt  ft*  (gig.  49)  ac  :  cd  =  cd  :  mc  (»ergi 
m    Jft  »t»ri!  I.  «bft.  VI.  8e$rf.  6)  ober: 

Wo.  49.  ^  t  g52 

m°  ~  fo  =  °f81'»  <* 
>rmd  =  ^(cd2— mc2)  =  1,08',  8e# 
traute  nun  ben  <Dowelfeger  abqd  af» 
^  au*  ben  gmei  Regeln  bda  unb  dbc  be* 

jlefyenb  unb  »erfahre  n>ie  oben. 

485)  2)er  Sogen  be$  «Refced  =  bem  Umfange  ber  Äegek 
tbafä  =  --jp^  =  3,14',  alfo  ber  $atf>mejfer  ber  f&afc  =  0,5' 
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unb  bie  Seite  be*  Jtegel*  «  ^1,5'  — 0,5%  folglich  ber  #u* 
bifinW*  na*  Setyrf,  2  u.f.w, 

486)  9ta*  2cf>rf.  2  tf»  ber  3n^alt  ber  ©aftd  glei*  bem  brei> 
fa*en  flubifinftalte  bfoibirt  burd)  bie  £öi)e.    3Iu6  bem  3nfyalte 

beftimme  bann  ben  £albmeffer  =  ■/--  w.  f.  n>. 

r    *r  # 

487)  Slue  2el»rf.  2  folgt:  bie  §fyt  eine*  Äegetd  ift  =  betn 
breifa*en  Äubifinl)alte  btoibirt  bur*  ben  3nl)alt  ber  93afld. 

5 

488)  10  SRaaS  =  9C.    »efiimme  nun  na*  ber  «Weitung 

ju  486  ben  galbraeffrr  ber  »afi*  (=  0,5940,  unb'  bann  beren 
Umfang,  n>el*er  juglei*  ben  ©ogen  be* SlefcfeftorS  gibt,  (=3,73')« 
3)er  £albmeffer  be$  9ie&e$  iji  aber  =  ber  Seite  be*  Äegefe  = 
^(Ö>942  + l,52).  Um  mbli*  ben  SentriewinW  ju  ftnben/ 
verfahre  na*  ben  Anleitungen  ju  %\)t\i  L  2lbf*.  X.  Se^rf.  3. 

2 

489)  4  SRaa*  =  g  C     Su*e  nun  na*  »nleit.  ju  487 

bie  £öl)e  =  1,326'  unb  barau*  bie  Seite  =  ^(l,3262  +  0,42) 
ü*  f.  n>. 

WO)  ©erc*ne  juerji  ben  3nt)alt  ber  auegeworfenen  örbmaffe 
unb  bann  na*  bei  Slnleit.  ju  487  bie  J&o^e  be«  tfegett. 

491)  3fi  bie  Seite  =  x  unb  bte  #6l)e  =  y,  fo  folgt: 
OT2  +  ?«    =  o,  woraus  x  =  °— ^  5  "alfo  iji 

folali*  ber  ffubifml)alt  =  ^jL  .  —  ^0(0  — 2ot*)  u.f.w. 

492)  Diefe  Aufgabe  fannentweber  unmittelbar  na*  berfürShtfg* 
491  angegebenen  ÜRetfyobe,  ober  au*  bur*  Subfiitution  ber  betreffen 
ben  2ßertt)e  in  bie  bafelbfi  erhaltene  gormel  gelofl  werben.    3n 

,  erjlerem  galle  erpt  man  bie  Seite  =?=  31',  bie  #6f)e  =  30,74' 
«.  f.  n>. 
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132     *&f<f>nitt  Ol.   «ufgafea  Akt  ttt  $trt4nung  Ux  ninben  JMt»>«. 
WeSritt  =      — ^   unb  barmt«  bte  66fc  =  1/M*~g2 

fcyt  .  v  " 

9to«  ?etyrf.  2  tfi  nun  ber  5tubifinl)att  leicht  gu  bejlimmen. 
494)  Sie  @runbfl<i«e  nr*  iji^O-M,  alfor=  J/^^ 

folgli«  na«  feffl.  1  bie  ©eile  •  =  g  «^„^ 

2)a  nun  bie  #6l)e  =  KV— r2  ifi,  fo  erf)ÄU  man  bafür  bur« 
©ubfiitution  ber  betreffenben  2Bertl)e  na«  l)inWngli«er  SRebuftton 

benSluSbrucf  ]/0(2^~  °>  unb  na«  Setyrf.-S  <ffc  nun  lei«t 
r     *r(0  —  M) 

ber  tfubifintyalt  gu  befiimmen. 

485)  Die  Seite  be*  Statte  ifi  =  l/y  =  f  K%  alfo  bie 

Oberfläche  =  ^  +  y  .  ^2  u.f,m,  unb  »e«  bie  £ö^e=* 

g,  fo  tf*  ber  ÄttWftnfjalt  na%  ittyl  2  =  2^1  •  f  •  J  u,f.». 

496)  93efiimme  guerji  ben  Sogen  bed  Duabranten  =  bem 
Umfange  be$  2;ri«tera  =  2,2',  barauS  bie  SBeite  =  0,7',  fo 

tfl  bie  Xiefe  =  l/i^ZffiV  unb  ber  Äubifin^alt  tfl  nun 
na«  2el»rf.  2  Ui«t  gu  bestimmen.  —  18  Waa*  =  lc/  u.f.tt. 

497)  £>berfto«e  =  ^  +  ^^  n.  f.  ttM  ÄubffinWt  = 

498)  2)ie  SBeite  =  ber  Seite  fei  =x,  fo  «f»,  ba  27  9Raa* 
1V2C  geben,  na«  Setyrf-  2:  J^l/(x2—  j)  =  !/5/   »**' 

au«  folgt:    x  =  1,8776'.    S)en  ßentriewinfel  be*  »efcfeftor* 
finbet  man  na«  3lbtt)eH,  I.  »bf«.  X.  «eftrf.  3. 

499)  Styfinber   unb   tfegel    fyaben    g(ei«e  ®runbfW«e   unb 
glei«e  §öf)e,  »ergl.  ba&er  bie  anbeut,  gu  478. 
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400)  3fl  bit  «nrftrnuna  bfr  ©*»fti|IM>t  »o«  b«  ©pifr»  —  x, 
unb  ber  SDurcbmtjT«  btrf«Hxn  =  y/  fo  «er^ttt  tf*  x:y=h:d, 

alfo  x  =  ^.    *un  ifk  ab«  y  =  f  a5  +  b*,  folg«*  x  = 

3  ffa*  +  b')  unb  btt  3nl)aU  bt«  objuf^neibtnbtn  fftgtl*  na* 
d 

8t(jrf.  2  =*  g-  .  ^"b2|/(a*  +  b»)  u.  f.  ». 

501)  (grftt  2Uf(of.  2>it£öbt  in  =  /^6,5*— 2,5*=6'., 
3ft  btr  Hbftonb  bfr  ©(ftnittebtnt  von  btt  ©afie  =  x,  unb  6« 
$albmtff«  be«  Schnitte  =  y,  fo  «erhält  ftcb  6:2,5  =  6  — x:y, 

»orau«  folgt :  6  -  x  -=-|y.    #«4>  ber  »totognng  foÜ  ab« 
^!(6_x)==l     «_l*£!J  fein.   ©ubftiruirt  man  für6-x. 

obigtn  Sßtrth,  fo  er^AIt  man  eine  ©Iricbung,  au*  b«  y= 1,984' 
gefunbtn  wirb  u.  f.  tt>. 

3  w  e  i  t  e  «  u  f  t  ö  f.  $>«  <gra.anjuna*f  tgtt  ijl  bt m  flanjtn  Ätfltl 
afjnli*,  alfo  »trpt  ff*  nacb  «tbrf.5:  2:1=63:(6— x)3  ob« 

f"2  :  1  =  6  :  6  —  x.    $i«au*  ftnbtt  man  x  u.  f.  tt>. 

502)  (Srftt  «uflöf.  »t^alttnxunb  y  bit  »tbtntunß  b« 
Slnbtut.  ju  »orb«a.t|>.  2lufa.abt  bei,  fo  vtrtyatt  fi*: 

h  :  r  =  h  -  x  :  y,  alfo  h  —  x  =  -| 

t 

»rv2  1      jnr'h  f  • 

9ta$  b«  Stufaabt  foU  ab«  ^-  (h-x)  =  ^  .  -§-  fem. 

"©ubftituirt  für  b-x  obifltn  2B«ti>  u.  f.  ».  n>it  in  501. 
3»titt  Sluflöf.    »ad>  b«  2.  «ufi.  ju  aufgabt  501  »«* 

hält  ficb:  ^2:l=h:h— x,  »orau*  folgt :  x=g(2  —  f*"2) 
u.  f.  ». 

503)  3fl  bit  enrfwnuna  »on  b«  Spifct  =  x,  fo  »trb&lt 
ficb  na*  2tbrf.  5:  m  : n  =  x3 :  b3  n.  f.  ». 

504)  66  ifl,   »tun  r  btn  #albmtfftr  b«  SJafi*  btjticbntt: 

nr*  +2ot.  j=0,  olfo  r=  l/^ ,    W>*    na(&    8t*cf.  2 

Digitized  by  LjOOQIC 


124     atfönitt  01.    Sufgtftn  äta  hit  «tre^nung  fcer  rauben  jtfcpft. 

505)  Der  Dur^meffer  ber  »afl*  be*  ffegel*  A  fei  =  x, 
fo  *:  ££  +  6-^i>-2  =  22,765  ober: 

12  81 

x2  -    ^  •  x  =Tä*    S3efiimme  fylerau*  bieDurd}* 

meffer  unb  bann  bie  3nl)alte  nadj  fcefyrf.  2. 

506)  9fca<&  8e^rf.  5  »erhalt  fty:  1,5'  :  2*  =  13,5  :  x  u.   • 

507)  9fca*  Sc^rf.  5* 

508)  Der  mit  glüfftgfeit  gefaßte  S^eil  ifJ  bem  gangen  $ri<fc 
ter  A^nlid?,  alfo  beträgt  bie  glüfjtgfeit  V8  be«  gangen  3n$altd 
=  3  ÜHaa«. 

509)  9ta$gel)rf.5  folgt,  wenn  bie  #ol)ebe$  jtoeiten  ftege(*=x 
iß:  J^a  :  jhb  =  x  +  d  :  x  u,  f.  n>. 

c)  lieber  ba*  ®ett>i$t 

510)  Die  £M>e,  if»  =  f  (2,6'  —  l2)  =*  2,4'.  Sefttmme 
nun  na$  Sct)rf.  2  ben  äubifinfyalt  unb  bann  ba«  ®txoiti)t  (t>ergL 
bie  Slnbeut.  ju  26). 

511)  Sud)e  nac^j  anbeut,  gu  33  ben  jtubifintyalt  unb  ban* 
tt>ie  in  487  bie  $öt>e. 

512)  ©erfahre  nad)  ber  Slnbeut.  ju  486. 

513)  3fi  bie  Seite  s=  x,  fo  muß  fein: 

1     *rx2i/         ^r         300  r 

514)  Der  flubifinfalt  W  =  ^~*c  =  |^  u.  f.  n% 

515)  Sefce  bie  #öf»e  be«  einen  JtegeW=sx,  fo  tft  bie  beftanbent 

==  — ♦    Drude  nun  bad  ©erntet  eines  jeben  tfegett  cax*  unb 

fefce  bie  Summe  beiber  ©eroidjte  =  P,    fo  er^lt  man  eine 
©leidjung,  au*  ber  x  benimmt  toerben  fann. 

d)  lieber  ben  fdjiefen  tfcgeL 

516)  Der  Durdjmeffer  ber  SSaffo  ifi  =  ber  $*l>e  = 

^'102 
—  =  1,01V.    »fre^ne  nun  ben  Sn^alt  na$  %t\x\.  2, 
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517;  Sejetcfcnet  man  bie  Sntfemung  bce  Sujipunftee  ber 
£tye  von  ber  Safte  mit  x,  fo  ift  (vergL  «btljeil.  I.  Slbfc^.  IV. 
«e^rf.  8): 

122  =  102  +  42  +  2  .  4  I  x  unb  t)ieraue  x=3,5'. 
8llfo  n>irb  bie  §ölje  =  KlÖ2  —  3,52  =  9,367'  u.  f.  n>*  nad) 
«e&rf.  2. 

518)  Die  (Sntfernung  be*  gujjpunftee  ber  #$f)e  vom  Wtttcf* 
punfte  ber  Saji*  ifl  =  J^IV^W'  =  8' unb  von  bem  fünfte, 
tt>o  bie  größte  Seite  bie  Safte  trifft  »  ^18 J-  152  =  9,94', 
alfo  ip  ber  Jpalbmeffer  ber  Safie  =  9,94  —  8  =  1,94'  tu  f.  f. 

B.    ßeredjtumg  &e*  abgckiitjttn  ftegcls, 

a)  Ueber  bie  Dberfläd&e. 

519)  2)er  §albmeffer  ber  großem  Safte  iji  = 

J  +  fV  -  h2)  u,  f.  n>. 

520)  S)er  $albmejfer  ber  großem  Safie  wirb*«  16',  alfo 
ifi  ber  ber  Keinem  =  16  —  fi&^W  u.  f.  to. 

521)  @rfte  Sluftöf.  3>aeSRefc  be*  Hantel*  bitbet  ein  con< 
centrifctyee  SttngfMcf. 

3  w  e  i  t  e  81  u  f  1  i  f.    3fi  bie  ©eite  bee  ßrgän  jungefegele  =  x, 

fo  folgt:  x  :  p  =  x  +  s  :  P,  alfo  x  s=  -£— .    &tty  man  nun 

.ben  SRantel  bee  (grgänjungefegele  von  bem  bee  ganjen  flegele 
ab,  fo  bleibt  ber  SRantel  bee  abgefürjten  Regele.    SRan  erf»dlt: 

P  n 

SWantel  =  ^  (x+  s)  —  |x  ober,  wenn  man  ben  SBertl)  von 
x  fubjtituirt  =  |  .  5=£f  =Z±2  .  b.     . 

522)  ©erfahre  naty  ber  Slnleit.  ju  521. 

523)  ©ucbe  bie  Umfinge  ber  ®runbjtöd>en  unb  verfahre  bann 
na$  521. 

524)  @ud?e  ben  ÜKantel  nad>  521,  unb  abbire  baju  bie  3«* 
tyalte  ber  beiben  ©runbfl&c&en. 
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126     fcbfäffttt  HL    feufgflbtn  übtr  ble  $eredbmmg  ber  rtmbcn  Jtärper. 

525)  äJerfltyrt  man  wie  bei  Slufg.  524,  fo  folgt: 
Oberfläche  •  n&  +  ot2  +  8nB  +  ***  .  8  u.  f.  m. 

526)  »ergl.  525. 

527)  2)ie  Differeng  ber  beiben  Labien,   bie  ©eite  unb  bie 
Jpöbe  bilben  ein  recfytn>inflige$  Dreiecf,  atfo  ijl  bte  ©eitt  = 
^2,42  —  P  u.  f.  n>. 

528)  »ad)  8e&rf.  6  iji:  40'5  +  38,75     g  =  124ß ^  ^^ 

au$  bie  ©eite  s  benimmt  »erben  fann. 

529)  ©ucfye  bie  Umfange  unb  t>erfafyre  bann  n>ie  in  t>orI>er* 
gefyenber  Shtfgabe. 

530)  $\t\)t  bte  Summe  ber   beiben  ©runbfläcben   t>on  ber 
Oberfläche  ab  unb  verfahre  bann  nad)  521. 

531)  aSerfabre  nad)  ber  für  530  gegebenen  Anleitung. 

533)  3ft  ber  Durc^meffer  ber  Keinem  Saft«  =  x,  fo  tfi : 
-^  +  -j-  +  — 2 •  s  =  O  (»ergl.  524),  ober 

40 
x2  +  2sx  =  ^  —  D2  —  2Ds  u.  f.  tt>. 
n 

534)  ©ejeidjnen  K  unb  r  bie  Stabien  ber  ®runbflad)en ,    fo 
erhält  man  man  bie  ©leidjungen: 

L    *rR*  +  ot2  =  43,96  —  *0,«15 

U.    ggg  +  2nr  #  3/8  Ä  80/615  (8ei)if.  6) 


oberaud):  I.    R2  +  r2  =  4,25 

n.    R  +  r  =  2,5  u.  f.  tt>. 

535)  Der  eine  Stabiu«  fei  =  x,  fo.iji  ber  anbere=x—  3, 

r r        j.  o  t  c    o     2rcx  +  2ir  (x  —  3)      A         ÄA        c   ^ 
alfo  nati)  2efyrf.  -6 :   ^ '  .  4  =  44  u.  £  tt>. 

536)  ©efce  bie  2>ur$mejfer  =  5x  unb  3x  unb  tte  ©ette 

.       r    ..     n  (5x)2    ,    rc(3x)2    ,    n  .  5x  +  n .  3x       . 
=  4x,  fo  tji:^    v^-  +-1^L  + j —  .  ** 
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Äufga&en  ü&er  Me  Stretyumg  be*  Ätgefe.  J27 

=  307,72  (»ergt.  525);    f)ierau*  finbet  man  x  =-2',  alfo  ifl 
bcr  grflfere  S)urd)meffer  «  5  .  2  t»  10'  u.  f.  w. 

537)  $)er  größere  5)urd}mejfer  fei  =  x,   fo  tfi  ber  Heinere 

A  .  7tx2  .  ;i(4 — x)2  *rx  +  rc(4— x)  -  on  AC 
=  4— x  unb  -j-  +  — ~ — —  + s ^5*=  39,25 

ober :  x*  —  4x  =  —  3  u.  f.  n>. 

538)  Die  »abien  feien  =  2x  unb  7x,  bie  £öfce  =  12x, 
fo  ifi  bie  Seite  0>ergl.8nbeut.527)  =  ^(12x)2  +  (5x)*  =  13x, 

alfo:  n«xy  +  *(2xy+2-n-lx\2n'2*  .  13x  -  533,8  k. 

539)  $er  gtöjkre  SRabiu*  fei  =  x,   fo  ifi  ber  Heinere  =  ' 
6  —  x  unb  bie  Seite  =  x  +  3,  alfo 

nz'  +  ,t(6-x)2  +  2^+2*(6~x)(x  +  3)==  194,68 
ober:  x2  —  3x  =  4  u.  f.  tt>. 

b)  lieber  ben  Äubffinfyalt 

540)  grjit  Sluflöf.  95efraä)tet  man  in  Slufg*  289  Gunb 
g  ale  Streife,  beren  JRabien  R  unb  r  finb,  fo  oenoanbelt  fid) 
jlene  gormel  in  folgenbe : 

ffubifint)alt  =  ^tiR2  +  ot2  +  fnB,2  ♦  ot2)  ober 

=  ^(R2  +  r2+R.r). 

3m fite  äuflöf.    SRan  jiefye  ben  Äubttinfyalt  bed  (Srgän* 
gungtfegel*  oon  bem  be$  aottfiÄnbigen  Äegefö  ab. 
3ji  bie  £öl>e  bee  erjiern  =■  x,  fo  toertyält  fi<&: 

x  :  r  äs  h  :  R  —  r,  n>orau$  x  =  g^-* 
«Ufo  ift  ber  ftuMKn&alt  be«  abgeformten  Äegete  = 

*(h  +  ^)    -T-  £?  <""'•  *•**>«»« 
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128     Ä&fdMtt  IN«    *ttfe«&en  üBec  b«  &eredS>mmg  ber  runben  Jtörper. 

541)  fri$  547)  93efiimme  ifbe$malbie  Jpalbmeffer  ber  ©runb* 
fläzen,  wenn  tiefe  nufyt  fdjon  gegeben  jinb,  unb  fubftituire  bann 
bie  betreffenben  SBertlje  in  bie  gormel  bcr  Slufg.  540,  ober  im 
gafle  tiefe  nid>t  angewenbet  werben  fofl,  befolge  ben'  bei  bcr 
Verleitung  biefer  gormel  etagefcfcfagenen  SBeg, 

548)  Diefer  6#inber  l)at  bie  Heinere  ®runbßä$e  jur  93ajfe 
unb  bie  §öf)e  beS  Äegel*  jur  #öl)e.  Den  Abfall  finbet  man 
leicht  bur$  6ubtraftion  ber  3nl)alte  beiber  Äörper  (oergl.  8*  11 
«c^rf.  3), 

549)  2Der  Durd&meffer  ber  «einem  33ajfe  ifi  =  2,5',  alfo 

1  /2  52 
bie  Seite  be*  eingefeforiebenen  DuabratS  =  1/ -^-=0,125 

3iel)e  nun  ben  3nl)alt  be$  ^araflefepipebä ,  ba$  mit  bem  abge* 
fürjten  Äegel  gleite  £öl)e  l)at,  oon  bem  Spalte  beä  Äegel*  ab, 
fo  gibt  bie  2>ifferenj  ben  Abfall« 

550)  2lu«  bem  in  ber  Slnleit*  527  angeführten  Dreiecf  folgt 
bie  #öl)e  »  Y^--&  —  4/8'  unt)  ber  ÄuMHn&alt  wirb 
nun  nacb  540  gefunbem  

551)  5)ie  #öf>e  wirb  =YW~  (ß—  r)"2]  0>ergl.  527)  k. 

552)  ©ucfye  bie  Labien  ber  beiben  ©runbflicfjen  unb  verfahre 
bann  na$  ber  2lnleit.  ju  Äufg*  550. 

553)  $er  Dunfoneffer  be«  ©$nitte«  ifi  =  -J—  =  7'  unb 
bie  Snfyalte  ber  betben  Steile  (äffen  (td)  nun  nad)  540  finben. 

554)  <S«  iß  (gj9.  50)  pn  =  ?=?  unb  qg=2-(-^^ 

E— r 

alfo  ffl  ber  9tabiu6  vn=r  +  — £— 

2r  +  ß      .  ,2(R-r) 

=      g      unb  wg=r  +  ■    ^ 

=  ?^±I.  2Ran  atyktt  ba^er  nad? 
Sluffl.  540:  flubitii^alt  abgf  = 

;rh 


gifi.  50. 

r 

/ 

ml             v 

-*\\n 

1 ~ 

fr             m 

*\     \a 

. 

\ 

gl  (19ßJ  +  r*  +  7Er). 
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ttufgafan  äbtt  bic  SBtredptung  U»  .»tfjrf*.  129 

«  t.  nr  «rbr/SB+A*  i  /2r+R\2      /2R+r\/2r+R\T 

=  ii(7(Ri  +  r?)  +  13Kr) unb 

=  5*  (R*  +  19r*  +  7RrV 

556)  Kai)  540  $.2^(0,4'  +  0,5«  +  0,4  .  0,5)  =  0,9577, 
worauf  nun  h  ju  befHmmen  ift. 

557)  Wa$  540  «j*  ^~^  (6*  +  6x  +  x')  =*  1186,92.  »e* 

jHmme  nun  aud  biefer  @Ieie$ung  btn  Jpalbtnejfer  x.     . 

558)  SefHmme  btn  Jp^fbrnefier  ber  gegebenen  33aftd,  fua)e 
bann,  wie  bei  Slufg.  557,  ben  ber  onbern  ®mntfläct)e  unb  be> 
rechne  barau*  beren  Umfang. 

559)  9ta$  540  ift  ^  (R*  +.Rr  +  r1)  =  k,  ober 

.   .   w        3k  —  »AR* 

worauf  jid)  r  leicht  befHmmen  faßt. 

560)  SBerfa^re  auf  biefefbe  SBeife  n>ie  bei  ttorljergelf.  8ufga&e* 

561)  3ji  bet  »bflanb  ber  ©ct>nttt^c^e  von  ber  gr40ern»ajte 
==  x  unb  ber  §albmejfer  be$  Schnitt! reifet  =  y,  fot>erl)ält  fiefc: 

h:R  — r=h— x:y— r,  toorau«  folgt :  h— x  =   j*       %  Xu» 

foU  aber  nad)  ber  Aufgabe  bte  ®lei#ung  gelten: 

|  .  *  (R*  +  Rr  +  r<)  =  ^f^  (y>+ty +r'); 

©ubflituirt  man  für  h  —  x  obigen  SBertt)  unb  rebucirt,  fo  erhält 

man  y  =  1/ — i-^~  unb  x  iji  nun  leic&t  bur$  <5ubfHtuti<m 

be*  SBertfyed  t>on  y  in  obige  Proportion  ju  ftobem 

56S)  3ft  ber  größere  9tabiu*=;x,  fo  ifl  ber  anbete  =  9— x, 

fslgli*  na*  540:  ^(*2  +  .0  -  *)2  +  x(9— x))=924  k. 

©pifc,'  ftntaittittyeu.  I.  9 
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136     «Mtynitt  m.    SfofgaBm  u*er  bte  Beregnung  b«r  rtmben  Stöxptt. 

564)  3jt  ber  eine  Durdjmeffer  =  x,  ber  anbere  =x  —  0,2, 

»  0,46475  u.  f.  tt). 

565)  «Die  »ablen  fpirn  =  2x  unb  3x,  bte  §tyt  —  6x,  fo 
folgt  na$  Shtfg.  540: 

£-^(t&0*+(fo)*  +  2x  .  3x)  =14,915. 

9tan  fabet  Ijierau«  x  =  0,5,  a(fo  bt'c  9tabfen  =  2.0,5=1' 
unb  3  . 0,5  =  1,5',  unb  bte  #ötye  =  6  .  0,5  =  3'.' 

566)  2>er  9tabiu«  bei  Keinem  Safte  fei  =  x,  fo  tft  ber 
$>ur<Jjmeffer  ber  großem  =x+7  uttb  bte $61)«  =sx  +  9,  alfo 

«,  M«:  ^±S>[(i*-y  +  *  +  x  (*£)]-«** 

ober:  x*  +  13x2  +  43x  —  273  =  0. 

1  O 

(SubjKürirt  man  x  =  y g-,  fa  erhält  man  bie  ©(ei^ung: 

22 
wenbung  ber  carbaniföen  gormel:  y  =»  — ,  alfo  tft  x  = 

22       13        0/       f 
-g  —  -g-  =  3'  m  f*  n>. 

c)  Ueber  ba*  ®ett>idjt. 

567)  Äecfcne  nad)  540  ben  Äubifinfyalt  unb  gerauft  ba*  ®c* 
ntyt  (»ergl.  2lnbettf*  26). 

568)  »acty  Slufg*  540  iß:  ^(0,4*  +  0,3*  +  0,4  .  0,3)  = 

QA   DR 

-j^qjj  (»etfll.  »ttbeut.  33). 

569)  ©eredjne  juerfi  ben  #al&meffer  be«  aBafferfoieget«  = 
0,5  +  (0,6  —  0,5) i  =  0,575',  bann  bie  §b%t  be«  SBafc 
ferfegel«  =  2,4  .  £  =  1,8'  unb  Werau«  na$  Slwffl.  540  ben 
jtubifhttyatt  unb  ba«  ®en>id)t  be«  SBaffer«. 

570)  3>er  SDurc&meffer  ab  (gig.  51)  be«  SSafferfeiegel*  iß 

1+q0'6  «=  0,8' ;  fnner  »erhalt  %$,}  wenn  ba«  9Baffer  bw$ 
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n 

1 

...d. 

4 

\4, 

.  i- 

\ 

ftwcfr  ba«  (Sintaw&e n  M*  nd  flfcg : 

md  :  gp  =  mf ,:  fd,  alfe  fd  =  0,0833...' 
fotflltd)  cd  =  0,3833...' 

#un  ifl  ber  3nl>alt  abdn  (nad)  Slufg.  »««•  5l- 

540)  =  ^^(qb2  +  cd2  +  <#>  .  cd) 

ö 

=  0,048175°'.  3Die$  tft  aber  a\i<i) 
ber3nl)aft  b<#  eingelegten  # öryerä,  unb 
begegnet  man  bafyer  beffen  fpec.  ®e* 
toiä)t  mit  x,  fö  ifi  54 . 0,048175 .  x  =  6, 
atfo  x  =  2,3. 

571)  3Da$  @etoi*t  brt  gangen  äegri*  abc  (gig.  52)  ifl 
=  101,736  ff,  bad  ©ewify  be*  über  Stfl-  w. 

ben   SÖaffevfpiegel  mg    Ijeroorragenben 

Styetl*  mg«  = 2 ^ ii«. 

«  33,912%*  #  af.  äuö  ben  äbnli*en 
5)reietfen  ade  unb  ghe  folgt: 

gh  =  ad(do--fg)  =  3(l-fg); 
atfo  ifl  baä  (Serotcbt  be$   »erbrängten 
SBafferd  begm  = 

54.,.3a-fg)(1  +  fg,  +  %)Mnb 

man  edjält  bte  ®leid>ung: 

54.«. y  -fg) (1  +  fg2  +  fg)=101786  ,„„ 

(l-fg)(l+fg2  +  fg)  =  0,6. 
SJefHmme  Ijierau«  fg,  bann  hc  unb  entließ  an«  bem  tec&t* 
»infligen  Drefede  ghe  ben  Slbßanb  cg. 

572)  ©u$e  wie  für  2lufg.568  bte  #öf>e  be«  100  S1  föweren 
©twiste«  (=  0,5977').  ^ejeicfcnen  nun  R  unb  r  bie  Labien 
unb  h  bie  #of>e  bee  anbern  ©en>id>tee,  fo  DerljÄlt  fld): 


1) 

100  : 

12  7, 

=  0,33  :.!■*;  r  = 

:  0,15'. 

2) 

0,15 

:  0,3 

=  R  :  0,4;  R= 

0,2'. 

3)  0,2  : 

h  = 

0,4  :  0,5977}  h  = 

=  0,2988' 

9* 
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13t     H&föttitt  IH.    Äufeaoea  ÜB«  bfe  ©mdjmmß  btr  ttrnben  Jtötyer. 

§♦  13t    Stuf  gaben  übe*  bie  Stoegnttttg  bet  Äuget  ä*b  ter 
Ätgettbette* 

8'e  M  f  4  6  e- 

1)  5>ie  Oberfläche  einer  Äuget  ift  a)  gtei<$  bem  »ierfad&en  Snfyitte  eine« 
größten  Äreife«,  ober  b)  gtei<$  bem  Ctuabrate  be«  2)ur$meffer«  muftt? 
plicirt  mit  ber  SSer^dltnifea^l  (»);  atfo:  0  =  4*r»  ober  =  *d* 

2)  JDer  Äubifinljatt  einer  Äuget  iß  gtei$  bem  britten  Sljeite  be«  $robufte« 
au«  ber  Dberftä^e  unb  bem  £albmefferj  atfo  = 

0  .  r  _  «d»         4wr>* 
3     —    6     —     3     - 

3)  £)ie  Dberftäd^en  jtoeier  Äugeln  »ermatten  fä  toie  bie  Duabrate  i$ter 
Labien  ober  SDurdjmeffer. 

4)  5Die  Snfytfte  jtoeier  Äugeln  «erhalten  fö  tote  bie  britten  #otengen  iljter 
Labien  ober  JDurd^meffer.     » 

5)  Der  gtacfcenintjalt  einer  Äugefljaube  ober  au$  eine«  Äugttgürtet«  ifl 
glei($  bem  $robufte  au*  bem  Umfange  be«  größten  Äreife«  unb  bergige 
ber  glädje. 

6)  SDer  Äubtftntyatt  eine«  Äugetfeftor«  ifl  gtei$  bem  Snijalte  ber  gugetyfrt* 
gen  $aube  multtylicirt  mit  bem  britten  Steile  be«  $albmefftr«  ber 
Äuget. 

A.    Btttißm%  ber  ganjen  ftngel« 
a)  Ueber  bie  Dberflädje. 

573)  Soft  W-l  a)  $  bie  Dberfl&#e  =  4ot»,  atfo  för 
a)ik,  42  u.  f.  tt>. 

574)  9ta$  Se^rf.  1  b)  =  nfr;  atfo  für  a)  =  n  .  3,8*  ic. 

575)  6i«be  guerfl  ben  3)ttr^meffet  unb  bann  na*  «e^rf.lb) 
bie  Dbcrftöcbe  ber  Äuget. 

;     576)  9la$  «efyrf.  1  b). 

577)  5Ra<b  «efef.l  «^  +  tt*  u.  f.  »• 

578)  »ac&  Se^rf.  1  a). 

579)  2>ie  §tyt  h  eine*  ©eitenbrefedfe  ifl  =  \f*$    *er 

2 

gatbmeffer  be*  um  tieft«  breitet  begebenen  Äreife*  =»  gh, 

unb  ber  be*  eingetriebenen  =  «h.    ©ejeidjnen  ferner  R  unb  r 

•)  ©enn  man  namlicty  für  0  bie  ffiertye  au«  «e$rf.  1  fubflituirt. 
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aufgaben  übtt  bte  ätawfyuutg  tec  Äugti  unb  ber  Jtugeftyetijt.       }g$ 

btt  Strien  kr  um  unb  in  ba*  Xetraeber  betriebenen  Äugel, 
fo  ifl:  L  (E  +  r)2  =  s2'-  (|h)2unbll.  (ffc)2=^-r*, 

ober  toenn  man  obigen  SBertl)  t>on  h  =  ^  ^3  in  I.  fubjiituirt : 
III.  (R+r)2  =  s2  -  |  .  *£,  alfo  IV.  B  +  r«=8l/?7 
«u*  U.  fft:  R2_r2  =  |  .  ^  =  a_       3){t)ibirt    man 

biefe  ®lei*ung  in  III.  fo  folgt:  J^I  =  2 "ober 

V.  ß  -  r  =  |(R  +  r)  =  |J/|  (au*  IV.) 

HbbirtmanllLunbV.,  fo  erlitt  man  B=^-l/|  =|r6 

unb  fubtraljtrt  man  biefe,  fo  n>trb  r  =  |l/|  r=  ^fö. 

Demnach  nrirb  na*  2el)rf*  1  a)  bie  Oberfläche  ber  umge* 
f*riebenen  Äugel  =  4*r  (jK6)   =  ä™2  unb  bie  ber  etnge^ 

f*riebenen  =  **ifäftf  =  **rs2. 

580}  »a*  ber  »nbeut.  ju  Hufg,  579  iji  2  =  |f~6,    alfo 

bie  Seite  a  be$  eingetriebenen  Setraeber*  =  ^^. 

93ere*ne  nun  na*  fcefyrf.  1  bie  £)berjtö*e  ber  Äugel  unb 
na*  2lufg.  321  bie  be*  Setraeber*  u.  f.  tt>. 

581)  5>ie  Seite  bedSBürfete  wirb  1,5'  (oergLM  8el)rf,2), 
alfo  bie  «Diagonale  =  bem  S)ur*meffer  =  f"3.1,52  ü.  f.  w. 
na*  Seljrf.  1. 

582)  Sine  Seite  be*  Dftaeber*  bilbet  mit  ben  gtoei  na*  ben 
beiben  Snbpunften  berfelben  gefyenben  JRabien  ein  re*tn>infliged 

5>reierf,  fo  ba^  alfo  R2  +  ß2  =  s2  ober  E  =  |^2  ij)  j  folg* 

li*  toirb  na*  Stbrf.la)  bie  £>ber|W*e  ber  umgef*riebenen  Äuget 


B* 
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134     »frfamtt  HI.    »u^abm  übn  \>h  Streaming  &er  xwütn  Mtytx. 

Um  ben  $abiu*  r  ber  eingetriebenen  Äagcl  ju  fhtbat,  bat 
man,  ta  bieftr  in  73  ber  £%  h  einer  Seitenfläche  tiefe  trifft : 

r2  =  R2  -  (}h)^  =  *s2,   alfo  r  =  |r6;   bal)er  ifl  b) 

tote  Dberftöcfye  ber  eingetriebenen  Jtugel  =  f  tts2, 

583)  $<*$  ber  8lnbeutung  §u  9Iufg.  352  tft  ber  £albmeffer 
ber  umftyiebenen  Jtugel  =s  ^y    T*  c  ,   alfo  a)  bie  Ober* 

fU*e  berfelben  -  in  .  ^-±p)  =  !»I(5  +  jr») 
=  11,3605  .  s2. 

Serner  ifl  nacfc  ber  angeführten  SSnbeutung  ber  £albmeffer  r 

ber,  eingetriebenen  tfugel  *»  -|l/       6       /  alfo  b)  bie  Ober* 

(U*  tiefer  =  4«  .  £(7-±^5)  -$  (7  +  »r»>  = 
7,174  .  s2. 

584)  9?a$  btr  Hnbeutung  $u  Slufg.  345  tj*  ber  $albmtff« 
R  ber  umßtfc&riebtnfn  Äugel  =  |l/       »       /  «lf°  M  Ober» 

*ra2 

ftodje  berfelben  =  ^-(9  +  3^5)  =  24,662  .  s2. 

3n  berfelben  3nbcutung  nmrbe  gegeigt,  ba<*  r  = 

50  +  22f*5 

*     ■ —  'P  5  alfo  ip  bie  Oberfläche  ber  eingetriebenen 


IV 


ffugel    =  ^(25  +  11^5)  *.  15,573  .  8*. 

585)  fta$  »efrrf.  1  ifl  nd2  =  O,  alfx>  d  =  I/°  ,  w>* 
md)  bie  3afyltnbetfpie(e  leicfct  ju  löfen  flnb. 

586)  Slbbire  bie  Oberflächen  beiber  (8ebrf.  1)  unb  fcerfaforc 
bann  na$  2ln>eut*  585. 

587)  Sergl.  bie  Slnbeut.  unb  ba«  Stefultat  ju  «ufg.  579. 

588)  6w#€  na$  Slnbeut.  585  bcn  $)ur<fcneffer  ber  Äugel, 
fo  ifl,.  wenn  x  bie  Seite  be«  SBürfel*  begegnet:  3x2  =  d2. 
$ef)imme  nun  x  unb  bann  ben  ftubiffeifyalt  bed  SBfafeW  =  x*. 
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599)  «Bergt,  bte  »nbeut.  unb  ba*9iefultat  b)  ju  Hufg*582* 
596)  3fi  ber  $>urd&me|fer  =  x,  fo  roujj  ot=x  +  2?L4  fein. 
©u$e  l)ierau0  x  unb  bann  na$  getyrf.  1  bte  DberfÜctyc. 

,    591)  2>er  Äabiu*  ber  einen  ffugel  fei  =  x,  fo  iji  ber  ber 
anbem  =?=  x  +  0,5  ?•  alfo  0>ergl.  Se^rf.  1) : 

4*x*  +  in  (x  +  0,5)*  ==  78,5  ober  x*  +  0,5x  =  3. 
Seßimme  fyieraud  bie  SRabiep  unb  bann  bte  DberfWcfren. 

«tt2 

592)  Der2)ur^mefferfe{=x/  foifi:  rcx*  =  -^-  +  a  u.fa». 

593)  SJejeicfonet  x  ben  JDunfymeffer  ber  einen  äugel,  fo  ff* 
ber  ber  anbern  =  S  —  x,  alfo  (fcergl.  Sefyrf.  1): 

in*  +  n(ß—  x)2  =  O  u.  f.  »♦ 

594)  Der  Jpalbntejfer  fei  anfänglich  =  x  gen>efen,  fo  mufji 
4>r(x  +  0,5)2  —  4ot2  =  15,7  fein  u.  f.  »♦ 

595)  »ejei^net  x  bte  Seite  bee  SBfirfefe,  fo  ifi: 

6x2  =  *t(x  +  0,8)2  u.  f.  to. 

b)  Ueber  ben  Äubtfin^alt 

596)  ©ejeic&net  r  ben  £albmeffer  ber  Äugel,  fo  ifl  berÄubtfc 
inbalt  berfelben  nad>  Seforf.  2)  =  -g-,  u>ona$  ftcfc  bie  3alj* 

lenbeifoiele  lei$t  löfen  lajfen.    €o  ff»  alfo  g.  33.  für  a)  berÄu* 

t.*i  *.  #A         4  .  *r  .  2,43 
btftnfyalt  — 3    '     u.  )♦  to. 

597)  3ief>e  ben  Äubifinfyalt  (=  ^r  J  be*  fyotylen  Slaume« 
t>on  beut  anhalte  ber  ganjen  Äugel  ab  0>ergl.  Sc^rf.  2)« 

598)  DberfWcfre  =  *rd'  («e&rf.  1);  Äubtfm&aft  »  2£- 

599)  6u$e  juerjl  ben  Dur^meffer  f=  — 1  unb  bann  naej^ 
Sefyrf*  2  ben  Äubifmfyalt  ber  Äugel. 

600)  Suifyt  wie  für  Slufg*  585  ben  $ur$meffer  unb  bann 
ben  JtuWbtQaft  na$  Setyrf.  2f 
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601)  5Ra$  8cl)rf.  1  €ft  «D*  =  O,  alfo  D  =  1/°    unb 

«D3 
ber  ÄuMfinfalt  =  ^g-  («efjrf-  2)  «•  f.  »• 

603)  »a$  8el)rf-  2.  

604)  8ere$ne  juerji  ben  £albmejfer  (—  1/ZMj  unb  bann 

nacfy  «etyrf.  2  ben  itubiftoljalt. 

605)  3j*  J.  ©.  bie  Dberflädje  befber  tforper  =  O,  fo  tfl 

bcr  3nf)qit  be*  SBürfeie  =  yl/g-5  *«  3n^alt  ber  Äugel  if» 

nad>  «ufe.  601   =  yl/°*    »«»>'  nun   tycrau«  eine  Sßro* 

pottton  ii.  f.  ». 

606)  Steine  ben  Äubifmfjalt  ber  falben  Äugel  na$  Se^rf.  2  ic. 


607)  2)ae  JBer^Ältni^  ifi  naefr  8ef>rf*  2  n>ie 

rca3.     «(2a)3     «(3a)3      «(4a)3  .  «(na)3 


u.  f.tt). 


6      '       6       4       6       *       6       "       6 

608)  6efce  ben  &albmeffer  ber  Äugel  =  x,  fo  tfl  bie  6ette 
be*2BürfeW  =  2x,  alfo  3(2x)2=i;22,  unb  l)ierau*x  =0,3464. 
©ud)e  nun  nad)  Sefyrf.  2  ben  ffubifmljalt. 

609)  5Rad>  ber  Slnbe»t.  ju  2lufg.  579  iji  R  =  | JT6.  »e* 

ftimmc  fyteraud  bie  Seite  s,   bann  na<$  Slufg.  327  ben  Snbalt 
be*  $etraeber$  unb  jiefye  biefen  von  bem  Äubifinfyalte  ber  Äufjel  ab. 

610)  Sejtimme  ben  £>albmcffer  R  ber  Äugel  unb  batau*  ben 
Äubifinfyatt  berfelben. .  »aefc  anbeut,  ju  »ufg.  582  ip  ferner 

R  =  qT^2}  befHmme  l)ierau*  s  unb  bann  na$  Slufg.341  ben 

jtubtfintyalt  bed  Dftaeberd  u.  f.  n>. 

611)  Suche  nact)  ber  Slnbeut.  ju  352  ben  Stobiu*  R,  bar* 
4U*  ben  tfubifmfyalt  ber  Äugel  unb  bann  nad)  Slufg.  352  ben 
bee  Sfofaeberd  u.  f.  w. 

612)  Su^e  au*  bem  SBertye  für  R.  in  ber  «Inbeut,  ju  2luf* 
gäbe  345  bie  Seite  s,  unb  bann  naty  2tofg.- 345  ben  ÄMbif* 
infyalt  bee  $obefaeber*  u.  f.  tp,   ~  . . « - 
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613)  JDie  $tye  be*  Äegel*  =  J^3,  alfo  bcr  #albmeffer 
Der  Äuget  =  ^  u*  f.  tt>.  0>ergl.  *♦  12  8el)rf.  2). 

614)  3n  bem  rec&twinfligen  A  bcd  (gig.  53)  ift  ' 
bd  =  ^bc2— cd*"=.  0,8485,  femer  *«•  M- 
»erhält  ftc^ ,   ba  A  afb  a>  A  bcd, 
bd  :  cd  _  ba  :  af ,    alfo  af  =  0,424 
unb  bie  3nt)a(te  beiber  Körper  ftnb  nun 
leicht  ju  befümmnu                                   /      i      \rf 


615)  33ejeid)net  man  ben  9labiu$  ber  Äugel  mit  r,  fo  t>er* 
tjcAtm  fi$  ($ig.  54)  bte  3Rante(fU$en  wie: 


ac 


2*ir  .  2r  :  2n  .  bc  .  -^ :  4**r2.  ®ub* 


gifl.  54. 


ac 


fHtuire  nun  für  bc  =  —  =  rjOJ, 

rebudre  u.  f.  w. 

©erfahre  auf  äfynlidje  SBeife,  um 
ba*  StrtyAltnijj  ber  DberfWc&en  unb 
Sntyalte  ju  flnbem 


616)  Die  Seite  bee  Äegel*  ifi  =  rfb  u.  f.  u>*  wie  bei 
wrtycrgef^  Slufgabe* 

617)  3)er  8tabiu*  ber  einen  Äugel  fei  =  x,  fo  ifl  ber  ber 
anbern  ==  x  +  1,  alfo :  4rc  (x  + l)2  —  4*rx2  =  62,8*  Sejtframe 
fyieraud  bie  SRabien  unb  bann  ben  3nl)att  einer  ieben  ber  beiben 
Äugeln. 

618)  «a#  2eH  2  wirb  ber  2)urc$raeffer  =  l/—^-  u.f.w* 

619)  iDtoibire  ben  Snfyrft  unferer  (Srbe  butd)  50  unb  *er* 
fafyre  bann  wie  bei  618« 

.    620)  Srütfe  bi*  £tym  in  Äubtffufen  au*  u.  f,  w,  (f.  618), 
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621)  Die  ©efte  be$  SBiirfelS  tfi  =  f*J  unb  ber  Durcfc 

■  */6T 
raeffer  ber  Äuget  =  1/— ,  wenn  J  ben3nl)altbejei$ner;  alfo 

galten  fiefc  bie  DberfWcfcen  to'xt  6fhj2  :  «(1/— )    oitt  »fe 

6  :  y^36^  =  /hm2  :  n. 

622)  Die  Summe  ber  3nf)alte  if»  =  g  (d3  +  d'3  +  d"3). 

©uetye  nun  ben  Durcfcmeffer  einer  Äugel,  weicht  btefen  3ntyalt  l)at. 

623)  93ergl.  »nbeut.  622. 

624)  Sucfye  nad)%  anbeut.  618  ben  Durcfcmeffer  unb  bann 
nad)  Seljrf.  1  bie  Oberfläche. 

625)  9tac&  bem  ftefultate  ju331  tfi  ber  AuNNnftatt  be^Setrae* 

ber*  =  yp  u.  f.  M>. 

626)  SRacfc  8e&rf.  4  verölt  fty:  m  :  n  =  D3  :  x3  u.  f.  ». 

627)  5Ja*  Sc  l>rf,  4  verölt  fi*  r 

|^m  :  f*n  =  D  :  d,  unb  na$  8e&rf.  3: 

O  :  o  =  f^m*  :  |^n2. 

628)  @inb  D  unb  d  bie  Durc&mefin  betber  Äugeln,  fo  t>et* 
tyUt  ff*  na$  Se^rf.  3: 

m  :  n  =  D2  :  d2  unb  nadj  Se^rf.  4: 
J  :  i  =  D3  :  d3,  alfo  and) : 
J  :  i  =  mj^m  :  nf*ii. 

629)  Der  9tobiu$  ber  großem  Äugel  fei  =  x,  fo  if*  ber  ber 
(einem  —  1  --  x,  alfo  na<&  fcetyrf.  2: 

w  +  ^a-^  =  i;i71  u  f  w 

630)  Sit  Durdjmeff«  b«  Äugeln  feien  D  unb  d,  fo  ifk : 

I.  *D*  —  jrd*  =  16,94  (Sefrf.  1) 

TI    125!tD3       216^d3    .  ,__   ox      k 
II.  — g—  =  -g—  (Se&rf.  2),  ober: 

"1  D2  -  d*  =  5~3iT ~~ 
II.  5D  =  6d  u.  f.  ». 
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631)  3Ran  crtyMt:  ;l(x+6°,6)3  -  ^  =  2,148  u.,  f.  n>. 
(fcl>rf.  2). 

632)  ©udje  ben  £albmeffer  ber  ganjen  itugel  (nacf>  Seljtf.  1), 
bann  ben  ber  £öljluna,  (2e1jrf.  2)  u.  f.  w. 

633)  ©efce  ben  2>ur$mejfer  bet  Äugel  =  x,   fo  iji  ber  be« 
(>ol)len  9laume«  =  x  —  1 ,  unb  man  erhalt  bie  ®Ieü$ung : 

|-(x'  —  (x  -  l)3)  =  9,944  u.  f.  n>. 

c)  lieber  ba*  ®twiü)t. 

634)  bt6  636)  Seftimme  wie  bieder  ben  tfubifmfyalt  unb 
barau«  ba«  ®m>idj)t. 

637)  Hbbire  ba«  @mn*t  be«  Olafe«  unb  ba«  be«  SBaffer*. 

48 
639)  5>er  Äubifinf>a(t  ift  =  54^72  (*erÖl-  33)  «•  f-  »• 

nadj  Slnlrit.  618. 

639)  <Re$ne  ba«  ®eroid)t  einer  SMeifuget  von  5  Linien  Durdj* 
meffer  unb  btoibire  barait  in  316,5  ff. 

640)  SJergl.  SInbeut.  638. 

641)  Sergl.  anbeut.  639. 

1     642)  2>er  $albmeffer  ber  ganaen  Äuge!  fei  =  x,  fo  ift: 

.     4*(x3-0,83)       772,29 

g =  y^j-  U.  f.  ». 

643) Der  Jpalbmeffer  ber  £ö#ung  fei  =  x,  fo  iji: 
4*(0,83  -x»)  _     50 
3 TT&' "•'•"• 

644)  Der  Dur^meffa  ber  Äugel  vom  fpee.  ©ewia>te  =  5 
fei  =  x,  fo  ift  ber  ber  anbem  =  2x  unb 

1&Q1  .  54.  4+  ^  .  54  .  5  .  2823J,75 

ober  (2x)3  .  4  +  5x»  =»  999  u.  f.  ». 

645)  2>er  Surc&meffer  fei  =  x,  fo 

*(x3— 0,33)        37,388  ,       ,   00x 
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646)  SJon  A  feien  x  S"  unb  wn  B  ytf  in  bet  Segirung, 
fo  iß:  I.  x  +  y  =  200 

U>  OTT  +  5T.T-  -6~  U*  «•  *■ 


647)  SBergl.  2lnbeut.  26. 

648)  2>a  fkfc  bie  Durc^meffet  bet  3  Äugeln  na$  8e^rf.  4 

nrie  K"l  :  f"8  :  f"27  ober  wie  1  :  2  ;  3  »erhalten ,  fo  fefre 
biefe  =  x,  2x  unb  3x,  unb  atöbann    . 

ng  +  «£)»  +  ^I3=bem@w{4)U  bfr4ÄUfle|n. 

Seßimme  fyierauS  x  unb  bann  bie  anbern  Durdjmeffer. 

649)  ©uc&e  ba*  ©erntest  be*  SBürfel«,  tyierau*  bie  »njatyl 
ber  ©cfyrote  unb  entließ  au3  bem  ®ett>id)te  eine*  Storn«  =  Viuo 
«ot^  =  V3200  ff  ton  2)ur$mejfer. 

650)  S)er  SJurcfcmeffer  ber  ßöljlung  fei  =  x,  fo  ift 

^♦54.8,8(2*— x*)       rc.23.54 
6 : = 6 U*  f'  *' 

651)  Sejeic|}netmanben*Rabiu$  bed  l}ol)len5Raume6mitx,  foifi 

(^1! -*J2L)  54  . 8  +  if! ;  54  =  m. 

fcierau*  folgt  x  =  0,8',  alfo  bie  SJaublWrfc  =  2". 

B.    6tttd)ttuii0  tat  ftußdtt)rile, 
1)  S3ered)nung   ber   ßugelljaube, 

652)  »ad)  8e&rf*  5  =  2n  .  4,5  .  2  =  56,52a'. 

653)  2)ie  (gntfemung  ber  (Scfcnittebene  t>om  SKittelpunfte  ber 
Äugel  fei  =  x,  fo  $:  x*  ==  1,6*  -  0,82,  alfo  x  =  1,385' 
unb  bie  £öl)e  ber  #au6e  =  0,215'  u*  f.  tt>.  nac&  2efyrf.  5. 

Bninerfung.  3Me  Jgtötje  li  ber  Raufte  fann  au$  bur<$  bie  Proportion 
h  :  0,8  =  0,8  :  3,2  —  h  gefunben  »erben. 

654)  Sefolfle  ben  in  ber  Slnbeut.  653  gezeigten  ®ang. 
656)  IDer^aibmefferberÄudelifl^^a^  +  r2),  alfobie^c 

ber  #aube  =  ^a2  +  r»  -  a  u.  f.  n).  na$  ?el)rf.  5, 

658)  3{i  ber  Jpatbmeffer  =  x,  fo  muf  na*  «etyrf.  5 
2?r  .  x  .  1,4  «  21,98  fein  u.  [♦  *♦ 
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659)  S)ie  Entfernung  ber'@*nütfW*e »em  Äugelintttelpunftc 
fei  =^x,  fo  Ifl  na*  8el»rf.  5;  2*r,2,6(2,  6— x)  =  26,13,  mt* 
au*  folgt:  x  =  1',  alfo  ifl  ber*9iabiu$  bed  5)ur*f*nftt$freffe$  = 
^(2,6*  -  l2)  it.  f.  to. 

080)  Die  #<tye  tet  #aube  fef  =  x,  ber  #albmef[et  ber 
Äuget  =  y;  fo  ifl  ber  ßalbmeffer  be$  Segrenjungdf reife*  = 

^~- -  unb  L  2rcy  .  x  =  9,6  (na*  8e^rf.  5).     Sefiimmt 

man  nun  a\rt  bem  re*ttt)infligen  5)reietfe,  ba6  y,  y  —  x  unb 

^#1  +x  mit  einanber  bilben,   bm  Stabiud  y,   fubflituirt  biefen 


2 

2BertI)  in  I.  unb  rebudrt,  fo  erl)4lt  man  julefrt  bie  ®Iei*ung : 
x2  +  0,84x  »  1,566.. •  u.  f.  n>. 

661)  3(1  bet  £albmeffer  be$  <Dur*f*nitted  =  x,  fo  ifl  ber 
ber  Äugel  =  f"2x2,  alfo  na*  ?etyrf,  5: 

2äxO  (xf"2  —  x)  =  14,71  u.  f.  xo. 

662)  $er  3tabiu*  ber  ffugel  fei  =  x,  fo  ifl  bie  §ity  bet 
#aube  =  x—  2,  alfo  na*  Sef^rf*  5 :  2*x  (x — 2) = 18,84  u.  f  .n>. 

063)  3jl  ber  9tabiu6  ber  Äugel  =  x,  fo  ifl  ber  be6  <Dur** 

f*nitW  =  ö  unb  bie  Entfernung  be&  ledern  vom  Äugelmittel* 
fünfte  =  1/^p  =|r3,  alfo  na*  Sc^rf.  5: 
2OT(*  — 5O)  =  104,5  u.  f.  to. 

2)  $ere$nung  be«  Äugelfeftor«. 

664)  2>er  Snfialt  ber  $aube  iß  na$  «etyrf.  5  =  2^ .  2,6  . 1,6 
=  26,12480'  unb  ber  Kegelmantel,  bo  ber  $albmeffer  be* 
S>ur<$fönitt6  =f  2,6*— 1*  »  2,4'  ijl,  nad)  f.  12  «efrf.  1 

■  2"t,2/24,2,6  =  19,5936a',   alf»  bie  Dberfffo&e  —  ber 

Summe  befber  u.  f.  n>. 

665)  ©«folge  ben  tn  »orljergel).  Aufgabe  angebeuteten  SBeg. 

666)  Die  Entfernung  ber  StfrnittflKU&e  vom  iäWittelpunftr  ber 
Äugel  iji  =  fR*  -  r*  unb  b«e  fcöfce  ber  $<*ube  = 
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ß  _  f^R2  —  r2f  aj|0  bic  Dberflfaije  = 

667)  Serg(.  bic  anbeut.  )«  666. 

668)  Su#e  bie  Entfernung  bc$  Schnitte*  t>om  SRitietyunfte 
ber  äuget  (=  3"),  bann  ben  £albmeffer  ber  Äugel  u«  f.  ». 

669)  Der  iDurcfymeffer  ber  äugel  fei  =  x,   ber  be*  5>urtfc 
fdjnittee  =  y  unb  bie  £öl)e  ber  #aube  ==  z,  fo  tp: 

I.  2nx.  z  =  11,304 


n.  Ä^i  =  28,56  -  11,304 


2jty  .x  _ 

2     "  ~~ ' 
IIL  x2  =  y2  +  (x  —  z)2  u.  f.  tt>. 

070)  <Sa  bie  #aube  ==  56,52a'  ift,  fo  wirb  ber  XnbiU 

56  52     4  5 
in^alt  bee  ©eftor«  nad)  Se^rf.  6  =     '-      '    '    u.  f.  ro. 

671)  2>ie  #aube  ift  nad)  654  =  2jiR(R  —  KR2— r2)  je. 
nad)  «ebjrf.  6. 

672)  ©ubflituire  We  betreffenben  9Berri>e. 

673)  2>i«  £aube  war  a  2«r(a2  +  r2— aJ'V+r2),  alfo  tft 

nad)  Seljrf.  6  ber  ftuMfhtyali  be*  ©eftor*  = 

^(a2  +  r2  —  afä2  +  r2)  fa2  +  r»'  u.  f.  W. 

674)  «Bergt.  656  unb  673. 

675)  ©udje  juerft  ben  Jjalbmeffer  ber  ffugel,  bann  bie$aubt 
(Sefyrf.  5)  unb  enblidj  ben  Äubtf Inhalt  be*  ©eltor«  nad)  8efrf.  6. 

676)  3P  bfe  $öl>e  ber  §aube  =  x,  fo  ift  beren  3n$att  == 

?iDx,  alfo  nad)  Seprf.  6:  nDx  .  -r  =  E  u.  pro. 

677)  »erfahre  nad)  Slnbeut.  676.       . 

678)  9la$  anbeut.  676  $  D  =x  l/6^  *.  f.  ». 

F   jrh 

679)  ©udje  guerfr  btn  9rabfo«  ber  «fcgel  (=  6,5'),  f*  $, 
wenn  x  bie  £ölje  ber  #aube  bejeidjnet, 

in  .  6,5  .  x  .  ^  =.44,222  (&W..6), 

roorauö  folgt :  x  =  0,5' ;   alfo  ift  ber  Jpalbmeffer  bt*  ©egren» 
jung«reife«  =  ^6,5»— 62  u.  f.  ro. 
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8)  SBeredjnung  bc$  5htgelfegmente$, 

690)  »bbire  ben  3n^ift  ber  §aubc  (t>ergl;  fefrf.  5)  unb 
ben3nl)a(tbe6$egren$ung$freife$,  beffen  £albmeff*r  =  ^l2-0,5* 
n>trb* 

681)  2)ie  Entfernung   bc6  SBegrenäungSfreifeS   wm   Jtotgef* 
mittefyunfte  if»  =  ^R3  —  r2,    a(fo  bie  #öt>e  ber   £aube  = 
R  —  ^R2  —  r2  unb  ber  3nl)alt  ber  £aube  = 
2rcR(R  — ^R2— r2)  (2el)rf.   5).    Slbbire  fterju  ben  Snfalt 
be$  Segren jitngdfretfcd  (=  ot2)  u.  f.  n>. 
;  682)  3fi  her  $a(b)neffer  tyr  JTugel  =»  x:,  fo  »ejHjält  fld^ 
1,8  :  2,4  =  2,4  :  x  —  1,8. 
SJeßtittme  fyierauä  x  unb  bann  bie  JDberfWcfye. 

(fe3)  Um  bie'Dberfldc^e  $u  befMmmen,  »erfahre  wie  bei  \>or* 
berget),  aufgabt.  2)er  ^atbrneffer  ber  Äugel  ift  =  1,25'.  Um 
ben  Äubtfint>att-3u  berec^neÄ,  giefye  man  ben  3til)alt  b*$  Äegeld 

(= '"  ,1^2>0^  »on  bem  3nljaüe  be*  Seftor* 

(=  &r  .  1,25  .  0,9  .  ^)  ab. 

684)  3ft  ber  £albmeffer  ber  ßugel  =  x,  fo  mf)ilt  ft$ 
h  :  r  =  r  :  2x  -  h,  atfo  x  =  n  QT  r 

folglty  bie  Dberflaty  =  ^(^~^2)  h  +  *r*  u.  f.  n>, 
getner  ift: 

=^J— )  h  (=-gjp)  (8el)rf.  6.) 

ftiib«in&.  be*  tfegel«  —  ^-^ h)  (8-12  8e$rf.2). 

2>ur$  (Subtraftion  betber  ftnbet  man  ben  Äwbifinbalt  be« 
•Segmente«.  \  }''.'. 

686)  3P  z  bei  ipalfcmeffer  be*  »egren jung«freife6 ,  fo  $ 
x2  =  R*  —  (R— h)i  =  (2R  —  h)h  unb  na$  8el)rf.  6  Der 

Sn^alt  be«  Seftor«  =  2«R  .  h  .  5-  =  2^h/  fernet  ber 
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3nl»aft  bcd  Äegett  =  *h  (2R  -  h)  (r  —  h),  alfe  ber  tfubif* 
inl)alt  be$  Segmente«  =  bem  Unterfcfyiebe  beiber  = 

y[2R2-  (2R-h)(r-  h)]  u.  f.  tt>. 

687)  SubfKtuire  bte  betreffenben  SBertye  in  686. 

088)  33ejtimme  bie  $bi)t  ber  #aube ,  bann  na*  686  ben 
Äubifinfyait  be«  einen  Segmente«,  unb  giefye  biefen  t>on  bem  3n* 
fyalte  ber  Äugel  ab,  um  ben  3nf)alt  be«  anbern  Steile  gu  erhalten. 

689)  2>ie  #öf>e  be«  Segmente*  wirb  =  R  —  J^R2— r2. 
SBerfäfyrt  man  nun  Afynli*  wie  bei  686,    fo  erhält  man:  Äubtf* 

in^alt  =^(ß-  ^R2-r2)2  [3R—  (r  -  f  R2  -  r2)] 

unb  wenn  man  bie  angebeuteten  Operationen  au«ffiljrt: 

=  |J2R3  -  2R^(R2  -  r)  -  r?  f(R2~r2)]  ober 

=  JJ*2R3  -  (2R2  +  r2)^(R2— r2)l. 

691)  3)er  fcaibmeffer  ber  ffugel  ifl  **,frifi  +  ?i,  alfo  bfc 
#tye  be«  Segmente«  »  f  a2  +  r2  —  a  u,  f.  w,  na*  686. 

693)  Subfittuire  bie  betreffenben  Sßertöe  in  ba*  9tefu(tat  ffir 
Slufg.  686  unb  fu*e  barau«  ben  #atbmeffer. 

694)  9lüö  bem  »efultate  gu  684  folgt,  wenn  man  bie  $tye 

bur$  x  begegnet :  ^-(x*  +  3x2)  =  6,28  u.  f.  »♦ 

695)  S3ejei$net  z  bie  $ol)e,  fo  iß  ber  $atomeffer  M  ©e» 
groiaunflefreife«  =  2x,  alfo  na$  684:  ^(x*  +  3(2x)J)  =  1 

u.  f.  ». 

606}  2Der  2>utd)uieffer  ber  Äugti  fei  =  x,  fo  iß  ba«  ©e* 
wi$t  berfelben  —  16,956x3  unb  ba«  ©ewi$t  be*  »erbringen 
SBaffer«  (»ergl.  Slefuftat  ju  686)  = 

"Ä^SÄ  (|  _  (,-0,8,)  .  64. 

Sefct  man  nun  beibe  SBertfye  einander  glet*.  unb  rebudrt,  fo 
erhält  man  bie  (Steigung :  x3  —  4,8x  +  2,56  =  0  u,f.w, 

697)  2>a«  ®ewi*t  ber  ffugel  ift  =  158,256  ff,  unb  wenn 
man  bie  Xiefe  be«  ©njlnfen«  mit  x  begegnet,  fo  ifl  (na*  686) 
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ba$  @ew>td>t  bed  vetbränattn  2Bajfer$  =  -g-(3  —  x)  .  54; 

folfllid)  i^för  ba«  Oleic&gercity :  ^  (3  -  x) .  54  =  158,256  ebtr : 
x3  —  3x2  +  2,8  «  0  u.  f.  w. 

4)  «erec&nung  be«  Äugtlftüttel«  unb  btr  förper* 
ticken  Sonf« 

698)  9ta$  2t^rf.5  ift  ber  3nl)alt  be«  ©ürttl«  =  2*i .  2,4 . 1,5 
u.  f.  n>;     Um  ben   ÄubKinljalt    bet  «*9-  55. 

3one  ]tt  fintan,  \)at  man  (gift-  55):  ^-~^>.   „ 

Äubifin^alt  acda  =  — 5-(3.2,4— 2)  /      ; \ 

(na$  686)  unb  Äubifinfyalt  fgd  =  /^- j ^\ 

?Ll°Ä3  .  2,4  -  0,5)5  alfo  btr  5ht*  \ 

\  I 

bifinl)alt  ber  3<>nc  =  ber    S)ifferenj      \  / 

beiber  Segmente  u.  f*  tt>.  \^__^-^     % 

699)  gSerfa^rt  man,  um  ben  Jfubtfinfyalt  bet  3one  $u  ttnbett, 
auf  gleite  SBetfe  xoxt  in  t>orfyergel)*  Slufgabe,  fo  erfyllt  man: 

Stoß*.  =  ^^(sR-Cß-a))  -  ^a)?(3ß-(ß-d-a)j 
unb  fyieraue  nad)  gehöriger  Slebuftion  bie  »erlangte  gormel. 

,  700)  2)er  Äubifm^alt  ift  =  -j|3  -  ^-(3. 1,5-1) 
0>ergl.  Se^rf.  2  unb  689);   .    ■      • 

701)  ©e$e  in  bet  goimel  für  äufe.  699:  a=0«,  f.  *♦ 

702)  unb  703)  »erfahre  Afyilty  ttte  bei  699. 
704)  5>er  Äubitin^alt  wirb  (»ergl.  686): 

^51(3R--H)~  ^(3R-  h)  u.  f.  n>. 

706)  Sefiimme  bte  Sntfernung  ber  grpjjern  Orunbflädje  wm 
Äugelmittetyunfte  unb  bte  £öf»e  ber  3<>ne  unb  »erfahre  bann  na(^ 
699,  ober  fudje  bie  £öfyen  ber  Segmente  unb  roenbe  704  an,  um 
bert  Äubifinfyalt  gu  fmben. 

707)  3f»  x  ber  »bflanb  be*  großem  »egrenjungSfretfeS  t>on 
bem  SHtttefyunfte  ber  Äugel,  |D  muß  32  +  x2=f=  22  +  (2+  x)2 

©pi$,  «Uftwümgen.  I.         -  10 
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146     3lbfd)mtt  III.    aufgaben  übet  bie  ^Bere^nung  ber  tunben  Äorper. 

fein,   woraus  jtd)  x  unb'fomtt  cmd)  ber  $albmrffcr  bcr  tfugel 

bestimmen  lopt.    9tun  »erfahre  man  naefy  699  ober  704. 

708)  «erfährt  man  ttie  in  707,  fo  folgt: 

r'2  +  x2  =  r2  +  (d  +  x)2,  worau«  : 
r'2  _  r*  _  j2 

x~ 2d ' 

©ubflituirt  man  nun  bie  betreffenben  2Bertl)e  in  bie  gormel  für 
Sluffl.  699,  fo  erhält  man : 

Äubifinfyalt  =  *rd[(r'2  +  x2)  —  x2  —  xd-  y],   ober : 

a\  ,i        r'2— r*-d2         d2l        f 

710)  9tocl>  bem  JRefultate  gu  708  muf 

^-^  (3  .  2*  +  3x2  +  0,36)  =  6  fein  u.  f.  n>. 

711)  6efee  in  708  r'  =  x  unb  r=x  +  l,   bilbe  eine  ®ltu 
djung  unb  enhmtfle  baraud  bie  unbefannten  Oröjjen. 

712)  Silbe  au*  ber  gormei  für  »ufg.  699  eine  ©feic&uftfl 
unb  beßimme  barau*  bie  Unbefannte  a. 


«Seite  7  3ei!e  4  &.  u.  fefce  rongruente  ^att  cangruenet.       , 

£8erbefferungen  gut»  erjten  £(eile. 
(Seite  56  <Kr.  472  fefce  Viertel  ftatt  ftorge«. 
„    88  SRr.  12  b)  fefce  3«/»"  fatt  4". 

,,111  9fa.  472  fefce  dg  =  76,386'  unb  mn  =  141,824<*  jlati  be« 
bort  angegebenen  (Refultate*. 

SBerbefferung  gum  gleiten  Steile. 
§ette  19  9tr.  193  fefce  ©ngeifen  fiatt  33 in.  ' 
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